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DOCTISSIMI VIRI ET MATHE:

maticarum difciplinarum eximij profefloris
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Quibus explicantur res necellari: e ¢rgnitu, volentibus ad
{cientiarum Aftronomicarum: perfectionm deueni-
re:qua cum nufond zlibi hoc tempore expolfita
habeantur fruftia fine harum inftructione
ad illam quifquara afpiraric,
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TOANNES SCHONE/

RVS CAROLOSTADIVS AMPEISS, SENA -
torum Oxdini ciuitatis Norice Dominis prudentifs, s, P, D,

T 1N A M prudentifimi Domini,ta Deouifum fuiflet.tit qua
occafione nunc ego fum ufuis ad celebrandam rempubl.uef*+a,
¥ dum uobis optimis{criptis doctiffimi hominis Iohannisde Re
{4l gio monte dedicandi putaui,ea autoripfe in ueftra. florentifs,
1 urbe excudendo cum hoc tugr alia plurima ad illius immerta=
lem gloriam uti potuiflet: Nimiftim ut abfolutius hoc opus in
> % {ycem exiret, ita maiorem fama excitaretciuggatis ueftrae, Sed
quia hanc nonfolum iniifta parte pobi: felicitatem,fed innuinerabilibus alijs, fua
illa morte abftulit faciendum fcilicet quod<ericeditur,quando id quod uolumus
non licet; Hoceft conandum ut guantumeuncg quidem & qualecung; illius vird
in manus noftras peruenerit,communicetur itudioforum utilicaci.Nihil eftillog:
enim quamuis imperfetum atcp inornatum‘autetiam difiectum,quod non ma=
ximi pendi debere uideatur.Optandum certe,ut quia Regiomontanum ab offici
na,unde tot egregia opera emitteregtur, quot indice premiflo indicaverat,in Ita

, 3 “ 9 : ~ o
liam retraxerat uocatio,honeftifs.ea quice,fed cui obfecutus reuerteretur nun#

kd
quam,ab o relica faltem monumenta cup ipfius tum aliorsim ueterum potiffi-
mum laborum,confe arentur:Sed hac ipfa quedam ita uaftauit calamitas, ut
ex tanta tami fplendida copia,qualem indices ofiendunt, perpaucul reliquiz
ad nos peruenerine,Quarum ipfarum non abfcg praecipua util itate(ua & habent
a nobisnonnihil ftudiofi, & fi Deus fucceffum afpirarit conatibus meis, habituri
funt. Huncautemlibrum,cuide Tri angiilis qpuuifiodis ipfeautor tituli iffe
didit,clariflignus ordinis ueftri uig Bilibaldus Pircamerus,illo tempore, quo tam
fpeciofa fuppellex Regiomoi.tani parum diigenter confruabatur,cum ut{zpe
dicereaudiuimus,magna pecunia comparaflet,non tam fibi quim fudisfis difci
plinarum Mathematicarum:Hunc igitur ipfum Iibrum, uifim Deo fuifletutab
eo,quem dixi clayifs.uiro Bilibaldo Pircamero in lucem aderetur;quem ut uirtu=
® te & fapientia,italiteris quoqy & doctrina fuiffe inftruGifltmum {cimus , de quo,
in praefentia necg res fert,ut multum uerborum faciamus , necp ipfiy uirtutis ac
eruditionismagnitudgpa s poteft effe contenta,quem inuita,ut dilexerant, ue
neraticy fuerant docti omines, ffic nunc ea defunctum deplorantatcs lugent . Mas
gnum hoc lli tribuentes ac certifl. teftimonium iudictj fui,cui in epiftole breuita
ge quis etiam preftans eloquentia nedum infacundus ego fatisfacturum fe fperet?
Redeo igiturad propofitum . Ergo etiam hanc comoditatem pracidit five
Deus fiue fortuna,fatius effe iudicauimus, et minus pulcrahusbptima tam€ per
fe mercem contingere ftudiofisexpofitione noftra,p ut fetenta omnino €a care=
rent.Eteft primus fané liber ad eum modit ab autore percultus,ut neg ipfo eden=
temelius habiturus fuerit. Reliquis extrema manus & lima labornon acceflit, na
numeros praecedentium propofitionum,quibus fequentia probabat,leui fané uel
nulla potius legentium jactura feftinabundus paffim aflcribere neglexit , in qui=
bus neqs nos uoluimus ingenium induftriamcy noftram oftentare,, quamuis id
facile fuerit,&hoc quifcy fibijpfe pftare poffit,fed fide maxime. curauimus de ar=
chetypo inaliquot exempla trafcribi,quae patrocinio ueftro Domini Prudentiflt
wifuum eft tura defenfats publicare,Non parua infpe gauifuros uostam honcgi
2 uobis
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4
uobis clientelam obtigiffe,qui omnes bonas res cupiditate ac promptitudine in
rep.ueftra,que quidem eatenus abfuerint,inftituere conftitutas autem diligentia
& cura fingulari conferuare{oleatis.Nec parum hacuos confido credituros or=
natim iri editione Regiomontani fubnomineueftro {eriptorum , quandoquidé
illi vivo V.ciuitati famam, quam deftinarat, negarum fuit parere.Cum enim hac
miors ipfius excluferit,una haec ratio fuerit & inigurandw illius& conciliandz al-
terius generalis cuiu{da benignitatis pimirii & favoris erga bonasartes ueftre,
Quia his curbulentifl: temporibus inter has ftulticiashominum comple&inos ui
deamus pené defertas illas abpmpib.mortalib , Qua de cauffa quantas laudum
quamiy praeclaras materias deducere pofiem quis non intelligit?Quid enim prae
conid literarum & harpm proteQio digniusy Aut quo in argumento libentiys il
Iz uires fuas & celebratione cultorur ac defenflorum fiiorum exercitura uideans
tur.fed mihi iri fufeipiendo hoc onere confiderandum {cilicet,;non {olum quid cus
piam,fed.etiam ac multo magis quid ualeam.Ne fi parit dextre quod uereor hane
rem adminiftraverim,& illez iure de malo interprete,& V. Pr.detritore fplédoris
fui cOqueri poffint.Relinquam igitur hancalijs prouinciam, qui gerant gnaui=
ter,cuiufmodi ue fcio fuille, ita fi turos multos arbitror.,Hoc modouos orabo , ne
qua re patiamini opt,& fancifl’hoc uobis propofitum extorqueri, quo retento
imi.aortalem profecto gloriam confequemini,qua & ipfi {rui & quam pofteris ue
firis relinquere poffitis.Qualia heecfint tempora uidetis,plané enim ut renafcens=
tes artes nemo magnopgre refpexit, illa¢cy fium tacite caput protulere, ita negle-
Gasftertentib.homiaib,interituras effe metuendum, Deys, folus enim Deus,con
feruarepoterit,hanc immittendo Principib. & Ciuitatib,.enté,ut rigare aren-
tes & caducas fulcire cupiant.Quod ut hacenus 4 uobis ftrenue facti cernimus,
it uos oroolteftorey per hoe nomine quafita celebritatem, ne intermittere ueli
tis. Ad me& hunc laborem meum quod attinet,fatis fueritmihi comprehendi
me 4 ueftra benignitate inuuloari numero literatorum,quos etiam cif uos omnes
tueri fouerety conftet,nG'timeo ne iobis ego excidam ;néue poft hanicetiam qua
fiiadicationenoftri 4 wobis negligar.Valeté Domini prudentifl’, ex urbe ueftra
WNorica pridic Iduyum Sextil,anno falutiferi partus M, D, XX X1Il
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LECTORIBVS.

Etfi uidebamur quibifdam de indicijs conieCluram artam fedfJe, aui autor epiftolam dediaationis conferi
phfJet,aucoritate ¢ doGrina preftantifiimo,ut ipfe ait, uiro,tmenquia in archetypo, quod manu ipfins de
feriptum cffet,nominatinm crat nullites preefixa mentio, maluimus relinquere buius etiam rei wobis arbitriié
quam nofbrum iudicium interponere. Gratiorentrati uobis diligentiam fideliestemd; noftyam,quam its aliz
enolibro ingeninm ¢ [apientiam futuram. - Valete.

35| v A mvis hofce triangulorum libellos poftepitoma 5
| {criplerim, praepoftero fretus ordine, pofterius quide

| opus texendo introductoriufn, Gartem ipfam tradi-
derim: nemini tamen triangulos noftros pretereunti
aftrorm difciplina fatisagnolcetur, Quod fi quifpiam
- inique factixinfimulet,is nifi meanimus fallit,jurequi
efcet,ubimaiorum parere monitis &' ®qUUM & bonum arbitrabitur.
Sané moribundo praceptori imgrem geftum oportuit, qui abfolutis
nuperrime {ex luminariu libris,{uperftjtes- {epte loanni fuo reliquit,
im6 mandauit G citiffimum expediendos. Tantum nempe apud ctx
ualuit BefTarionis imperium, ut quod incolumis adhuc principi {po-
ponderat digniffimo,iuxta iand moritifug explere curaret. Igitur iuf-
fa pracceptoris capeflenti mihi, plugimus trian uloxit & planorum &
fphaeralium inciditufus:qua resiam pridem écorgio quocp in pri=
mis fexlibris crebro occurrens,animum induxit eriangulorumartem
confcribere . Verum ut epitomati finem ;ita triangulis dare initi-
um Deus ipfe uetuit,, quo nunc afpirante ,oritam wiri do&iffinfx
quoad potaro fectabor:eo quidem libentius, quo doétrind hanc ple-
xifcp placituram amicis arbitror, quorum quidern inferuire cSrpodis
bonam felicitatis meze partem exiftimo: eos autem,ut uiredsi plamo
pet,gratis gmplexibus munus illud fufceptumire non dubito,fiquide
‘ad alia demu altiora calcaraddereperguit. Si, preeterea magnis & fci
tuiucidiffimis rebus ftuderc uelis quilquis {ideritt motus gdmiraris,
hac triangulorum Yhesremata in primis legendafunt:quippe quort
difciplina omnibus Aftronomicis,nonnulliscp Geometricis quafitis
ianuam pandit. Quemadmodum enim cxteras figuras inuicem tran{z
mutandas ad triangulumufcs refolui oportet, ita reliqua Aftrono=
morii quaftiones hifcenoftris egebunt libellis. R euera planetarum
gequatiGes numerare,ipfasgp in tabulis collocare,fed & eclipfibus lumi
marit fatisfacere,quitecg religs quincg erraticis latitudines debeatur,
noffeuolenti prior cfulendusuenitliber.Qui demirinqualibetregi
one&afcenfiones & arcus diurnos, deinde angulos fplizrales eclipfi
folari neceflarios,mediationem eceliac or-irobliquu fellis fixis euc

nire folitum:poftremo omnia quz per figuras {e&orisnon fine gra=
A 3 uifudo




é PRAEFATIO AVTORIS.
uifudore paffim exquiruntur, breuiter & & facillimitaffequi cupiet,
ex polteriore libello comparabit auxilium. Quid memorem ftellarii
d terra uarias menfuratuGp incredibiles remotiones atqs corpulentias,
orbiumég fuorii {piffitudinescquos limites corporibus denfis refolu=
. tiuapores tranfilirenon aufint:grofficies infuper Cometz quandoli
betapparentis,ciusga terra elongatio, nunquid nd fubtile uoletfcru
, tinium¢His & millealijs eiufcemodi rebus hacc trianguloril praccepta
iter monftrabunt accurdtiffim, fi prius obferuationibus motuttatcp
alijs primordijs parumper exercearis.Quod fiin tantarerii {ciendari
copia,pleracp dictu ambiguaaut facth forfitd ardua,lectoris noui de¢
terreant aninis, haud extemplo defperandum, digna etenim talibus
medelaobiectabit,ubi theoremate {libet tranfcurfo,ad numeros de»
{cenderis exemplares,Ad hzecdemit accedit tabulae finuir non minus
utilis G noua compilatio,quar ab{cg faftidio numerorum frangendo
riaut fractorum ad integros prolixa reductione per finii ardus fuos
ex arculy fintt offerer, practer cvteras eius generis tabulas id quidé faci
licatis habens,p per finguja fitinuta éxpanditur: quantiigpuni feciido
inquolibet tabulee refpondeat loco,difcernitur:id autem certitudinis
¢ {inus totusin eafex miliamilia particularii cortftitui?, Interdiiues
¥oprimos duos quorumlibet numerorum characteres negligerend
dabitur uicio, i exaiffimam operis praecifiong parui faciemus, qué
-"admodum canonibuts fujs cautum eft. Quo tandem fieri oportet, ut
qua ceteri longis {crutantur ambagibus, brewi admodune nobis & ju
cunda inueftigatiohe confequiliceat. Hocigitur 6 pater optime,clien
tuli tui nflinus afpernari nolis, paucula Gpuis membrana contexi, plu
rimis tamen atqp excelfis rebus {olenne fundamenti; R adicé feala ad
. fidera ducentis haud iniuria dixerim:ubi quidem immodefti aliquid
fiforteotfinderis,iure tuo refecabitur licet:fi uero quicds egregfj auz
toritas tua fummaty huiufcemodi ftudiordi peritia confirmandu duxe :
rit, tuo nomini confecrarit efto,qui quemadmodum duri hac tempes
fate Chriftiana falutis accepifti prouincid itamurmura fua Philofo
phimoderni te imperatore miffa facient. jamdudii enim quafi ccelis
errantibus, {ideribusty orbitas fuas oblitis perculfi, fpectatiflimu Phi
lofophiz genus.focordia practeriere, Perge igitur ut ccepifti felici=
ter, 8 mundi decus, terrenam prius compefcere rurbam,dehinc fuo coe
leftialuminareducas itineri:ne utantehac cultores deluditfuos, quo
tande immottali pofteris glorianimirii celebraberis, Vale,
! De tris



DE TRIANGVLIS

LIBER PRIMVS,

DIFFINITIONES,

2
tz*‘“—" f] Ognita uocabitur quantitas,quam menfura famofa, aut prolibito
il fumpta fecundum numerum metitur notum.  Quantitas menfu
Bl rare dicetur alia quantitatem,que in alia continetur fecundi nume
Al rum notum,aut quz in alia Guantitate quoties unitas innumero no
s & ¢o reperitur, -Numerus autem nGrus habebitur,di inter eius unita
tesdifcretionem ponitintellectus. Proportionem datam appelldbimus, quan
do aut denominatio fua data eft,aut ipfa uel fibi zqualis proportio termihos ha
bet cognitos.. Proportiones zquales funt,quibus una communis eft denomiina
tio.  Quantitatum altera ad alterd data dicitur,dum menrfura per qyam altera
earnota eft, X reliqiam notam efficic,  Quansitates quotlibet inter fe datas ap
pellabo,quds una communis menfura notas reddit, Differentia quantitatum
inzqualitim uocaair portio maioris,qua minorem fuperat.  Cofta quadrati ot
linea re®a,ex cuius in fe ductione quadsatum ipfiim nafcitur, Secundum quan
titatem linez circulus quilibet defcribitur;dum fenigiameter eius ipfi linez 2qua
lisftatuitur. Arcus ecllt pats circamferentise circuli, LineawRro recta fibi con
terminalis corda firauocirifolet, Arcu corda fua dimidiatis medietatem cor
dzx dimidij arcus finum reGum nuncupabimus, Complementum arcus cuiy
libet dicitur,quze fibi & quadranti intereft differentia.  Complementam autem

anguli differentia ipfius ad angulum reGum diffinitur,  Si quamlibet termina .

lem trianguli lineam bafim intellexeris,duas reliquagmfitato nominelatera uoca
rilicebit, In tziangulo tamen zquicrurio latera dicimus duas eequales lineas,
& tertiam reliquambafim, Sed & in omni triangulolineaquz perpendicujare>
fuftentat,bafis uulgo geometrarum nuncuparifolet, Triangulus zquilaterus
dicitur,quein tres 2quales claudunt linez. Aequicrurius , cuius duntaxat duz
z-ualesfunt lirzx tceminales,  Varius aiit triangulus,quitres inzquales habet
lineas. Cafuss perpendicularis uocatur portio bafis,perpendiculari & alterutro
lateruin intercepta. Multiplicatio numeri per numerum eft cufuldagu numeri,
in quo multiplicatus cor.tinetuf ,quoties unitas in multiplicante procreatio,
Diuifio autem numeri per numerum fit,quande numerus elicityr, in quounitas
quotiegdivifor in ipfo diuifo reperitur,
; Commg




8 I1OH, DE REGIOMONTE

Communes animi conceptiones,
<

. A Equales quantitates =qualiter menfurare . In duabus quocp autquoti-

bet zquis quantitatibus men{uram eandem qualiter contineri, Vhnitas
tis ad quemlibet numerum,& econtra,datam efle proportionem. Omnis nume
ri partemeffe unitatem ab ipfo denomifracam.  Sid duabus quantitatibus ina
‘ qualibus zzqualia aut idem commdine abftuleris,rclictis inter featq totis eandem
| haberidifferentiam,  Et fi ex 2qualibus quantitatibus inzquales portiones
fecueris, reliGas & defe@as alternatim zquales {orciri exceflus, Omnem pros
portionem datam in numeris yeperii,

1 A THEGREMA I,
Omnis datz linea quadratuns erit cognitum,

" i L .

; Exdatalinea a b quadratiidefcribatur a h, quod
digp cogniti iri, Menfura ef,pqudipfa 2 b nota habet
fittinea d cui ex duabus coftis quadrati a h,qfint a b
& a n,abfcindantur duz zqualeslinee 2 e & 2 g ,pro
ducaturcy g m quidem equediftans linee ab & e f

g * zquediftansiplt a n erit itacy {uperficies a f quadrata

1 per 29.& 3 4.primi elementor: Euclidis, ¢iigp a b fit no

ot - ta per menfura linealé d auto e fibi 2qualé,fit k nu-
—_— raerus fecundi qué d méfura uel ae méfuratlined ab.
N A il & 1 numerus alius ad quem {e habeat k,ficut unitas ad

ipfm numerum,eritq; numerus 1 quadratus per octa=
5 uam noni , cuiuis radix quadrata per uigefimam feptiz
> minumerus k declarabitur, Quoniamuero a b nota

ponitur per menfurary d,aut a e {ibizequalem fecundis

numerum k, erit a e in a b quotiesunitas in k numes
ro per ditfinitionem,quare proportio a e ad a b eft, ficutunitatis ad k numerii
Vtautem a e ad a b, ita per primam fexti quadratum a f ad paralellogrami a
m.quadratiergo a f ad paraldlogramum a m, & unitatisad k numerum eadé
eft propyrtio.item per 34,primi b m zqualiseft a g, qua quatur utrig lineas
rum 2 e &.d.Proportio igitur bm ad b h cofiimquadratiahefturaeada
b,uel a fad a m, per primam aurem fexti b m ad b h eft ut paralellogramun
a mad quadrati a h.quare paralellogramit a mad quadratii a h pportioné ha
bebiteam quam quadratum a f ad ipfum paralellogramum a m, Erat autem
; a fad a m ficut unitatisad k numerum ; quare & am ad a h erit ur unitatis
‘ afi k numerune, & ideo ut k numeri ad 1 numerum. Per 2quam igitur propors
, tionalitatem a f ad 2 h utunitatisad 1 numerum.Ex diffinitione itag a f qua
| dratumaquale quadrato menfiire famofze d menfurabitquadratum 2 h linex
%
|

a b fecundum numerum 1. & ideo notum habebitur quadratum a h,quod erat
demonftrandum. “¥Opusbreviffimum,  Numerusfecundum quem nota
‘. eft linca, in fe multiplicetur,& productus eritnumerus fecundum quem quadras
| tum eius notum habebitur, tfi a e fiue d menfura fueric in a2 b fecundum
| numerum s, meultiplicatis s-infe, producuntur 2 5. quadratc'lum igitur a fin
, Quadrato a h fecundum numerum 2y, reperitur, & fimiliter in reliquis.

i

Quadra



DE TRIANGVLIS "LIBy L °

1L

Quadratinoti coftanon ignorabitur, ,

Infiguratione fuperiori quadrati a h ftatuatur notum per menfinrd quadris
tam d,dico g coftaciyis 2 b nota ueniet.Inter unitat enim & numerit 1 fecun=
dum quem menfura quadrata d eft in quadrato a h,medius proportionalis firk
numerus,quem conftat effe radicem quadratg numeri ', procefliis aut€ preem il
docuit parallelogrammir a m eflemediii proportionale inter quadrari inter dufb
quadrata:a f quidem menfirans,& a h menfuragung.Cii fit proportio a f ad
a h ficutunitatis ad 1 numerum, id enim ex hypothefi pendet serit proportio a £
quadratiad a m parallelogrammii,tané unitatis ad k numert,quoniam utricg
harum pportionum medigtaseft fuz totius,{ed quadrati a f ad parallelogram=
mum a m proportio eft,utlinex a e adlieam a b per prima fexti,quare pro=
portio a e,& ideolinea d ad a b, fiescunitatis ad k numerum. Vnitas igitur in
k numero quoties d linealis menfura incofthea b reperitur,unitas autZ ink eft
fecundi ipfummet k numer, Omnis e numerfpars eft ynitas ab ipfp denomi=
nam,guarc&mcnfura linealis d &ontinebicur jn dfta a b fecanduin numerum
k .ex diffimitione igitur coftam a b notam effecimis,quod expectabatur oftens
dendum, Tenentaurté haec omnia,dum 1 numerus fecundi quem méfuramus que
dratum ppofitum,quadratus occurreg, tuncenign reperibilis eft medius propor=
tionalis inter eum & unitatem: @ {i numerus 1 noms quadratus fuerit , nullus erit
medius proportionalis inter eum & unitaggm,neg m\(@; cofta quadrati nota habe
bitur,ftando in termin® quemadmodi diffiniti fint. Cum aute feepenumero acci
datnumeros fecundi quos quadrata noftra metimufe(le non quadratos,ne pror=
{us ignoremus propinquit ueritati¢ut funt fcibilia humana ) laxius ofthac ute=

mur uocabulo quantitatis notz,d initio diffiniggimus, .ann' tatem igit OENL O yantitts
quee aut nota praecife fuerit,aut notee quatitati fermé 2qualis,unitoce notam ap = not laxius
pellabimus.pychriuseqde arbitrar {cire propfnqui ueritati, g ueritatem ipfam definitur,
penitus negligere:non modo em contingere metam,uer®metid propinque at- ¢ magis
cedere uireuti dabitur.Non libuit aut€ hoc pacto fuperius diffinire quantitate no #fint.
tam per pracifum & ppinquum,ne {ufpectaleori diffinitio noftia redderetur, &

fuctuante uogabulo propinqui id agente;nam etfi praecifum pro uero ponere {o=
leamus, ppinquum tamen ueritati uix diffinitionem lectori fatis facturam :ccd(gi
et. Ad rem ipfam demum redeundo,quoties numerus occurret non qugdrarus {i=
ue integer, {iue fractus fyerit,accipiemus loco eius numerum quadratum ipfiutliz
o bet & ppinquiflimum,five integer, fiue fractus fuerit,inter quem & unitaté medi
um pportionalem eliciemus,& procedendo ut fupra notam concludemus coftam
quadrati,quod menfuratur fecundum numerum quadratum pro libito acceptuen
Quemadmodi autem numerus non quadratus nofter , numero quadrato aflim
pro propinquus eft,ita & cofta quadrati noftri coftw alterius qifdrati praecife co
gnite propinqua,& 1deo nota habebitur. ¥ Operatio facillima. Extrahe radice
numeri fecundum quem menfuratur quadratum ppofitum:fi uadratus fueric nu
merus huiufmodi,aut radicem numeri quadrati fibi propinqui,finon quadratus
occurret,ipfa enim radix elicita quadrati ti coftam notificabit. 2
I1L .
8i quotlibet quantitates inter e data fugrint, aggregatir exeis nos
tum habebiték
: B Tres
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Tres quantitates a b ¢ aut quotlibet inter fe datz fint,quarum aggregatum
fich,dico @ ipfum h aggregatum fietnotum,Quoniam enim inter fedate funt

b quantitates illz,méfurabit eas communiter una

quantitas que fit d, menfuret igit quantitatem

o L < a quidem fecundum numerum e, & b fecundum
R numerum f : quantitatéautem ¢ {ecundum nu=

¥ '3 " merum g ,ex his tribus numeris coaceruatis res

P alE el fultet numerus k .Cum igiturfit d in a,quoties

s ~F —Z, unitasin e numero per diffinitionem quantitas
2 " tis notz, exit pportio a ad d menfuram, ficut e

’ numetum ad unitat€, {imiliter erit pportio b ad
d tand numeri f adunitafm,& g-ad d ut g adunitatem:quare per.24.quinti
bis aflumptamgproportio aggregati ex tribus quantitatibus a b ¢,quodelt had
d menfiram,erit utaggregatiex tribui numeris e f g, qui eft k ad unitatem,
unitasergo in k numero,quoties demenfira in aggregato h contincbunt diffiz
nitio itagg quantitatis nota concludet propdfitum,

JC - RELLasa®
Duarum inzqualium fntér fe datarum quantitatum , differentiam

cognitum iri,

Sint duz quantitates intet fe date, » b quidem mdior,& ¢ minor,quari dif=
ferentia fit a ¢,quam praedico futuran: notam.Communis enim méfura ambas
: e s ~

metiens datas quantitatesiit'd ,quee mé{uret qua

e b < ° ‘titatem a b quidem fecundum numerum fg &

> quantitatem ¢ fecundum numerum h, erit itags

= T Lo rroportio a b ad d ficut numeri f g ad unitate,
) b = dautemad b c ficutunitatisad h per zquiigit
T e == .abad cficuef g adh. Quemadmodum ergoa
sl b maioreft ¢ quantitate,ita f ¢ maior eft h nu=

BN mero,feparatoqs numero k g @qualiipfi h,ex £

g differentia ¢orum habebitur £ k & erx'tdim??m proportio a e ad e b, fiuead

¢ ficut f k ad k g fivead h.Qyantitasautem ¢ ad d menfuramzit h ad unitas
tem , per gequamigitur a.e ad d ficut fk ad unitatem, & ideg d menfurain a e
differentia;quoties unitas in f k numero continebitut : quare per diffinitionem
a e differentia nota redditur ,quod erat deducendum.= ¥~ Operaberis autem
hoc pacto . Duortim numerorum fecundum quos menfurantur quantitates
date;minorem ex maiore demas, reliGus enim numerus cum méfura comuni no
t2m efficiet differentiam inter {e datarum quantitatii, Q' fi huiufmodi duo nu=
meri in unitate {o]a differant differentia ipfarum quantitatum menfura commuz
ni reperietur 2qualis,modus autem id demonftrandi 4 priftino nondifcrepabit.,
y V.

Omnes duz inter e datz quantitates proportionem habent eam,
quam duo numeri fecundum quos ipfee menfurantur , unde manife-
ftum proclamabimus,omnem proportionem datam in numeris re=
periri,

o s
[N

Sint duz quantitates a & b inter fedatz,quasex diffinitione comunis quan
titas
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¢itas d menfirret a quidem fecundum e numetd; b uero fecundum f dico g pro

ortio a ad b eft ficut proportio numeri e ad numer a 1,
g.quom'am enim d menfurat a fecundum e nutherd, >
erit per diffinitionem d in a quoties unitas in € nume= g :
yo,& ideo 2 ad d pportio tand eadunitatem. Item d e L
in b quotiesunitasin ¥ numero reperitur, d menfuran 1
te b fecundum f numerum, quare proportio d ad b fis 5

cutunttatisad £ numerum.per zquam igitut a quantitatisad b quantitatem,
tand numerd e ad numerum f erit pportio,quod libuit concludere,
. -

VL
Proportio duarum quantitatugn data , exaltera earum praefcita,
reliquafufcitabit cognitam, - TR

" .

Altera duarum quantitatum a 8 b notam ad inuicem proportionem has
bentium, fit cognita:dico, g & reliqua nota dibitur. Autenim_pportio illa-data
eft per denominationem,aut per {ibi zxqualem proportiongm. Sit primo data per
denominationem,ponaturcg numierus ¢ denompinttor hutufmodi proportionis,
cungp altera duarum quantitatii nota fubijciatur, it antecedens a nota per men=
fiiram d fecundum numer e ,quo diuifo per numerum ¢ denominatoré propos
tionis,exeat numerus f ericitags per diffinitioge diuifionis ¢ in ¢, quoties uni-

tasin f numero,&ideo pportio ¢ ad efigutunirasisad 2 o

£ ,permutatim(p ¢ ad unitatem ficut e ad,f.Proportio — ¢ A
nem aiit ¢ ad unitaten®lenomtnat ipfemet numerus €. e =
denominabit igitur & pportionem e ad f .canggdefios ey
minet etiam proportioné a ad b erit per diffinitionem . s
aqualium proportionii a ad b ficut e ad f., 8 gonuer- S

fim b ad a ficut f ad ¢ fed a ad d menfuram ficug e nimerus adunitatem.pef’
aquam igiture quantitasad d menfuram ficat f ad unitatem:quare d menfu=
rain b quantitate,quoties uni®sin f numero continebitu ex diffinitione ergo
b quantitas reliqua nota redditur, Q& i b confequent€ attuleris datag,fichocp
d menfuram fecundum numeri f ,qui multiplicatus per numerum’ ¢ denomina
gorem propowionis,producat numeri e ,fecuudg quem oportebiteflenotd quan

titatem antecederg€ a erit enim per diffinitione multiplicationis f in e quoties |

unitasin ¢ quareproportio ¢ ad f ficut c ad unitatem.Proportioni$ auté cad
unitatem denominatoseft ipfemet numerus ¢ omnisenim numeri pars eft unt-
e tasabipfo denominata,quare per conuerfiong diffinitionis ¢ numerus denomi=
nabit proportioné e ad f,denominabataiit& pportionem 2 ad b,equales igit
exdiffinitionefunt proportiones a ad b & ¢ ad f,fed b confequentisad d men
furam ficut numeri f ad unitaté,q b nota fupponatur per d menfuram fecun=
dum numerd £ per 2quam ergo fiet proportio a ad d menfuf2m ficut numeri e
ad unitatem, a itac continebit d menfuram,quoties e numerus unitat?,& ideo
‘per diffinitionem notz quantitatis concludemus propofituni. ¥ Si autemdata
Et,pportio quatitatd per fibi equalé,illa {cilicet fibiaqualis terminos habebit
cognitos,qui aut erunt numeri,aut ex pramiffa proportioné habebunt adinui=
cem, ficut numeri,qui fint k & 1,ita ¢ a ad b pportio fit rand J numeri antece
dentisad 1 numerum confequentem. Pofitaty primum quantitate antecedente a
nota permenfiam d fecundd numerum e mulfiplicetur € ﬁex 1,& procgqﬁms
: 2 cilicet
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feilicet m numenusdividatar per k numeram antecedentem ,ut exeat numers
f erititag per fecundam partem uigefim feptimi proportio e ad f ficut k ad
1,& conuerfim fad e ficut 1 ad k, & ideo ficut b ad a,

= b fed e ad unitatem ficut a ad d menfuramex diffinitione
Y notx quantitatis,perzequam igitur f adunitatem ficuch

5 ¢  quantitas ad d menfuram:quare b quantitascontinebit
2 T Jumenfuram quoties f numerusunitatem, per diffinitios
A nemergo qantitatis nota inferemus propofitum. Side=

mum b quantitas confequens ponatur nota, fit hoc per

e 1 mehfuram d fecund@ numerum f,ductoq f ink nume=

, rum_productogedinifo per 1 exeatnumerus e eriteg per
fecundam partem uigefimatquint{ut fupraiproportio 1 ad k ficut fad e, & con
uerfim k ad-1 feut e ad f.fed erat k.ad 1 ficut a ad b: quare e ad f ficut a ad
b, f autemad unitatem ficut b ad d nfenfuram , quonii d menfurat b feamdd
numerti f perzquam igjtur a ad d menfuram f{icutnumerus ¢ notus ad unita
tem,erititagg d in a quoties unitasin e numero noto,diffinitio ergo quantita=
tisnotee qurod reliquit élt cScludet. ¥ Opus habeto bimembre.Si proportio da
ta offeratur per denomination?,& antecedens quantitas fuerit nota,digide nume
yym quantitatis antecedentis per numeri denominatoré pportionis,& exibitnu
merus quantitatisconfequentis. Si atit confequentem habeas quantitatem nota,
multiplica numerum efus per nurtier dendminator€ proportionis,& producetur
numerus quantitatis antecedentis.In etemplo:Si fuerit a .24. proportio autem
eiusad b quantitat tripla,ecce denothinator@ proportianis 3.per quem diuido
24.& exibunt 8 pro quantismte confequente b. Si autem b fit 8. pportio uero 2
ad.b quintgpla,multiplicabo $.per 5.denominatoré proportionis,& producent
40.pro a quantitate,Qd’ fi proportio data fuerit per fibizqualem proportiong,

. ‘Kantecedens quantitas fuerit dfta,multiplicabis numeri quantitatis anteceden

tis per numerum confequente, & productum inde diuides per numerif anteceden
tem,exibit enim numeruys fecuhdum qué quantitas confequens nota habebitur.
)i uc.o'qtg’anu‘ tas confequens data fuerit, numeri eius per numert antecedentem
multiplica,&productii per numerum confequent@ partiaris, qui enim exibit nu
merus,quantitatem antecedenté notificabit. Vi a fuerit 8.& proportio eius ad
b ficut 4.ad s.multiplicabo 8.per s.producuntur 40.que diuidam*per 4, exiburw
10.pro quantitate:b.Sed pportio a ad b fitut 3 ad 7,fitg; qeantitas b 28 . mul
tiplicabo £8 per 3 ;producendo 84.quadiuido per 7,exeunt 12,erit igitur a qua
titas 12.]tain ceteris, ;
VII.
« Sifuerint duze quantitatesinter fe datze,quarum altera per menfu=
ramnouam [it cognita,& reliqua per eandem nouam menfuram no=

taueniet,

V't fermo tam breuior § lucidiorappareat,ueterem diffiniuimus menfuram
eam, per qua amba quantitates comuniter notz funt,nouamuero,per quar, alte
raeatum tantum,Haec auté 2 preemi(fa in hoc difcrepat, g illa alteram duntaxat
quantitatd fupponit datam_ hacuero ambas quantitates fubtjcit notas per unam
menfirram comgnem,& infupgralteram earum per menfuram aliam.Sint igitur
duz quantitates a & b date per menfuram comunem d,qua ditemus uete{qm,

altera
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altera infuper earum(uerbi gratia) a data fit per menfuram nowam c :dico, ¢ &
b quantitas per candem ¢ menfuranota profiliet. Metiatur enim d menfura due
asquantitates {ubietas a & b fecundi numeros®e & f erititaqgper quinta hus
ius proportio duarum quantitatum a & b tan duo- 2
rum numetoriinotorum e & f,quz cumfitnota, erit —_

etiam proportio quantitatum a & b nota Eft autem 2.
a quantitas data per méfura c,quare per pramiffam 8 AT
b quantitas per eanden notificabitur menfutam, quod __© £l

uolebamus inferre, /7 Operatio huius habita propor
tione duarum quantitatum propofitarum in termins notis,ab opere praecedens
tisnon diflonabit. :

Py o eqe
Siutraqg duarum quantitatumadrtertiam data fuerityipfee inter fe
datze habebuntur, . "

Eie
. . T
. Duarum quantitatii 2 & b ytragpadtertiarh quantifaté c data intelligat:
Dico,@ ipfeeinter fe reddentur note,Quonid gnirh utrags quantitita a & b ad
quantitat€ ¢ data eft,menfurabit eas comuniter una menfura,que fit d,{imilicer
duz quantitates b & ¢, menfuram habebunt unam comunem,que fit e . Si1rad
d & e menfurz zquales fuerint,eas tand unan#nd iniuria reputabimus, ficgs du .
asquantitates a & b ,quantitas una comaunis mesetur;unamquag {ecundii hu=
merum fuum, per diffinitionZ ergo inter fedatz comprobantwr. Siuero dux me
fure d & e diverfas feBbtulerint,dua quantitates dictae,etfi dara habeantur feor
fuum, incer {e tamen nond daca funt.Menfurec igitut d quantitates a & ¢ fecun
dum numeros f & g menfura aute e duas quantitates b & ¢ fecun¥lii numetos
h & k .Placeat itagduas quantitates 2 &b igrerfe |
notas efficere per menfiram d ,quam prolibito prima 3 -
¢ uero {ecundawn nuncupabimus:fieniliter {op 2 quan b ok
titatem primamuocarelicebit, 8 autemfecundam, g ® —
hanc cum ¢ quantitate prima menfura, illam uero fe= . g St
cunda metiatur,hoc enim pacto {ermonis uitabitur cd f
ifio.Reperiasur itags numerus ], ad quem e habgat & b k
numerus ficut k ag h,§d facile fiet,fi ad uigefimam fe. - i
ptimi recurres.Cungg fit proportio h ad K ficut quan __ [ . i
titatis b fecundz ad quantitatem e tertiam,ex quins
* tahuius, erit& 1ad g tand b ad ¢, fed gnumerusadunitat?, ficut quantitas ¢ - . .
admenfuram d primam,cum ¢ quantitasnota fit per menfuram d fecundi nu=
merum g .Per zquam igitur 1 numerus ad unitatem,ficut b quantitas ad d me
furam:quare b continebit d menfuramguoties 1 numerusunitatem,& ideo per
diffinitionem quantitatis notz, b quantitas nota habetur per Tnenfuram d,qua
continet fecundum numerum 1.cratautem & quantitas a_pereandem menfurd  *
nota.ex diffinitione igitur inter fe datarum quatitatum conﬁabit a &b interfe
dataseffe.Qd fi idem per menfura e confequi libeat, ficut ipfam e menfura pri-
mam,ita & b quatitatem prima dicemus,ad numerum autem 1 fe habeat k nu=
merus,tand g ad f,reliqua utantehac procedent, Vniuerfaliter enim menfura, .
perquaduasquantitates ad tertid datas inter fengtas efficere conamur,prima uo x .
cabitur,reliquadero fecida, Similem denigs ordinemduabus dfacitatibus dictis ;
i B3 deputas -

.
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i proportioni denominatoris primi ad denominatorem fecundum,quod pro corol

Tario non inutili reputabimus,Qudd i a & b quantitatiiad ¢ proportiones da=

g offerantur per fibi zquales #portiones,oportebit easin numeris reperiri pdifs

. : finitionem proportionis datee & quintd huius. Sititags pportio a ad c ficut nu

‘ fheri e ad numeri f,quatitatisuero b-ad ¢ ficutnumers g adnumeri h , multi

plicatoy f per g & producto diuifo per numeri h exearnumerus k eritc per

fecunda partem uigelimasfeptimi pportio h ad g ficut f ad k.Cumigitur enu

| - merusad ffehabeat,ficut a quititas ad ¢ quantis

it ol 2 % tatem, f autemad k ficut h-ad g, & ideo-conuer=

| ~———= fim argumentando,ficut ¢ quantitasad b quatita-

PR tem,eritper @quam proportio e numeriad k nu

, « merum,ficut a quantitatisad b quatitatem , ppor
‘ e e : e “

& ——f: - tio autem e numerinotfad k numerumnotii daca

K) b eft.quare & proportio a quantitatis ad b quatitas

+ 0T tem cognita elicif, §d libuit explanare. P Opus

I primii. Denominatorem primz proportionis per denominatorem proportionis

i fecundze partiaris,exibit enim denomindtor pportionis qua habg dicti denomi

I natores,primusuidelicet ad fecurd,quae etiam proportioni prima quatitatisad

o fecundi communis exiftit. Aut denominatores ipfos ferua pronoticia proportio

nis,{atis enim nouifti prima quantitatis ad fecunda, {i eam in numeris notis repe

1ifti. Ve fi pportio a ad b fuerié quintupla, b uero adeand? ¢ quatitatem feptu

pla:cum primz proportionis denomirzitor fit 5,fecundz uero 7,erit proportio a

ad b ficutsad 7. " ¥ Opusaliud.Namerit confequentgm primz proportionis

duc in numerit antecedentegn fecundze proportionis, & productis diuide per nus

merum confequentem fecundz proportionis,exibit enim numerus ad qué feha=

bet numerus antecedens prima proportionis, ficut prima quantitas ad {ecunda,

. «Vtfi a ad c fuerit proportio ficat 5 ad'7.b autemad ¢ ficut 3 ad 8 . multiplicas

bo 7 per 3.producentur 2 1,qua diuido per 8 jexeunt 2 £-,a 1giturhabebitfead b

ficuts ad 2 -, .- ;

a

- X111,
, Si quotlibet quantitatii ad aliam datz fuerint proportiones,omni
. um duarum ex ¢is proportio manifeftabitur,

¢ ¢
Tresguantitates a b ‘caut quotlibet plures ad quantitatem alid d propor=
tiones habeant cognitas, Dico,@ quzlibet duz ipfarum proportiones {ortientur
datas,Placeat enim primum proportionem a ad b reddere nota.Cum itacp utri
“@ ufg quatitatum a & b ad quititatem d proportio fitno
e ta,earum inter {e proportio non ignorabitur ex preemifia
| = ~— — Similiter deomnibus duabus reliquis preedicabimus.Ni
| S o hil enim alieni preefens addit premifle, nifi ¢ proceflum
eiusingeminat. ¥ Opus §qs huius opus illius eft,quoties oportuerit repetitits

. ; X 1114,
Siutriufgp duarum quantitatum ad tertiam data fuerit proportio,

fueritcpaltera earumnota,reliqua quogg notam feofferet.

i : Vtri_u{'q; duarum quatiratii a & b ad quititatem ¢ dara fit proportio,, firgy
a quantitasnota.Dico,¢ & b quititatem notam fiexi oportet , Cii enim utragy
€arvm
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eatumad ¢ datam habeat proportionem, proportio ipfariiiniter fe per 12 ,huius
nota ueniet.quare per fextam huius e quantitatenota ex 5
iftente,& b qutitasnota emerget,quod expectahiatur de -
clarandum. ¥ Operatio aiit huius ex operibus duode- b T
cime & fexta huius commifcetur.Nam poftdex duode s
cima huiuis proportionem huiufimodi quantitatum reperies,per fextam tandem,
quz priusignotaerat,notam efficies quantitatem,

XV .
Si quotlibet quantitates ad aliam quandam proportiones habué:

rint datas,quarii una qualibet it nota,reliquapomnes notae profilice,”

Sint tres aut quotlibet quantitates a'b ¢, quaturs unaquaggad ¢ quamit.as

tem proportionem habeattlatam;fity una £arum quae= bt
cungs(uerbi gratia) a data.Dico,g (eliqie omnes notz b )
occurrent.Erit enim per 13.hufus proportio 3 quantitaz = At

tisad fingulas alias data,quare perfextam huills 2 quan .
titate nota exiftente, fingule reliquz intotefcent, quod erasconcludendd, 7 Ope
rationem ¢x tredecima & fexta huius facile contparabis,
XV 1.
Quod fub duabus inter {e datis rectis lineis continetur, parallelo?

< . .
gramum rectangulum laterenon poterit, ,

. .

Sit parallelogrami reGtangulum a b ¢ d duabus inter fe datis contentum
lineis a b & a d.Dico,q ipfum prodibit cognitum.Quonid enim duzlinex ab
& a d inter fenotefuntmenfurabit eas communiter una quantitagquee fith,
menfuretitacg lineam a b fecundum numerym & lineam a d fecundum nu=
merii I,8& abfcindant ex duobus lateribus pallelogrami ppofiti:duz linex a g&* -
a e ,quarum utgacg menfure: communi h 2equais exiftat,productis lineis'e n g
demzquediftanteipfi a b & g #aquediftantelateri‘a d aritcy per 29, 34.pria,
mi & diffinitionem quadrati {uperficies a f qua b PR
drata.cungp h fiue a g fibiqualis menfuretla-

s a b fecundgm numerum kerita g ina b
quotiesunitasin k& ideo proportioa g ada :’J F

b ficut unitatis ad 'k numerum, quarep prima e 2
fexti proportio quadratelli a f ad parallegrams = L ¥ 3
« emum a n ficutunitatisad k numerum.Vnitas k Sttty -
Sy sdislen

tisautem ad k numerum proportio data eft per
animi conceptionem,quare& pportio quadraz .
telli a f adparallelogrammum a n nota perhibebitur, Item quonia a e 2quas
lisipfih menfuratlatus a d fecundum numer 1, erit a e in a §4quoties unitas
in | numero.quare proportio a d ad a e eftutnumeri I ad unitatem,proportio
autem a d ad a e per primifexti eft tand parallelogrami a ¢ ad parallclogram
mum a n.parallelogrimumergo a c ad parallelogramum a n lcut numeerus
adunitatem.fed numerus 1 ad unitatem proportionem habet datam ex commus
ni animi conceptione,unde & proportio a ¢ ad a n fcita ueniet.fagn igitur dua=
rum quantitatum fuperficialium a f & a c,utragy ad parallelogramii a n pros
portionem habet®latam,quare per 12,huius carunfinter feconfhéit propé)(rtio.

3 quo
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i & quonfam quantitas a f nota eft:inomnibtis ngg menfurationibus notam fup.
t poni oportet menfuram,perfextam huiusparallelogrami a ¢ notum e nuncia=
i bitur,quod erat peragendum;Gonftatautem hoc in ppofito quadratellum a f ef

a fe menfina fuperficialem, g coftameius a e menfuraelineali h @qualé initiofta=

i terimus,  ¥-Idemalio tramite confequemur, Prolongeturutragglinearum cb

| & d a verfus{iniftra,donecduae linee b p & 2 q fibi,& linex a b xquales ueni

1 ! h . “ent,continuatisty terminis earum p & qper

P 6 lineamrp .q claudetur quadratum q b per 29.

Hi by ' j 3 3.primi,& diffinitionem quadrati,cuius cum

« { . hypothefisnotadederit coftam 2 b, ipfum g
P primahuius notum habebitur.eft aur€ expri

| -1 o > mafexd pportioquadrati q p ad parallelogra
: ; “ _ vmuma ¢é;tan§ qafiueabad a d , propors
iy tio autem b Jinez note perhypotiefjm ad a d notam per diffinitionem data,

| unde& proportio quadrati q b ad parallelogramii a ¢ data erit, per fextd igit
huius(quadrato q b noto exiftentejueritatem theorematisinferemus, ¥ Ads
| hucaliter &ad operationem aprius.Refiympta figuratione prima,numerus k in

i - numerd ductus, efficiat nunseri 1 m .Caieads,ut fupra memorati eft , propor
tio quadratelli a f ad parallelogramii-a n eft,fi-

g i i < cutunitatisad k numerum,a n autéad a c fi=

. gitunitagis ad | numerum , fuperius enim erat

. a'cada n'tandnumeri I ad unitatem,unitatis

‘z ! F . demi ad 1 numerum ficut numeri k ‘ad numeri

ithe > mjeltenim k in m quotesunitasin 1ex diffini
L2

k —— { * ‘tionemultiplicationis, per 2qua igit pportiona
< u litatemerit a f quadratelli ad a c parallclo%ra
= 4.4 4 umficut unitatisad m numerum.quare a fin

ol 2 2 ¢, quoties unitas in m numero reperitur, p dif
ﬂngtlonem 1tag note quantitatig parallelogramum a ¢ notum effecimus, in €o
¢ enim menfura fuperficialis 2 £ continetur fecurtlumnumerum notum,qui eft m
quoe libyit abfoluere. ¥ Opygs autem docebimus unicum, tametfi demonfhas
. tione ﬁ-cn’ﬁn‘ms uvaria.Doos numeros duorum laterum parallelograminotorum
infe mu}tnplxcabis,alterum uidelicet in alterum, pducetur enim nﬁmcrus paralle
logrami fecundii quem menfirr§ fuperficialis,quadratit {cilicet menfurae linealis
inipfo continebitar parallelogramo.Vt filatus a b 5 & latts a d 7 pedes 5=
plectatur Eneales,ducis 5 in 7,creabuntur 3 s.totigitur pedesquadratiparallelo
y . Bramum a ¢ conftituent.Ita in ceterisoperabere, ‘
XVIL
- Exdatolatere quoliber parallelogrami rectanguli cogniti, reliquil
latus emergetnotum,

Sit parallelogramum retangulid a b ¢ d cognitum,cuius etiam latus uni
quodeung furerit norum habeatur fitczcuerbi gratia) a b .Dico, @ reliqui latus
‘eius a d {citumerit, Eductis namgg lineis d a
& ¢ b adpuncta q & p.,donec utraq linear
a q &b p xquabiturline a b date, comple
‘atur quadratum q b protracta linea p q, erit
itacs perprimafexti pportiocy b quadrati ad
il a ¢ parallelogramum ficut linez q a ad lci‘necé
| ; a4,

i

»
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a d.eft autemproportio quadrati q b ad ipfism parallelogramum a ¢ data per
diffinitionem, @ utraggfuperficierum q b & a ¢ datafit.q b quidem g primam

huius eftenim quadratum liniez a b datz,parallglogramum autem a ¢ notum

fubiecit hypothefis. Proportio igitur &linez q a ad lineam a d nota redditur,

fed g a & a b funt coftx quadrati q b aquales ,unde & proportionem a b ad

a d notamefle oportef.cungp altera illarum,feilicet a b nota {upponatur,erit per

fextam huius reliqua linea fcilicet a d nota,fics reliquum parallelogrami latus

a d notum exegimus,quodlibuit attingere. . Idem"aliter & ad operationem
accomodatius,Quonia latus a b notii fupponif,menfuretipfum hfamofa quan

titas fecundum numerum k. ficcg utrag linearum a g & a e ex parallelogrami « J
noftri lateribus abfiymptarum eequalismenfirae h & ducatur e nquidéaquedis

ftanslateri a b, g f uerolateri a d zquediftans,eritcg {uperficies.a f quadrata

per 29.& 34.primi & diffipitionem quadrati, gz qufdem fuperficies menfurabit
parallelogrami a ¢ fecundum numer notum, b 4 ° i

qui fit m.quoni parallelogramii fupponitur co j

gnitum,hunc numerum in poftremo per nuthg= :

rum k partiamur,ut exeat 1numerus.Quia itacg * ${—{f ]
pportio a b ad h fiuead a g eff’, ut numeri k « 25, ST

ad unitatem, h menfurantelineam a b fecundd *—2- . L 3

k numerumerit per prima fexti parallelogrami k { .

a n adquadratellum a fficutnumer{k ad uniy w .
tatem.quadratelliautem a f ad parallelogramit o i
a c ficut unitatisad numerum m g paraflelogramil ipfum quadratello menfizs
vetur fecundum numier m.,quare per quam proportio parallelogrami a n ad
parallclogramum 2 c eft,ut numeri k ad numerunt m ,eftautemanada ¢,
tandg a e five h fibizqualis adlined a d per primafexti. Vnde & o ad 2 deft
ut k numeri ad numerum m,fed k ad m ficutynitatisad 1 numerum per diffi=
nitionem diuifionis.quare proportio h adlinea'a d eft,ftutunitatisad | nume -
yum.menflra l‘gitur% inlinea a d quotiesunitas innumero 1 continetur; qua=
relinea a d nota concluditur,qaonia menfira h famofa centinetur inea fecunz
dum numerum 1 notum.reliquum ergo parallelogrami latus effecimus, coghitt,
quod intendebamus, P Opus breue. Numerum parallelograminoti innumez  ;
rym lateris nogi partiaris,& exibit numerus lateris reliqui queefitus. Ve fiparalles
logramum a c offeratur 36.pedum fuperficialiufn,habens latus a b 4 pedumli-
nealium,diuidi nifferum 36 in numerum 4,& exibunt g, Latus igiturreliquum
a d nouem pedes complectetur lineales. ¥
bt XVIIL ;
Ex data proportione laterum parallelogrami rectanguli cogniti,

utriufcp lateris pendebit noticia,

LY

STl 1

Sit parallelogramum rectanguluma b ¢ d cognitum,cuius lateraab & a
d proportionem habeant adinuicem nota.Dico,g utrungg ipforum notum habe
bitur.Refumpta enim prima figuratione praecedentis, erit per prima fexti propox
tio a ¢ parallelogramiad a p quadratum,ficut linez d a'adlined a g, eft aute
proportioline d a adlined a q data,g a q aqualis habeatur linez a b .qua=
re& proportio parallelogrami a ¢ ad quadratum a p nota redditur,cuncp no= : ;

cum fubiecerimus parallelogramum a ¢ erit per fexta huius & quadratum a p
: ' C: cognitum ‘o
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1 . «cogniturn, inde quog per fecundi huius cofta
th S £ fuaa b nonigngrabitur: qua quidéeft alterd
i o exlateribus parilldlogrami propofiti.datd aus
i temtradidithypothefisproportionemlaterum
l di&i parallelogrami,exlatereigitur a b 1a cos
i 9 2 > gnito fexta huius,reliquum latus 2 d fufcitabit
it ig : notum.utruncg ergo parallelogrami latys effe-
, cimusmenfuratum,quod pollicebagur preefens theorema, 7 :Opus ita compa
ubis.Si proportio laterunrdata eft per.denominationem,diuide numerum paral
A . - -lclo%rami per denominatogem proportionis, & exibit numerus quadrati lateris
i confequentis,cuius radix quadrata latusipfum confequens notificabit,poftea ad
_ operationem fextz huius aut preecedentés confugias.quzreliqui latus eliciet co=
| gnitum. Vi fi parallelograthum asc contineat48 quagratos pedes,latusaut ad
I~ fateti a b triplum fuerit,ecce denominatorem proportionis 3 . per quem diuido
numerum parallelogrami 48 ,& exeunt 16, sumerus qui debetur quadrato lateris
a b confequentis,cuius radix quadfata 4;latus-a b notum faciet.4 autem tripli
‘ cans,quonid proportionem triplaelegimus;aut 48 diuifis per 4, exurget latus a
bl - d reliquuni r2.Qd fi proporeio lateris ad latud data fuerit,non per denominatio
nem,fed per {ibi 2qualem proportionem;ut {idiceretur,proportiolateris a-d an=
tecedentisadlatusa b confequentiseft,ut 5 ad 3 ;multiplicabis numerum paralle
. Togrami dati per terminum confgguentem,& producix partieris in numeruman
tecedentem,exibitenim numerusaflignandus quadratoTateris confequentrs 3 ¢
quoutantehac peedendum erit, Vi fi parallelogrami a ‘¢ fuerit 6o Jatus autem
a dadlaws a b fehabeat,ut 5 ad 3:multiplicabo 6o per §zproduciitur 1 8o quz
diuifa per 5 eliciunt 3 6.quadratum {cilicet lateris a ﬁ, cuius radix-quadrata 6,
ipfamlatusa b notificabit.reliquaautem per operationg praecedétis abfoluent.

il o 2 o

o ; .. R ; ;
| . - * Si quatuorquantitatum proportionalium tres quelibet date fue=
‘ rint, & quarta reliclua innocelcet, i e
n .

L3
Sint §uatuor quatil tatesab ¢ d proportionales,quarumtresnotz fint quac=
*  -cungg, dico,@ quarta reliqua nota-ueniet, Quauis aute ipfa ignota quatitas nunc
primum,nunc{ecundum, interd uero reliqua {oleat occupare loc&) tamen ne opé
ris uarierys,qua neceffario-hanc mutationem confequitur, le®ore perturbet:pla=
cuit fempeg ignota quatitati poltremii deputarelocum. Praefens igitur theorema
| facile confirmabimus, ff prius quo pacto quititas ignota,quocungs nobis offerat
i + loco,poftrema flat docebimus; Conftatautem huiufmoch quatuor quatitatum p
portionalitas ex duabus proportionibus,quarit unius ambo termini fimt cogni=
2i7® illa faciemus primd, fecundze autem pportionisunusduntaxat notuseft ters
minus;qui {ifuerit antecedens,ia ordinate funt quatus=

i o e b s - . . ; ¥
|f or illz quantitates,utuolumus., habebit enim ignota
i ’ 2 P quartum locum,Si uero confequens fecundz propor=
e e tionis notum fuerit,conuertemus ambas proportioes,
il £ T & trasferetur ignota quatitasad poftremulocs. Nunc
“ —rt——y ~—=— adconfirmationem proportionis defcendamus.Quas=
.

‘ . - ! tuor quatitatum proportionaliii a b ¢ d, tres primza
i : 2 Rk fungnotfecundumtres numeros f g & h fimiliordi
: nepofitos
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nepofitos,itap quititas tertia ¢, fcilicet nota fit per menfuram e fecundi nu<
merum h ,reperiaturg numerus k ad quem fehabeat h ficut f ad g quod fiet,
fi productumex h in g, pernumerum § partiemug, uemadmodum ex uigefima
feptimi elementori trahtur.erit autem numerus k fecundi quem nota habebit,
poftrema quatitatii p menfiir3 quidé e. Naex quinta huius pportio a quatitatis
ad b erit,ficut numeri f ad numeri g. fed a ad b ficut ¢ ad d exhypothefi, & £
adg ficut h ad k, quare ¢ ad dficut h ad k, & cSuerfim d ad ¢ tand k ad h,
& ¢ ad menfurd e ficuth numeriiad unitaté,gp e méfuret ¢ fecundi numetii. h.p
aquiigitur pportio d-quatitatis poftremae ad e menfurd, tand; numerd k adums
tatem.eft itags e menfura in d quotiesunitas in k ngmero.d ergo qudtitas no -
ta redditur per menfird e fecundi numerii k ,quod libuitexplanare, ~ ¥ Opus,
multiplica numerum fecundz quatitatis per numerum tertize,& productis innw<
merum primze quititatis dignide,exibit enim nanerusoftrema quatitdeis quefi=
s Vi a fuerit4.& b 9. ¢ uero 12, multiplico 12 per 9 ,produciitur 108 ,qua
diuifa per 4,eliciunt 277 numerif uidelicet quantitatis poftrema, 2
KRyl . .

In omni triangulo rectangulo, i fuper uertjceacuti anguli fecundx
quantitatem lateris maximi circulum dekripferis,erit larus ipfumacu
tum,{ubtendens angulum finus rectus copterminalis fibiarcus dictx
angulumrefpicientis:lateri auteng tertio fnus complementiarcus di=
&i zequalis habebitur. - .

= »

Sit triangulus ré@®nglus a b ¢,angulum ¢ rectum habens,& a acutum,fu
per cuiusuertice a fecundum quatitatem laceris maxtmi a b,maximo fcilicetan
gulo oppofiti defcribatur circulus b e d,cuius circiferentiz occurrat lams & ¢
quoad fatiseft prolongatin e puncto. Diz k
coqudd latus b ¢ angulo b a ¢ oppofitum o
eft finusarcuseb e dictum angulum fubten | / ~

dentis.Latus autem tercium,f{ciflcet a ¢, 2= i NIREES

b T\
quale eft finui recto complementiarcus b e. ' @
Extendaturenimlatus b ¢ occurrendo cir= §
amferentiz airculiin puncto d. 4 punctis [, |~

. .

autem a quidem ggntro circuli exeat femidi 5 il
ameter a k @quediftanslateri b ¢, &4 pun
&o b corda b h zquediftanslateri a ¢. fes
cabunt autem fe neceffario duzlinee b h & \b

a kangulis a b h & b a k acutis exiftenti \
bus,quod fiat in puncto g.Quia itacs femidi =
ameter a e cordam b d fecatorthogonali- . v
ter propter angulum a ¢ b reGtum, fecabit & ipfam per zqualifex tertia tertijele
mentor.&arcum b d per zqualia ex 29 eiufdem. quemadmodum igitur tota I
nea b d per diffinitionem corda eft arcus b d itamedietas eius,linea {cilicet b €
¢ft finus dimidijarcus b erefpicientis angula b a e fiue b a ¢ . quod afferuit pri
ma pars theorematis noftri. Secundam deinceps partemueram cofiteberis, fi pri
usper 34.primi angulum a g b reGum elle didiceris.femidiameser enim 2 K,&
cordam b h,& arci eius ex{upra memoratis medijs per 2qua {cindet , quare per
diffinitionemliffea retab g finusericarcus b KIE autemh'ga b g xqualis hi

; 3 geritr
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geri trianguli a b ¢, per 34.primi,@ fupficies a g b ¢ quediftatibus continea
lineis,angulus uero ¢ a g fiue e a k retuseft per 29.primi,propter zquediftan
giam linearum b ¢ ad a g ,quare perultima fexti arcus e k circumferentia fire
quadrds probabitur.arcus itags b’k complementum ipfiusarcus b e diffinietur,
guiusfinus b g lateri a ¢ @qualis nuperrime concludebatur,utrangg igitur pro=
portionis partemfatis oftendiffe idemur, )

. 5 &3

« Omnemangulum rectum fiotum efle oportet,
Vnus enim retus angulus ad quatuor rectos notd habet proportionem, fum
ma autem quatuor retorum nota eft,cym gradus unus fcilicet 360, pars quatu-
or rectorum:qua tand mertfura fymofa utuntur univerfi Geometrze:fecundt nu=
\ierUm notum 3 6o.contineatur-in quatuor rectis.quare per fexta huius & unus
angulus rectus notus habebitur,quod efat lycubradum, Quarta auté pars ex 360
eft 9. lufto igitur compyto 9o gradus angulo recto ugdicabimus, Miraberis for
fitan,quo pacio diuerfi generis sjuatitates menfura gradualis metiatur . Dicimus
enim circtrmferentid circuli uel arcum tot uel tot complecti gradus,item quatuor
rectos angtilos,uel alium angulum quemcungs aliquot continere gradus , Quid
igitur uocabulo gradus fignificase uelimus,paucis habeto.Menfura famofa arcu
um eft gradus circumferentialis {gilicet 3 6o.pars circumferentiz circuli, menfi=
raautem famofa angulorum ¢ft gradus angularis ,uidelicet 360.pars quatuor re-
Gorum angulorum.,id eft, fpacij plani,quod circa punctum quodlibet exiftit,Ima
?nﬁdo enimduas femidiametros circuli fuper puncto quecungg tand centro de=

cripti;gradum circumferensiz circuli dici intercipientes,angulus quem ipfe fe
midiametrigmbiunt gradusuocabitur angularis,quonia angulusille 3 60,in qua
tuor reis,fiue toto fpacio centrum circuli ambiente continetur : ficur & gradus
eircumferentialis in tofa circumferentia, huius enim anguli ad quator re®os, & il
liusarcus ad ot citcumferentid,eandem effe proportionem,ex ultima fexti faci=
le comprobabit. P Trahimas peftremo ex iam wcitatis, g cuilibet angulo & ar=
cui ferefpicienti de circiiferentia circulifuper uertice ipfius anguli defcripti, unus
& idem feruitnumerus.uerbi gratia,fi angulum quemlibet 3 6 graduii ftatuimus,
erit & arcus fe refpiciens 3 6 gradutim,& econtra.quod quidem ex jdentitatemua
meri totius circumferentiz cirafli& quatuor retorum,ultima fexti ratiocinante
pendere dﬂ}ofd turs - o

v XXIIe
Altero duorum acutorum,quos habet triangulus reGtangulus,da-

to,reliquusnon latebit.

Duo enim acuti anguli,quos habet ttiangulus reGangulus per 3 2,primi,ua
lent unum retum, g tertius angulus fit rectus,aggregatii itags ex duobus di&is
acutis angulis notum eft,quonia ex praemiffa rectus angulus notus eft,fed & alter
acutoriiex hypothefi datus.eft,quare per quartam huius reliquum cognofcemus.

¥ Opus,numeri anguli acuti dati,ex numero unius recti minuas, & relinques=
tur quantitas alterius. V't fiangulus b fuerit 20 ,minuo 20 ex 9o, relinquuntur

7o.tantum igitur habebo angulum ¢ reliquum,
< Si duo
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XXIII,

Si duolatera trianguli,retum continentia angulum, fuerint 22qua
fia,duo acuti anguli eis oppofiti reddentur moti,

Duo latera a ¢, ¢ b trianguli a b ¢ retanguli, re 2
Gum angulum ¢ ambientia,fint @qualia.Dico,q uterg o
angulorum b & ¢ notus prodibit. Erunt enim per hypas
thefim & quinta {Prl'mi duoanguli a2 & b =quales, cuncg
per 32.primiipfivaleant unum rectum, angulo ¢ recto
exiftente,eritutercp eorum medietas per 2 1 huius cogri= P
ti,quare per 6. huius uterqs eoruim notus habebitur , quod
{ibuit explanare. 7~ Opus, Quantitattm anguli rgcti
dimidiabis,& apparebit utsiufg angulori acutdrum quititas,Verbi gratia,Res
Go angulo habente 9o gradus,dimidiabogo ,& habebo 45 pro médietate rectiy
tantuscy pronunciabitur utergp angulorum a & b, “.

‘ XXILIT4 ’ :

Silatus trianguli retum {ubtendens angglum ,alteri duorum re=
&o fubiagentium fuerit duplum,angulusacutus ab eis contentus, reli=
quoanguloacuto duplus enunciabitur, Vndeetiam utrungs eorum,
agnofcet Geometra , A ® i

b,

Sit triangulus a b ¢ re@um angulum habens. .

quem fubtendat latus &b duplum lateri a ¢. Dico,

@ angulus b a ¢ dupluseritangulo a b ¢.Extenda: \
turenim a ¢ ufgsad punctum d, donec ¢ d habeat .
aqlislateri 4 ¢, du&alinea b dericitagg a b ligea 1
zequalis ipfi a d, @ utriufa medieras it a c.fed per / 4 T
quartd primi deebafes ab,b d triangulorum’a b
¢, & b ¢ d funtquales  angulitiog ab e &db > = & A
¢ zquales.totus igitur angulus a b d duplus eftad angulum a b ¢.eftauteinto
tusangulus a b § aqualisangulo b a d,fiue b a ¢ per quintd prinil trianguloa
15 d zquilaters exiftente.unde & angulus b a ¢ dupluserit adangulii a b ¢,qd
oportuitdemonftgare. 7 Exhoc patebit corollarium. Quonid enim in trian=
gulo noftro angulus a duplusiam declaratus habeatur ad angiifum b 1d eft ficut
>ad 1 jerit coniunc¢tim aggregatii ex duobus angulis a & b adanguliim b,ficut
| *=3ad :.]llud autemaggregatum aquipollet angulo recto, hypotheli & 32.primi | -
' docentibus.proportio igitur angulirectiad angulum b nota eft.uidelicet ficut 3
ad 1.quareper fextd huius angulus b notus erit,recto per 2 1 huius noto exiftens
w.poftremo etia refiduus ex recto angulus,fcilicet a p 4 huius notus declarabif.
XXV, b4
Duobus trianguli cuiufcungg cognitis angulis , tertium reliquum

datum iri,

Trianguli a b ¢,duoanguli 2 & b fint cogniti.Dico, &angulus cnotus
emerget. T res enimanguli a b ¢, duobus reiszquantur.3 2,prithiid confirma-

te.duio aiit recki dunt noti per 21 & 3 huius,quare& aggregatymex mbuf angu
: is tris

-
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o lis trianguli propofiti notum habebitur . cuncgduos eorit
datos fubiecerithypothefis,p 4 Jhuius tertius reliquusnd
ignorgbitur,quodlibuitinferre, ¥ Opus.Summaduos
sum angulorum,qui dati funt ex quatitate duorum recto=

. rum minuas,& relinquetur tertij anguli quantitas defide=

: rata.Viefiangulus a fuerit 20 ,& angulus b 35 gradu,
b < colleGtos 20 & 35 gradus,quireddunt 55.ex 180 minuo.

seliG®ienim 125 gradus,angulo ¢ adnumerabuntur,

o XXVI.

Omnis trianguli rg&anguli duobus lateribus cognitis, tertiumex
templo manifeftari. ey

~
LY

Triangulus a b ¢ angulum & rectum habeat,cuitis duo latera queelibet fine:

nota.Dico,q reliquum eitrs latus notum habebitur. Si enim duo latera rectiicon

tinentia angulum offerantur nata,grunt pet prima huius quadrata eorum nota,

aggregatum quods ex eis per tertfa huius notum, quod quipollet quadrato a b

: . perpenultima primi,ynde ipfum noti,& ideo per fecun=

2 damhuius cofta fua, latus {cilicet a b non ignorabitui.

Siuero alterii eorum fit datum cumlatere rectum fubten=

. dente angulum, quadrati minoris demptum ex quadra=

o maio¥is,per petultima primi & quartd huius relinquet

quackcari reliqui lateris notum,& ideo per fecunda huius

. coftaeius cogaita oriet,quae fuerg lycubrada. ¥ Opus

uulgare, Silatera retum ambientia angulum fuerint da

1 - ta,f\uadrabis ea,quadrataty congregabis, & collecii ex

» eis radix quadrata quatitatem fateris queefici-manifeftas

bit.Siueroalteri eorum fic datwen cum latere recum fubtendente angulum, qua-

dratum minoris ex.quadrato maioris demas,& relicti quadrata radix tertium la=

tus notificabit. Vit filatus a,c fuerit 12,&b ¢ squadrabo 12,exttrgunt 144 . i€

quadrabo s,ueniunt £5.colligo 144 & 25, fiunt 169.quorum fadicem quadratam

inuenio m.tantum@ fore didici latus a b.Sed ponatur latus a b 29, & latus a

¢ 20.duco 29'in fe,ueniunt 84 1.fimiliter 201n fe,faciunt 400.aufero goo ex 8414

relinquiitar 44 1,quoram radecGquadratd » 1 lateri b ¢ deputabo, §ta in caeteris:
& : ! XXVII, o

Triangulirectanguli duobus lateribus cognitis, omnes angulos’

datum iri.

. Sialterum datorumTaterum recto opponatur angulo,fatis eft.fiuerond,, per
pracedentem ipfum addifcemus,nam abfcg eo propofitum attingendi nG erit po=
zeftas,Sititaq tiangulus a b ¢, dngultim ¢ rectum habens,cuius duo latera ab
& a c fint data,Dico,q omnes anguli ipfius notierunt.Super uertice enim anas
guliacuti b ,quem uidelicet latus {ubtendit datum tand centro.fecundum quans
titatemlateris b a circulo defcripto,erit per 20 huius a ¢ finus arcus fibi conterz
minalis,qui refpondet 2ngulo a b ¢ quem inquirimus. cligduzlince a b & ac
inter {e date fint ex hypothefi per menfuriueterem,a b autem femidiameter cir=
culi defcripti data fit per menfura noud,quz quidem eft una partium finus totius;
erit& a ¢ nota per eandem meafura docente {eptima huius ,dutn igitu‘r‘ abeft

1nus to=
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finus totusuel finus quadrantis, erit a-c finus notus, &
per tabuld finus,qua neglecta,hoc in propfitonihil effice
ye poffumus,arcit eius addifcemus, cognito aut€ agcudi
@i finus,dat &angulus que refpicit arcus ille ,na arcus
ipfe &angulus fecundit eundé numer mefurant,quead-
mod tota circiifer¢tia & Gtuor recti anguli fecund@ eun
dé numerii cOiter mefuratur,§d in 2 1 huius €dmemoraui
mus.per 22 itagg huius reliquii acutum angulumb a &
cognofcemus.Rectum autem angulum a ¢ b, 21 huius
notum demonftrabat, Vniuerfos igitur triangulinofri
angulos reddidimus notos, quod decuit explanare.,”
7 Opus,Numerii lateris rectum fubtendentis angulum
conftitue primum,& numerum lateris refpiciengts angu
tum queefitum pro fecundo ponas,numerii uero finus totius tertium , Multiplica
igitur fecundum per tertium,& prodacturh diuide per primum,exibit enim finus
arcus relpicientis angulum qu:xﬁtum,cui per eaptila finug arcum fuum elicfas,cus
jus etia numerus angulum queefitum mapifeftabithunc fi exangulirect quantiz
tate dempferis,relictum numerabig fecundum angusiiacunim. Ve fi 2 b'fuerit 20
a ¢ 12, b ¢ 16.finus autem totus quemadmodi ia tabula nofira fuppofuimus
60000, multiplicabo 12 per 60000 productntuyy 2oooo,qua diuido per 2o,exes,
unt 36000 ,huius finus arcum tabula preebet gragus 3 6,& minuta 52 feré, tant®
igitur pronunciabimus angulum a b ¢,qui tandem fiblatus ex go,relinquet 53
gradus & 8 minuta feré,8¢ tantus habebittr angulus reliquus agutus,
R EXVIIL ;
Data proportione duorum laterum triangali rectanguli , angulos
eius percontari, -

I,

Y 5

b

Aut enim alterum duordi laterum opponiturtecto angulo,aut non, Si primas .
fitlatus a b recto angulo a ¢ b oppofitum,cuies proportio ddlatus a c it noz
ta. Dico,q anguli huius trianguli innotefcent. Eff enim a 4 finusarcus angulia.
b ¢ per huius,dum a b eft femidiameter circuli {cilicet finus totus, proportis ers
go finus totius ad finum anguli a b ¢ nota eft;hinc finus ille notificabitur, & tan’
dZangulus a b ¢ nonlatebit.Si uero proportid duorum laterum bc&acdata

Uerit erit proportio quadratoriinotum data,& cdniunctim proportio aggrega-
ti ex quadrato b ¢tum quadrato a ¢,hoceft quadrati a b propter afgulum ¢
rectum ad quadratum a c nota erit;unde & linearum proportio non fignorabit,
reliquautante, ¥ Operatio,Si alterum duorum laterum recto angtilo oppo=
natur,multiplica termini minorem proportionis data per {inum totum , & pro=
ductum diuide per termin@ maiorem,exibit enim finus anguli,cuius latus breuius
opponttur.Sivero duorum laterum recto circumftantii data fuerit proportio,
ducutrung terminorii in fe,& colleGtiex‘productisradicgaccips quadrata, ipfa
enim erit terminus lateri, quod retum fubtendit angulum accomodandus , pers
ducerisergo ad iter priftin&. Ve fi proportio a bad a ¢ fuerigficut 9 ad 7. muled
plico7 infinum reGum totum 6oooo, fiunt 420000 . qua diuido per 9, exeunt
46667 feré.arcus autem refpondens huic finui re@to eft gt.s 1 . minuta 3 feré , &
tantushabebiturafgulus a b ¢.Sed ponatur proportio 2 ¢ ad ¢ b ficut 12'ad
s.duco 12 infe fiunt 144.item 5 in {¢;reddunt 2 5 haec coniungo,faciunt 169, ho
rum radix eft 1 3mttribuendalateria b ficpropostioabad a g erilt)ut 13ad 'd 24
€ 4 . una e
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undeut prius angulo a b ¢ cognofcendouia paratacft.
XXIX.
Altero duorumacutorum angulorum , quos habet triangulus res
Gangulus ;cognito,cumuno <ius latere & angulos cunctos & latera

ametiemur, ' 1y
Trianguli a b ¢ angulum ¢ re¢tum habgtis ,angy
fus b fit cognitus cii latere uno quociig(uerbi gratia)a ¢,
Dico,q omnes eius anguli cum lateribus omnibus inno
tefcent, Anguli profecto cognofcentur ex 2 1 & 22 huitis,
réitatigitur inuenirelatera,Per 20 autem huius & tabus
Iam finus hypoghefi iuuante,erit utruncg laterum a ¢ &
b ¢ cognitum,ut a b eft finus totus,duo itacp latera qux
libet trianguli propofiti datain inuicem habebunt ppor=
~ tionem, cunggex hypothefi unit eorum datum fic per me=
* fur3 nowam,erunt per 6 aut 7 huius reliqua data,quod li-
buitattingere, ¥ Opits pulchrii & perurile, Sinum arcus anguli dati,& eius
plementi addifcas,habebisty fria latera fiota per menfuram ueterem,quae eft pars
una finus totius,nam latus recturh fubtendens angulum eft finus totus,, Si igitur
latus,quod retum fubtendit angulum, fueric dagum per menfuram nouam, pone
finum totum pro primo,& finum arcus anguli,cui opponitur latus quafitum,pro
fecundo,numerir autem nouze dationis teftifi.multiplicatot fecundo per tertium
productum diuide per primum,& exilit numerus lateris quafiti,Si uero alterum
duorum laterum fecto fubiacentium detur,uolendo menfrare latus recium fub=
tendés angulum, pone finug arcus anguli,cui opponitur ipfum latus datum pro
primo,& finum totum pro fecundo,numerum autem dationis nouz tertium,ab=
folutoq; opere umlgari quatuor numetrori proportionaliit ad metam perduceris
supitam, Quod fi religui latusfecto fubftratangulo inueftigaveris, pone find
arcus anguli,cui opponitut,latus datum pro primo,& finum complementi eius
?;O feamdo,numeriiyero dationis nouz tertium,reliqua ut anteliac executurus.
in exemplo. Deturangulus a b ¢ 36 gradui,& latus a b 20 pedi,fubtraho 36
90, manédunt 54 gradus,qui determinant quantitatem anguli b a ¢.inuenio au
temlineam a ¢ 35267 extabula finus,b ¢ uero 48541,dum a b eft finus totus
60000, Multiplico igitur 3526 per 20, producuntur 7os 340, i divifa per
6oooo,elicitit 11 %5 feré.latus itaqy a ¢ habebit pedes 1 1 & £id eft tres quartas
pedis uniyy;, Similiter multiplico 48 54.1 per 20,producuntur 9708 20,quz diuis
do per 6o0vo,exeunt 16 & 1 1 minuta feré, tantumig latus b ¢ pronunciabitur.
Qudd fiponaturlatus a ¢ 2o reliquis ut antea manentibus, erit iterum a ¢ laz
tus35267,& b ¢ 48541 ,dum a b eftfinus quadrantis 60000, Ad inueniendi
igiturlatus a b,multiplico 60000 per 20, producuntur 1200000, quz diuido
per 35267,exeunt 34 & 2 minutaferé habebititags latus a b pedes 34 & 2 minu
ta feré, Sedlibeat menfurarelatus b ¢, multiplicabo 48541 per 20,producuntur
970820 ,qua diuifa per 3 5267 .eliciunt 27 & 32 minuta feré.latus igitur b ¢ 29
8¢ 32 minuta fer@pedis unius complectit . P Hic parumper aufculta, quadoqui
dem opus noftrix Triangulorfi Aftronomia feruit plurimi,quz fraGionibusnd
tam uulgaribus G Phylicis utif,quo paco fractiones uulgates in phyficas comu
tentur,non erit filentio pratereundum.Omni nancp integrorii abfoluta diuifice
fialiguid de numero diuifo;quad neceffario minus inuenienr déyifore ; re}x&um
Uerety
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fuerit dinifor autem numerus alius & 6o fuerit, fractio uulgaris habebitur, cuius
numerator quidem eft ipfe numerus relictus,denominator autem numerus dii=
for.uolendo igitur e3 minutid reddere phyficam,cym phyficas minutias fexage
parius numerus denominare {oleat:multiplicabimus numeratorem minutize uul
garis per 60 ;produdiii uero per denominatorem minutiz uulgaris partiendo,ex
ihit numerator minutiz phyficee quipollentis dicke fractioni uulgari.Quod ff
jter fuerit refidud facka diuifione iam dicta,ipfim per 6o extendemus,& pductd
per diuiforem priftini partiemur,exibit gnim fractio pflyfica fecundi ordiis.hu
iufmodidemi {i repetieris opus, minutia phyfica tertijordinis emerget,Primag
atit minutias,que ftatim poft diuifionem integrori eliciuntur, minuta prima uul
gus appellat Aftronomori, fecundasuero fecundatertlas tertia, & itade ceteris
ex ordine fuo,Huic autem praccepto ne igfto amplius digrefli uideamur , maiox
exempla non fubiecimus,cum & inuentu facilia,& in wlerifcp locis alijs fatis aper
tadinofcantur . ' . :
XXX i
Si trianguli reGtanguli datus fuerit ahter acytorum angulorum,

proportiones lateruminter feaqhamui s lateraipfa non dentur , notas
habebimus, . ° ;
L]

Sit triangulus re®tangulus ab ¢, angulufh ¢ retum a®
habens,cuius angulus b acutus {it dat®. Dico,® proportio
nes quorumlibet duorii laterum nota degromentur TErit em
per 22 huius & anguluga cognitus, quare*per tabula finus  ®
uigefima huius dirigente utrungg later a ¢ & b ¢ gotum
dabitur,ut a b eft finus totus,tribus itagg lateribus tresno=
tosaflignabimus numeros, per diffi.xitionem igit notz pro=
portionis theorema uerum eniiciafle confiteberi®, 7" Opus
facile. Quzre finum arcusanguli dati, & {ind ejus comples b it
‘menti,habebisty duos numeros gudbus lateribus rectum ambientibus deputan+
dos,pro latere autem tertio {inum quadrantis conftitues,qud facto, fcies propors
tionem quoriilibet duorum laterum effeut proportionem numerord {il% refpon=
dentium. Ve fiangulus b fuerit 3 6,queero finuwmn 36 gradut.qui eft 3 5 267 findiy
&mplementiius {cilicet s4.graduum,quielt 484 1. prolatercatem a b pono
60000.fcio itags pportion? a b ad a ¢ effeut6ooooad 35 267.8¢ita de ceteris,

XX X1, p T

Si fuprabafim trianguli,cui perpendicularis 3 uertice anguh' cuiufz

cuncg ducenda infidebit,alter duorum angulorum obtufus fuerit,exs

tratriangulum ipfa cadet.fi uerorectus coincidet cum latere fibi cons

terminali,quod recto fubfternitur angulo , uterqs autem acutus €am
‘intratriangulum confiftere iubebit,

Supra bafim b c trianguli 2 b ¢ alterduorum angulorum b&c, uerbi grae
“tiaangulus b fit obtufus.Dico,g perpendicufaris & uerticeanguli a demittenda
-adbafim b ¢ cadetextra triangulum a b ¢ & fiangulus b rectus fuerit, coinciz
idet cum larere a b .fiuero uterqg angulorii b & ¢ acutum fe oifcrat,ipfa perpens
' dicularis triangtii non egredietur,uerym in ed Gfiftere coﬁch. Adyerfario er:lr;:
i 52 contt

.
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contrarium prima partis affirmanti conclademus
impoffibile hoc pacto Perpendicularis non cadens
extra triangulum neceffario intra triangulit mane=
bit,aut camaltero laterum {ibi conterminalii coinz
cidet.Cadat primo fententia quidem aduerfarij in-
3 tratriangulum fitcg a d erititacgangulusa d cre
ks Gus per diffinitionem,& per 16 primiscum fitextrin

6 . % fecusad trianguli a d b:maior angulo a bd in-
trinfeco fibioppofito , quem obtufum ftatuimus.reGumigiasr maiorem obtufo

. _confitebitur falfigraphus,quod eft impofiibile. Quad fi dixeriteam coincidere als

teriduorum laterum a b & a’¢ coincidat prius fateri a b erititacs angulus a b
IS ;re&us,quem hypothefis affentite etiz aduetfario obtuftmn praebuit,quod eft in
coueni@s .fi uero coincidatdateri 2 ceritangulus a cb reGtus,angulo itacy b ob
tufo exiftente per hypothefim,non ermt duo dici anguli minores duobus rectis,
quod cum repugnet decimaefeptime pfimiimpoflibile perhibebitur,deftructis au
tem impoflibilibus illis, inferemus aperte prime partisueritatem, Similiter rata
faciemus fecunda parté,Nam fiue proteruiehdo dicatur eam cadere intra triangu
lom,uteft a d,five extra,qualiseft a e, fequitur ex diffinitione perpendicularis
angulum extrinfecd zequalem: eff€ intrinfeco fibi oppofito,quod cum eff¢ nequeat
16 primi prohibente, conftat ipfam intra triangulii non cadere, neg extra eum,
& ideo coinciderelateri apud quod rectus eft angulus, reliquo enim fibi cOtermi
nalilaterinon E_oteﬁ coincidere,fic enim 3eutus angulus retus haberetur , quod
acuti anguli diffinitio non permittit. T¥rtiz tandem parti certitudinem compas
rabimus haud difficilius. Si enim dixefis eam coincidere @m altero duori laterd,
erit idem angulus & rectus per diffinitionem,& acutus per hypothefim, quod eft
impoflibile,fi uero extra trianguli cadere putabis eam fitipfa a e.eritigit per 16
primiangulus a ¢ b extrinfecus ad triangulii a e b quéacutii pbuit,hypothefis
#naiorangulo a e ¢ redo per diffinitione,quod eft impoffibile.quo interempto,
relinquetur ueritastertize partis, fic totum theorema noftrum ueritatem enunci

aflemonftrauimus, o
85 p.b < &

In orfini triangulo ex notis tribus conftante lateribus, i una trium
perpendiculariit dara fuerig, reliqua duz non latebunt. « .

* 4, SIS 3 < & o .
Perpenghculares intelligo ductas 2 uerticibus angulorii verfus latera ipfisan-
gulisoppdita.Sit triangulus a b ¢ cuius tria latera fint daca, produciturcy tres

perpendiculares a d,b e, & ¢ g uerfuslatera fubtendentia angulos,4 quorit uex

ticibus ducuntur,non refert autem fiue omnes ipfze intra triangulii cadat,five ali
qua earum extra,nifi g latus uerfus qua ducitur perpendicularis extra trianguli
€adens prolongetur,donec fuzx occurrag perpendiculari, Tres autem perpendicu
S laresillz in eodem puncto fe interfecabunt,quod

alioinloco demonftratum tradidimus.Sititacgg

f data ppendicularis a d , dico ¢ reliquz duz da

e buntur notz, Tendamus primum ad inquifitio~

nem perpendicularis b e.Cum igiturduo trian=

- gulia d ¢ &b e ¢ fintzquianguli,g angulum

& € communcm habeat,& utrngg angulort apud
P puncta

P
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pancta d & e reGum per diffinitioné anguli rect, & ideo per 32 primi teliquos
duos angulos xquales.erit per quart fexti proportio a ¢ laterisadlatus ¢ b , fis
cut a d perpendicularis ad ppendiculatem b e.tges autem primasharum quatu
or quantitatif proportionalit notas obtulit hypothefis,quare per 19 huius quarta
widelicet perpendicularis b e fcita concludetur,Non aliter ad reliqua perpendicu
farem menfuranda perducemur,quodexpectabas oftendendit. Vniverfaliter auf€
ex hoc trahimus, @ eandem proportiong habeant qualibet duze perpendiculares
qui fibi conterminalia latera continentia angulum,cuflipfee perpendicularesop=
ponunt. ¥ Opushuiusabope,§d 19 huius tradidit generale,nd difcrepabit,
{ XXXIII, .
Omnis trianguli 2quilateri tres angulds ¢dnuincemus eflfe notos,

unde quemlibet eorum acutum effe conftabit. :
- b 5

Habet nangg omnis trian%ulus aequilaferus tres equales angulos per quinta
primi,qui per 3 2 eiufdem duobus re®tisaqu Pollcnt, unde quilibet eorum tertia
parsduorum rectorii angulorum habebitur, Semma ausem duorum rectorum ex
21.& 3. huius notam addifcemus,quase per fexfam huius quilibet eorii datusex
urget,quod cupiebas explanandi, Cum autemyfirfima duorum rectori tripla fit
adunumauencg eorum,dupla uero ad rectum unuth,erit per 1 o.quinti unufquilcp
eorum minor recto,& ideo per diffnitionem acdtus,quod pollicg)af corollariiie

XX X I 18I,

Omnis trianguli 2equilateri latus perpendiculari {uz potentialiter

fefquitertiumefle.y nde ex lateronoto perpendiculdtis & econtrano

ticiam confequemur « : .

Abangulo 2 trian%uh' aquilateri a b ¢ defcédat per
pendicularis a d ad bafim b ¢ cadens per corolfariii pra*
miffe & 30.hyjus intra erianguluma b ¢, Dice, @ latus
trianguli a b ¢ potentialiter {efjuitertid fit ppendiculari
a d Ipfa enim perpendicularis bafim in equas partitur fe
&iones,penultima primi & comunibus animi conceptio
gibus id concfpdentibus.b ¢ igitur aut a ¢ fibi zqualis,
dupla eft adlineam d ¢ ,quare per quarta {ecundf, aut 18 _
fexti quadrarii a &'quadrupliterit quadrato d ¢ .peniltima aue prin quadra °
a ¢ duobus quadratislinearum a d & d ¢ aquivalere docuit. Duo igitur huiul=
modi quadrata coniiicta quadrupli¥ efficiunt quadrato d ¢ habent iélq; propor
tionem ad quadratii d c ficut4ad 1 ,quare diuifim pportio quadrati a d adqua
dratum d c erit ficut 3 ad 1 ,tripla uidelicet,erat autem quadratii a ¢ ad quadra
tum d ¢ quadrupla.maioris itag harum pportionitdenominator eft 4 ;minoris
uero 3 ,quare per corollariii 12 huius quadrati'a ¢ ad quadrati a d ficut4 ad 3
fefquitertia fcilicet concludetur.potentia igitur lateris a ¢,quauocant quadrati
cius potenti perpendicularis a d fefquitertia conuincitur,quod intendebat pro
ofitio.Quod autem corollari huius pollicebatur,fexta & prima huius enitent.
am fexta huius ex pportioneiam data quadrati a ¢ pef primam huius noti ad
quadrati a d,ipfum quadrati 2 d fufcitabit notum,cuius demum cofta ppendi
cularis fcilicet 2 d per fecidam huius emerget cognita,fimiliter ex a d perpens

dicularidata lats a ¢ notum cxplicabimus.Potcris_eu’am,ﬁl{t;eat,cx latereac
3 noto

> <«
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notoper hypothefim corollarfj preefentis,& angulo a ¢ b per pracedentem co=
gnito 28 huius dirigente perpendicular€ a d menfurare,& uiceuerfa ex perperns
dicularidatalatus reddere cognitum. ¥ Operatio.Dimidiii latus notum infe
ductum triplabfs,triplaticy radicem extrahes quadrata,ut libet & ppinquillime,
qua affcribes perpendiculari a d . Autex quadrato lateris cogniti quarta fui par=
tem demas, & relicti radicem elicias quadrata ppinqua,ut placet,qua ppendicus
larem a d notificabit.Inexemplo.Sitlatus a ¢ 12.& medietas eius 6.quee ducta
in fe reddunt 3 6.hac tripfata faciunt 108.quoriiradix quadrata ppinqua eft 1o
32Leantamigitur feré ppendicularé a d praedicabis,Aut multiplicatis 12, infe
flunt 144.quorum quarta pars 36,demptaex ipfis 144. relinquet 108 , quadratit
‘uidelicet perpendicularis # d,cum quo ut antehac operabimur,Qd' fi ex perpen=
diculari data libeat elicerelatus, ppendicularem in femultiplica, productoy iter=
tiam {ui partem adijcias, & gefliltabit numerus quadrato fateris deputandus, cuius
radix ppinqua latusipfum manifeftgbit. Vi perpendicularis fuerit 6. mulripli
<o 6 infc,fiunt 3 6.quord tertia pars eftv12.hzcadiecta,congregabit 48. quorum
radix quadrara ad ppinqui eft § 17:5-.8 tantum habiturad propinquum latus @
¢ Juberis auté quarere radicen) quadrata ad ppinquit,nam fi latus ipfum pofue=
ris notum fecundir numerum guemcungg, impofiibile eft perpendicularem praeciz
fenotam fieri, latus enim & ppendicularis potentia tantii comurmicantes funt,quo
niam quadrara {ua fint in pportione numerori non quadratorum, quemadmox
8um in prafenti didicimus theoremate.fimiliter {i perpEdicularis fupponatur nos
ta,non erit und; latus trianguli afuilateritognitum pracife, Nunc ad triangus
losequicruresdefcendamus »° ot
4 2 XX XV L )
Quocuncg angulorun trianguli zequicruris cognito , reliquos das
tum iri, Cym quo declarabitur, utrungs angulorum,quos bafis fuften

tat, acutum efle,

Trianguli a b ¢ doolatera b & a ¢ axqualia habentis angulus b fit cos
gnitus.Dico,greliqéi duo non uenient. Eft enith per quinta primi angulus ¢ =
qualisangulo b ppterfateraa b & a ¢ zqualia,quare X ipfenotus,&ideo per
25, huius tertius reliquus angulus b a ¢ innorelcet.Non aliter ,pccdcmus,ﬁ quis
angulum ¢ notum obtulerit.Qudd {iangulus a detur,erit per 4. texius refidoum
duorum rgctorii cognitum,quod eft aggregatii ex duobus anggilis b & ¢ aquali
bus,& ideg per fexta huiufmodiutercg eortt datus cii fit medieras huius aggrega
ti.Vnicusizitur angulus quilibet trianguli 2quicrurij cognitus focios fifcitabit
fuos,quod expectabatur oftendendi¥, Cum autem duo re@i ad unum recii fe ha=*
beant,ficuraggregatum ex duobus angulis b & ¢ ad
utruncg eorum,eft enim utrobicg dupla proportio , duo
autem recti maiores funtduobus angulis b & ¢ colles
&is per 17. primi,erit quocs per 14,quintiunus rectus
maior utrog angulorit b & c.per diffinitionem igitur
anguli acuti utercy eorumacutus habebitur,quod enun
ciabat corolfarit. ¥ Operationem accipe.Si alter du
orum eequalium,qui bafi infident,angulorii notus pree-
beatur,erit & reliquus fecundum eundem numerum no
3 < tys,buncnumeri duplabis,& duplum fubtrahes 4 nu=

© . i mero
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mero duorum reGorum,qui enim relinquitut tumerus,angulo,quem bafis refpi=
cit,deputabitur,Si uere angulus,quem duo 2equalia ambiunt latera,notus offera=
tur,numerum eius 4 numero duorum rectortim mipues,namrelicti numeri medi
etas utruncg 2qualii angulorum patefaciet.In exemplo:Sitangulus b 30 grada
um,eritautem & angulus ¢ fibi zequalis 3 0.hi collectireddunt 60.qui fublati ex
180.numero duorum rectorum ufitato, relinquise 120, & tantus erit angulus a.;
Sed ponatur angulus 2 150,minuo 1§04 ex 1 8o, ualore fcilicer duorum rectorit
relinquuntur 30,quori medietas 1 5 utnmeg angulord P& ¢ cognitiefficit,

x x X v [ . -

Perpendicularem duobus trianguli 2equicrurij notis lateribus con . »

terminalem,cuibafisnota per medium diuifa fubfternitur , faciliter

indagare, 2551
Sit triangulus quicrurius a b ¢ cuius bafis b ¢ data i

fit,Jateratg 2 b & a ¢ cognita,i quorii comupi puncio a o4

adbafim b ¢ defcendat perpendicularis a d ,cadensintra

triangulum,quemadmodii ex praegedenti & 3 o.huiys-con-

cludirur. Dico,q ipfa ppendicularis a d nota ueniet.Quo

niam eninfutercg angulorii fupra bafim apud puncium d

recus eft erit per penultima primd tam quadratelinex ab

zquale duobus quadratis linearum a d*& d b,& quadra-

tum 2 ¢ duobus quadratislinearum a d*& d b.funtauté v

duo quadratalinearum a b & a caqualiagppter coftasfuaszquales,quare & ag

gregatum ex duobus quadratis a d & d b xqualeaggregato ex duobus quadra

tis 2 d & d ¢.dempto igitur comuni quadrato 2 d relinquetur quadratum b d

zquale quadrato d ¢ unde&linea d b zqualis linez d ¢ concluditui}.cungg tos

ta b ¢ nota fitex hypothefi,erit per fextam huiusartracg linearum d b & d ¢ no,

ta,{unt enim eius medietates.quadratum itagg linex d ¢ per prima huius notum

habebitur,fed 8¢quadratum a ¢ gereandem fuuantehypothefinotumelft, 4 quo

cum fuperet quadratum d ¢ inquadrato a d per penultima’ptimi,fi quadragum-

d ¢ notum abftraxeris,relinquetur per quarta huius quadratum perper®licularis

a d notum,& ideo per fecunda huius ipfa ppendicularis a d cognita,quod placu

itattingere, ¥ Opus.Quadratum dimidizbafisex quadrato lateris minuas,

relii enim radix quadrata ppendicular€ manifeftabit, Ve fi bafis b c ferit 10.

&utrungglaterum a b & a ¢ 13.quadrabo medietatem bafis,qu eft 7. exurgiit

2¢,item quadrabo numerum lateris {cilicet 13.producuntur 169.4 quistis pofids

g

* 25 dempfero,relinquent |44.Fgo quadrato perpendicularis a d,quorum radicé
i

i uendicabit,
XXXVIL
Quales habeatangulos equicrurius triangulus,ex cognitis lateri=

bus&bafi faciliter indagare.

quadratd 12 perpendicularis

.

Qualitatem anguli dicimus reitudinem acutiem & obtuficatem . Duobus
ad hoc fudicijs perducemur,quori unii accipit ex ppendiculariad bafim demiffa
&bafi, aliud uero ex latere & bafi.Nam fi ppendicularis dimidiz bafi fuerit 2qua
lis,angulus, cui bafis opponitur,rectus erit, fi uero minor fuetit medietate bafisob
tufiss, & fi maior astus,quord demonflrationem beuiter afferengus, Sit enim in

et triangu«

v
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i triangulo 2quicrurio a b ¢ petpedicularis a d @qualis medictatibafis d ¢ etit
(il itagg ex proceflir 2 3 huiusbisaflumpto uterqgangulorum d a ¢, & da b mcd('g
il fasrecti,totus igiturangulus b a ¢ retushabebitur, Siautem a d perpendicus
i Jaris minor fuetit medietatebafis b ¢ prolongetur d a in ¢ donec d eflecequa
e . | lislinex d ¢ ductislineis e'b & e ¢ noui equicrurii tri
j * angulum claudentibus per 4 primi, cuius angulus b e ¢

ex recitato procefli rectus declarabif .unde&per 2 1 pria
shiangulus b a ¢ maioreo,& ideo obtufus enunciabiturs
Sed fi perpendicularis a d maior fuerit medietate bafis d

¢ abftindaturexea d g aqualis d ¢ , extenfisty lineis b
g & g c,probabitur yt priusangulus b g ¢ re&us,quip
€21 primi maforeftangulo b a ¢,angula ita(g b a ¢ mi-
norem eff recto,& ideo acutumt nemo dubitabit. - ¥ Alj
Al ud uero indicjum apparebit hoc paco.Si latus medictati bafis potentialiter dus=
plum oceurrat,rectus preedicabitur,qliem hafis fubtendit angulus.fi uero potenas

tialiter minus & duplum obtufiis, & g maius & duplum acutus,quod fic coftabit,

‘ Na fi quadrarit lateris, §d fua dicimus poretia »dupl fuertt quadrato dimidiz ba

il fis,cii ipfumaegpolleat p penwltima primi duobus quadratis ipfius fcilicet ppendi
i ; cularis & dimidiz bafis,plani erit quadrari ppedicularis sequari quad-ato dimi=

. diz bafis,& ideo ppedicularé digvidiz bafi.ad prius igit explanata fi refugerimus
“coftabit angulii b a ceffe rectugh.Sivero quadratdlateris a bminus fuerit § du
4 plir quadrati dimidiee bafis,eri tg(' aggregatii ex duobus quadratislineard a d &
d b per penultima primi minus § dupi quadrati b d.unde quadrati a d minus

i i . P - 7 2 s ~
oportebit efle quadrato b d & ideo coftam huius lineame{cilicet a d minoré cos

' ftadllius b d ex praedictis eegoangulum'b a ¢ obtufiim effé non ignorabimus,
Quod i quadratd a b maius fuerit duplo quadrati b d ,c3cludemusut nuncnie
il fecimuslineam a d longiorem linea b d.quamobr ex fupra memoratis in pris
il . Mo indicio angulusbra ¢ acutlis explorabitur, Qualis iracp fic angulus, quemba

e fis fubtendit,gemino monftrauimus indicio. utrungsautem reliquori, quos dicta
fuftentat bafi,aamqn efledocuitcorollarium sqhuius. P Opus uero poftea=
1 “Gex praccedenti perpendicularem didiceris,ex procefli huius facile comparabis,
| . g : XXX VI,

: x Trianguli aquicrurij f:x;ue’latus quodcungg dederis, fize perpend;e
cularem cum uno angulorum , & reliqua latera & perpendiculares
mcnfur%_bunmr.

Gl | , Sit triangulus quicrurius a b ¢, cuius unumTatus quodeuncg fit noté cum
I 4no angulorum eius, Dico, g reliqua duo latera tiota flent cum perpendicularis
e ' a bus.Detur enim primo alterum duorit laterd & fit a ¢l
1 «demiffacy perpendiculari a d adbafim b c erit trian-
gulus a d ¢ reCtangylus,cuitis angulus ¢ acutus ex co
rollario 34.huius notus habebitur. fiue per hypothefim
{olam five per hypothefim & 34-huius,quare per 28 hu
iuslatere a ¢ noto exiftente,tam linea a d perpendicu
laris,& d ¢ note occurrent,duplicata autem d ¢ norta
prouenietbafis b ¢ data.latus autem a b cum fitzqua

i i 42\ lelageri a ¢,nemini eritignotum, Sic igitur &latera re
i L liqua
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fiqua & perpendicularem unam menfi fumus, Q& fi detur bafis b ¢ cum aliquo

angulorum,erit & efus medietas d ¢ data,habebitg triangulus a d ¢ reGangu-

lusnotumlatus d ¢ & angulum ¢ acutum cognitim,quare per 29 huius reliqua

eius duo latera non ignorabuntur,quoriunum eft perpendicularis'a d quafita,

reliquituero etiam triangulo 2quicrurio propofito communeeft. Perpendiculare

autem b e aut ¢ g bafi conterminalé,ex 3 2 huius perpendiculari a d nota exi=

ftente, faciliter addifcemus. Pofttemo ex perpendiculari hobis data, cam angulo

?tuocﬁq; reliqua {cibilia depromemus. Det e primo ppendicularis a d bafi infis
ens,qua intra triangulum cadet,utfupra confirmauimus,oportet aute & angu-

Ium ¢ acutum effe notum, fiue per hypothefim folam, flue per hypothefim & 35

huius, Triangulusitagg a d cre®tangulus,cum &

latus 2 d notum habeat,& angulum ¢ ditum,re 3

liquafualatera a ¢ & d c,per 29 huius addudet

cognita,cuncg d c firmedietas bafis,tota quogs ba &

fis b ¢ erianguli ppofiti non erit ignota. eft gute

a b zqualisipfi 2 c,nota igitur ueneruntomies,

linez trianguli ppofiti , perpendiqularem autem |V ‘l) < <

b e aut ¢ g, 32 huiusafferet cognitam.Sed fi det | )

angulus qliicuncy cum altera perpendiculariii b e & ¢ g habebit triangulus b e

¢ latus b e cognitum cum angulo acuto ¢ & ié€o per 29 huius b ¢ linea dabie®

cum eius medietate d ¢ .Iterum ergo toiangulud a d ¢ rectangulus,notum latus >

d ¢ habens cumangulo ¢ latus fuii a d sperpendicalarem fcilicet trianguli @qui

crurij ppofiti cam lagete 2 ¢ per 29 huius manifeftabit.Vna igitur ex lineis me=

moratis quxaug}; cumunico angulo quicquid in triangulo aquicrurio inquird

folet,apertum efficiet,quod libuit abfoluere. P~ Opus aut€ huius, ne diutius =

quo detinearis,miffum facimus,quod quidem haud difficulter colligethus,fiad2g

& 32 huius confugerimus, ° b "
XXXIX, : y
Latmbqﬂrlanguh ®quigrarij cum baficognitis ,omnes ipfiusan
gulos manifeftare, .

o Triangulys a b ¢ zquicrurius duolatera’a b & a cno
¢ahabeat cum bafi b ¢.Dico,q omnes eius anguli noti fict.
Demiffa enim ad’d bafim ppendiculari a d,erit d ¢ nota,
cum fitmedietas bafis,ut fupra comemorauimus. duo igitur ]

| o latera a ¢ & d ¢ trianguli, a d ¢ re@angulinota funt,qua-
reper 2 huius angulus efus ¢ ,qui & triangulo a b ¢ comu
niseft;notus compreh&ditur.unde & per 3 5 huius reliqui an=

guli erianguli a b ¢ propofiti non latebunt,quod cenfebam —-—I"—}.
demonftraciiiri, ¥ Operationesautem 27 & 35 huius, fi~ .
commifceas opus theorematis preefentis facile conflabis.

XL,
Siperpendicularem trianguli=equicrurij datam habueris, exbafi
nota latus, aut econtra ex latere noto bafim elicies.

Sit tridgulus gquicrurius a b ¢ cuius altera perpendicularif ‘a_d 85 be,uel
g datafit,Dico,g fietiambafis b ¢ nota fuerit)latus a ¢ cognitd E?m’& ei;’;‘“i ;
] .




I0OH.  DE MONTEREGIO

trafilatus a c uel a b notum fuerit,bafis ipfa non ignoras
bitur.Sit enim primo perpendicularis a d nota cum bafi b

34

i :‘3 ¢ erititaty& d ¢ medietasbafis cognita,quare per 26 hu=
i ius a ¢ nota dabitur.Siuero a c latus offeratur notum,erit
gt - per allegatam 26 huiuslinea d ¢ nota,qua cum fit medie=
i tas bafis,duplata bafim,ipfam conftituet,Sit deinceps ppent
i dicslaris b e uel ¢ g nota cumbafi b c fiueintra fiueextra
il triangulum cadat,duobus itac triangulis rectangulis b ec
il t\ & a d c,angulus ¢ comunis erit,quare per 32 primiqui=
i 3 3 > anguti concludentur,& ideo per quartam fexti erit propor-
il tio e c ad ¢ d_ficut’b c ad ¢ a,tres autem primaharum li
¢ néarym proportionaliif noge funt, e ¢ Juidem ex hypothefi & 26 huius, b ¢ ex
il ; hypé&thefi,& d ¢ medietasipfius b c.quare per 19
i B huius a & quarta nota veniet,{cilicet latus trianguli
S N aquicpurtj quadiitcum. Sivero perpendiculare b e da
/ > * tamhabueris dif latere a b erit per 26 huius a eno=
i /// ‘ - tg.cﬁ autenmex diffinitionequicrurij trianguli a ¢
i e 1.2 ! Zquaelis ipfi a b quare& a ¢ nota, & per tertia aut
A b & S ¢ quartahuius e ¢ cognita.duobusitagglaferibus b e
. & &ic erianguli b ¢ ¢ reGanguli notis exiftentibus,
. erit per 26 huiuslinea b ¢ nota Bafis {cilivet triangulinoftri. Quo autem pacto
perpendicularis una reliquans {ufcitaredoleat,(uperiusexplanacieft. ¥ In ope
ratione huius nonsnerabimur,quam quidem ex operibuspraallegatarum ppo=
i . fitionum faciliter conflabimus , y
| ; = XLl
V'no dintaxatangulo trianguli zequicrurij cognito, utruncg latus
il . adbafim& perpendiculare$,notas habebit proportiones,
I* .
il . Sittriangulus {t(;ilicrlxdtrs'a b c,unum hakens notum angu?ﬁ quemcungg,
i tuiusduz perpendiculares finc a d & b e.Dico,q proportio a c lateris ad baz
. fim b ¢ Bambas perpendiculares nota fiet, Erit efn triangulus a d ¢ reCtangu
. * lus,notit habés c angulacutit ex hypothefi fola,autex hypothefi & 3 5 huius,qug
i re per®3 o huius proportio a ¢ ad a d perpendicularem
. nota erit,(ed & eiufdem a ¢ ad lined d c ex cadé 30
pottio non ignorabitur.cuncg proportio d c ad ¢ b (ﬁ
i . nota,eft enim ut medietaris ad totum,erit per 12 huius
- 3 proportio a ¢ ad bafim b ¢ cognita,Sic quo pactono

tz flant proportioneslaterisa ¢ ad perpendicular a d
&bafim b c fam explanauimus.Rurfus triangulo a b
e rectarigulo anguld a notum habente, aut per hypos
thefim folam,aut per hypothefim & 3 5 huius, erit p 30
, huiusproportio'a b lateris ad perpendicularem b eno
ta.quicquid autem de altero laterum a b & a ¢ pradicamus,& de reliquo cum
fi fint2qualia enunciatum intelligemus.uerum igitur eft,quod theorema ppofuit.

1 ¥ Operari ajit,fi uoles,propofitiones theorema noftxii confirmantes repetito.

. : ‘ In tertio

L STa »

B ]
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Intertio demum triangulorum genere fudendum cenfeo,

Tria fuperius triangulorii diffiniuimus gencr‘a, quori primo ab zqualitate
{aterum fumenti originem modicum accidit uarietatis, in efs quas Mathematici
{crutantur rebus.in fecundo autem magis uaria eft feibilitt inquifitio. g ipfumab
unitate {implicitatecy laterum recedat. tertitim uero genus,quo amplius d primo
diftat genere,eo difficilius f¢ offert,In primo praterea gtnere,omnesanguli, non
quidem ad fpontaneam pofitionem tuam,fed neceflitate cogniti funt, untiquengs
enim eorum tertiam partem duorif reGorum demonftrauimus,uno autem latere
quolibet dato, reliqua duo nonlatebunt, g ipfa dato lateri fint xqualia, Secundd’
uero triangulori genus angulos filos nog prabet cognitos;nifi aliquid ex angui=
lisfusis aut lineis preecogniti habeatur,quod & in Jatgribus menfurandis euenire
compertum eft. Tertij autefn generistanta tam uaria eft intricatio,ut non fatis
fitunum anguli cum uno latere praefriwfiad reliqua cognofcenda, autduo eius
latera tantif uerum ut latera & angulos metiamur uniuerfos,aut tria latera prae=
feienda funt,ad tres angulos reperiendos,aut dtio Jatera cumuno angulo,autduo
anguli cum uno latere.duobus enim angulis datis, sametfi tertius extemplo no=
tus reddatyr per 25 huius,non tamen latera nota ueniunt, uerum propottiones
ipforum lateri duntaxat,quemadmod infra dacebimus,notas fleri oportet. Po=

remo in his triangulis abfcp notitia duorum c&fuit aut alterius eorum,quos per?

endicularis ex ipfa bafi feparat,nihil éficiet Geometra,que quidem erpendicu

faris diverfimode cadere folita,nunc intrnunc extfa triangulum,ut fupra tetigi

mus,multiuariam igngtorum faciet inquifitionem, Principlo igitur exploran

dum arbitror,quales fintuniuerfi anguli,quos habet propofitus nobis triangulus

ttium datorii laterum unde perpendicularis qualibet quo pacto cafuga fie dirigea

te 3 2.huius callebimus,cufus demum perpendicularis quantitatem metiri non
prorfus inutile uidebitur. e @

XLII, . '
Trianguliis notorum trimm laterum , qualem quemuis angulum
-

habeat percontari. i

o Sittriangalus a b ¢ trium inaqualid,& notqpum inter felaterum,cuius qua
les fint angulf expggiidum eft. Faciamus primo periculi de angulo 2 dico aute,
@ fi quadrarilateris b ¢ jipfum anguld a fubtendztis,zqualefuerit duobus qua
dratislaterum a b & a ¢ quee dicum ambiunt angulii,rectus erit anjulus ille.fi
uero minus llis quadratis,erit acutus,& fi maius,obtufus,quae fic conftabunt.Si
enim quadratum b ¢ 2quale reperiatur duobus quadratis a b & a ¢ , erit per
ultimam primi an%ﬂus a re@us .certum eft igitur primt indicium,Si vero qua
dratum b ¢ minus fuerit quadratis a b & a ¢ ,non poteft angulus effe reGtus,
neg obtufixs,eo nang recto exiftente,quadrati b ¢ duobusquadratisab&ac
per penultimam primi aequabitur,quod eft cotras s

xiii pofito,Sed non obtufus. ficenim per 12. fecun
diquadratii b ¢ maius duobus quadratis a b &

a ¢ habetursquod cum repugnet pofito, relinquit
angulum a e?re acutum,& ira fecundum firmaui=
musindicii, Quod fi quadrarit b ¢ maius fuerit
quadratis a b &3 ¢;n0 poreritangulus a eflé re*

.
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Gus neqp acutus;nam fi alterum illorum dixeris,erit quadratum b ¢, aut quale
duobus quadratis a b & a ¢ per penultimam primi,aut minuseis pex 13.fecun=
di, neutr afit horum cum pofito {tabit, cui igitur dubiierit angul 2 obtufum
efles Adreliquos demi angulos quales fint,fimili pducemur examine, 7 Ope=
xationem ex procefliriam facto non potes non comprehendere.In exemplo.Sitla
tus a b 7,latus b ¢ 9 ,&latus a ¢ 12 uolo fcire qualis fft angulus a, quadrabo
fingula latera,quadratiidle 7 eft 49 quadratiide o eft & 1, quadratii uero de 12 eft
144-colligoduo quadrata 49 & 144.reflltant 193.cum itag quadratitde 9,quod
eft 81 fic, minus & 193.pronuncig anguld a efleacuti.Itain cateris,
L ARG 4 W g
. Datistribus lateribus trianguli,duos cafus ,quos perpendicularis

4 puncto angulari ad befim delcendens, ex ipfa diftinguit bafi,coms
perire, - W
. L

Perpendicularis intea triangeilii maneps,duos cafus profecto diftinguet ex
ipfa bafi.quz vero cit altero Jatérum coincidit,unum duntaxat cafum habebit.p=
pendiculari dutem extra triarfguliim cadente,Cafus huiufimodi nonfunt portios
nes bafis,uerum bafis eft parsalterius eorum.Sané igitur intelligenda®erat diffini
#io cafus ab initio pofita,uocabufip enim bafis,bafim {impliciter dictam,& bafim
. quantii oportet prolongatam fignificauiraus. Cognitio autem cafui dictorii, aut
alterius eorum,neceffaria eft ad perpendicularem trianguli tria latera nota haben
tis cognofcendans, per quam denicg perpendicularem anguli queri {olent, Cum
« autemdehis,quee in triangulis reGtangulis quzri {olent,{Uiperiori loco fatis dixif’
feuideamur,ad triangulos fon rectangulos praecepta futura fonabunt potiffim,
licet quzdam ad rectangulos etiam applicari poflit.Ex puncto igitur a triangu
li a b c trialatera habgntis notg,uerfus lineam b ¢ procedat perpendicularis a
d diftinguensex bafi duos cafus b d & d ¢,dico g illi duo cafus noti uenient,
Qua nanglege five intra fiyeextra trianguli cadat huiufimodi perpendicularis
. " pracedens & 3 1 hflus indicabunt, gadnt itagp pris
o e, o mointra triangulum duobus angulis b & ¢ acutis
exiftentibus,argumento igitur 13.{fecundi quadrati
lateris a b fuperabit 2 duobus quadrasis lineari aa:
. & cb,ineo,quodfitex b c in c g bis,ciip tam qua
¢ —y—— . dratum a b notum fit ex hypothefi & prima huius,
-f; (haggregatumex quadratis a ¢ & b ¢ ex hypothe-

. . fi,prima &tertia huius,erit ger quartam huius,quod fitex b ¢ in ¢ d bisnotum, ==
& eius dimidid,quod fitex b ¢ in ¢ d notum.eft autemlatus b ¢ notum ex|hys
poshefi,quare per 17,huiuslinea ¢ d nota ueniet, alter uidelicet duori cafimm,
quo dempto exlinea b ¢ nota p hypothefim,reliquus cafus b d innotefcet . Qd*
fialter anguloruth b & ¢ obtufum fe prabeat,perpendicularis a d trianguliare
am tranfiliet,ad partem quidem anguli obtufi,qui uerbi gratia fit ¢, eritigitur p
12.fecundi quadratum lateris a b maius duobus quadratis linearii a ¢ & ¢ b, in
& ‘eo,quodfitex b c in ¢ d bis. Ex prius igitur adductis
locis(ut breuis fim)exceffus ille notus erit, fcilicet , quod
fitex b ¢ in c d bis,&Xeiusdimidid quodex b ¢ in ¢ d,
cung b ¢ notafitex hypothefi erit pgr17-huius & ¢ d
nota,ficminorem dyorum cafuif notum enifi fimus, cui
gr fibafim
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fibafim b ¢ notam adieceris,re(tltabit cafiismaior b d notus, qua fuete lucu=
branda, ¥ Operatio uaria proceflam huitfinodi confequitur,Nam fi utercgan
gulorum,quos bafis fuftinet,acutus fuerit,deme quadratiilateris uni eorum op=
pofitiex aggregato duorii quadratoti reliqui fcilicet lateris & ipfius bafis, quod=
g relinquitur , dimidiatd inbafim partiaris,exibit enim cafus,quieft apudan=
gulumacutum pradicid,quem ex bafi mintiendo, reliqui habebis cafm . In exe
emplo.Ponat quismihilatus a b 20.pedum,b ¢ 2 1.8 a ¢ 13.monitu praecedé
tisutruncg angulorii b & ¢ acutumelle conijcio.quadrabo igitur a b,funt 409,
uadratifautem a ¢ quodeft 169,coniungam quadrato b ¢ quiod eft 44 1.8 1€z
?ultabunt 6 10,4 quibus demo quadratii a b ,mantnt 2 ro,quotuin dimidi io5.
diuidoper 2 1.exeiit 5.& tantus eft cafus d-¢ aufero s ex 2 1 numero bafis,;manet
16 pro cafur reliquo.Qudd fialter angulSrum preedicorti obtufus extiterit 4 quas
drato lateris obtufum fubtendentis angulum flibtrahé aggregatii, quadratorum
reliquilateris & bafis ipfius,quodip gemaitebit,dimidiatt per bafim partire , exi=
bitenim cafus minor,cut poftead bafim adijaiemus,emerget cafuis maior;/Ponat
inexémplo a b 51.b ¢ 38.& a c 25.eritigitdrangulus c obtufus, quadrabo a
bjueniunt 260 1uquadrabo b ¢, exurgiint 1444, ifem quadratuin a-c eft 625,
colligoduo quadrata b ¢ & c arefultant 2068.qua dempta ex quadrato a b,re
linquunt ¥32.quorum dimidii 266 diuido per b c {cilicet 38, exeunt 7. & tanta
eftlinea ¢ d cafus uidelicet minor,cui adiungdbafim 3 8, congregantur 45 prd
cafumaiore, 5 ' i
; XLIrzi. i
Quod praecedens docuit,alio trafiteinueftigare.’

z »

Trianguli a b c trialatera{upponanturnota, a b dquidem longius laterg 2
¢ perpendicularisautem a d cadat intra triangulii fuper bafim b cerititag ca
fus b d maior cafr d ¢ ex hypothefi,penultima ‘primi &tdmunianimi conce2
ptione,fitigitur e d equalisipfi d ¢ ductalinea a e, Cum autem per penultima
primiquadratif a b aquipolleatsduobus quadrafis ° '
ad & d b,quadratum uero a ¢ duobus quadratis
a d & d c,quadrato perpendicularis a d communi
ablato,erit per comunem fcientiam differentid'qua=
dtatorum b d® d ¢ zqualis differentiz quadratb:
rum a b & a c.dudautem quadrata linearum a b {
& a ¢ nota per hypothefim,ex quarta huius notam 1

_habebunt differentiam,quare & differentia quadratorii b d & d ¢ ndftignorabi
tur,{ed per fextam fecundi quadrati b d 2quaturei, quod fit ex e b in b ¢ cum
quadrato e d.differentia igitur quadratorum b d & e d fiue d ¢ eft id,quod fit
exebin b ¢ eratautem hac dig'crentia nota,quarequod fitex e b in totam b
¢ notum declarabitur.cungg ipfam b ¢ notam dttulerit hypothefis.erit per 17 hu
iusipfa b e nota,quambafi b ¢ cognita dementes,lined e c relinquemus cogni
tam & eius medietatem d ¢ ,quzzeft cafus minor.huic cum fit 2equalis linez e d
fiadiecerimus b e prius notam,cafum maiorem b d fcitum reddemus , Quod fi
perpendicularis aream trianguli egrediatur,continuata bafi b ¢, donec concur-
ret cum perpendiculari in puncto d,ponaturipfi ¢ d zqualis d e priftino igitur
fretusargumento,confiteberis differentiam quadratori a b & a ¢ zqualem effe
differentiz quadrasorit b d & d ¢ ,quam quidem differentiam Iyypothefis,prima
& quarta huiuslatere non finunt,quadrats autem b d fuperat quadratym c dy’

o0 3 peE
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per 6.fecundi ineo,quod fitex c b intotibe . §d
igiturfitex ¢ b intotam b e notum habebitur,eft
‘autemipfa b ¢ data per hypothefim,quare per 17.
huiustota b e cognofcetur,ex qua {i dempferisba
. fim b c-datam,refidua ¢ € notauidebitur, i eius
£ ey , medietate ¢ d.cafum itagy ¢ d minorem enifi fis
g o ° mus,cuifi bafimadiunxerisdatam, cafus maior b
d menfuratus emerget,quod decuitexplanare, ¥ Operatio,Subtrahequadra=
tum lateris minoris a quadrato maioris, relictoip diuifo per bafim , quod exibit
“ab ipfa bafi minuas, i perpendicularis intra triangulii ceciderit,aut ab eo quod ex
ibit bafim demas, fi extra ceciderit, eiusautZ quod relinquitur dimidit, p cafu mis
nori teneto,cui fi id,quod ex diuifione elicitum eft, fociaueris,cafum maiorem con
gtegabis,pgrgmdiadari quidemintra trianguli cadente.fed fi extra ceciderit ,ca
im minorem cum bafi fummabis, refsltabit enim cafus major quzfitus.In exem
plo.Sitlatus a b 20,2 ¢ 13.&bafjs b ¢ 2 {.quadratiide 13 .eft 169 .quadratiide
20.eft 400 fubtraho 166.4 400.manent 23.1,qua diuido per 2 1.exeunt 11, hzee
fublata ex 2 s relinquiit 1 o.medietas de ro.elt 5 . tantumiy minorem pronuncio
cafum, cui adieis 1 1.colligo, 16#pro.caftimaiori,hac dum perpédicularis intra.
Sed extra offeraturlatus a b 5 1.2 ¢ 25.8&bafis b ¢ 38.qua quidé pefpedicularé
®xtra triangulum cadere fignifidnt.fubtrabo quadratumde 25 .quodeft 625 . ex
quadsato de 5 1 fcilicet 260 r.mdhent 1996.quzz diuifa per 38.eliciunt 52 . 4 qui=
bus demo 38.manent 14.querum medietatem{cilicet 7 . caftri minori deputabo,
colligo 7 & 38.reftiltant 45 tantii igidmaiorem enunciabo cafum,
¥ Quod fub differentia faterii & congerie comuni continétur,2quum eft ei,quod
@b differen.fia cafyum atqp congerie eoruin, fcilicet ipfa bafi continet rectanguld,
Y XLV.

« Huiufmodi cafuss per alia media numerare,

Sit triangulus a {b ¢ nenrectangulus trilig notorum faterufh inaequalium,
& cugias punctoangulari a demittatur perpendicularis a d fupra bafim b c tri=
anguli fberficiem non tranfgrediens,quze ex bafi b c-duos feparet cafus b d &
d ¢ ,quorum alterii altero maiorern effe in preecedenti conclufimus, proprer inz<
qualitatem laterum a b & a ¢,hos cafiis menfurandos praeftolarfiur. Super pifn
e &0 a tand centro fecundum<uantitatem lateris

minoris a ¢ defcribo circuli h e c,cuius circum
ferentia neceffario fecabit & bafim b ¢ & latus a _
b, a c linealongior fit perpendiculari a d bre

| uiorautélatere a b fecetitaggbafim b ¢ in pun-
&o e,quo cum centro circuli copulabo per lined
e'a,lineamuero a b fecet in puncto h.extenda
deinceps b a ultra centrum circuli,donecoccurs
ret circumferentiz efus in puncto g eritigitur Ii
nea e d per tertiam tertij 2qualis d ¢ cafti minori.& ideolinea b e eft differen=
tia caftum,Quonid autem 4 puncte b extra circulum fignato, duze linex b g &
b c producz circuliifecent,erit per 3 5 tertij,quod fitex g b in b h zqualeet,§d
ex cbin be fedquodfitex g b in b h,notumeftper 16 huius,linea enim g b
nota eft cum fit 2equalis duobus triangulilatersbus a b & a cgerhypothefim da
¢is,fed & b h difterentia (cilicet duorvm laterum {cita eft per hypothefim &hquar
tam nuius




- |

DE TRIANGVLIS LIB, Lo 39

tam huius.quare & quod fub ¢ b & b notum habebitur, cungg lineam b € not3
{ubiecerit hypothefis,erit per 1 huiuslinea b e nota,differentia {cilicet cafuum,
quademptaex bafi b ¢ nota,relinquetur linea e ¢ cognita , cuius medietas d ¢
eft cafis minor. Item cafui dicto minoti lineam b e notam adijcias, & prodibit

cafus maior. Sivero perpendicularis extra triangulum ceciderit defcripto circulo-

fuper capiteipfius perpendicularis fecundd quanticat€ lateris minoris cotinuet
fatus longiusultra centrum circuli,donec obuiabit circutaferentiz circuli in pun
Go g,queadmodum fupra fecimus. Extendatur deniqs bafis,ut in ea refidere pof=
fic perpendicularis demiffa, coueniantiy H

perpendicularis ipfa & bafis prolongata il g
inpuncto d.non tamen ibi fiftat, fedpro _ - ;
cedat quity offendet circuli circiiferentia T p \ 5
inpuncto e, ducta femidiametroa epri | * ‘ a
ftino igit freti {yllogifmo declarabiqus = / ( )
quod fitex e b in b ¢ notum. clig e;phy L i l\\

pothefinotamhabeamusbafim b c,erit b ° ; \3// e

per 17.huiuslinea e b ( fumma uidelicet

duowr caftium) nota; dempta ergo bafi b $lahs :

¢ nota per hypothefimex b ¢ ia inuenta, refidua ¢ enSerit ignota. & eiusmedie

tas c d,cafus fcilicet minor.Jtem fi bafim b ¢ cafi minori fam noto adiunxeriz

mus,caftis maior b d notus conflabitu®,quee fucte depromeda. ¥ Operatio. Ag
rregatum ex duobus lateribus per differensfam eore mqlg’plica,produ&oq; pba-
im diuif0,quod exibif 4 bafi fubtrahas perpendiculari intra trianguld cadente,

aut bafim ex eo quod diuifione facta elicitur minuas.refidui enim dimidit erit ca
fus minor queeficus,cui fi id quod ex diui fione elicitum cﬁ,adfllqcrls p‘ergcndlcula
riintra cadente,aut ef bafim adieceris,{i extra ceciderit perpedicularisitafum ma
gabo 25 & 17,refultabunt 42. differentia duog laterit eft 8 myltiplico igitur 42
per 8,producunr 33 6.qua diuidg Per 28 ,numertim frilicet bafis,exeunt 12, fub

traho 12.€x 28.manent 16,quog medictaseft 8 .Cafis ergo hinor erit 8, Itad=

do 12.2d 8 ueniunt 20.& tantus habebitur cafus mator.In hoc exemplo oportus
it perpendicularem cadere intra triangulum. Sed offeratur mihi latus a b maius
2®a ¢ 13.&b¥is 11.quo ficue perpendicularis 2 d triangult egrediatur.Suma
mia duog laterum ef3 3 .differentia coe eft . multiplica 33. pet 7. prodycuntur
23 1,qu diuido per 1 1, numerum {cilicet bafis,exeunt 2 1.d qmbus minyo 1.ma
nent 1o.medietas de 10 eft 5.tantusgs numerabitur cafus minor.Item ¢ ngrega=
bo numerum bafis 1 1.cum cafis minori 5.redduntur 16.pro cafu maiori. Tripli=
cem igitur huiufmodi cafus metiendi artem abfoluimus.Nunc quid utilitatis ipfi
afferant paucis lucubrabimus, .

XLVL. L :
Perpendicularem 3 quouis puncto angulari ad oppofitiim fibi latus
protenfam ex notis tribus triangulilateribus reddere menfuratam,

- ~

Sit triangulusa b c,ex cuius puncto angularia
defcendat perpendicularis a d ad bafim b ¢fi in-
tra triangulum ceciderit,aut ipfi bafi quanta opor

tet continuate occufrens,fi extra triangulum profis’ 2
liet, Dis b v

forem conftitues.Verbi gratia.Sitlatus a b 24, &¢ 17.&hafis b ¢ 28. congre- |
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k| liet, Dico, & ipl pétpendiculatis 2 d nota ueniet,Nam huiufimodi perpendicula

g ri defcendente conclidentur dyo trianguli rectanguli, latus commune habentes;

ipfam fcilicet petpendicularem,quortim finifter finiftrit erianguli propofitilatus,

it - - & caftra finiftram pro lateribus duobus reliquis accipitydexter aut€ latus dextris

r cuth cafl dextro,quemadmod in figura apparet.per 26.igitur huius,qua ex pe=

i nulltira ptimi pendet,perpendicularis a d nota ueniet;latere 2 b noto exiftente

i " per hypothefim,cafirauttm b d per quamlibet trium preemiffarum.Idem efficies

' 3 triangulo a d ¢ retanguloufusfueris. 7" Opus breue.Quadratum alterius

. « . duor cafuum ex quadrato lateris {ibi ¢Sterminalis minue,relicti ertim radix qua
i drata perpendicularem qéfitam manifeftabit,

, XLVIL
Siquistrianguli tria latega habuerit cognita, trium eius angulos

i rumaddifcet quantitates,  -_
- L
De triangulisnon retangilisermo fututus habebitur,de rectangulis enim
{uperius fatis dixiffe uidemur, Sint itaqirianguli a b ¢ trialatera nota, dico,¢
* tres eitts anguli non latebuntsDemittatur eniin ex puncto a ad bafim b ¢ ppen
o dicularis a d ,quz eadat,ne intra rriangulum an extra fuperiores docyerunt. Ca
° day primo intra triangulum,erit autem ipfa notap
o a premiffam, triangulus igit a d cretangulus duo
.latera a d & a ¢ nota habens,per 2. huius angu=
los fuosacutos manifeftabit , Similiter triangulus
reGtangulus 2 b d notos kabebit acutos angulos,
& duobusautemangulis b & c cognitis,qui triangu
27 iy lis dicis rectangulis & propofito noftro triangulo
‘ A b ¢ comunesfimt,tertitisangulus b a ¢ per 25 .huitsnon ignorabitur.omnes
[ilistie - *ergoangulos triangulli 2 b ¢ notos effecimus. Cadat demum perpendicularis 2
, d extra triangulum,atgumentis igirur priftinis duo anguli a b,d & a ¢ d not
i . 8 declarabuntur.cung¥x 13 primiduoanguli a cd & a

/i b duosrectos notos,per 2 1 X 3 huius ualeant,erit per
/| qhuius&angulus a ¢ b cognitus ,unde per 25 . huius
/ angylus b a ¢ non ignorabitur.Poterigautemhzec bge=
uius concludere,fi loco perpendicularis duos cafus acce
3 peris,Nam propter duolatera a b & b d notaexhypo
i thefi,& af{ jua trium conclifiondi,quas de cafibus numerandis tradidimus, per 27
4| s . huiusnotuseritangulus b fimiliter propter latus a ¢ notiiex hypothefi , & case |
it fim d c fupetius numeratum,angulus ¢ patefiet,duo autem anguli b & ¢ cos
i gqm,focmm fu’um angu!um a per 25 huius fufcitabune, 7 Neautem zquodi
| i utius obt}mdans,opcranoncm duabus ex rebus colliges, nam perpendicularem
ik ex premiffa,adt utrung duorum cafium ex aliqua trium pracedentium numera
g * bis,angulosautem triangulorum partialium rectangulorum,qui & triangtilo pz
- pofito comunes habentur, 27 huits fioh finet ighotos,qui tandem a5 huitis diris
il gente, tertfum angulum elicient menfuratum,
i XLViils
i : Duobus-trianguli notis anigulis, latétum proportiones inuicern
ll 4 cognitum iri, gl 5
it L] e
I Trians
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Trianguli a b ¢ duos angulos fupponamus da- a
tos,Dico, quorumlibet duorum laterum proportio
nota uidebitur.A communi enim termino duorufhla
terum,quorum proporcionem eniti uoles,demitte pere
pendicularemuerfus reliqui latus, qua cadat ne intra ~"
anextra triangulum ex angulis,quos bafis fuftentat, fa
cile doceberis, illud autem proce[?itm noftr non uariabig,erit enim trianguli par
tialis 2 b d rectanguli angulus b notusiex hypothefi,iuuite 2 5 huius, i 6pusﬁx;
xit,quare per 30 huius proportio a b ad a d nota accipietur , {imili argumento
proportio a c laterisad eandem perpendicularemnota £
declarabfur.utroqs igitur laterum a b & a cad ppen=
dicularem a d proportionemhabente,ef¥t per 12.huius
eorum inter fe proportio nota, Similiter procedemus &ir
caduo latera quacung e]egerimus,qklod esat abfoluen- -
dum. ¥ Operationi autem immorari non eft confiliG SRTPE
ipfam enim ex operibus allegatorum theorematum facilecomparabimus.
X1L1%; 'y
Siduo latera trianguli data notum ambiant angulum,reliquos an-

gulos refiduumap latus dimetiri,

a

. > a ! 5
Sintduolatera a b & b ¢ triangull a b ¢,nota cumangulo quemambiunt
a b c.Dico,glatus a ¢ notum erit cum Juobus angulis reliqujs.Demitta enim
4uerticeanguli ignoti gerpédicularem ad [atus fibi oppofitum, qua uerbigratia

 fit a d .nondum autem ex hypothefi naftra {cire potesimus,cadat ne perpendicu

Jaris illa intra triangulum an extra,hoc enim non ftatim confequitux Roticia an=
guli;quem duo data ambiuntlateta,nihilominus metam attingemus cupitam,&
qualege perpendicularis ipfa incedat explorabifnus.Cunl igitur triangulus a»
b d re&angulus angulum b acutum habeac dasum ex ; a
hypothefi cum fatere a b erit pere 9 huius utrag linea
ruma d & b d cognitarefpetulateris a b.fi itaggb .
d iaminu@ta per fyllogifmt minor reperietur baﬁcr) c ‘

> (=%

nota per hypothefim,perpendicularem intra n‘ian%ua 1
1m cadere nemo dubitabit. i uero maior fuerit bafi b ™
¢ cadet extra,& fi ®qualis, coincidet perpendicularis a d cum latere a%c, crit%
;pptet hoc triangulus a b ¢ reGtangulus.Sitergo b d cafts primo migor bafi

cdata,quoablatoex b ¢ nota,relinquetur per 4 huius linea d ¢ cogiita . cuncg
jampridem a d perpendicularem notam concluferimus,habebit triangulus a d
¢ rectangulus duolatera a d & d ¢ nota,quare per 26 huius latuseius a ¢ notd
elicietur, quod & triangulo noftro cdmune eft, fed & angulus eius acutus a ¢ dar
gumento 27 huius inuenietur.duobus autem angulis b & ¢ cognitis,tertius ans
guilus a per 25 huius latere non poterit.Quad filinea o

b d maioroccurratbafi b ¢ dempta ipfa bafinotap
hypothefim exlinea b d inuenta per argumentatios
nem,manebit ¢ d nota,deindeut priuslinea a ¢ no=
taprodibit cam angulo a ¢ d ,quem fi ex duobus re=
Gis abftuleris,relinquetur per 13 primi & 4 huiusan-
gulus a ¢ b cognitus,tandemiggex 25 huius angulus
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a menfuratusemerget,quz fuere lucubranda, V" Operationisuero tenoré mifz
fum facimus,qui ad allegata theoremata confugientiultro fe ingeret.

L.
Si alterum exduobus notis lateribug trianguli, angulo ?btufo daz
"to opponatur,& latus & angulos reliquos nonign orabit Geometra.

Duolatera a b & a ¢ trianguli a b ¢ nota fint,quorum alterum fcilicet ab
opponaturangulo a ¢ b obtufo dato.Dico,g & latus b ¢ cognitum ueniet ¢

> * . duobusangulis a & b Ex termino enim communi datorum laterit defceqdat ps
pendicularis 2 d,concurrens cum bafi b-c,quantum oportet p‘rolongatg in pun

@o d,ipfam enim extra triangulum cadere cogit 3 s huius, Triangulusitags a

~ *d angulum a c d notum habebit,ipfe enim 2 ¢ dan

ulus cumg angulo a ¢ b per hypothefim noto duos
%us re@is zequiwalent,ciigglatus a ¢ trianguli rectan
gult prtedici noti fit ex hypothefi , erit per 29 huius
utrac lineagurh a d & d ¢ nota refpeciu linex 2 ¢.
item griangulus a=b d rectangulusduolatera 2 b&

b £—, a'd notahabens, a b quidem per hypothgfim, 2 due
. 10 pgrargumentatione iam factam,ex 26 huius& 27
. Tatus fuii b d notum afferet cungangulo b ,quare dempta c d prius cognita ex

tota b d fam nota,relinquetur baffs b ¢ noignota.duo autemanguli b & c tri
anguli a b ¢,tergiumanguld a per z5"huius excitabunt, Verumigitur enuncia
bat theorema noftrum. ¥ Operationem ex eis,qua Girca triangulos rectans
gulos tradidimus, facile colligemus.
. . LI,
Trianguliduolateradaga cum angulo acuto , cui alterum eorum

* “opponitur,adlatus & angulos reliquos cognofcendos nequadp fuffi=

nr cere.Vertiqualege perpedicularis cadag,{i callebimus, cia patefient.

L .
Inh&creaccufanda venit infirmitas anguli acuti,quinequit docere cadat ne

~ perpendicularis intra triangulumrpropofitum an extra,quod obtufus angulus in
pramiffa indicabat, Nam f?t teiangulus a b ¢ cuiusduo latera a% quidem nfk.
' . - a - ius&a cminusfintdata ciangulo b acuto it
i N ‘ggangulus ¢ acutusnon datus,& 4 puncio a de-
) (FAN mittatur a d perpendicularis ad bafim, quze per
y ’ | 3 1 huius cadet intra triangulum,ex procefit aut =
45 huius,cafus b d maior eritcafu d ¢,abfcinda
5 l tur ergoex b d linea e d =qualisipfi d ¢, ducia
¢ 5o s = linea a.e,qua per quartd primizqualiserit linea

a ¢.Quauisitacg latera a b & a ¢ trianguli a b
¢ data fint,& zqualia duobuslateribus a b & a e trianguli a b e angulus auté
b datus communis ambobus triangulis,tamen bafes eorum uarie funt& reliqui
anguli. Ad pracognitionem igitur duorii laterum & unius anguli acuti,cui altes
rii eorum opponitur,non ligatur noticia reliqui lateris & angulori reliquorum,

. , quod pollicebdtur theoremanoftrum, ‘¥ Viautem latus & angulos reliquos
: agnofcamus, prafciendum eft,qua lege perpendicularis 4 comgwini termino daz
torym laterum eXorta cadat,Si enim intra triangulum ceciderit, triangulusabd
rectangulus
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seGangulus habebitfatus a b notumex hypothefi cum angulo acuto b ,quare p

29 huius tam perpendicularis a d nota uidebitur,d cafus b d. Ex duobus aute
Jateribus a2 d & a ¢ notis,trianguli a d ¢ rectangtili per 26 & 2~ huiuslinea d
¢ inuenietur cum angulo ¢ .duasigiturlineas b d & d ¢ famfingulatim notos,
fi congregabimus, tota bafis b ¢ per 3 huius menfurata ueniet.duo etfam anguli ,
b & c noti tertiumangllum a 25 .huius dirigente,cognitum elicient , Quod fi
perpendicularis a d extra triangulum ceciderit,oportuinangulum a ¢ b efleob
tufum, praemiffam igitur confulendo,& bafim b ¢ & angulos reliquos trianguld
nobis propofiti metiemur, 7 Opusautem cum& facilefit, & ex fuperioribus®
pendeat,miffum facio, e iy :
01 ) 28

Silatus trianguli datum duos fuftentet notos angulos,reliquaduc

latera non erunt ignota,” ;

2 Y
o~

-

Sit triangulus a b cfatus a b datum habensscui infideant duoanguliabc
&b a ¢ noti. Dico,q duoeius latera religua fient cognita,Pro angulo autem tex
tio menfurando,non eft terendus dies,quem 25 huits exemplo notii afferet, Ab
a terminolateris a b datiexoriaf ppendicularisadbafim b ¢ ignotd,que cadat
ne intra triangulum an extra anguli,quibus fubiacet bafis,per3 1. huius edoce=
punt, Cadat igitur prius intra triangulnm, trian ’ 4
gulusitaq 2 b d rectangulus angulum b acuti a
habens datum cum latere a b per 29, huith, reli=

ua duo latera fua 2 d & d b cognita afferer re=
?pc&u fateris a b. item triangulus a d crectangu
Jus cum fatus a d famnotum habeart pari ratio=
nefina latera a ¢ & c d;manifeftabit refpectu per
pendicularis a d note. clip perpendicularis a d* . .
daraficadlatus a bjerit X utragslingaruma ¢ &a d per 8.huiusad ipfum latus
a b data.latusergo a ¢ trianguligpropofiti notunt cfgccimgscﬁ duobus cafibus
b d & dc.quibus colletis bc bafis cognita refultabit, Sed cadat perpendicylaz °
vis a d extra triangulum, eritcy per media prztacta TRy
trjanguli rectagguli a bdutrungg latus ad & d b
notum refpectur a b.item triangulo a ¢ d rectangus
loangulum 2 ¢ d Hotum habente propter duos an= -
gulosbac&ab cnotos ex hypothefi, quibus 1pfe
per 3 2.primi zquipollet,ciilatere a d, per 29,huius,
reliqua duo fira latera a ¢ & ¢ d cognita habebunt. g
Sicergolatus a ¢ trianguli abe propofiti noti erit
cum duobus cafibus b d&d ¢,quorum minor ex maiore demptus relinquet ba-
fim b ¢ not,quoduolebamus explanare; ¥ Operatio autem ex allegatis com
parabitur theorematibus.

\
v
e

S

LIII
Latus trianguli notum,quod alteri duorum datorum angulorumop
ponitur, reliqua fufcitabitlacera. .

In triangulo a k ¢ latus 2 b not@ angulo a ¢ b dato opponat&r,ﬁt’q; angus

fus a b ¢ datus, Dico @ reliqua duo lateranonertint ignota.,].‘.;.:angulotauté ter
i 2 tio

)
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tio,quemadmodum in pracedenti,nihil ambigui

a nos uexabit,Lateri duobus datis {ubiacentiangu

¢ lisinfiftat perpendicularis a d ex punctoangula

- rifibioppofito fumensoriginem,qua qualiter ca

5 detangulidati 3 1.huius commonente explorati
reddent.Cadat igitur pritho intra trianguliut fi

i e y—+&  attriangulusabd rectangulus,qui ciihabeatlas

~ usa brotumcum angulo a b d acuro, habebit

&latuscd cognitum cum Tatere fuo ¢ d,29.huius dirigente, Similiter triangulus
*ad c,am&Iatusa dianmotum habeat,& angulia ¢ d ex hypothefi datir.duo
latera fua reliquaa d & d cmanifeftabit;omnesigiturlineasb d,ad,ac&d ¢
menfura una ;per qua a bnota fupponébatur,fecundii numeros metietur notos,
quareetiilinea b cex duallusb d&d cnotisrelultisnon erit incognita,Sed cas
dat perpenditularisa dextra trizgulian concurrens cumbafib ¢, quatum fateft
: continuata.Ciffn itaggangulus a b cnotusfuppona

tur cum laterea b erit per 29.huius triagguloa b dre

= -
22 ¢tingulo exiftente,utragglinearuma b&d b nota.
3 Rurbus in tridguld a-d crectangulo,cumlatusa d id
fitnotum,angulus autema ¢ d propter ufcinum fid
. a c fexhypothefinotum 13.primi arguente, notus
S . hab®artureris per 29.huius utragg linearuma c&c d

selpectulipex perpendicularisa d,& ideo refpectua
b cognita.poftdgautemlined ¢ d ex deb minuemus, relinquetur bafisb ¢ cognita,
reliqua igitur triangulia b clatera,noticiz noftre fubiecinius, quod expectabat
oftendendum, ¥ In his futem poftrentisconclufionibus operationem miffam
facerelibuft,ne fermone obtunderemus nimio,qua quidem operationem,fi colli=

gereuoles,ad 26,27, 29.huigs refugias.

s LII1I.
Trium laterum erianguliinter {e datigproportionibus, omnes eius
* angulos menfurafe.

Latusa btriangulia b ¢,tdadlatuseiusa ¢,Fadb ¢ proportionem habeat
datd, Dico,q omnes anguli eis noti fient. Pro libito enim ipfum'fatus 2 bin ﬁ’u
- -

e libet partes{cindas,quarumuntahocin propofito
¢ A men{ura communis habebitur.cumitagz a b latus
% % fit notum per menfin@ huiufmodi,erunt per 6.hus |
ius reliqua duo lateranota per eandem menfurd,
7 & idea per 48.huiustridguli a b ¢ omnes anguli
patefient,quod eratoftendendum. ¥ Operatio

¢ . —&  autem huius,poftd unumlatus quodcuncg tandg
numerum notum pro libito pofueris, & reliquain
delatera per opus fextze huius didiceris,ab operatione 48.huius nd difcrepat.
LV,

Tribus angulis trianguli cuiuslibet datas,inter fe proportiones ha
bentibus,unulquifgs eorum cognitus habebitur, lateraquogs interfe
proportiones accipient notas.

.

. . »
Sit trians

-
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Sittriangulus a b ¢ cuius tres anguli intet fe proportiones habedt datas.Di
co,@ quilibet eorum notus erit,proportionescg laterum inter fe datas fieri oporte
hit.Quonid enimangulia ad angulum b data eft proportio,fieipfa ut numeri h
ad numerumk (necefleem eft €3 in numieris notis inueniri) & pportio anguli b
adangulum ¢ nota.tand numeri k adnumerum 1.cum itag proportio anguld
a adangulum b fit ficdft numeri h ad numerum k,
eritconiunctim a & b angulorumad angulum b
ficut h & k numerorumad k numerum , eft auté
b.ad c ficut k ad k .per2qud igita b ad ¢ tand
h k ad 1, & coniimctim aci) cad cficathklad
{.aggregatiitacp ex tribusangulisa b ¢ adangu=
lum ¢ eftficut aggregati ex tribus nunieris h k 1
ad numerum 1 propottio.famma igitur triun®an
guloruma b ¢ ad ipfum angulum ¢ propdrtiong
habet notd, fumma autem huiufmod? per 3 2 . primi
duobus rectis quipollet, quos oporter eflé notos
exfupradictis,unde & fumma trium angulorum di, .
Gorum nota conuincitur,per fextam ergo huias apgulus ¢ notus declarabitur,
qui cum all reliquos angulos datas habeat proportiones,erunt & reliqui anguli p
é.huius noti.quare per 49.huius tria latera triatguli a b ¢ proportiones inter ¢
notas accipient,ambas ergo theoremaais partcnsﬁzan's oftediffcuidemur 7 Ope
ratio. Tribus angulis tres accomodabis mameros, ita ¢ primus angulus ad fecun
dym fehabeat ficut numerus primus ad fecandum ,fecundus uéro angulus ad ter
vium, ficut fecundus nutherus ad tertium,quod facile fiet, i operationem 1. huius
confulueris,quo fadto, firmmabis dicto's tres numeros,& collectum ex eis nume-
rum pro primo ftatuas,numerum ugro anguli,quem nofle defideras,po fecundo,
& numerum duorum angulorum rectorum pro sertio.multiplicando itagg fecun
dum per tertium,& diuidendo inprimum,exibit quantitas anguli quafiti. Vit ft
proportio angsli a ad angulum befuerit ficut 10.ad7.anguliautem b ad angus
fum ¢ ficur ad 3.colligo tres numeros 10.7.& 3.flunt 2o.pro primo numego. lis
beat autem inuenire angulum a jcuius numeruseft 1 o.quem pro fecundo,numes
rus autem duorum reorum ufitatus eft 18o.multiplico igitur 180, per 10, pros
ducuntur 180®.quz diuido per 20,exeunt nonaginta,angulum igitur a inuenio
ga.gradus continestem,ut duo re&ifimt 180.quare & iplerectus habebitur.Re=
pertisautem angulis ad operationem 49,huius confugiendum erit,ut proportio=
nes laterum addifcamus . g

N

v
LVI,

Data proportione duoram laterum,unogg angulo cognito, reliqui
duoanguli noti fiée, Vndeutriufcs dictorum laterum ad tertium pro
portionon latebit. RILEUD .
a8

Sitproportioa b laterisad b ¢ latus triangulia b
¢ data,cum uno angulo quocuncg. Dico, ¢ reliqui duo
anguli noti uenient, & proportio utriufcg dictorum late
rumad tertium latus data erit. Diuif0 enim ad libitum
Jatere a b in quotlibet partes,una earum tand menfu= e
ra commuini ute_xffur.quac quotiesinlatere b ¢ cmtincamr,fcataé\uius edocebit.

; 3 duo

.
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duo igiturfatera a b & b c interfedata habebuntur , cuncp angulus unus quis
cung per hypothefim datus fit erit per so.5 1.aut s 2. huius reliquum latus cogni
tum,quare per diffinitionem laterum omnifi inter fe proportiones habebimusda
tas,fed & per eafdem reliqui anguli menfurabunt,quod intendebamus cocludere,
* ¥ Operationemex allegatis comparabimus locis,fi prius alterum duorumla=
terum tand notum confticuerimus. :
” i LVIL
« Datis proportionibus duorum angulorum,utriufcp uidelicet{cor
fumad reGtum angulum,unoty latere quolibet cognito,omnes angu=

li cumreliquis lateribus cognofcentur,

Vtriufcp duorum anguforunwa & b adretum data fit propottio.fites latus
a b autaliud quodcuncy cognitum.[2igo, @ omnes anguli trianguli 2 b ¢ noti
. a fient cum lateribus®Eritenim per fextam huius utercg
«diGoruimangulorum cognitus,recto per 2 1, huius no-
to exiftente,quare per 53.& s4.huius,quod reliquireft,
abfofiermus. ¥ Operationi autem nihil locidamus,

s @ ipla exfupradictis faciledecerpatur, e

o 5 Ps ®
F ¥ N J 5.

s» LIBER SECVNDVS

- 1. . 5
- Inomni triangelo reftilineo proporti®lateris ad latus eft tandjs fi=
nus reCt¥ angulialterum eorumre(picientis, ad finum rectum anguli
reliquum latus refpicientis.
5 ® e

Sinurtt anguliut alibi vocamus,finum arcus angulum ipferm fubtendentis,
Sinus autegn huiufmodi ad unam & eandem circuli femidiametrum,fiue ad plus=
res,@quale®tamen, referri oportebit.Sitigitur triangulus a b g rectilineus. Di=
€0,q proportiolateris a b adlatus a g eftutfinusanguli a g b ad{inumangu
i fi a b g .itemlaterisa b ad b g tan@finusans

9 guli a g b ad finumanguli b a g.Si enim tris

D angulus a b g fuerit rectangulus, ex 28 primi

hurius comparabimus demonftrationem. Siuero

= non fuerit rectangulus,duo tamen latera a b &

a g fuerintzqualia,erunt quog duo anguli eis

oppofiti,& ideo finus eorit zquales,unde de ipfis

1 duobus lateribus propofitionem noftram uerifi=
i, 1 7 cariconftat.Quod fialterumaltero longius exti

terit,fituerbi gratja a g 16giugdirigaturg b a ufgad d doec tota b d xqua
lishabeaturlateria g ;deindefuper duobus punctis b & g factis centris, defcris
bi intels

.
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bi intelliganturduo circuli 2equales fecundum quantitates lincarum bd & g a,
quorum circumferentiz occurrant bafi trianguli in punctis 1 & e, ita,ut arcus d
I quidemangulumd b1fiveab g.arcusaytem 2 eangulum a gefivea g b
fubtendat:ex duobus demum punctis a & d duz perpendiculares a k & d hba
fiincidant:paldautem @ d h eft fihus rectus anguli a b g, & a k finus reéus .,
anguli a g b. eft autemper 4.fexti Euclidis proportio 2 b ad b d,&ideoad a g
ficut a k ad d h,quare certum eft,quod aflerebat propofisio.
L
Cognito aggregato ex duobus lateribus trianguli, ciduobus and

gulis (ibi oppolitis,unumquodcy; trianguli latu’ {ecernere,

Triangulus a b g congetiem duorum latrd , 4
a b & a g habeatdatam & utrung; angulorum
ab g & a g b notum,Dico,q tria lgtera*éius in
uenientur.Erit enim ex preecedenti proportiom b
lateris adlatus a g cognita propter angulos dd=
tos,& ideo cofunctim proportiob 3 &Xa'gada g ) i
dabitur:cungs congeries duorum lateruma b & gfitnota per hypothefim, erit
&lawsa g cognitum,hinc&a blatus non latebit.ex hypothefiautem duo angu
liab g&a g bnoti,latere non finuntangulum& a gfic demum ex duobus an-"
gulisb 2 g&a g bcognitis camlater@a b tertium quocs latusb g notum con
cludemus.Poteft autem aliter,quands prékixius,idem abfolui,fi prius ex puncto a
ad bafimb g perpendignlarem a d demifertmus:habebitenim triangulus partia
lisa b drectangulus,anguliia b d acutii cognitii,quage p 3 1 primi huius propox
tioa bada dnota prodibit:ex eifdem quog medijs proportioa gada dnonla=
tebit,utriics ergo duarum lincarum a b & a g ad perpendicularema d proportio
nota conclamabitur:hinc per 28 primi huiusearidm inter foproportio{cita ueni-,
et,X ideo coniunctim aggregati ex eis ad utrangs earum propertio notificabitur
quiobrem utrad; earum nota profilfet,hinc tandem lineab g, quemadmodi in
primo praecepimus, coghofcetur. .
111, =51
o Intriangulo quicruri, fi unus angulus datus fueritcumunolatere

qUOCUDqJ,I‘C lq.l:lil'i cogmtum iri. -

L]

Quand; in primo fufficienter hanc rem explicaffe ui- a:
dear.libet tamen paulifper circa triangulos azquicrures,& 7
deinde circa triangulos uarios immorari:§ ea quz fuperi
us quaerebantur breuiori tramite confequamur . Sit talis S
triangulusa b g ,duolatera a b&a g habens zqualia,
cuiusunus angulus quicung fit datus ciilinea terali eius. °
Dico,q relique linez eius not uenient, Eritenimp 38
primi huius duo reliqui anguli cogniti . unde& per ante
premiffam reliquz linew faciliter nottficabuntur,Sic abfs perpendiculari unde=
cungg du&a,propofitum attingere didicimus.Quad i unus angulus eius triangu
li duntaxat fuerit datus,proportionem laterum non ignorabimus,erunt enim pex

;‘;rprimi huius & reliquiangulidati :hinc& perante premiffam uerum efle,quod
erebam confiteberis, . A

: Si quis
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£ I1IT, 4!
Siquis trianguliuarij duos angulos {eorfum dederit cituno latere
y cius quolibet,reliqua latera faciliter metiemur,
IS i o Ao ; : g
1 . Det mihi quifpid duos angulos trianguli a b g tria
{atera inzequalia habentis ,cumuno ipfos lateri¥, uerbi
il ° ¢ gratia a b.Dico,q reliqua duo latera accipiet cognita,
A a > Nam 3 2.primi elementog interced@te tertius quogs an-
i A R gulus innotefcet;cuncy per antepremiffam proportio fi
nosanguli a g b noti a¥ifilum anguli a b g noti fit ueluclateris a b adlatus
a g .. tresg harum quantitatum nota fin, cut nifi prorfus ignaro quarta quantis
iy tas,uidelicet latus a g nopmanifeftabiturs Idem eodemiqy modo lateris b g co=
A gnofcendi praeceptum habebitur. Hoc pacto perperdicularem undecuncs etiam
duxiffe fuperuacaneum cenfebitur, *
o Va s
Ex duobus lateribus triahguli datis cum angulo alteri eorit oppofi
. to,reliquos angulos actertjum latus notificare,

®

i o

. Sitglis triangulusa b g duolatera a b & a ghabgs
. cognim cumangulo a b g.Dico g reliqui duo anguli
cum tertio farere fiio innotefcZt, Superiori enim freti {yl
. logifmo ex duobusateribus a g & a b cognitiscum i
- b I nurectoanguli a b g notiper #ypothefim,angulusa g
b notus emerget, Hinc qudg 3 2.primi ratiocinante tertius angulus b a g haud
ignorabitwr, %’roport{o auté finusanguli abg noti per hypethefimad {inGan=
| guli b a g notiper argumentgtion€eftutlateris a g adlatus gb.quare & lamus
L - *gbnon erit ignotum,Quéuis autem ex duobus lateribus a b & b g cognitis ci¥
iy angulo b a g ab eis comprehentd aliter & in primo reliquos angulos cum tertio
e . lateredimetiendi fitpoteftas,quemadmodii nithe recitabitur.Non tamé perhic
| .uiatn ogerandum fuadeo.erit enim propter angulum ba g notum congeries dut
~ oriangulorab g&a gb cognita. cung proportio finus unius eor ad fini alte
rius fit cogm'ta:c?i enim ficut duoge laterum a b & a g proportigdata,fieret per
tertij uterqgangulog a b g'& a g b notus, Sed haec uia nihil facilitatis addic,

quareintalipropofitod "primi recedere non licebit,

¢ VI.
‘ ; Triarigulus trium notorum angulori lateribus fuis proportiones
uendicabit cognitas .,

*  Nihil habetdifficultatis ha¢ propofitio,nifi 1.huius negligenter praeterieriss
nam quorumlibet duorum laterum ea erit proportio,quam habent finus angulo=
. rumeis oppofitorum ordine uidelicet praepoftero,ut fuperius traditum eft,

i ; VII,
- Data perimetro trianguli cii duobus angulis eius,unumquodey fa
i tus {eorfum cognofcere,

Longeries trium laterd trianguli 2 b g fit data ciduobus anguliseius 2 b g
&agb,Dico ¢ pmnialatera eius feorfum innotefcent, Exiit ¥ tres anguli eius
1 noti,
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noti,quare per argumentionem fepe adductam propor:=
tio a b ad a g nota erit, & ideo coniun@im aggregatit g
ex ba & ag adlineda g pportionhabebit nota. [ré
pportio a g ad g b notaeritumde& pportiob a,a g
adg bcognita émem’et, & ideo coiunctim tota pimeter :
eriagulia b gad lineals g nota habebit pportioné.ciig ¥ 3 g
pimetri ipfam dederit hypothefis,erit &linea b g cogriita.hinc § reliqua duo
latera nota declarabunt.Poteris praeterea idé ¢S cludere ducta ppendicularia d §
nam per 3o primi huius utriufg linearum a b&a gad perpendicularema d pro
partio nota erit,quare earum inter {e proportio manifdtabitur, item a bad b d
nota elicietur proportio,item pportioa gadg dfimiliternota erit,unde & utri=
ufqpduarumlinearuma b&a gad lineamb g propartio data proclamabitur:
hinc ut prius congeries trium laterum ad ipfam’b g lineam ,proportionem habe
bitdatam,catera utante, TR -
Vikle . o . '
Datis proportionibus trium laterum, perpendicularicp nota, cun=
¢talatera dimetiri . o fefie fite ;
Triangulia b g bina latera proportiones habeant 2
cognitas,ficqs perpedicularisa d data.Dico,q tria eius »
latera innotefcent.Nam fiduo lateraa b & a g¥uerint b
zqualia,eritb dqualisipfid g,unde proportio a had
b dcognofcetur:& ideo quadratia badquadratumbd / X
proportio {cita ueniet:quareetiam everfim argumenta- &b ¥ ¢
doquadratia bad quadratuma d nota-dabitur propertio:cuncgs quadratuma d
fit notum,propter coftam fud ex hypothefi datamerit quadratum a bpnotum , &
indeipfalineaa bnon ignorabitur,ex qua demum & proportionibus laterum p
hypothefim datis,reliqua latera innotefcent.Quod flalterufn duorum laterum a»
b &a galtero paiusextiterit,fita bbreuius:eritag obhoccaftisb d breuior cafus
d g abfcindatur d ezqualis ipfil’d .ex proceffaiginir  primihuius, quod fic
exe ging beftzquale exceffiri quadratia gfupra quadratuma b, quogdi quide,
quadrator pportio nota erit,unde & diuifim eius,§d fitex e g in g bad quadra-
tja b pportigpota declarabif.Hacaiit pportioper 6 «elementog cOponit ex
pportidenotalinex g badlineda b.&ex pportidne e g ada b,cliqgta pportio
compofita § ipfa componens prima fintnote,erit & reliqua comppne‘hs nota?
unde & proportio b e & ideo medietatis eiusb dad lineam a b fcita fonfurget
quadraticga dad quadratumb d innotefcet,& ideo euerfim quadratém a b ad
quadratuma d notam feret proportionem:quadrato igitura d noto redundabit
quadratum linez a b cognitum,hincipfaa blinex cum reliquis triangulilateri=
businnorefcent.

5 PN .
Ex proportionibus trium laterum trianguli , tres angulos eius in=
ueftigare,

Refumpta priori figuratione concludemus propter hypothefim,ut in preemif
fa,proportionem a badb d notam,&ideo per  primi angulus bad,X inde
angulusa b d cogrofcetur,deinde propter anguluma b g iam notum cum pro=

portione duorum laterum a b&a gdataangulusa g b huiusarguente inno-
G telcet,
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tefcet.hine & tertius angulus non poterit ignorari, Habes tamen in primo atium
modum, qui {i planior uidetur, repetenduseft,  Silibeataliter hanc abfoluereex
ponatur linea quantalibet note quantitatis refpectu perpendicularis a d,ad qua
inueniantur duz aliz fecundi proportiones laterdi trianguli a b g datas iex his
- tribus intelligatur conftitutus triangulus,& per primihuius inueniatur perpé
dicularis fua,procedens 4 termino coi duog laterum progortionaliii duobus late=
ribus.a b& a g .hacef perpendicularis {ecundi trianguli habebit {e ad perpens
dicular€ a d ficut latus quodlibet fecundi criangulf nott ad latus triangulia bg
1ibi correlatiuum:; ciigy tres huiufinodi quantitatum fint notee, quartam cogniti

* * drinecefé eft,Hac trahusturex fimilitudine duorum triangulorum totalium at=

ppartialium,quamex  fexti elementorum facileeft colligere,
i X, ©
Daraareatrianguli cuth prdportionibus laterum,unumquodcp eorix

notificari, Vnde& angulos fuds megiri licebit,

a " Repéto triangolum a b g ciiperpendicularifina d,

e quéedmodiapud huius figurauimus,ubi cocludebat
proportio a b ad perpendicularem a d nota:hinc& p

o Gt pter hypothefim perpendicularis a d ad bafim b g &
b ideo ac%fius medietatem habebit notam proportionem;

cuncp quod fub ipfa perpendiculari & dimidia baff continetur, fit notd, uidelicet
area ipfa trianguli,erit per * primihulus ta perpendicularis a d G bafis b g no
ta. quamobrem propter datas Jaterum proportionesraigua latera & tandéan
guliipfinon latebunt,Quéd fi modus illevel prolixius nimium vel difficilis uide
atursaliungaggrediaris:non dico tamen faciliorem,fed fortaffe tibi magis placi=
turum.Ex tribus lineis quantifcuncg, notis per menfiird,ex qua area trianguli das
ota furrexit,habentibufs tamen ffroportiones eluti tria latera trianguli propofiti
intellige conftitucam triangult, euius perpendicularem quamcungsuoles per
_primi huius metiarigque ducta in dimidia baim fibi fubftraté flicicabit aream
huiwlmodi trianguli fecundi cognita:cuncg duo huiufimodi triangulos conftet efs
Tezquiangulos,eritarea trianguli fecundi ad aream trianguli primi,quaiamno
tze{unt,ficut quadratum lateris cdiuslibet fecundi trianguli ad quadratum latejs
fibi relativi primi trianguliutide quadratum illiuslateris e primo triangulo,‘d(
ideo latusiplum notificabftur,hinc quog reliqua non lateburdt,
P X1,
Datalperpendiculari quacunq cum duobus angulis trianguli qui=
buslibet omnia latera-menfurare,
- «a
Intrianguloa b gfitperpendicularisa d cognita i
duobus angulis.Dico,q omnia latera innotefcent. Ha-
- bebitenim triangulusa b d partialis retangulus latus
a d cognitum cum uno angulo acuto,nam duobus angu
6 J listriagulia b g cognitis,tertius latere n potuerit.qua
reper  primihuiusutraglinearuma b&b.d menfurata ueniet, per €adé rur=
fusmedfa utrang linearita g & g d metiemur:hinc tota b g, & ideo omnia lates
xa trianguli propofiti cognofcentur,quod erat explanandurmy
.-.

Data per
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X1, :
Data perpendiculari ates bafi,& propgrtione laterum cognitis ,
utruncp latus cognofcere,

Hoc problema geometrico more abfoluerend licuit
hacenus.fed per arte rei & cenfus id efficere conabimur,,
Habeat itagg triangulus a b g perpendicularema d, &
bafimb g cognitas,proportionemiglateruma b&a g / A .
datam,queerimus utrungg eorum. Situerbi gratia ppor- b 2 e .
tioa b adagtand 3 ad 5.ita,utlatusa bficbreuiuslaterea g,quo demum euenit
utcafumb dbreuior€ cafd g nemo inficiari poflit,fivergod e zqualisipfi b d,
deturog perpendicularisa d 5 & bafisb g 20 gedes.pono lineame g 2 res, ita,
undelineab e erit 20.demptis duabus rebus& eius medietasb d1o;minus 1 re;re
liqua vero d g erit 10 &unares.dusob dinfe,producitur 1 cenfus& roo, dem
ptis 2o rebus,quibus addo quadrati perpenditularis {cilicet 2 5.colliguntur 1 cen
fus & r25.demptis 20 rebus.itemb g in fe,ffunt 1 cenfiss, 20 res & 1oo.quibusadij
cio quadrarum perpendicularis 2 sscolliguntur § cenfus 20 res& 1 25.ft¢ habebo
duo quadrara linearuma b& a g, quorum proportio eftut 9 ad 25. duplicata
{cilicet proportio 3 ad 5,qua erat pportio laterum.cum itagp proportio quadratt,
primiad quadratum fecundum ficcand g ad 2 i duxero 25 in quadratum pri=
mum, itemy 9 in quadratum fecundum,quz producentur erunt @qualia, reftaus
rans@ ut aflolet defectibus 8 ablatis aqumalibus,utrobics perducemur ad 16 cen-
fus & 2000 2quales 68 rebus:quamobremquod reftat,praecepta artis edocebiit,
Linea ergo g ¢ quam pofui 2 resnota redundabit,hing refidua exbafi b e& eius
medietas b d ,qua cum perpendicularia d,latusa b notum fufcitabiig, unde tan
dé& latus a g notum pronunciabitur,quz libuit efficere.

AT, 25 ' .
Cognito uprocp cafuum,& y;groportionc laterum data, quantitates

laterum emoliri , ®

-
» .
a

Intriangulo a b g duca perpendiculari a d fituter
greaftumb d& d g datus cum proportione lategum. b
Dico, utruncg lagss cum perpendiculari ipfa innotes
fcent, Sit cafus b d breuior,nam fi effent zquales duo ca i
fus,latera quocy haberentur'zqualia,corum tamen coz 6.3 "C3 )
gnitio non confequitur cafus datos & pportionem laterum,quae eft 28ualitatis,
fecetur ergo ex longiori cafulinead eaqualis cafui breuiori differentia quogs du
orum Jaterum fith g.cum igitur pportioa glaterisada b fit dara,erit dl’uiﬁm,p
portio h g ad a h dara,&ideo h g ad duplamipfius a h fcilicet congeriem dua
rumlinearuma b & a h data erit:quare etiam coniumdim ppottioh g adfum
mamduorum lateruma b&a gnon erit ignota.c&lod autem {ubh g & duobus
lateribusa b & a g coiunctis continetur,zquum eft ei,quod fube g Xg b.illud
autem notum eft ppter duos cafus ex hypothefi notos,unde & per proceflum
primi huius,quod fubh g &g a a b continetur,notumeriticuncy proportio line
arum hoc continentium fit nota,eritper ~ primi huiustamlineah g & congeri
es duorum laterumgota;hinc tandem dempta h g nota ex aggregaro lateriino=

to refiduimedietas pro latere breuiori reputabitur,inde & longis innotefcet fas
: 2 tus,quze

-
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X1IT1.
Siuterqp duorum cafuum inzequalium datus fuerit, aggregatumgy
exlateribusdatum,utruncg latus fecernere,

s - Refumo triangulum praecedentis, in quo das

4 [ tusfitutergy cafuum b d&d g, fimmaiy duorum

. laterum a b & a g fitnota.Dico,q utrung latus
s o 3 agnofcetur,Exit enim quod fitex e g in g b co=

y 3 gnitum,& ideo quod fitex h g in g a,2 beoniun
&im notum erit.clicp congeries ipforuns laterum fit data, eritper = primi huius
h g nota differentia fcilices laterym,qua fi ex fitmma duorum laterum dempferis
reliqui medigras quantitatem laterisininoris proclamabit, hinc quogp reliquum
[atus non ignorabitur,quod erat abfoluendum ,
3 o G 4
Baﬁs_ triangulidata notum {uhtendens angulum cum aggregato

laterum cognito,utrigs Iftesum & utricy angulorum fibi oppofitori
uiam menfurationisaperient, ;
4

.
(54

» Triangulusa b %baﬁmb g notam habeat cii
* angulob a gdato,fitey congerieslateruma b&
a g cdgnita. Dico,@ utrupg latus eius ci utrogg
angulorum eis oppofitorum innotefcent. Diuida
b ° tur enim angulusb a g permedii demiffa linea
ad adbafim contingentein pinctod eritigitur per tertiam fexti elementorum
ePportio bd ad d g ficuta bala g & permutatim ;pportio a badb d ficut a
g ad g d:quareper quintielementorii propottio aggregati ex lateribus a b
& a g adbafim b g, ficutkateris a bad linedmeb d :cungg haec pfoportio fitdata
eft epim uterqg terminuis eius datus,erit proportioa bad b d data,fed & angulus
b a dnctus accipieturicum fit medietas angulib a g per hypothefim noti: quare
per  primthuiusangylusa b d'menfuratus habebitur:hinc quocg reliquus de
duobus rectisangulus a d b latere non poterit,qui cum fitzequali® duobus angu
lisa g d&d a g &angulusd a g fitnotus,erit refiduus angsius d a g menfura
tus.ficdugangulia b g&a g bnoti erunt,congeriem autem duorum laterum a
b &a g djam fubiecit hypothefis;quareper  huius quartf utruncg laterum a
b & a g notum pronimnciabitur,quz fuere declaranda,  Iilud autem aliter attin
gere poterimus hoc pacto, Inferibatur trianguloa b g circulus h n 1,cuius cenz
s trum neceffario erit in linea
i g a d,quéadmodiiex  quar
tielementorum trahitur, §d
fit e, 4quoad triapun&a <6
tactuum h n &4, educantur
tresfemidiametri e h,e n&
e 1, deinde ex pun@o a de=

ocaurrers bafi in puncto 13
cportet autem punGumkre
periri

fcendat perpendicularis a k -
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peririin partelateris a b,ilinea diuidéte anguli per 2qualia punta b 8 d fila-
tusipfum breuius fueritlatere a g : eritenim angufusa b g maioranguloag b,
&ideoduoangulia b g & b a d ,gbuszquipolletangulus a d g ;maiores erit
duobus angull's da g &a gd, fcilicet angulo a d b, adietis utrobicy zquali-,
busangulis ba d& d a g :angulusergoa d g maior, & angulus a d b minor>
recto conuincetur,hindetiam coftat femidiametri e 1 fecuiflclineam b d ,duca=
wr infuper linea e m aquediftansbafis,& ideo perpendicularis ad lineam a d,
pratereabafim b g ®qualem effeduabuslineis b n & g h,ndnegabis,fi  ter=
tf) elerpentorum {atisdidiciftifublata ergobafi b g dataex congerie laterum da "
ta,relinquetur congeries duarum linearum % n & 4 h ognita, & ideo medietas :
eius{cilicetlinea a h menfurata:oportegenim duaslineas a n&a hcirculi con
ting@tes cfle zequales, triangulus ergo a e h reGangulusex latere fuo a h cogni
to cumangulo acuto e a h noto propter; cju’plu'm eiusnotum, duo latera fua a e
& e d cognita depromet.fic circuli griangulo propofito infcripti femidiameter
nota colligetur,ex qua in medietatern perimeeri trianguli notam refultat afea tri
anguli nota:ex aréa aut¢ nota & medietatebafis ppter Hypothefim cognita per

prinii huius perpendicularis a k méfliraca declarabitur,cuifilineg k:m aqua
12 ipfi ¢ 1 femidiametro circuli dempferis, relinqlietur linea a m cognita, ex qua
demurn & linea a e fuperiys nota,angulum e a m metieris,quo tandem fublato
exmedietateanguli b a g dati{cilicetex anguip b a d,relinquetur angulus ba®
k notus,qui deinde angulum a b g lat®re non finet:fed & duo anguli b a g& a
b g tertium {Ocium fud angulum a g b dotum fufcitabunt,poftremo igiturp|
huiuslatera trianguligpta profilient.  ° 3

o XV &

Databafi alicuius trianguli cum perpendiculari cui fubfiftit , & ag
gtegato laterum cogmto,utrunq; corum {CCCI‘I’KI"C. X

Heec partig conuertit preecedentem, & ideo figuram {ud refumet,ubi ex per'=
pendiculari nota cum medietate bafis aream triangul{ metiamur,cuncy perimeter
trianguli fitnota,erit femidiameter e n circuli {ibi infcripti nota:linea gyioc a ny
nota proclamabit,ut in preecedenti:quare X linea a e &angulus ¢ a n notifica=
hyntur,unde &duplus angulus n a h five b a g non latebit,k m autem 2qua=
lis femidiametro ¢ fiue e n cognite cum perpéndiculari a k per hypotheflim
nota,differentiam fuam {cilicet 2 m lineam notificabunt;quee rurfus cum a epri
dem cogniita,angulim a e m notum reddent,zzqualem uidelicetangalo a d b:
exduobusautemangulisn a e fiue b a d & a d b cognitus,angulu®quoc a b
d fivte a b g notus declarabitur:erat autem b a g cognitus. quare refiduus a g
b nonigriorabitur,&ideoper huius utrung latus notum enunciabitur,, qupd
placuitdeterminare.Non autem neceffe eft perpendicularem a k intra triangu=
lum cadere,fed contirigit eam cadere extra triangujum,nonnund; etfam coincis
derelateri minori,fi fuerint inzequalia [atera,maiori enim coincidere non poteft:
huius rei indicia erunt talia,Si acciderit lincam a n {iomodo repertam cum fe=
midiametro circuli infcripti triangulo confunctim zequales effe perpendiculare a
k datz neceflario perpendicularis dicta coincidet lateri a’b jid eft, oportuit ans
gulum a b g trianguli propofiti effe rectum:fi uero taleaggregatum minus fues
rit, ipfa perpendicyjari date fignum eft eam ntra triangulum cecidiffe,& fimaius
exura.fuper hoe autem demontirationent confCrilere non eft cc;nﬁ'h’umi cum dfaci

; 3 e quident
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fe quidem it parum autem utilitatis adducat:tuo igitur quod reliquum eftfernas
guringenio, figurz praterea aliter cadenti demonftration€ fuam,nifi rudiffimus
fueris,accomodare poteris.

Bkl

- Datis duobus angulis & uno cafirquocuncp,omnia latera cum per
pendiculari manifef?arc .

. o Sittriangulus a'b g qualis proponitut,in quo

« pendicularis a d duos cafusex bafi diftinguat b d

& d g :quorumalter uerbi gratia b d fit cognitus

cit duobusangulis trianguli a b g.Dico, ¢ omnia

6 > g latara fua noticia non fugient. Erunt enim per hy=
e : pothefigz3 2. primi elementorum fuffragante tres
angulitrianguli a b’g!cogniti,quare triangulus partialis a b d rectangulus an
guluma b d acutum habens nogin cum latere b d,reliquaduolaterafua a b &
a dper primihuiusnotificabit:hincip tifangulo a g d partialiangulum a g
b acuturit habente notum cum Igtere a d urraglincarum a g &g d innotefcet
pereandem  primi huius;collectis ergo duabus a d & d g refultabiz tora bafis
»Cognita,& problematis integra confirmmabitur intentio,
¢ xvir
Dataproportioneduprum latgﬁ trianguli cum angulo alteri co-
rum oppofito,¢eliquos duos angulos menfurare :.

A ® Talisefto triangulusa b g ,cuiusduo Tatera a b &
a g pportionem habeant nota fitcg angulus a b g da
e tus.I®ico,q retiquianguli nondatebunt, Erit enim per
huiys pportio a g laterisad a b tand finusanguli
T 2 b g adfinumanggyli a g b, tribus avrem harum no=
5 tis exiftentibus quarta quatitas nota ueniet. inde ergo
anguluse g b notificabitur,& tandem tertius b a g anguluslatere nG poterit,
Conftatdenigutrungglateruma b & a g adipfambafim b g notam habitum
ire proportionem,fifirpra mengorata repetieris , quod quidem cotollartj uice k=
buit anng&ere. e .n
i XI1X. P o
Datigduobus cafibus cit differentia lateriiutriigs eoril percontari,

Eftenim quod fub differentia cafuum & ipfa bafi continetur 2qualeei,, quod
fub differentia latertmm atqs ipforum congerie continetur;eo igitur cognito & dif
ferentialaterumdataper primi huius congeries laterum menfurabitur ; unde
etiam utrung eorum noticiz {ubijcietur.

XX,
Siquis differentiam laterum dederit, differentiam cafuum cran

guloque bafis fubtendit,omnialatera cognita recipier.

Eftotrrangulusa b g,in quo perpendicularisa d duos cafiisb d &¢d g fecer
sat,quorum difieentiae g fitddata;differentia etiam laterii quae fith gnota fup-
ponas
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ponatur armangulob a g.Dico,q omnia latera &
omnes anguli cognofcendi uenient.Defcendat napqs <
ex uertice trianguli 4 linea a k ,diuidens angulim b a
d perqualiaterititacg pportio a g ad g k ficutdu b
arum b 2,2 g coniunctorum ad bafim b g quemad i
modum{uperiusin, Huius ratiocinati {irmus: bpor= b kL <
tioauté b a,a g ad bafimb g eftute g ad h g per ° :

primi huius,& fecunda partem fexti elementorum,quae cum fitnota ppter tege
minos fuos ex hypothefi datos,erit& proportio a g ad g k cognitatcuncs angu
lumb 2 g dederit hypothefis,erit eius medictas g a k dgnita,quare per corolla= ;
rium  huiusanguluma g k five a g b notum comparabimus | & ideo tertius
angulusb a g trianguli ppofitinonlatebit.inde quog; per huius proportio a
g laterisadlatus a b fcietur,& diuifim proportio h differentiz laterum notwe
ad latus breuius a bnota erit,unde &latisa b & tandem reliqua omnia ex fupra
dictis cognofcemus ; 0 . &
: XXt : $
Deatis duobus lateribus trignguli cuiuslibet cum proportione cafus
um,quangitatem bafis agnofcere, Jiie

Sint duo latera 2 b&a g triangufj a b g™ o
cognita,proportioqgcafuum b d&d g fitda- |
ta.Dico,g bafisipfa nota proueniet. Eft tnim A
differentia quadratorus a b&a gnota pprer
hypothefim, 2qualis differentiz quadratorum %
b d&d g,quemadmoditin huius oftédimus, - ;
cunggproportio cafuum fit dataerit & pportio quadratorum fuorumdata: & di
uifim differentia huiufmodi quadrator ad quadratum cafi minoris b d notam®
habebit proportionem,ciip differétia ipfa fitnota,erit & quadratum cafus minos
ris cognitum,unde & cafus ipfe mifor & deinceps feliquus ignotelcent, tota igit
bafis nota elicietur. Non mireris autem, @ hactenus ut plurimi perpendigulatem,
intra triangulii cadere fuppofirerim,quauis nonnundg extra triangulum cadere co
gatur,habetenjm hoc omnis triangulus infallibiliter propriir, @ abaliquo pun=
Gorum eius angularium ad latus {ibi oppofiti ducibilis eft perpendicularis una
intra angulum ipfir cafura.Qd fiextra triangulum perpendicularis Zeciderit,
paucis rebus mutatis & cognitu facilibus,quicquid facto opus eft, cdlequeris :nol
lemequidem ingenium tuum pauculis quibufdam inueniendis non faégari.

XXII.

Datisduobus cafibus cum proportione laterum , utruncg eorum
dimetiri, 5 y

Heec uidetur conuertere praecedentem,deductionem autemeam prorfus ha-
bet qua prazcedens,quaobrem tand fatis lucubratd tibi relinquo.

LAl B
Data differentia duorum laterum , differentiacy duorum cafuix c

ipfa perpendiculari cognita omnialatera propalare.

Sit talis triangdflus a bg,cuiusduolateraa b&a g differentia habeant nota
b g-ductai ppendicularia d duorumcafiumb d&dg diffectntia ﬁ‘tl eg d‘fl%z
: e diffes

.

o

L)
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duz differentiz fint dacee & ipfa perpendicula

i ., risa ddata.Dico,q omnia latera triangulino

ta concludentur, Per artemn rei & cenfushoc ps

1o b blemaabfoluemus, Detur ergo differentia late

. 3 rumut 3 differentia cafuum 12.& perpendicu

= P T laris 10.pono proPaﬁ tina rgm,& pro aggrega
: tolaterum 4 res,nd proportio bafisad congeri
emlateri eftuth gadg e fcilicetuniusad 4.eritergob d i rei,minus 6,feda b
. . erit 2 resdemptis —.ducoa b infe,producuntur 4 cenfus & 2 ;. demptis 6 res
bus,itzb d infe facit~ céafus,& 36 minus 6 rebus:huicaddo quadratum de 10
quieft 100, colliguntur - cenfus & 136 minus 6 rebus,zqualesuidelicet 4 cenfiz
bus & 2 ;-demptis 6 rebus’.Rdhurancfo itacg defectus,& auferendoutrobigp s
qualia,quemadmodum ars ipfa preecipit,habebimus cenfus aliquot aquales mu=
mero,unde cognitio rei patebit,& inii tria Jatera trianguli more fuoinnote(cét.
) SR XITLE.

Datis tribus lateribus tridnguli rectilinei , diametrum circuli eum

circumferibentis inuenire, .
x Heec tametfi deangulis trianguli inueniendis
nihil proponat,utilis tamen fequentibus uidebit.
int triglateraa b, b g& g a.trianguliab g
\... nota,qurrimusdiametrum circulieum circtifcrd
af—: 2> bentig.Efto circulus huiufmodi a b g d,oportet
autem-duosangulos quicend fuerint trianguli a
b g effeacutos,qui fint,uerbi gratia,a & g,quos
facile cognofces, i primo triangulorum libello fa
Jisincubuifti; demittaturp 2 puncio b perpendi
cularis b 3 ,& diameter circuli pradictibed,
cuius terminus d copuletur pupcto g per linea
d g .habesitagg duos triangulos a b 3:&b d F=quiangulos,uterqgenim angulo
Junf b 3 g&b d g incircumferentia confiftens {ufcipit arcum b g . fed utercy
angulorum a 3 b &b g dreGuselt: a3 b quidem exdifpofitione figuree b g d
autem ex difpofitione & 3 o.tertij elementorum,quare & tertius tegtio xqualis 5
uincetur;unde & per quartd (&tiproportio 3b ad b g eftut a bad b d.tresau
tem harum nota {unt,duz {cilicer a b ad b g per l)ypodleﬁm : perpendicularis
uero b3 ex  primihuius inuenitur,ergo & quarta,qua eft diameter circuli, nos
ta ueniet,§uod expectabas oftendendum, Elegimusautem duos angulos acutos,
ut perpendicularis intra triangulum coartaretur facilitatis gratia,nam fi caderet
extra,parumper uariandus c(%t proceflus.Quoad fiacciderit quadratum alicuius
trium laterum quadratis duorum reliquorum laterum fimul iunctis aquiualere;
uerbi gratia, quadratum a g =quari’duobus quadratis lincannma b & b g,
erit a g diameter circuli circumfcribentis triangulii,neqs ampliori quzfito opus
eft:fletenim perultima primi elementorumangulus a b g rectus, & ideo per co-

uerfionem 3 o,tertrj a b g femicirculus habebirur,& a g diameter circuli, quod :

erat exequendum,
xxv.
Sibafim trianguli notamacceperimus cit perpengliculari fiue area
trianguli,cum quogs quem bafis fubtenditangulum datum habueriz
mus,utrt
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mus, utriu{cp lateris noticiam extemplo reddemus,
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Sit triangulus a b g, bafim b g 1162
tam habens cum perpendiculari 2 d,fi-
ue cum area fira,na alrerum ex altero pen
det:fit quoggangulus b a g datus,Dico
g utrungg laterum eius noticia attinges
mus. Detur enim angulus b a g obtu-
fus,extendatur g a donec perpendicu
faris b k ex puncto defcenfura refidere
poflit in cadem,erit itacy propter angu,
lam b a k notum proportio a badb k
nota per huius:proportio auté a bews
adb k efttantgeiusquodab & agad
idquodfub b k & a g continetur,qua=  ° - &
re&illa proportio nota erit:quodautemfitex b k in a g notum eft,quia dupld
arez trianguli,igitur & quod fub b & a g contirtetur, rectangulum erit notiss
exarata demum circulo triangulii a b g circumicribente,diameter eius notifica=

wa g

bitur ex praecedenti propter perpendicularem a d noti cumeo, quod fuba b & ,

a g continetyr noto:huiufmodi diameter fic p & fecanscorda b g permedium,
& ideo orthogonaliter in puncto m,cdfxg‘ﬁs’q;c; centro e tribus{emidiametris
eg,ea & e l,queaquediltet corde b g4 cui incidat perpendicularis a d {atis
prolongata in puncto g .propter femidiametrum igitur e g & dimidiabafi mg
notas cumangulo e m g recto,notificabiturlinea e m’ cuizqualiseftipfa d n;
hinctota a n cognita refultabit,qua deinceps auxilio femidiametrie 2 nota,
angulo apud n rectoexiftente fufcitabitlinea n e cognitd,cui zqualis habetur
linea d m ,qua dempta ex dimidia bafi b m reliffquetur cafus minor:ea uero ad
ieCta refultabit cafis maior cognitus:hinc ex cafibus notis & perpendiculari a d
fatera duo cognita flent. Haec auteffi tenent,quandd doorum, lateg: a b & a g al
terum altero maius extiterit,cuius rei indicium erit.filinea d n ex perpedicufari,
uidelicet a d &linea m e refultds,minor fuerit femidiametro:fi enim effet zqua
lisfemidiametro,duolatera a b & a g neceffario fuiflent 2qualia,unde etid pers
péhdicalaris ad diuififfec bafim per zqualia:fic experpendiculari nota cum di=
midia bafi refultarertruncg latus cognitum. In his rebos demonftrandi8 non fi=
fto gradum, cum facilia admodum oftenfureputentur, Siautemangulusbag
fueritreCtus, erit b g neceffario diameter circulo trian »
gulum b a g circumf{cribentis,cuius medietati equa
lis{i fuerit perpendicularis a d data,erunt duo latera
trianguli zequalia,utruncg uidelicet corda quadrantis,
unde facillime cognofcetur.Sivero perpédicularis fue
rit minor dimidize bafieriit duo latera inequalia, edu
Gtaigitur femidiametro e a ,qua eft 2equalis dimidie
bafi,nota erit d e, hinc ut prius utercg cafium cum
utroqg laterfiinnotefcent.Qudd fiangulus b a g acu
tus offeratur.erit portio b a g maior femicirculo, &
ideo femidiameter ¢ 1 fecabit perpendicularem:quare ceteris omnibusut antea
procedentibus,nifi § perpendicularis b k intra triangulii cadit lined d nzquas
lempfi e n experpendiculari a d nota nﬁnuemus,inumtam’cg"tﬁndem lgu:am
mex

-
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d m,ex dimidia bafi dememus,ut relinquatur cafuss minor, perpendiculari faltem

a d intra angulum cadente,quod accidit,dumlinea d m minor dimidia bafi res

fultabit:aut econtra dimidia bafim ex linea d m minuemus,{i perpendicularis ex

tra triangulum ceciderit,id eft,fi-d m dimidia bafim fuperauerit,quz dux fifugs
* rint aequales,conftabit perpendicularem a d coincidiflelateri breuiori:quod ay-

tem in hac demonftratione reftat, fi pauculum habes ingtnium,eniti potetis,

7 XX VL
. Dataareatrianguli cum ¢o,quod fub duobus]ateribus continetur

re@angulo,angulus quem bafis refpicit,aut cognitus emerget, aut i

angulo cognito duobus rectis aequipollebit,
3 :

& . e Refumptis figurationibus praecedétis,
€%~fi perpendicularis b k verfuslinei a g p
cedéns,extra triangulum ceciderit,erit per
ea,quz in pracedenti commemorauimus,
proportio b k ad b a nota,& ideo per
. primthuiusangutum b a k notum accis
piemus, fic angulus b a g cum angulo b
a k noto duobus reétis @quiualebit. Siue
1p perpendicularis b k intra triangulum
ceciderit,quemadmodin tertia figuratio
. "ne prcedentis cernitur, erit ut prius a b
ad b k nota habeasproportioné , & ideo
s angulus b a kfive b a g notus conclude
tur, Atfi perpendicularis b k coinciderit lateri a b, necefle eft angulum ba g
fuifle reum, & ideo gognitum,quod quidem accidit,quando area trianguli pros
¢ pofiti quatur ei,quod fub duobus lateribus eius continetur rectangulo,
PALNAE XVl g -
Datadifferentia duarum linearum,quae retangulum fpaciiz con=

* tinent*notum,utrang; earum dimetiri,

c

p ¥+ Sintduzlinex a b&b c inzduales, rectart

’ L e peray e lum fpacium a ¢ continentesnotum, fitq diffes

| rentia earum d ¢ cognita.Dico,g utrag earum
™ nota reddef, Eritenimquodfit exd bin b ¢ pa

L : 4 rallelogrami reGangulinotum,g b d firzquas

L 3> 1, < lisipfiad:diuifay d c differentia per medium

; in h jerit quadratum linez d h cognitum , quod
quidem adie@ymretangulo a-c note,per fexta fecundi conficiet quadratum b
h cognitumshincergo cofta fua fcilicet linea b h notificabitur,ex qua fi reieceris
muslined d h nota,manebit b d,&ideoipfa a b nota:fed &eidé b hnotz ad-
demus medietatem differentiz, {cilicet lineam h ¢ notam,ut refultettota b ¢ co
gnita,quod erat abfoluendum,
XXVIII,
Data atea trianguli,& angulo quem bafis refpicit cognito cum dif

ferentialaterym,utrungpeorum innotefcet.
Permos

|
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5
Permodumenimeirca  huius zx:glmamm concludemus,quod fub duobus
fateribus cOtinetur cognitum:cuncg differentid eorpm nota attulerit hypothefis;
erit per pracedentem utrungg eorum cognit, cuius gratia fatigati fumus,
iR

Siabangulotriangulinoto defcendat linea qaedam cognira, ba- -
fim datam diuidens peraequalia, utrungg latus , reliqui esiam anguli
non erunt ignoti , ~ ;

Sictriangulus a b ¢,angulim ba ¢ a =
potum habens, 4 cuius uertice 2 defcens -
datlines a d notarefpectubafis b ¢ qui
permediumfcindit in puncto d.Dico,q o
utrungglaterum a b & a ¢ notumuenier™?
cumreliquisduobus angulis. Circamiferi | 4
boenimhuictriangulociraulum abhe |y /9/
fuper centro e, cuiusdiameter p q ppus bl
Gum d tranfeat , orthogonaliter Tecans 5
ipfam b cdatam linea:continueturty li= N
nea a d,donec occurret circumferentiz
circuliin h jeducantur denicg duze femidi y 9 b
ametri e ¢ quidem coterminalis duobus, .
fateribus trianguli propofiti : e 1 autem {ecans cordi a h fi poffibile fit per medi=
um & orthogonaliter: @it itagg angulus ¢ e d zequalisangulob a ¢ dato,&ideo
per _primi huius propter angulumapud d retum, proportio d ¢ notzad line
am d e notaerit,quarelinea d e nota habebitur.eft autem quadratuth linez bd
fote ppter hypothefimzqualeei,quod fitex a d,in d h per  tertj elementord,
cung a d fitnota,erit & d h indequoggnotaa h cum eius medietate a k non *
ignorabitur:higc refidua k d fcitgdabitur. ex duabug itaglineis d e & d k i
angulo k reoper  primi hufus cognofcetur angulus d e & , & ideo arcus |
notusaccipietur, propter triangulumautem d e ¢ notorumangulorum linea d»
¢, &ideoetiamduplaeius b ¢ refpectufemidiametri circuli e ¢ notam habebit
puoportionemyunde & corda a h, quaznota prius erac refpectulinez b ¢, iamre
fpectu diametri ciyeuli huius cognita dabitur:unde & per tabulam finu aut cor=
darumarcus 2 b h innotefcet.oportuit autem arcum b q ¢ effe notum proprer
angulum b a ¢ dati,dempto igiturarcu 1 g priusnotoex arcu b q fcilicet me=
dietatearcus b q ¢, relinqueturarcus b I notus, qui deinde reiectus & arcua 1
fcilicec medietate arcus a 1 h,manebitarcus a b notus,cui fiaddideris totumar=
cum b q ¢ notum,refulrabicarcus a b ¢ cognitusthorum duorum arcuum ¢os=
dasex tabula colligemus,fic duo latera trianguli propofiti refpectu diametri cir-
culinota uenientseratautem & bafis b ¢ refpectu eiufdemnota,tinde & ipfa late
ra refpeciu bafis menfuratas habebunt longitudines,angulos autem trianguli p=
pofitireliquos laterenon finuntduo arcus a b & a ¢, in 1:103 ipfi cadunt fupra
circumferentiam confiffentes, Contingit autem lineam 2 h effe diametrum cire
auli,quod quando fiet fam cdmemorata fatisedocebunt , conclufimusenim tam
ipfam 2 h G diametrum circuli refpeciu bafis b ¢ notam habere quantitatem,
Poterit etiam quifpiam dare angulum b a ¢ reGum,unde bafis b ¢ fleretdiame
ter cireulli, & a d femidiameter;ounc autem probleta erit u;{nwp,ndi alia qudfc!i

' 2 conditio

.
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conditio acceflerit.In hacautemfiguratione ar:‘gulum ba ¢ acutum fubiecimus
qui fiobtufus offerretur,quaujs figuratio paulifper uariaretur , procefius tamen
idem ferméad intentum nos perducet. :
X el
Siquis triangulus duo laterahabeatinzqualia,d quorum commu
nii termino defcendag linea angulum per 2qualia dinidens, bafim aus
tem per inzqualia, fitp ipfa linea dinidens nota cum portionibus bas

s diuifee utrungg latus cognitumiri,

Sittalisttiangulus 2 b g , cuius latus
a b breuviuslatere a ¢; 4 cuius angulo a
defcendatlinea a d nota,angulum quideé
b a ¢ diuidens permedium,bafim autem
™in duaspartiales a d & d ¢ notas,Dico,

ufrungglaterum a b& a ¢ innotefcet,
gircumfcribatur enim huic triangulo cir
eulus a b h ¢ centrum ¢ habens:proten
| fag & h ultpad occurfum circitferentiz
7 in h,ducant duz corde b h & ¢ h,quas
coftatefleequales ppter angulum b a ¢
peraequalia divifum, ducatur rurfus dias
.meter circuli 1 h ,quz cam diuidatarcum
« bc permedium,diuidet etiamper tertij
cordam eius b ¢ perzqualiaundeSper  tertijorthogdhaliter eam fecabit, cif
autemutracglinearum b 4&d cfitnotaericper tertj fexti& primihuius
finea d h fiotazeftautem & d k cognita uidelicet differentia dimidiz bafis & mi
noris fetionisiangulp igitur § reCtoexifbentelinea k h per primi huius nota

* *pronunciabitur,ex qua demum & dimidia bafi cognita,nifi - primihuius mentia

gursutracg cordarum b h &h ¢ Fequalium neg refultabit,quadrangulum itagg a
b h c circuloinfcriprum duas diametros a h & b ¢ notas habebit,quod autem
ofub eis eontinetur,zquii eft duobus rectangulis,quorum alterumfub b h & a ¢,
alterum {ub’h ¢ &a b continetur;hocenimalibi demonftratumeft, Hac autem
cluo rectangula parallelograma zquantur ei,quod {ub b h & congerie duorii le=
terum cqntinetur, ppter gqualitatem linearum b h & h ¢ .guod igitur fub b h
& aggregatolatérum a b & a ¢ continetur,erit cognitum:unde & propter line
am b h cognita primi huius ratiocinante,cogeries duorumlaterum nota pro-
ueniét.efauté pportio b d add c ficur a b ad a cper tertid fexti,& cGiunctim
b cad cd ficut congeries duorit lateri ad ipfumlatus a ¢ ;cung tres huiufimo
di quantitatii fint nota,erit & quarta fcilicet linea a ¢ inuentaiunde& reliquum
latus a b nonpoteritlatere, heec pro lateribus cognofcendis, ad angulos autem

inueniendos,iZm paratum habesiter,{i  huius intento to accomodaveris,
Poterimus 3 0 huius aliter abfoluere hoc pacto.Sit triangulusa b careamha
bensnotam cumbafi b ¢ &angulo b a ¢.Dico,qutrung; laterii ab& a c no
tum prodibit.Intelligo enim huic triangulo circumf{cripticirculum:a b d ¢, in
quo produco cordam a I zquediftantem ipfi b ¢, & diametrum d k utrigg dica
rum cordarum perpendiculariter incidentem:huic quidem in punc¥o 3 ,illi auté
inpuncto h :fitcg a e perpendicularisac b c.fi oportuerit grolongata. quonia
dgitur aream trignguli cumbifi b ¢ notam fubiecimuys, erit perpendicularis a e
i {cita,
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r feita,ipfa enimin bafim dimidiam duca, v

| conficitaream trianguli dati:hinc zquae > k
lis 3 h,obeamrem noneritignota., proa e G
ter angulum autem b a ¢ & ideo arcum b :
g ¢ coghitum erit corda b ¢ cognita per ;

tabulam finui aut cordarum refpeu dia
metri circuli t unde & fagitea 3 d eadem
relatione nota flet;:cum autem perpendis
aularis a ecognita habeatur refpectu cor
: dx b ¢ erit&ipfa refpectu diametri cite 3 o -4 &
: culinota,& eizqualis 3 h:totaigiturfg -

o gitra d h refpectu diametri circuli nota
| confurget,& ideoarcus a d cognitusdas__, i
B bitur,d quo fi dempferoarcum b d ;mediz 3

: etatem {cilicet arcus b ¢ pridem noti,relinquetusarcus a b notus: hinc cotda a
; b cognofcetur refpectu diametri circuli,& confequenter réfpeciu linex b'g . ars
|

cusdenicg a b jam notus arcui b ¢ adiGus,totum arcum a d ¢ cognitum fu=
{citabit,& ideo corda eius refpectudiametri circlili,randem(y refpectu linez b ¢
: manifeftabitur, Angulosautem a b ¢ & a ¢ b propterarcus ab & a ¢ iamno _
' tos nemo ignorabit, A
XxX®I,
Duobus triangulis fupra bafim inam notam conﬁ:itgtis,binaiX fa=

tera 2qualia ac cogmita habentibus,quantum uertices eorum diftens
inquirere, 3

Supra bafim b ¢ notam conftituantur duo tréan:
gulia b c&d b c,quorum utriufcg latera fint cogni
ta:ducatur linea a d uertices eoryge coniungens,qua.
preefens quasrit problema.Ex uerticibus a & d duzx de

\‘ fcendant perpendiculares ad bafim, fi opus fuerit, fas
‘ tis cx(cnfgm,quzx fint 2 e & d g has perpendicula=
‘ res quo pacto iauenias,fuperius comemoratum eft; fi
igitur fuerint equales ,difgantia duorum uertici erit .
per  primi elementort equalislinex e g ,quaeltag ;
gregata ex duobus cafibus e c& ¢ g inhac figuratione,quos{uperius menfurras
*  redocuimus:unde & diftantia uerticum nota erit.Si uero perpendiculafes nG fue
rint zequales, 2 fummitate minoris earum quz fituerbigratia, a e ducatur a by
zquediftans bafi,& occurrens reliqua perpendiculari in puncto h,quanota erst
quonidzqualilinex ¢ g a%gregato duorym cafisii:lineam quocs d h nonignos
yabit Geometra,cum h g fitzequalis a e perpendiculari nota:hific & ppter an=
gulum a h d reGum  primihuius ratiocinate,linea a d latereno poterit, quae
| hactenus quzerebatur.Ad lincaautem a h cognofcenddn® femper oportebit col
ligere duos cafus,quemadmod in praefentiarum iuffimus;fed nonnund alterd
exaltero demi ut relinquatur linea e g fiue a h cognita,& ficut hic coiunximus
cafum minorem unius trianguli minori cafui alterius,ita interdum cafum minos
rem unius maiori cafui alterius coniungere opus zn;t;quod quando fiet,tuo inges
moArqumtur difcernendum H u’ Sidao
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Siduo trianguli fuprabafim unamnotam conflituti fuerint , quos
rumunus quicruris,alter autem uarius, & anguli,quos bafis fubten-
«dit,dati fuerint cumdiftantia duorum uerticum fuorum , bina latera
eorum cognitum iri, | '/
I

Supra bafim datam b ¢ conftiwwantur duo tri
anguli;a b ¢ quidemduolatera ab & a ¢ has
benszqualia,d b ¢ autem duo latgra habens ins

- aqualia,Xficuterqpangulori b a c&b d ¢ da-
tus,duGag linea a d diftantia fcilicet duorticas
> pitum fitdata.Dico, g triufgp corumduolatera
data.Sit enim prolibito angulus b a cma
jorangulo p d ¢ demittaturggex puncio a per
spendicularisadbafim comunem,qua neceflario
A ' Giuidet bafim per 2qualia.quod fiatin puncto ki
e . y <o hxc perpgndx;mlaris ir}telliggtur utring mficﬁm’
TS . ‘%tz quantitatis:circuli itags circum{cripti triangu
Silnh h lo d b ¢ circumferentia fecet eam fuperiusin g,
infgrntm autemin puncio h :congtabititagglineam g h efle diametrum huius cir
culi per corollarium primz tertr), in qua fit centrum circuli e :ductacy femidiame
o e d & duabus cordis g b& g c,erizangulus b g c zqualisangulo b d c:ci
igitur uterg trighgulorum a b c&g b ¢ aquicrurium habeat angulum notum
cumbafidata,eruntper  primihuius binalatera eorumiota cum perpendicula
ribus fuis;unde etiam tota diameter g h nota flet,quadratum enim dimidiz bas
fis k ¢ notz equatur ei,quod fitex g k iamnotain k h,hinc k h & confequen
. ter tota g h diameter nota uewiet:dempta autem differentia perpendiculariiga
propter ipfas perpendicularescognitaex{femidiametro g ¢ nota refiduabitur li
nea a e {citasdic rriangulus a-e d trialateragotahabens , anguium fuumead
cognitum efficiet,e€ quo demprusangulus € a ¢ notus, quonid medietas b a ¢
* dati,refnquet angulum c a d menfuratum:is demum cum duabus lineis ¢ a &
a d notis,tertiam quogs ¢ d manifeftabit.Jtem dimidius angulus b a ¢, qui eft
b a k adiectusangulo e a d prius cognito,conflabit torumangelum b a d -
tum, quiscum duobusiateribus a b & a d famdudum cognitus., lineam b d fu-
fc'ltabxtnotam:ﬁf ergoduolatera trianguli d a ¢ dimenfi fimus,quod libuitat-
tmg_eyc.P'gulo a'hterrau'odnabimur circumferentiacirculi b ¢ d g fecantepers
pendicularem infra punctum a, quod reuera contingit, dum angulus bd ¢
maiorangulo b a ¢ oblatus fuerit,Quad fi duo dicti anguli ;tquales%lubijcx'imr,
qrcmn&reptxa circuli b ¢ d g per punctum a tranfeat necefle eft;cognita igit
diametro circyli ut antea,itemeg duabuslineis 2 b & a d ,que erfit corda dicto
circulo mfcnpltae,non eritdifficilemenfurare utrang cordari b d & ¢ d ficirca
cordas circuli inuenfendas parumperexercearis, quod igitur in hacre {upereft,
tuz relinquimus induftriz

W

¢

/ c/\\ -
. \/ LN\
b

o i ; XXX,

Si cuiuslibet trianguli angulum per equalia dinidat lineaad bafim
nota defcendens, fuerintty fetiones bafis inzquales nota: iremtp an=
.gulusacutus,quélineadmidens ,cumipfa bafi continet notus datus,
utiuncg latustrianguli cognitum reddetur, In wian»

.
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Intiiangulo a b g ducaturlinea 2 d, dinidensangulurh quidem b a € per
zqualia,bafimautem b ¢ notam per inzqualia in pung; d:fitgutrag fectios
num b d minor & d ¢ maiordata cumangulo a d b acuto.Dico,g utrungsla=
tus C(é%llofcetur.Oportet autemangulum a d b ,quemadmodum comemoraui-
mus,efle acatum propter b d minorem fection cui infidet, erit enim tertia fexci
ratiocinante a b mindr a ¢,& ideo angulus a b ¢ maiorangulo a ¢ b conuins
cetur,angulus a d c ualet duos b a d&a b d . item angulus a d b xquiualet
duobus a ¢ d&d a c:cunggangulus b a d fitzequalisangulo ¢ a d, refultabig
angulus a d ¢ maiorangulo a d b,& ideo hic quidemobtufus, ille uero acutus
enunciabitur, Circumf{cribatur ergo triangulo a b'c dirculus a b h ¢, reliquaiy
difponantur quemadmodiin huius;ex angulo itags a d b fiue h d k noto ci¥
angulo k recto,&linea d k differentia dimidiz bafis datze & minoris feionis,
utracg linearum d'h&h k nota prouen-igg‘cuﬁl anglilo d h k: deinceps utracg
linearum b h &h ¢ propter dimidiam balimnotam cumlinea h k cognita da=
bitur;cungg quod fub duabus b d&d ¢ continetur fitaqualeei, quodfub a d &
d h continetur:tres autem harum funt note,eritper & primi huius linea a d
nota,{icduas diametros a h&b ¢ quadrangulo a,b h ¢ circulo infcripti notas
babemus;unde & reliqua ficuti in huius abfoluert licebit,

B NS
>

s LIBER TERTIVS

TRIANGVLORVM.

» & 4 - .
Si {phzera plano {ecetur, communis fectio fuperficiei fpherice &

plani fecantis erit circumferentia circuli, Vnde conftabit pedem pera”
pendicularigi centro fphaere ad fuperficiem {ecantem defcendentis
circuli huinfmogdi centrumefle. 0F 3 &

Comunis fe&tio fuperficiei {pheerice & pla-
nieam fecantisfitlinea a b g ,quam dico effe
circumferentiam circuli. Planum enim fecans
aut per centrum {phzera incedit,aucnon, Si g
centrum eius,quonia omnes recte linez 4 cens
tro fphaere ad ipfam feGtionem comunem in
plano huiufmodi educze,equales funt,diffini-
tionefphzrz id confirmante,manifeftd g pla
numintralineam a b g conclufumeft circus
lus,ipfacy linea a b g circumferentia eius , Si
uero planum praetereat centrit {phzra, demits ¢ :
tatur 4 centro fphztte,quod fit3,ad ipfum planum perpedicularis reGtalinea 3 b,
duius pede fcilicer punco b, linex rectx quotlibet educantur a;l fectionem pra
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ditam,fintey treshuiufmodi h a,h b & h g .protractis femidiametris (phere
3a,3b&3 g Triumitaggtrjanguloruma h3 b h 3 & g h 3 unufquife an=
gulumiuxta 3 reGum habet, propter lineam 3 h perpediculariter plano inciden
tem,latera autemrecos angulos fubtendentia, funt femidiametri fphxre 2quas
“fes.demptroigitur quadratoperpendicularis {ingulatim 4 quadratis femidiames
trorumremanebunt pex penultima primi & comunem {cientia quadrata triumli
nearum h'a,h b & h g aqualia;unde & lineasipfaszquales efleoportet.[Non
gliter pbabisalias lineas quotlibet puncto h ad fectionem comunem eductas
_ fibi&tribuslineis iammemoratiseequales efle.diffinitioigitur circuli theorema
tis concludet ueritatem, * ¥ ExhisaGt& diffinitione centri trahitur pedemdes
mifl perpendicularisefle centrum circyli fam dicti,quod pollicebat corollariti.
1L
Omis linearectai centro {phaerae ad centrum circuli minoris in

<aproducta,perpendiculariseft ad fperficiem ipfius circuli,

Hac¢ contrertit corollarium praecedentis, Sit cir
¢ celusminor a b g d infpharafignatus,cuius cen
* trum h quod cum cum centro fphera 3 copulabo
per lineam 3 h.Dico,glinea 3 h perpendicularis
ef!'ad {upgrficiem huius circuli.Productis enim dus
abus femidiametris a g&b d circuli minoris, ter
minosedrum centro fphzera copulabo per femidia
metros fpheerz a3 ,b 3, ge &d 3 per diffinitiong
igitur circuli & fpheera linea 3 h comuni exiftente
. L v ex 8 primi omnes anguli,quos facit linea 3 h cum
2 lineis {ibi in fuperficie circuliminoris contermina-
« ¥ibusfunt re&i.quarclinea 3 h perpendiculariter incidit duabus diametris a g&
¢ b &ideo per 4.undecimi perpedicularis eft ad fuperficiem circuli a b g d, quod
libuit deducere.Qd autemTinea 4 centro fphate fuperficiei circuli minoris pers
wpendicwlariter incidens,ad centruum ipfius circuli minoris terminetur,ex procefii

S primz huiusfatis didicimus,

1L
» » . e » n, » L
Linearecta,quaed cenfro circuliin fphaera poﬁq,_or;hogonahter
<greditur,centium {phaera neceflario continebit,

Sit circulusin {pheera a b d g cuius centrum h, 2 quo
egrediatur orthogonalis linea h k utruncg indefinita, Di
€0, in ea centrum {pheerze reperietur, Si enim circulus il

3 le maior extiterit,cum centrum eius fit centrum etii {phae
re,4 quo orthogonalis ipfa nafcitur,planumeft quod pa
pofiimus.Si autem fuerit circulus minor,& centri {phza
ra extra orthogonalem, fententia quidem aduerfary) ha=

i . beatur fitipfum x productaigitur linea x h, per prae=
miffam erit perpendicularis ad fuperficiem circuli a b g d.ab uno itags puncio

h fuperficiei a b g d dux orthogonales egrediuntur,quod eft impoffibile,8 con

#ra - andecimi;quointerempo,elinquitur veritas conclufidhis nofze,

3¢ .




DE TRIANGVLIS LIB, III, 65
1111,

Omnis lineare@a 3 polo circuli ad eius centrum demiffa, perpendi
cularisad fuperficiem circuli conuincitur,productagg ultracirculi cen
trum, donec {uperficiei {pherice obuiabit, reliquum circuli polum
offender,

Sitcirculus d e b g , cuius quidem.polusfic a
punctus,centrum uero 3 ,demittaturggd polo a ad
centrum 3 linea a 3 quadico efle perpendicularem
ad fuperficiem circuli:Duatum enfm diametrorum
db & e g terminos cum puncto a copulabo perli
neas 2 d,a e,a b&a g,quofituttrianguli b 3
& a d 3 binalatera fintzqualia,a 3 enisacommus
ne eftambobus, 3 b autem & 3 d funt femidiame=
tri ciufdem circuli,duas demumbafes a d&a b'ee=
quales affert poli diffinitio.quare angulps a 3d =
qualiseft angulo a 3 b,& ideo a pperpendiculgris
eftadlineam d b.Similiter probabimuseandg a 3
perpendicularem effead lineam 3 g .cum itagy trid
linearum conterminaliii una duabus reliquis o®ho
gonaliter infiftat,eritipfa perpendicularisad fuper b
ficiem reliquarum duarum argumento 4.undecimi.haec autemfuperficies eft ipfe
circulus d ¢ b g jprinsam igitur theorematis partem oftendifle widemur. Secuns
dee uero parti aflenties,fi linea a 3 ufcgad puncii fuperficiei {phaericz h produa
&a,ipfum h punctum omnium diametrori terminis coniunges.omaes enimfas
&i rrianguli,quibus uertex comunis eft,centrum circuli 3 bina latera habét zqua
lia, h 3 enim commune, reliqua uero funt {femidiainetri eiufdem circuli, fed & ans
guli eorum apyd punctum 3 eequales {imt,quiarecti;quare bafes dictorum trians
gulorumuniverfe aquabuntur,pr diffinitionem igitur h puncius circuli dict
polushabebitur,quod erat lucubrandum. R e

Ve :
. Omnis rectalinea centro circuli in fphaera orthogonaliter exics,
per polos eius ueringg continuata tranfibit, >

In figuratione preechabita intelligatur lineam 3 2 orthogonaliter & centto cix
culi 3 exiuifle, reliquis ut antehac conferuatis . Dico, duo puncta a&h effe po=
loscirculi d e b g .Quiaenimlinea a 3 orthogonaliseft ad {uperfici€ circuli,per
centrumeius tranfiens,erit ipfa per conuerfione diffinitionis orthogonalis adem
nem circuli femidiametrii.pofito igitur quadrato 3 2 communi,cum omnia qua
drara femidiametrorii fint qualia,erunt per penultima primi & comunem ani=
mi conceptionem quadrata omnium linearit ab a puncto ad circumferentia cit-
culi demiffarum aequalia,& ideo ipfe linea 2equales. per diffinitionem ergo pold
conftabit uerttas propofitionis.Idem fimiliter concludere de puncto h licebit.

Vi

Infincareca centrit {pheera cii centro circuli minorisin ea fignati

cGrinudte, fi quatt oportet utrincg ploget ipfius cx'rcufh' polos 1(%;2:::
e ix
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Circuliminotis a b g d infphzra conftituti cetrum fit h,quod cum centro
fphera 3 continuetur perlineam h 3.Dico,q inlinea h 3 quanti fat eft prold=
gata,duos polos circuli 2 b g*d reperiemus.Eritenim per 2 huiuslinea h 3 pex
pendicularis ad fuperfici€ circuli dicti,quare per tertid huius utringg continuata,
donec fuperficiei fphatica occurret ad duos circulimemorati polos terminabis
tur,Quatuor itacg huiufmodi puncta,centrum uidelicet circuli minorisin fphees

. raingelleci,centrum {pheerze & duos circuli minoris polos inuna femper rectaliz

1 Eigura:io
7+ 8,

nea reperiri necefle eft,quod eratexplanandum,
o VII,
Quzecuncg lineare€taper polos circuli in {pheera fignati tranfiues
rit,per centrum quocp ipfius tranfire,ipfic circulo orthogonaliter in
cidere cogitur, o o

Lin&&X | tranfiens per duos polos k & ¥ circue
li 2k g d feceteum in pun@o 3. Dico,g puncius
3 liecentrum circuli a b g d ,& @ linea k 1 orthos
gonaliter incidat circulo a b g d. A puncto enim
.3 egrediantur plires § duz retee lineze ad circums
ferentid circuli dii, quae fint3a,3b,5g & 3d,
quarum terminos utrigg polorum connectemus per
linteas polases duplices concludendo quatuor trian

- gulos uerticem comunem habentes polum k ,bafes

Y aute quatuor polareslineas d polo 1 deriuatas, quo

fit,ut anguli eorum apud pofum k 8.primi arguen

te,zquales habedtur,angulus uidelicet a k 1 qua
lisangulo b k 1,& ita de czeteris. Trasferamus nos

T dgmum ad quatuor triangulos,quibuslatus k 3 3

mume eft, reliqua uero latera zqualia habentes quaz

. uor {cilicet polegeslineas abip{o polo k defceden

‘tes,qui cum angulosfuos apud k zquales habedr,
?uemadmodum oftendimus per 4..primi, &baas
es habebunt zquales,lineas uidelicet 3 a,3 b,3 g
& 3 d .quareper g.tertij punctus 3 et centrum eir
culi a b g d.primam igitur thearematis partemro
borauimus.unde & per quartam huius fecundze par

¥y tiaflentire compellimur, linea k 1 per polum cens

trumby cir&ili diGi tranfeunte,qua uolebamus declarare,
VIII,
“Lineare&ta qua per duo quatuor pun&orum diGorumincedit,re

liquaduo praterire nonpoterit, -

Quatuorilla puncta notamus ¢entrum fphaerze, centrim circuli minoris inea

& duos polos eius. Sit itagg circulus minor in fphara quatuor charaeribus 2 b
g d reprafentatus,cuius centrum h,duos poli k&1 ,centrum autem fphaer fit
3.Dico, linea recta duo eorum quacuncg continens,& reliqua duo,fi fatis pors
recia fuerit ,compleQtetur . Nam,ut 4 capite initium {umamgs,polum k & cen-
scum(phare 3 in}inca k 3 ftatuamus,extenfaty k 3 occyrratcirculoa b g cgn
puncto
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puncto h cui nondum nomen centri imponimus,producantur denic linex pola
res k a k b,k g&k d,itefemidiametri {phaere 3 2, 3 b, 3 g &3 d,fed &linea
ah,bh,gh& dh fatis tamenerat trinas huiufrodi non quaternas produces
re.quatuor igitur erfanguli in uertice k comunicantes,quoruum bafesfunt quatu
or femidiametri fphaerae,cum fint aequilateri per diffinitionem fpheerae & poli liz
nea k 3 comuni ctiﬁen;%,pcr 8.primi erunt z2quianguli , poftea uero & angulos
eorum apud k zequaleseffe didicimus ad quatuor triangzlos,quibus & dictian=
guli comunes funt,bafes autem quatuor in puncto h confluentes, tranfeundum
eft,qui cum bina latera,quatuor di@os zquales angulos ambientia,habedt zqua
lia per diffinitionem poli,lnea k h comuni exiftente,per quarta primi bafes ha-
bebunt quales.d puncto igitur h plures & duz linex @quales exeunt ad circums
ferentia circuli a b g d:quareper o.tertif h centrii erit circuli preedicti, & ipfum
eltinlinea k h indeterminata,in qua cum habeatur esam centrum {phare,con=
cludimus pet premiffam reliquii quatuorunctorum uidelicet polum 1 in eare-
eriri.Ponantur demum duo punéta k polus& h centrum circuli minoxisin 1i
nea k h, erit itaqp per 4. huduslinea k h perpendicularisad {uperficiem circuli 2
b g d,quareper tertiam & quintam hudus reliqua duo puncta,centrum uidelicet
fphaerx & polus 1 inlinea k h indéfinita reperiantiir,Qd" {i duos polosk & Lin
inca k 1 fPatuerimus,conclufionem noftram probaturi quatuor pun&aabgd
ipfipolo 1 perlineas {iras,quemadmodum figura docet,connectemus.quz cii fin
aquales diffinitione poli id exigente,fingiliter &{uatuor linex polaresa polo k
derivatz,fibi inuicem 2quentur,linea k | comuni exiftente quatuor triangulis 2
k1,bkl,gkI1&d k I erunt quatuor corgm anguli apud polum k zquales,
Rurfits propter anguldt huiufmodi zquales,lineasg polares {uperiores zquales,
linea k h communi affimpta,ex quarta primiquatuct bafesah,bh,gh&d
h @quales conuincemus.per 9.igitur tertij h centrum erit circuli 2 beg dzunde
& pet fupradicta centrum {phera in ipfalinea k L neceffario reperietur . Poftres
moinlineasz h, quemadmodfxccprazmiﬂi trahitur, neceflario reperiuntur duon
policirculi a beg fed inlinea 3 1 cgntinebitur,& centrum circuli h & poluseius
k ,quod non aliter s delinea k3 confirmandum erit,fimilitgr quod circa lined k
h diximus,lineze quogs 1 h attribuemus.Ex quatuor autem {zepedictis punictis
16 nifi fex eliciunt cSbinaties quas enumetauimus,ueriigi eft §&d- ppoltimus,
S O 1 ‘

Circulum in eadem fui parte duos habere polos eft impoffibile.

Quiibet circulus ex {phra ipfum continente duas {cindit partes,{)uarﬁ un
fupra ,reliquiauté infrafe relinquit.Dico itags,¢ inneutra fllarum dios circuli
unius polos reperire eft poflibile.Nam fiita opinaberis,cotinuemus ipfos cii cen=
trocirculi per duas rectas lineas,erit igitur utracg earnum orthogonalis ad fupe:fi
ciem circuli per ~ huius.cunggabuno punco fcilicet centro circuli exurgant,mes
tieturnobis undecimi Euclidis,quod eft inconueniens.Non ergouerumeft §d_
putabas.Sonat autem hac conclufio de polis in fuperficie unius {pheerz fignadis,
16 enim me latet eund? circuld in multis contineri poffefpheris fe fecantibus,ire
quarum fuperficiebus licebit ex cadem etiam parte circuli multos affignare po=
los.quotquot autem fignaueris polos,huiufmodi una linea re®a orthogonalitet
4 centro circuli egregdiens,omnes €os complecterur » i
‘ 1 2 Silineam

G
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x‘
Silineampolarem cirqulus quifpiam diametro fphere potentias
liter fubduplam habuerit,ipfe circulus maior erit.

Sit a polus circuli in fphzra fignati,cuius linea
o polaris a d quadratum habeatfubduplit quadra=
to diametri fpheerae, Dico,g circulus illeerit maz
ior.Ducatur enimab a polo per centrum circuli

) dicti,quod fit 3 linea a 3 , quz continuata occura
" ratfuperficiei{phaerze in puncio g, erit itagga g
diamétesf{pharae,nam per quarta & tertiam huius
ipfaincedit per centrif {phara.Intelligatur deins
ceps biperficies plana tranfiens perlineas 2 d&a

g Aecando fphaeram. fiet autem comunis fectio cir
éhferétia,circuli quidem ex prima huitis ,magni
wero per diffinitionem,habebit enim & centtrum & diamerrum {phrz. diameter
autem circuli in {pheera fignai fitlinea d 3 b «& linea polaris fecunda g d . Quo
niamigitur quadratum a g ‘duplum eft quadrato a d perhypothefim.quadraci
_autem a g duobus quadratis linearum a d & d g xquale¢lt per penultima pri=
mi,@ angulus a d g infemicira@lo rectus fit,erit quadratum a dzquale quadra
to d g &ideolinealinex xgua]is.utercy‘hutem angulorum a3d & g 3 deft re-
Gus per 4.huius & diffinitionem linez perpendicularis ad fuperficiem, linea igit
d 3 communi,exit per penultima prindi & comunem {cienga quadrati a 3 2quas=
e quadrato 3 g ,& ideo cofia a 3 coft 3 d zqualis.eft autem a g diameter {pha
ree,ut fiprg declarauimus,neceffario igitur 3 centrum circuli fignati erit centrum
fphzra:per diffinitionem itaq circulus ille maior eft: Quandocungy ergo linea
#polaris circuli cuiufdfm potenfialiter fubdupla eft diametro fphzra,aut zqualis
<oftz quadrati magno circulo fphaera infcri| Qibﬂx’s,ipfe circulus maior eft, quod
expectabas declarandum, - g

. X Ts
Ominis circalus maior in {phaeralineam polarem utrangs habet po
tentialiter fubduplam diametro fpharee 2qualemty latari quadrad,
quod ipfi circulo magno infcribitur, Vnde manifeftam eft arcumcir
culimagni,i polo ad circumferentiam circuli fignati demiffum, effe
quadranggm circumferentize fuse,

~Infigura praecedentis addo duaslineas a b & b g intelligendo 3 centrum &
lineam b 3 d diametrum circuliin {phera fignati.Dico,q utracp linearii a b &
b g polarium potentialiter fubdupla eft diametro fpharz, & aqualislateri quas
«lrati,magno circulo ipfius{phara infcripribilis. Erit enim per 4. huius unufquifs:
¢ quatuor angulorum apud 3 rectus,quatuor itags trianguli,quibus uertex com
muniseft punctus 3,bina latera habentes aqualia,femidiametros {cilicet {pherz,
per 4., primi bafes habebunt 2quales,unufquifty autem angulorum totalium,, qui
apudpunca a b g d fime,reCtusdeclaraturex 3 o tertij.per diffinitionem igitur
2 b g d quadratum eft,infcriprum quidem circulo masori-ad g d ifice fecuns
«da pays theorematis oftenfa eft;unde & per penultima primi confirmabimus pris
mam parté
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mam pattem,Corollariii auté nemo dubitabit poftgex tertj quatuor cordas
;equatl)cs,coﬁas {cilicet quadrati praedicti, quatuor arcus @quales abfcindere des
clarabimus,

X 11, -

Siabaliquo puno fuperficiei fpharee duo quadrantes duarum
circumferentiarum magnarum egredientes adeyndemarcum circuli
magni terminentur, punctusilleerit polus circuli,ad cuius arcum dis
&iquadrantes terminantur, ' >

: L l‘
sum magnarum angulariter coniunci, qut fint°a

b & a ¢, & terminenturad arcum circuli iagni £ )D%
b ¢.Dico, a fit polus circuli magni, cuius erat ‘r/ : \ \\\
3

arcusille b ¢.Producam enim per centrum fphe &

: v g
1z 3 diametrum a 3 g ,complendo duas femicir=
cumferentias magnas a b g &a c'g item binas cordas duorum quadrantum di
Gorum &duorum quadrantum refiduorum,qui funt g b& g c.duas poftremo
femidiametros circuli b ¢ quafint 3 b & 3 ¢ .Quoniam igitur duo triangulia 3
¢ & ¢ 3 g binalatera habentxqualia,diascy baresfuas a ¢& ¢ g per praceden
tem equales,crunt per 8.primi duo eorumanguli apud 3 2quales : quare duz li-
nez a3 & 3 ¢ ppendiculariter fibi inuicem fnfiftunt Non aliter declarabitur line
am a 3 perpendiculari¥er infifterelineze 3 b.per 4.igitur undecimilinea a 3 ppen
diculariter incidit fuperficiei complectenti duaslineas 3 b & 3 ¢,qua quidem fu
perficies eft ipfe circulus magnus,quem {upra notauimus,& ideo per s3huius pun
Gus a erit polus circuli b ¢, quod erat demonfirgndum,

X111,

Sia pun&e fuperficiei {phasice ad circumferentiam cireuli cuiufs
cung in fphaera fignati, plures d -equalesrecigline defcendes
rint,punctus ille dicti circulipolus habebitur, ;

Sit punctus a in fuperficiefphera fignatus,
quo egrediantur duo quadrantes circumitrentias

L) o

Sitpunctus a infuperficie {pharica niotatus, 4
quoad circumferentia circuli b g d plures & duze
zquales recta lineze defcendat,que fint uerbi gra-
tiatres a b,a g & a d.Dico,q a fitpolus circu
li b g d.Demittatur enimab a puncto ad fuper
ficiemcirculi b g d,per 1 1.undecimi perpendicu
Taris a 3 ,cuius pedi puncto {cilicet 3 tria puncta b
g d copulabimus per tres lineas 3 b, 3 g & 3d,
claudendo tresangulos a3b,a3 g & a3d,quo
sumangulos apud 3 puncum rectos efle oportet,
conuerfa diffinitione linea perpendicularis adfus
perficiem.cum itacp tres linex equales ad circums
ferentiam circuli defcendentes,illosreGosfubtens
dantangulos,per penultimam primi & comunes {cientiaslinea a 3 communiex
iftente,cribus dictis triangulis treslinex 3 b, 3 g &3 d 3Wﬂ?oh3b¢bm“": ql;:

’ 3 {2

S N
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re per o.tertij 3 erit centrum circuli b g d,& ideo
Jper s huius punctum 2 effé pold circuli bgdcon
fiteberis, quod libuit attingere, Affumpfimus aute
in hoc proceffir pun&um 3 cadere intra circulum
cuiusei certinidiné accipies hoc pacto.Non enim
poteft puncus 3 eff¢in circumferentia circuli,fi ein
ita fuerit fententia quidem aduerfarij, & centro cir=
culi,quod fit h innullalinearii 3b,3 ¢ &3 dexi
ftente,ducantur tres femidiametri h3, h g &hd
. erit itagg peroctauam primi angulus 3 h d zqua=
lisangulo 3 h g pars toti,quod eft impofiibile.Si=
mile incofiveniens concludemus aduerfatio putan
ti unctum 3 extra circulum cadere huiufmodi au
i tem infipotlibilibus interemptis, reliqut eft,ut puns

Gus 3 anfuperficiecirculi b g d Jreperiatur, *
. KIIIL,

Omnes duz {uperficies plan irrpunétouno communicantes,in li
neaquocp rectaper punctuni ipfum incedente, (i indefinitee extendan

2ur comunicabunt,haecautem linea communis eartt {ectio habebitur.
o

k St pur;&us a communis duabus planis fuper
e ficiebus.‘Dico,q ipfe fuperficies,fi indefinite ex-
. ) (4
e e

tendaritur,inlinea per a pesnctum tranfeunte, )
) municabunt, & in ea linea fe interfecabunt.Intelli
gat enim tertia fuperficies plana duas pradictas
g inpuncto a communi fecans, fiatoy fectio comus
fiis fuperficiei tertiz cum altera propofitarum, lis
néare@ab a g per 3.undecimi, quae {i fuerit, etiam in reliqua conftabit prima
pars theorematis. Si yeronon fit communis {ettio huius tertiz fuperficiei,& relis
s Guagum propodiarum linea d a h educaturgy punco a infuperficie ter=
tia linea a k argumento igitur 13.primi duo angulid a k& k a h duobus re=
Gis zquiualent.fimiliter duo anguli b a k&k a g duos valét reGos,quare duyo
re@i minoreserunt duobus rectis,quodeft impofiibile.quo inferempto, primam
propofitionis partem aﬁniemus,gimﬂitcr probabimus, g duz fuperficies ill in
finea communi praedi@a fe interfecabunt.Si enimnon interfecent fe in ea,intelli=
gatur tertiafuperficies fecans praedictas duas,non quidem in linea communi iam
dicta,fed in alia.fecet autem & haec tertia fuperficieslineam in qua communicat
duz propofita fuperficies in puncto a,4 quo educatur linea a k infuperficie ters
tia,quo facto,duos angulos rectos duobus angulis rectis minores efle concludes
mus,quod eft impoffibile.Non poffint igitur duz propofite fuperficies nG coms
sunicarein linea reGa, & in ea fe interfecare,quod eratlucubrandum,

X Vs
Perduo punéta in fuperficie fphaerz fignata ,circulum magnum
producere,

Anfuperficie fphzra notentuy duopuncia a & b, per quz fYproducendumues
Uiscixculum magrm fiuper puncto a tandg polofecundum quantitatem c;ftz
quadrari
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adrati magno circulo fphaerz ifcriptibilis,quae
it a d defcribecirculum e d g . fecundum eande
quocp quantitatem,fcilicet fecundumlined d b k, °
zqualem ipfi a d fuper polo k circulum e g k de
{cribas,hos duos circulos{e inuicem fecare exprae
miffa liquet, @ centrum fphaerz comune habeant.
{ecent igitur fecircumferentiz eorum in punctis
¢ & g ,quorum alterum uidelicet g duobus puns=
Gis a & b copulabo per lineas a g & b g ,quas
necefle eft efle zquales,& utrang; earum zqualem
effeline 2 d aut b k cofte fcilicet quadrati ma=
i, duz enim polares linez a d & a geaquales
g:xr?poncbatur autem b k zqualisipfi a d, qua-
re& a g 2quabiturlinez b k, cui etiam-b.k e ’
qualis exiftit:funtenim b g &b k liex polates,abeodem polounius circuli e
{cendentes,circulus igif defcriptus fuper g puncto tand polo, trafibit per utriicp
punctorum a &b ;magnus autem erit per 8.huius,g linea polaris fua g a 2qua

{is fit coft quadrati magni.Quo igitur patto Rpoiitum efficere oporteat, fatis
oftendimus.

a1

xXvi,
: . TRy
Circulus magnus per unum polum alterius circuli incedens , perre
liquum quocgtranfibit polum.

)
)

Circulus magnus ab g d per polum a circuli
b e d tranfeat, Dico,@ tranfibit etiam per reliqui N

eius polum.Continuemusenim polum 2 cum cen Q
/ \e

tr0 3 circuli magni praedic, quod & {phera ipfd

communeeft per lineam a 3 ,quae producta ampli
us,donec fuperficiei occurret {phaerfcae per 4.aut 7.
huius, reliquum polum circuli b e d offendet , qui
fit hSiitaqs linea 3 h parsf{cilicet linex a h fue=
rtinfuperficie circuli magni a b g d ,uerlientin=
cidbat ppofitid:fiuero non, linex rectz a h pars
erit in plano,& pars'in fublimi,quodeft impofiibi
leper primam undecimi.Circulusigitur ab g d,
pet polum a circuli b e g tranfi@s, reliquum eius
polum praeterire non poterit,quod libuit declarare,

XVIL .
Circulus magnus in fpheera per polum alterius circuli tranfiens,
eum per 2zqualia & orthogonaliter {ecabir. ?

o

Sit circulus magnus a b g d, cuius centrum 3 tranfiens per polum’ a
cireuli b e d. Dico, @ circulus a b g d fecabit circulum b e d per zqualia
&orthogonaliter.Ducatur enim 4 polo a ad centrum 3 circuli a bg d:quod
&ipfifphara eft commung;linea a 3 ,qu cum fit in fuperficie circuli aelz fa:.’

G
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& tranfeat per centrum circuli b e d ex diffinitio
ne quide circulimagni, fi b e d circulus magnus
® fuerit, aut per feptimam huius, fiminor , neceffe
quoqueeritutcirculus a b g d per centrum cirs
culi b e d tranfeat,quarefecabit eum per 2qualia.
Praterea quoniam linea & 3 expolo a ad centrd
circuli b e d defcendit ( fiueillic quiefcar, fiue uls
tra porrigatur,nihil refert’) erit ipfa per quartam
huius perpedicularisad fuperficiem circuli b e d.
. quareper 18.undecimi fuperficies circliab g d
per ipfam lineam a 3 incedens,orthogonalis erit
adfuperficiem circuli b e d ,que fuere lucubrada,

LJ
% XyIIL

Si quisin {pheracircufus alium per 22qualia & orthogonaliter {e=
«cuerit,ipfe magnus grie, & per polos eius quem fecat tranfibit,

* eHzxcconueftit premiffam.Circulus ab g d fe
* cet circulum b e d p 2qualia & orthégonaliter,
Dico,q circulus a b g d magnuseft,Sitenim co:
flinis cogim fectio linea b d, quam oportet cfle
diametrym circuli b e d ,quemadmodumex hypo
thefi trahitur, cuius punctus h fie centrum circuli
b e d 2 pun&o autem h iffuperficiecirculi abg
d egrediaturorthogonalis ad diametrt b d, quae
etiam orthogonalis erit ad fuperficiem circuli b e
?, ex diffinitione {uperficiei orthogonaliter fupra
uperficiem erectee & quarta undecimi , quare per
qaintam huiugorthogonalis illa tvanfibit per po=
Ps los circuli b cﬁ),unde & drculus a b g d orthos
sgonfilerg pradictam continens per polos huiufmodisncedet.Item p 3 huiusipfa
orthogonalis tranfibit per centrum {pheerze.fi igitur utrings ad fuperficiem fphes
xz aut circumferentiam circuli 2 b g d porrecta fuerit,ipfa erit@fameter: {phes
rx quidern per diffinitionem, &irculiautem a b g d,g per caytrum eius tranfeat
aut per corollarium primz tertij.fecat enim cordam b d per zqualia & orthogo
naliter;p diffinition€ igif circulus a b g d magnuseft,quz oportuit explanare,
® XIX,
Omnes circulimagni in fphaera per ®equalia fe inuicem fecant.

Commune enim omnibus citculis magnisin fphzera diffinitur centrum fphz-
rz.quicuncg igftur duo circyliin hocuno punco participat,& in linea recta pun
Gum ipfum recipiente,tand fectione communi participabunt 1 2. huius confirz
mante.haec autem fectio communis utriuf@ circulorum erit diameter,utrungg eo

xii pequa fcind@s,quare &ipfi pequa fe fandent,§dnoftra eniiciabat c6clu3§o.

XX,
Onminis circulus magnus per poloscirculi in {phaera magniad qué

ipfeereCtus eft tranfibi, < S q
@ Lmea
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Lineanand; 4 centro eorum communi ( omnesenim circuli magni in centro
fpherz participant) ad fectionem communem in altero eorum orthog naliter
egrediens ad reliquum,erit orthogonalis per diffinitionem fupeficiei fupra fupers
ficiem erectee & quartam undecimi.quare per quintam huius ad polos eius perue
niet.cungs ipfa fuperficiem circuli erectinon egrediatur, neceffario ipfe circulis
erectus circuli fubftrati polos complectetur,& hoc decuit confirmare.,

XXI. ® .
Quicuncg circulus magnus alium in fpheeraminorem circulumor
thogonaliter fecat,ipfum quogg per 22qua partictur , & fiper @qualia

. 3 ‘ » k.
{cindet,orthogonaliter eum fecabit. V nde polos circuli minoris prae
terire non poterit circulus ipfe magnus.

L

Secetenimcirculusmagnus a b g d,cuias cen
trum 3 circulum minorem'b e d orthogonaljtex
fecundum lineam b d.Dico,q fecabit e paequas
lia,quem fi per 2qua fecuerit,orthogonaliter quo-
 fecuifle praedicabo.Diuifa enim fectione comtss
ni b d'peraqualia inpundto h, ducatur 4 centro
fphare circulimagni 2 b g d ,quodeft 3 ,adpun
@um h linea 3 h,quee ex diffinitione fphara®
o&atna primi ductis duabus femidiametris 3 b &
3.d,ppendicularis eritad fectionem communemb
d .quare per diffinitiorem fuperficiei erecta ad fits
perficiem & quartamundecimilinea 3 h orthogo
nalis eritad fuperficiem circuli b e d,& ideo per 3 e :
corollarium primz huius pundus h erit centrumcirculi b ¢ d,&linea b d dia
meter eius,qu cum fecet circulum b e d per aqualia,eundem quogs circulus 2 »
b g d fecabit pey z2qualia,quod afferuit prima pars theorematis, Secet denicy el¥
perqualia,linea d b diametro circuli minoris exiftente,ingua puncius h cens
trum eius accipiatur,quod cum centro 3 circulimagni & {phaera ipfius gopala= ;
bimus per lineam 3 h,quam ex fecunda huius ppendicularem effeoportet adfu-
pesficiem circuli b e d .quare & per 18, undecimi fuperficies circulia b g d ad
ipfamorthogonaligcdt.CiraxltI:‘iIginxr abgddralibe d orthogonaliter fe
cabit,quod erat exponendit,Necefle aute eft,ex utra hypotheﬁ &eis quze in ps
ceffis praefenti recitaunimus,lineam 3 h utringg fuperficiei fphaerica occurrentem
circuli b e d polosinuenire,ciicp ipfa fuperficiem circuli 2 b g d egradinonpof
fit,ipfe circulus a b g d maior polos circuli minoris non prateribit, quod polliz
cebatur corollarium, ;

b 434
Omnes circuliin fphara,quibus eidem fui polifibi iauicem 2que
diftant:& i fuerint 2quediftantes quotlibet circuli,duos polos habe
bunt communes, Vndepatet,quotlibet circuloriiin fphwera equedis
fantiti centra cum polis furis in unareperiri linearecta.

Sint tresaut plures circuli quotlibet 2 b g d.&e h %hm una, duo
poli k & 1 comunes exiftant,Dico ¢ ipfi interfe aquedi bux;z,qm ’P°;:1'l“$
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ik gequediftantes in polis duobus cGmunicabunt,Con
tinuabo e duos polos k & 1 perlineam k Lquzx p
*,, huius tranfibit p centrum {pheerae, centray omni
um circulorum zquediftantium . quare per quarta
huius uniuerfiscirculis orthogonaliter incidet , &
ideoper - undecimi circulidictiinter fezequedifta-
buint,quod enunciabat prima pars theorematis no
- ftri ,Sed ponamus eos zquediftantes, pducamusty
2 centro{phacra ad centrum unius eorumlineamre
. &am,qua per 2.huius ppendicularis erit ad fuperfis
ciem circuli ad cuius centrum ipfa pducitur . Haec
autem lirea utrincy ad fupeficiem fphaera extenfa,
reliquis omnibus circuliszquediftantibus ppendis
culariser incidet ex hypothefi&  undecimi, quare
pe gorollaritfin primee huius per centra fingulori
5 sranfibic,& ideo ex 5 huius per polos omnium ince
- l det.cuncg polosin {uperficie fphara diitaxat figna
gefoleaniug;ipfaautem fepedicalineain fuperficie {phzera duo tantum offendit
pundta,conftat pun&ahuiuﬁnodi effe polos omnibus circulis 2quediftantibus
« communes,quod afferebat fecunda pars ppofitionis, Corollarium autem huius
excorollario primz,& 7,huius€onfirmgbitur. :
. SRR
Omnes duo circuli magni exdrculis in fpheera equediftantibus,
per quorum polos incedunt,arcus abfumunt finifles,

Sint duo cireuli zquediftantes 2 b & g d in
fphaera una,comunem ex praecedenti habentes po
lum 3 ,per quem & fibi oppofitum polum incedt

« duo circuli magni,quorumarcus 8luntaxat in figu
rahacpofuiffefatiseft,quifint 3 2 & 3 &,fecam
tes circumferentias circulorum zquediftantium,
circuli quidem a b in pun&is a & b circuliuero
«d g'inpuncis g & d. Dico,o dtioarcus a b'%®
g d fint fimiles, Egrediatur efttm d polo 3 ad po-
fum fibi oppofitum linea reGta,quam conftat effe
- comunem fectionem duorum circulor magnori
{n qua necefle eft repeririduo centra circulorum a b & g d excorollario praeces
dentis.fitigitur h centrum circuli a b, &ecentrum circuli g d, 4 quibus binz
e¢ducantur femidiametri ad quatuor puncta fetionum,quee hght ha,&hb quis
-demcirculi a b, e g auté & e d.circuli g d .oportetauté has femidiametroseffe
in comunibus{eGionibus duorum circulord magnorum & ipforum quediftan.
tium, g puncta eas terminantia in utrifep circulis exiftant. Quonid itacy circulus
a g 3 fecatduos circulosequediftantes 2. b & g d eruntper  undecimi duzeli
nex 2 h & g e feionis comunis zquediftantes,fimiliter du linex b h & d-¢
zquediftabunt,duce igitur linez 2 h & b h angulariter coniun&z 2quediftane
duabus g e & d e angulariter coniunctis,& ideo per undecimi angulusa h b,
zqualiseritangulo g e d utgfuf; ergo eorum ad quatuor réctos una eft ppora
tio,qua quidemsit ex ultima fexti trahitur,eft tandp utrile duoriim a’rcq&“x ab
gd

.
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& g d ad fuam circumferentiam.proportio itaggarcus a b adfu3 circmferens

tiameftutarcus g d ad {uam.per diftinitionem igitur duoarcusab & g d du
obus circulis magnis intercepti funt fimiles,quod oportuitexplanare.Nonaliter
pcedemus,fi plures § duo 2quediftantes circulinobis offerantur , nifi ¢ media,
quibus freti fumus,quoties res ipfa: popofcerit ingeminemus. #
. XTI a

Si fuper duas diametros duorum circulofum zqualium eri=
gantur duz portiones unius circuli aequales,aut duorum circulorum
wqualium,ex ipfisautem portionibus accipidtpr duoarcus 2quales,
quorum utergg minor fit dimidio arcu portionis fuz,item&p ex circite
ferentijs circulorum arcus axquales'conterminales quidé arcubus por=
tionum acceptis, linez recta continuants exerema arcuum acceptor
aqualeserunc, & fi linex ipfae fine @equales , arcus autem portionum
aquales,minores tamen dimidfjsarcubys {uarum portionum, arcus
quocg circulorum xquales erunt, .

v
.

Sintduocirculi a b g & d ¢ h quales,d quo
rum diametris a g & d h exurgant duz porti%cs
aquales a k g&d 1 h unius circuli,ausduori cirs
culorum eequalium,orthogonales ad circplos fubz .
facentes,quarum portionum uertices {int puncia
m & n ,dividentia arcds portioni per zqualia, acs
cipiaturggex una earii arcus a k minorarcu a m,
exreliquauero d 1 minorarcu d n.fed& duo ar= \
cus 2 b&d e circulorum fubfiratord quales ftag :
tuant. pductasitag lineasrectas b k & e | @qua
les,concludam hacargumentatione. A duobus pi
¢is k & 1 duas ppendiculares k r & | s, demitto
ad {ectiones comunes circulorum & portionum,
punctay b & e pedibus ppendicularium demiffa
g & centris girculorum copulabo,b quidem per,
lincasb r & b 3, edautem perlineas e s& e x,du
asgcordas k g & 1 h inportionibus ipfis pond.
Quia itaggduoarcus a k & d 1 zqualesfunt ,eriit
duoanguli k g r&I h s @quales,utercg auteman
gulorum apud puncta r & rectus eft,latus autem
k g trianguli k g r 2quaturlateri | h trianguli 1 :
h s ppterduosarcus k g&1h 2qua]cs.?(uare per
26. primi duo latera refidua trianguli k g r duobus lateribus'reliquis trians
guli 1 h s zqualiaerunt, r g quidem ipfi s h&k r lateri I s. demptis ergo cirs
culorum aqualibus femidiametris,relinquetur r 3 2zqualisipfi s x eftautem b3
aqualis i p& e x .funt enim ex hypothefi duo circuli zquales,quorum ipfa femidi
ametri habentur,angulus autem b 3 r @quatur angulo ex d ppter arcusa b
& d e ,quoshypothefis =quales fubiecit,ultima fexti cooperante:quare per quas
tam primibafis b r #rianguli b 3 r zquabiturbafi e s trianguli ¢ x s, Cumau
temutraglinearum k r &1 s demiffa fit perpendidulariter ad fectionem comus

v K 3 nem figs

.




26 I0H, DE MONTEREGIO

nem fuperficierum,ex diffinitione fuperficiei ad fuperficiem erecte & quarta tin-
decimi,erit utracp earum perpgndicularisad fuperficiem circuli fibi fubftrati, &
ideo per diffinitionem perpendicularisad omnem lineam in {ubftrata fuperficie{i
bi conterminalemsduo igituranguli b r k&e s 1 recifunt,quos cum circundet
+zbualia latera quemadmodi deductumeftenint per 4. primi duzelinee b k &el
rectis angulis oppofitze aguales,quod enficiabat theorematis noftri prima pars.
Qd fieaslineas ponendo zquales uelimus oftendere zqualitatem arcuum a b&
d ¢ reliquis ut antehacmanentibus,hocpacto ratiocinabimur, ppter duaslineas

B k&k r =quales duabus ¢ 1.& I's. anguloscg apud r & s rectos penultima

" primi & comunibus {cientijs confirmantibus,linea b r zequalis eri tlinex e s,ba

fisuidelicet trianguli b r 3 baff trianguli e s x, quorum etiam bina latera funt
aqualia,quemadmodi in priori proceffliexplanauimus,quare per 8. primi duo
corumanguli b 3 r&e x sen cerftris fuorum circulor@ quiefcentes aquabuntur,
&ideoper termjduosarcus a b&d e Zquales effe oportebit, quod pmittebat
fecunda pars ppofitionis., Adugrtandum ramen, ¢ fiex erectis portidibus arcus
zquales abfumpferimus,non mimores,fed maiores dimidsjs arcubus {uarum pors
tionum czeteris ut antea mangntibus,eandem per omnia paffionem demonftrabi
mus,fyllogilino etiam non mutao. Preeterea i erexeris femicirculos aquales,ide
accidet;uerum femicirculis erectis,aut portionibus minoribus femicirtulo ppens
sdiculares demittendz occurrent diametris circulorum fubftratort, forma igitur
{uperioris argumentationis haud mutabscur, Siuero portiones femicirculo maio
res ftatuerimus, poffibile eris ex eis abfgindere arcus zquales adeo paruos,ut pers
pendiculares {uptadicta non offendapt diametros fubftratorum ci rculorum, fed
occurrant eis extra circulosfiios prolongatis,aut fortaffe fent diametris conters
minales.Poftremo quod d&duobus fubftratis circulis diximus,ad unicum applis
care poterfnus, fiue fiipra diametrum efus unam portionem, fiue plures erexeris
mus.[gitur fecundung haec uarighis parumper figurationem, pelium autem des

* *monftratum,fifupradicta fatis tenueris,facile comparabis,

o (SRR .

Siex portionefupradiametrum circuli erecta arcum minorem di-

*midio%rcu portionis abfumpferis,omnium linearum rectaritab eius

punco terminali ad circumférentiam circulifubftrati demiffari cop-

daarcugabfumpti eritbréuiffima,cordaautem refidyi arcus portidis

omnium longiflima,reliqua uero,quo breuiflime funt uiciniores,co

funt remgtioribusbreuiores, 2qualiter autemd breuiflima remorz,
2equales habebuntur,

* Sitcirculus a b g d fuper centro 3 ,cuiusdiameter a 3 d fit corda portionis
a h-d orthogosaliter infiftentistirculs dicto,fumaturqs arcus a h minor dimis
dioarcu portionis,a cuius puncto h ad circumferentiam circuli 2 b g d demits
tant lineze rectae, h a quidem cordaarcus h 2,8 h d corda arcus refidui,itemty
quotliberaliz Tinez rectz,quariiduz h b & h g inzqualiter 4 breuiffima diftan
tes,duzeuero h b & h k zqualiter abea remotz,demontirationi perficiendz fuf
ficient.Dico,q corda a h omnium demiffarum linearum eftbreuiffima,& corda
dh omnium longiflima,linea autem h b breuior linea h ggquod ficaccipias.A
pundio h ad diagactrum a deperpendicularis defcendat h 1, cuius pedi ;;_un&o

cilicet
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fedlicet 1 duo pincta b& g conne@antur per lis
neas b 1&g 1.oportetautem punctum 1 diftare
A centro 3 uerfus a punctum, quonid ex  primi
huius cafus a I minor eft cafil d ppter latus a
h trianguli a h d ;minuslatere h d,quod comis
tatur hypothefim.puncto igitur 1 praeter centrid
circuli 2 b g d fignato eritper tertj linea 1 a
omnium ab eo puncto ad circumferentiam circu
li egredientium linearum breuiffima, 1 d autem
omnium longiffima, item 1 b breuior linea 1 g.
Cumautem h 1 infuperficie alterius duarum fgn
perficierum orthogonaliter fe fecantium, fectioni
earum communi orthogonaliter infiftat,eritipfe ~ »
per diffinitionem fuperficiei ad fuperficiein érect,& quartam undecimi ‘ortho=
gonalis ad reliquam,& 1deo per diffinitionem nge erecize ad fuperfici€  ipfa erit
orthogonalis ad omnem lineam fibi in reliqua fperficie.conterminalem , quate
omnes anguli,quos ambiunt lineze 4 puncio 1 egredientes,cumipfalinea h 1 res
¢i habebuntur.fi igitur quatuor triangulos in Istere h 1 communicantes notas
ueris,quortim reliqua latera funtlinez ab h puncto demiffz,&ab 1 pundtoegre
dientes per penultima primi & cGmunes animi conceptiones confiteberis lineam «
h 2 omnium demiffari linearum effe bieuiflimam,& h d longiflimam , h b ues .
robreuiorélinea h g, &linei h k xqualgln hb,quer pollicebamur demonftran
da. Huiufimodi paflionem demonftrabimys etiam de femicirculo erecto fupra di
ametrum circuli,non atiter § de portione quam minorem poftimus femicirculo,
fimile praeterea accidit portioni maiori femicirculo,uéri perpendicularis h1lno
femper refidebit in diametro circuli fubftrati,nam poffibile eft abfcindere arciiex
huiufimodi portione adeo paruum,g perpendiculgris dicta pon occurrat diames
tro,nifi extra circulum prolongetur , aut fortaffé cocurret cum¢a in termino fuio; *
quod cii eueneric, utemur & tertjin proceffizdémonftrativo,ubi pridem addu
ximus ' tertij,reliqua uero omnia pror{us repetemuss ‘ 3
XXVI. . 8

Circulus magnus in {pheratranfiens per polos duorum circuloriz
fafecantium Miuidit arcus feparatos corum per qualia. & {i divilerit
arcus eorum fepatatos per equalia, tranfibit per polos corunt. ¢ fiar
cus unius eorum per @qua partiatur,per polum aleerius eorum tranfe
undo,ipfe quocparcus feparatosreliqui diuidet per 2qualfa, & per
polosamborum incedet,

Sineduo circuli infphara ab g & eb g qualefcunc fecantes fe in punciis
b & g, per quorum polos incedat circulus magnus 2 €3 d fecansbinos arcusfe
paratos circulorum a b g&e b g inpunctis a,e, 3 &d.Dico,garcus a b ®=
qualiseftarcui a g &b 3 zqualis g 3.itemduo arcus be&e § inuicem , duoty
arcus b d&d g fibizqualeserunt.Polus nangg circuli 2 b g fit k & polus cirs
auli e d g fitpuncus h,3 quo ad duo puncia b & gprotrahantur duz {e&ac' h
b & h g ,quas oporget eflexquales, h polo cirauli e d g exiftente.Quoniam igi

tur circalus a e 3 d cranficper polos amborum cirgulorum., ipfe fecabit utrungg
K 3 €orum
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eorum per zqualia & orthogonaliterex’ haius,
quare portio a €3 erigitur fupra diametrum cir=
auli a b g exquaablcindif arcus 3 hminor dimi
dio arcu portionis, & cuius termino h duz recte
2qualesad cirtumferentiam circuli a b g defcen
dung,fitigiturper  huiusarcus b 3 zqualis arcui
3 g .cungp uterqparcuum a b 3 &a g 3 fit femicir
9 cumferentia circuli,g circulus a ¢ d tranfiens per
polumcirculia b g fecet eum per equalia , dems
ptis utrobigzqualibus arcubus,manebitarcus a
b zqualisarcui a g Nonaliter oftendemus arci
e b 2qualem eflearcui e g.fi portionem e h d fu
ptadiametriicirculi ¢ b g erectam effeintellexes
rimu,efitemarcus e k minordimidio arcu pore
ionds fuz , linezty 4 puncio k ad duo pun&a b & g demiflz ,zquales proba-
| buntur, k polocirculi a b g exiftente.Hincetiam reliqui duo arcus bd&d
i sequales oftendentur, primz jgitur parté theorematis aflentire compellimur, lé§
” ponecirculiim 2 e 3 d diuiderearcus feparatos eorum perzqualia in pundis a
€ 3 & d.Dico.q tranfibit per polos eorum. Si enim non, tranfeat alfis circulus
« magnus per polos eorum,quod guidem poffibileeft per & huius,quiperiamde
B monftrata tranfibit etiam perq&;tuot pancta a, e, 3 & d.fecabunt ergofe duo
circuli magni in fphaera in iftis quatuog punctis,quareper huius unufquifcp ars
‘ cuum a e, 2 3, e 3 & e d erit femicrcumferentia,omnes autem femicircumfes
et - gentiz unius circuli 2quales phibentur,pars igitur eequalf$ erit toti,quod eftime
Wit poffibile.Non poteft ergotirculus alius tranfire per polos huiufmodi,nifi ille qui
‘ chia quattior puna tranfcurrit. Cum itacg per omnia duo puncta in {uperficie
hill el fphaera fignata tranire pofiit girculus magnus,utex  huiusdidicimus,& nS po
i - *geft tranfire per duos polos k & h alius circulus preeter eum,qui per quatuor pun
*  dtaa,e,3,d incedic,manjfeftim eft, g ciragus magnus per qug twordicta puns
‘ cta Eranﬁ'cns,duos pwlos preterirenon poterit ,qui tandem ex  huius per relie
! *quos duos polos incedere cogitur,& illud pponebat pars fecunda.Poftremo fi cir
! ! s culus a e 3 d fecuerit,uerbi gratia arcum b a g permediiiin puncio a & trafie
| rit per polos alterius fe fecantium circulorum.Dico,q fecabit X rgliqud p 2quas
lilieT lia per poJos amborum tranfeundo.Si enim non, fecet eosaliys quifpiam p 2qua
| lia,aut tranfeat per polos eorum, ille igitur per polos amborum incedens , fecabit
il arcus feparatos eorum per zqualia,comunicabunt itagg duz circumferentia cir=
L o culorum ragnorum in tribus punctis, uidelicet duobus polis alterius eorum &
, puncto a,erit unufquif arcuum inter duo qualibet puncta comprehenfus,
g femicircumferentiaper  huius,unde fequitur partem fuo toti 2qualem effe,quod
I eftimpofiibile.Non igitur ftabit haec hypothefis,nifi circulus lle tranfeat per pos
il {os amborit,& fcet utriufp arcus feparatos per xqualia,quz fuere demoftranda,
It - XXVIL
frie. Omnes circuli fecundum zequales lineas polares defcripti in {phaes
i rauna aut diverfis @qualibus tamen,quales exiftunt, & i circuli 2=

1 quales fuerint,lineas eorum polares equarinecefle eft,

v

Tao . !
Silinez polares lateri quadrati magni zquales habeantr , conftabit per s.
e huiys




W TR TR S W W Wojw e B W W Oy W W mvw Y 'HOOW O TS T Eew YV Eewm

i . il

_——

+ a b xequalisarcui d e quare per communem fcien,

DE- TRIANGVLIS : = LIB, IIIL 79

haios & diffinitionem;omnes. circulos & magnos
& quales inuicemefle.Sed ponamus eas minores;
aut maiores huiufmodi latere quadrati magni, fint
& a g&d hfecundum quasduo circuli bm g &
e n h infphrauna,autdiverfis equalibus tamen
defcribantur,quos dicoefle equales, Tranfeant e
per polos eorum quifint a &d duo circuli magni- .
a b g,cuius centrum 3 ,8¢d e h fuper centro s, g
per 1 s.huius fecabiit defcriptos circulos per 2qua=
{ia & orthogonaliter,fintqz communesfeGiones li
nex b g&e h defcendant demum 4 polis.a & d
aliz duz polares linez a b&d ¢ pdicis duabus
aquales,d centris autem circulorum binz egredids ¢
turfemidiametri3b & g3 circulia b g, s e aus
tem& s h circuli d e h eritigitur ex hypotheli&
tertijarcus a g equalisarcui d h,itemtg arcus

tiam totusarcus b g totiarcui e h 2qualis hales
bitur,& idtoper tertijcorda b g, quzeft effam
diameter circuli b g m zequalis erit corde el ,
quz eft diameter circuli e h ,quare per diffinitione
circulorumaqualium patebit prima parg theore= .
matis.Conuertendo autem proceffum iam, recitas
tum, facile concludemtis equalitatem linearum po
larits,{i prius circulos ipfos fubiecerimus zquales,
eunt enim duze eorum diametri b g & ¢ h 2qua-
les per conuerfionem diffinitionis circuloriizquag . ) :
lium unde&per  tertijarcus b g & e h,quorum ipfee funteordze, zequales inue
nientur.quare per comunem {ciengiamarcus eorit dimidij 2 g fcilicet & d h nS
eriitinzquales,& ideo per  tertij cordae fuz a g & d,qua i polareslinexfunt,
aquales demonfirabuntur.utrancy igitur theorematis partem firmauimes, quod’
quidem ftudiofuis expectabat difcipulus. "

. . XXV IR Lo <1 7 : 3 s

Omnes minoees circuli 22qualesa centro {phera eos cortinentis

zqualiter diftant,& fi ab eo centro zqualiter diftiterint circuli minos

resquotlibet,ipfos zequales effe conuincemus,

Sint duo circuli minores a b & g d .aut plures quotlibet in
fphra equales.Dico,q ipfi 2qualiter diftent 4 centro fphe-
ree,qui i firerint zequediftantes 4 centro fphaera,2equales necef’
fario habebuntur, Primam partem fic confirmabimus. A cen=
trofpharz quodfit 3 ad centra duorit circulorum h& k edu-
cantur duzlinez 3 h & 3 k, du'y femidiametri fphzre 3 b
& 3 g ,quarum duos terminos conneemus per lineas h b &
k g eritgper huiusutracslinearum 3 h &3 k perpendicu=
larisad fuperficiem girculi cuiincidit, & ideo per ditfinitione
perpendicularisad femidiametrum fibi conterminalem,quare
utergg angulorum 3h'b& 3k gre@us habemr.oport%t‘ ?utg'*

emi
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& femidiametros h b& k g effe aquales ppter circulos eorum, quos hypothefis
aquales tradidit. per penultimgam igitur primi & communes {cientias erit 3 h lis
nea zqualis 3 k ,unde& perdiffinitionem circuli diGi zqualiter 1 cEtro {phare
djftabunt,quod intendebat prima pars ppofitionis,Sed ponatur duo circuliprae-

- diti zqualiter diftantes & centro fphaerae, uafnobrem oportebit duas lineas 3 h
& 3 k effe zquales,undetx medijs precatiumptis duasf{emidiametros hb& k g
eequales effe conftabit.diametris ergo circulorumaqualibus exiftentibus, ipfi cir
guli per diffinitionem circulog zqualiuin zzquales habebuntur, quod afferuit fe-

_ cunda pars theorematis. Poterimus autem & has mutuas pafliones demonftrare
de circulis diverfarum fplzrarum zqualium tamen, non aliter quimde circulis
Wlius ﬂ)hm. -

: DEIX T

Si duos circulos mirforesin fpharra zquales & mquediftantes,cirs
culus quidam fecet magnus per polosecorumnon tranfiens , arcus ex
¢is coalternos abfcindet @quales. circulus praeerea magnus ducbus
pradictis equediftans,apcus circuli inclinati interceptos duobus cire

aulis 2quediftantibus minéribus per 2qualia fecabit.

£Fx duobus circulis minoribus 2 Ip&gnqin
“fphara un2 zqualibus & zquediftantibus, circulus
- magnus 1 b o d per polos eorumnon incedens,fes
cet arcus coalternos 12 m & n g o, quibus quidé
. circulisequediftet circulus fnagnus b x d, fecans
Juos arcus 1 n & m o circuli I'b o d in duobus
% punctis b& d.Dico,garcus1 a m aqualis eftar
@ingo,Xarcusi pmarcuin q o wqualis, &
@ sirculus magnus b x d zquediftans duobus mi
noribus,duosamus 1 n & m o peFaqua {cindet in
pundis b & d Duos enim polos per huius com
munes effe oportet,, tribus dictis circulis zquedis
fRantibus,qui fine h &k, polus autem circuli 1 bo
d fit pun&us 3 .per duositaggpologh & 3 mcedat
circulusa h 3 k  huiusedocetire,qui tranfibit etia
perpunctum k ex huius.Cumitacy arcus r s fie
' o femicircamferentia per huius,arcusg h k fitme
‘dietas circamferentiz, g duo poli h & k diametrumfphare terminent, quemad
“modumex huiustrahitur,ablato arcucommuni h s, relinquetur arcus h r xe
walisarcui k s.ex  autem huius duo arcus k g & h a @qualesfunt,quare Xre
iduus 2 r refidye g s 2qualishabebitur, Supra diametrum autem ciraulilb o
d erea funt duz portiones zquales,ex quibus fimuntur arcus azqualesrh & s
k quorum utergy minor eft dimidio arcu portionis fuze , linexcy dpun@ish & k
ad duo pun@a m & o protenfee,2qualesfuntper huius,quare per huius are
cus a m zquabiturarcui s 0 ,arcusautem r m zqualis eft arcui 1 ¢ fimiliter at
cus s 0 arcui s ncumcirculus a h 3 k perpolos horum circulorum fe fecantitt
granfeat.Rurfus quoniam fupra diametros duorum circulorum 2 1 p&Xgng,
-ereze funt duz portiones zqyales a p& g q,ex gbus abfuthpti fimt arcuszqua
fes a r & g s,quorum utergy minor eft dimidio arcy portionis fuz , lince uer;if
pun
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pundiis r8&s ad puncta circulorum fubftratorum m fcilicer & a protenfze fime
Zquales,propter arciis r m & s o ,quoszquales nuperrime conelufimus,erit per

huiusarcus a m zqualisarcui g o.,arcusautem»a m 2quatur arcui a 1i&ari
cus g o arcui g n propter circulum magnum a h 3 h,per poloscirculorum fe
{ecantium tranfeuntem.quare totusarcus I 2 m @quabitur totiarcui n g o, re'i
?uus’c}; 1 p m reliquo n q o nonerit inzqualis.conftatergo ptima pars propbs
itionis noftree. Poftremio unufquifep quatuorarcuum by b s, s'd & d r eft qua
drans circumferentiz,quandoquidem circulus a h 3 k per polos duorum éircus
lorumb 1 0 d & b x d magnorum tranfit,2 quibus fingulatim quadrantibus,fi,
dempferis quatuorarcuszquales I r,r m,ns & s o skelinquentur quatuor arz
eus 1 b,bn,od & d m interfexquales.utrungg igitur arcuum I n & mo cirs
culusmagnus b x d duobus minoribus zqoediftans, per 2qualia {cindit, quod
fecundo loco demonftrandum exritit. :

> % 4 =2 .

Omnisanguli{pheeralisad quatuor rectos eam effe proportiong,

quam bafis eius ad circumferentiam fuam, ’

Siultimam fexti Euclidis fatis vidifti,non lasebit terioftsf theorematis demd

ftratio,perthabitudines enim zquemultiplicium ufitaco iuuabis te {yllogifino,
b g ,
Cuncti {phrales anguli,fiue infph una, fue diuerfis, quorum
bafes funt fimiles, fibi inuicem 22quabuntur, -
»
.

Erit enim bafibus {imilibus ad firas circumferGtiag una proportio per ¢aitet
fionem diffinitionis arcuum ﬁmilium,an%ulorﬁ autem ad quatuor regtos prace
dens,ecam cSelufit pportionem,quam bafium ad fuas cifcumferentias,erit igitur
omniumangulorum ad quatuor rectos una propaetio,pér »,ergo quinti anguli ,
ipfiequaleserunt,quod oportuit declatare, ;

° WX XITs ;o
Omnium angulorum equaliumbafesinueniri ffmiles. =+ |

- Aequaliif nanggangulorum ad quatuor retos eandem conftat effe propor=
tidnem,que quidemper  huiuseft,ut bafium adfuas circumferentias. bafi igit
huiufmodiangulorim ad fuas circumferentias eadem habetur proportlo, quare
per diffinitionem fimilii arcuum bafes ipfz fimiles conuincent, quod eft ppofiti,

KT, N
Quorum diffimiles funt bafes, angulos inequales effe,angulorum

quogg inzequalium diffimiles reperiri bafes. s

Hzec ex contrario {ubiec praemiflz & ante premiffe contrdrium infert paf’
fionum fuarum aduerfarium ducendo ad impoffibile.Si enim bafes diffimiles ad«
miferit;angulos autem aquales, erunt ex praemifia bafes fimiles,igitur fimiles &
diffimiles effe confitebitur eafdem bafes,quod eft inconueniens . Quod fi angulis
inzqualibus exiftentibus bafes putauerit fimiles,fequitur ex antepramiffa& ans
Eulos effe xquales.quare eofdem anguilos 2quales inuicem & inzquales affirmas

it,quod,quoniam répugnantiam parturit,eflenon poteft. Deftructis aytem im=
poflibilibus, ueritate ppofitionis inferemus, : JE Tuxta
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. . XXXLI, - : .
Tuxtapundum quotlibet in fuperficie fphaera fignaum, angulo
propofitozquumangulem ftatuere,
& Sitangulus propofitus b a g cui fuxta pictum d in fphara
" wacuncp zqualem conftituere libet.Angulo b a g fubfterno ba
imfiam'b g ,deinde fuper puncto d fecundumdiftantiam quan
{, tamlibet defcribo circulum,ex cuius circumferentia abfcindo ars
g fimil cui b d per 23 primi & ultimam fexui
cum e 3 fimilemarcui b g,quod per 23 p
facile comparabis, duots puncta eius terminalia e & 3 uncto
R -d per duos afcus circulorum magnorum copulabo, qui fint d e
& d 3 ,quosdico apud pun&um d continereangulum zqualem
angulo b a g, cyius ratio propter fimilitudinem duarumbafium
bg&e3; ¥ huiysmanifelta apparet Facilius tamen id effici
es in {phara una,autdiverfiezqualibus tamen. Super puncto e
© d fecundum diftantiam 2 b circumduces circulum,ex cuius cirg
3 cumferéntia araim e 3 abfcindes zqualemarcui b g, reliquaut
antehac difponendo. Erunt eaim duo cifculi,=x quarum circumferentijs bafes ab
feinduntur,per  huius 2equales.cungg bafes ipfe finr zquales, erunt etiam fimis
. les,per - igitur huius yllogifmum conficies,
XXXV,
Omnium duorum trianguloruih {pheralium,quorum cuna las
teraunius cun-tis lateribus alterius 2qualia funt, o€s angulos ®quis

oppofitos lateirbus xquales efle. .
Rad

Omnes trianguli,de quibus futurum habebimus fermo-
nem, in fisperficie unius {pherae,aut duarum uel pluriit equa
lium tamen,ex arcubus circulorum magnoium conftantes
intelligemus.Sint itagg duo trianguli a%g,& de3,quos

7 Y rum trinalatera funt cequalia,latus quidem b g uniuslates
\—/ 1i € 3 alterius,& reliqua reliquis. Dico,g anguli 2qualibus
‘ b oppofitilateribus fintzquales,angulus uidelicet 2 angulo

d & religui fuis relatiuis,Si enim utrigp arcoum angulos a

3 & d.ambientium fuerint quadrantes,exunt duo puncia a&

d poli circuloram b g & e 3 per, huius, quare per hus

jusduo anguli a & d zqualeserunt,g bafes eorum fint fis

miles,im0 zquales, Siuerobiniarcus dictos angulos contis

n@tes fuerint xquales,minores tam€ quadrate divifim , des

5 fcriptis duobus circulis fuper polis 2 & d fecundum diftans
tiaszequales a g & e 3 circuliipfizquales erunt per hus

€ jus,arcus autem eorymad bina puncta b g & e 3 terminas

titnecelle enim eft eos ad piicta dicta terminari propter zqualitatem binorum ar
cuum pun&is a & d defcendentium)arcus indp illi zquales erunt, quoniam ha
bebunt cordas zquales, ppter arcus'b g & e 3 eis conterminales, quos quidem
hypothefisfubiecit zquales,quare per 2 1. huius anguli a & d =qualeshabebuns
eur.Qd i bini arcus,qui ambiunt duos angulos a & d, inzqualesfuerint fintmi
nores corumduo arcus.a g & d:3,upery pundiis a & d factis polis fec{ltmdum
3 diftantias

{2

n
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diftantias 2quales a (g & d 3 defcribantur circuli g h & 3 k.quos conftat effe
wequales per .. huius,{upra quorum diametros erectz funt duz portiones aqua=
fes,ex quibus quidiﬂortl’onibus accepti furitduoarcus h b & k e quales,quos
yum uterg minor eft dimidio arcu portionis {uze. b g autem rectalinea,fi produ
Ga fuerit;aqualiseftipfi ¢ 3,proprerarcus b g & e 3 =quales,eritigitur pep’
huiusarcus g h aqualisarcui 3 k. illiautem duo arcus, cum fint bafes duorum
angulorum a & d,per huius angulos fiios afferent zcjuales. Quemadmodum
autem circa angulos a & d prot!c]l%mus,circa reliquos quogp faciemus,& hxcin
ftiimus declaranda. :
bl XXXV . ® ,
Omniu duort triangulorum,quarum duo latera unius duobus [a
teribus alterius funt xqualia,angulusts unius dictis lateribus cStetus
angulo alterius,bafis quocp unius bafim altefius 2equabit, reliqui de=
mum anguli unius reliquis angulis alteyius,quifcp uidelicet fuo relas
tiuo eequabuntur , i . ¥
Trianguli a b g latus a b lateri de triangulid e 3 2
qualehabeatur,latus uero a g =qualelateri d 3»,& angulus
a zqualisangulo d.Dico, g latus b g lateri e 3 2quabif,
angulus etiam b angulo e, & angulus g angulo 3 2quabi
tur,Si énim utrungs faterum a b & a gy fuerit Qradrans cir-
cumferentize, {imiliter utrungg laterum d e & d 3 ,¢riitduo ;
puncta 2 & d policirculorum b g & e 3 per  huius,cigy
pofiti fincanguli a &~ zquales,eruntper  huius bafeseo
rum fimiles,arcus fcilicet b g & e 3 ,& ideo 2quales,t cir=
culi eorum aquales habeantur., Si uero bini arcus,qui duos angulos # & d amb
unt,inter fe fuerint 2equales,non tamen quarta cigculorum,geceffe eft circulosd

feriptos fuper polis a & d fecundum diftantiasa g& d =~ . e
fi uncta b & @ exhypotheli& 2

3 tranfire per pyncta ¢,eruntgy ex hypothefi&  hu e

{us arcus horum circulorum,quos fatera triangulord in= o 5

texcipiunt fimiles,& ideo 2quales,@ circuli eorum hus ’ -

ius confirmante 2quales habeantur,unde etiam eori cor= ke

das2quari opgrtet,qu quidem cordz arcubus b g & e
3 lateribus fcilicet teiangulorim ppoficorum cSthunes ¥
funt,quare & arcus ipfi 2quales erunt, Poftremo duorum
arcuum a b & a g alter alterd maiot fit arcus,uerbi gra
tid, a b maiorarcu a g ,itemty d e maior d § .defcriba .
tur itac fuper duobus polis a & d fecundum diftantias zquales a g & d 3 cir
culi g h&3 k,quos huius equales arguit.ex pottionibus autem aqualibusiu
pra diametros cor erectis duo arcus h b & k e abfumunur 2quales,quord uter
@ minor eft dimidio arcu portionis flize.&ft auté arcus g b fimitis arcui 3 k ex
hypothefi&  huius,& ideo @qualis eidem, g circuli fui zquales exiftant , quare
per  huiuslinea b g i producta fuerit,quabitur linez e 3 .unde & arcus bg
& e 3 quorum ipfee {unt cordar,equiales reperientur, Tres igitur arcus trianguld
ab g claudentes,tribus triangulum d e 3 ambientibus,quales habentur,angu
lusg a unius angulo d alterius 2qualis,unde & per praecedentem reliquos angu
los unius reliquis deobus angulis alterius quales uideri necefle eft, pro quibus
ha&enus fatigati fumus, r .

: L% Omnis
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) XXXVIL .
Omnis trianguli duo queelibet lateratertio reliquo funt fongiora,

] o Duo hatera a g & g b trianguli a b g collecta dico
- effelongiora latere a b .Sienimlatus a g xquale fuerit
Isteri a b,autlongius eo,planum eft duolatera a g&g
“b congregata fuperare latus a b .Siuero minus ¢o fues
S ritfecundumdiftantiam a g, fuper polo a defcribatur
3 circulus, cuius arcus g d latus tridguli a b offendat.in
X L panco d.Supra diametrum itacy circuli g d erecta eft
2 portio circuli,ex qua fumpuuseftarcus d b minor dimi
dio arcu porticnis fua,quare per huiuslinea b d res
&a fiproduca fuerit breuisr eft dinea b g unde & arcus b d breuior arcu b g.
adiectis igitut utrobigg xqualibus a g & a d arcubus,erit per communem {cien
¢iam aggregatum ex ducbus arcubus 2 g, &b maiusaggregato ex duobus ar=
cubus 2 d,d b fcilicet arcu 2 d,quodlibuit abfoluere, Non aliterde duobusreliz

quis quibufcuncg ad tertium collatis progedemus. ; \

y . ®XXXVILIL,

Si 2 duobus piictis- terminalibus unius lateris triangulidao arcus.
" exierint,intraangulum ip{usm concurrentes,eruntipfi collecti mino=

res duobus reliquis erianguli lateribus,

A duobugpictis b & g terminatibuslatus b gtrid
guliab g exeantdyoarcus b d & g d,intra triangus
Ium conﬂguc-ntes in puncto d .Dico, duoarcus bd,d
g congregati,minores funtduobus arcubusab & a g
coniuliciis. Protendatur enim arcus g d in e punctum
Jateris a b, eruntty per praecedentem duo arcus g 2,2
e fongioresarcu g eXjuare adiecto comimuni e b fient
duoarcus g a, a% longiores duobus g e & eb.item
duo arcus d e, e b longiores funt arcu d b, facto igis
¢ar d g communi:eruntduoarais g e, e b longiores duobus g d,d b federat
duoarcus g 2,2 b longioresduobus g e, e b,multo igiturlong'iorcs habebfin
tur duobisarcubus g d & d b cGiuntiis.unde & illi uicewerfa minores iftis, d
woluimus pertra&are, Coftatautemex dictis, @ fiabaliquo puncto terminalila
geris trianguli arcus,producatur latus fibi oppofitum fecans,erunt duo arcus feili
cet productus,& ex latere trianguli refectus minores duobus triangulilateribus,

3 XXXIX,
Cuiuslibet trianguli fphralis trialatera duobus femicirculis cffe

minora.

L Producanturduolatera a b & a ¢ utconcurratin de
o 3 erit itagg b ¢ minor duobus arcubus b-d & cd ,adies
® Qisitaqg communibus a b & a ¢, tresarcus a b,ac&

< b minoreserunt duobusfemicirculis abd & a c d,

; XL
Cuiuslibet trianguliduosxquales angulos habientis ,duo quo
© "Habeat

ateral cos refpinientia @ quarinecefleeft,




DE : TRIANGVLIS LIB. III, <85

Habeat nang triangulus a b g duosangulos b & :
g xquales,Dico,q latus a b zquabit lateri a g.Sienim pi¢
non,alterum altero maiuserit,fitcz a g longius ipioa b 2
ex quoabfcindam arcum g d wqualem arcui a b produ
cendoarcum b d .Duoftaggtriangulia b g & b g dbi )
nalatera habent zequalfa,angulosc hifce contentos latg '
ribus zquales;angulum uidelicer a b g 2qualem angu-*
lob gd ex hypothefi . quare per huius angulus d = 3 b
b g qualiseritangulo a g b,quem hypothefis fubiecit '
aqualemangulo 2 b g.unde & angulus d b'g angulo ;
eidéa b gaqualis habebit:pars fcilitet toti,§d eft impoffibile. NG erit ergo alten
altero maius,& ideo 2qualia inuic? relinquent, quod expectabas demonftrandd,
X'LI, »

Duo latera cuiufuis trianguli 2equalia angtlos ®quales fubtendere

oportet, : ¢ -
Heec conuertendo preemiffam ex paflione efus fubiedti inferre fuum pollices
e, Triangulusergo a b g duolatera & b&a g kabeat 2qualia, Dico'p angun
lus g =qualis eritangulo b.Non ¢nim alter eog altero maior effe poteft. quod fi
forfitan ieXarbitreris,fit angulus g maiorangulo b, flatgsper huius iuxta ter
minum g arcus b g angulus b g d =qualisaggulo a b g produ@oarcu g di*
Trianguli itags d b g duoanguli d beg & d g b @quales {unt,quare per praece 3
dentem duo eiuslatera d b & d g fibi ingicemzquabuntur . adiectoq cof arcu
a d eritaggregatiiex duobusarcubus a d . d g =quale arcui a*b,qui ponebatur
zqualisarcui a g,Vntle & aggregatumex duobus arcubus a d,d g zquabitur
arcui a g, quodeft impoflibile,repugnans  huius. Deceprusigitur affirmabas
alterum altero maius effe,quare propofitioni noftrz affentire compelleris . Harie
autem & praccedentem oftenfive potuimus demosftrare,yemim brewioresinoms,
ni opere uias eligendi fuit confilium, .
XL1k. o

~ ‘
In omni triangulo {pharalimaiorem anguli .
longius {ubtendit latus, / 4 ¥
Angulusenim b trianguli a b'g maioroccurratan | g
glllo g.Dico P lats a g longius eft latere a b, huxta ( g
punctumenim b afeus b g flatangulus d b g zqualis \_/ ‘
angulo a g b.erit igiturper huiusarcus dbaqualis J
arcui d g .adiefotgarcui a d coieritarcus a g zquas o
lisaggregato ex duobusarcubus a d,db.quod quidé aggregatiiper huiusma
iuseltlaterea b.unde&latus a g laterea b16gius habebit, §d placuit addifcere,
XLIII,

Longiori demii lateri trianguli cuiuslibetma

ior¢ opponiangulum.
Sittriangulus a b g latus 2 g longius latere fuo 2
| b habens.Dico ¢ angulus a b g maior erit angulo a
g b, NG enim potefteflezqualisei, ficenim per huius L
fateraa b & a g conuincerentur zqualia, fed neqg mi~

nor ¢o poteft haberi%ic enim angulus 2 g b maior efle
angulo a b g ,& ideo ex pracedenti latus a b lohgius

&
g :
L “ fatere %

N
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latere 2 g ,quorum cumutrundp contrarium fichy othefi, deftru&isipfis, relins
quitur ueritas theorematis noftri,quam deducere perabamus. :
XELITLL,
, A punctoinarcu circuli magni fignato, orthogonalem arcum cirz

- cofti magni educere,
ol Sitarcus huiufmodi & b4 cuius puncto gli
/ bet educere orthogonalé, Super puncio g tand
3 polo fecundum diftantiam quantamlibet mino

. & rem tamen diametro fphzra defcribatur circu-
b - ‘-« lus ed 3 ,oportetautemarcum € d,e; eflefe-
j \_// micircumferentiam,circulusenimmagnus 2 b

3

wer polos circuli iam defcripti e d 3 tranfit fece

LR S turgrgparcus e d 3 permedium in puncto d,
er duoty puncta d& g arcus circuli magrel dirigente huius producatur , qui
it d g,huncdico efle orthogontalem adarcum b g eritenimper huius angus
lus 2 g d =qualisanguio bg d ‘perdiffinitionemigiturarcus d g ortho%ona-
liter infidebit arcui a b quodiibuit effictre. Qdfi polus circuli a b datus tuerit;
facilius operabimur,ipfum mang; puncio g copulabimus per arcum girculi mas

. gni,qui orthogonaliseritad arcum a b, circulo illius per polii alterius trafeunte,

eX LV,
Circuli in {phzra nobis propofiti polum inuenire.
* Sitcirculus a b g d infphera fignatus,fiuema-
jor fiue ninor exiftat, cuius poli reperire libet. Des
{cribe circulum,ut libet fecantem circulum a b gd
propofitum,quod facile uidebit i fuper aliquo pun
&o circunferentiz a b g dfecundum quantitatem
shinorem diametrocirculi a b g d circulum circ
duxeris,quifit 2 g k, utrungg autem arcuum a b
* g &a h g perfhedium {cindas,hinc quidé in pun
&o b illumuero in puncto h & perduo puncta b
& h circulummagnum b h 3d producas huius
docente,cuiusarcum b h d , quem refecat circulus
2 b g d propofitus per medium pattiaris in pifs
&o 3 ,qué oportet efle polum citculi propofitf. N
per partem huiuscirculus bh 3 d tranfitp po
fos circulia b g d.oportet autem polumzequaliter
diftaredpunctis b & d in circumterentia circuli a
b g d fignatis,quod profecto nulli puncto arcus b
h d conuenit praeter ipfum pun&um 3 ,quod facil
lime oftenditumpunGusigitirr 3 eft poluscirculia b g d queefitus.Reliquusau
tem polus inuenietur.fi reliquus arcus circuli b h 3 d per medium diuifus fuerit,
nam punctus mediz diuifonis eritpolus ille,cuius demonftrationem ut antehac
fabricabimus.
5 XLVI.
A pun&oinfuperficie fphara fignatoad arcum circuli magni pun

Gumipfumnon includengis,perpendicularem dentittere.
: - _ Sitpun
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. Sitpun&ius a extraarci b g fignatus, & quo ’
ad arcum ipfum demitterelibet g:q;g;]dicu’larﬁ. 3

Per prazcedetem inueniatur polus circuli, cuius eft
arcus b g,quific3 ,ducaturey per duo punca 3 &
a circulus magnus,quemadmodi®  huius docuit,
euius arcus 3 d occurratarcui b ¢ fi poffibile eft;
autipfi quantum oportet prolongato inpun&od.
Dico garcus 3 d eft perpendicularisad arcum b
g. Circulus enim 3 2 d per polum 3 circuli b gy
tranfi¢s orthogonalisad eumeft ex  huius; quod
&arcubus ipforum circulorum accidere necefle eft.

quicquid enim de inclinatione aut ereGtione arcuis

adarcus dicitur,non nifi ex habitudine circulorym fiord trahitur, Forfitan illud
tenon fatiat,poneigitur arcum h d quantumlibet 2eualem arcui d k ,duocy pi
¢ta h & k puncto 3 polofcilicet cigculi’b g connecas per duosarcus circulord
magnorumquifint 3 h & 3 k,utdocuit  hisius.duo itacp trianguli 3 d h & 3

d k terna laterahabent 2qualia,quare per  huiu
Eu]o 3 d k,&ideoarcus 3 d propterquod & a
g ,quoduolebas declarandum. .Kl

dc(crx{"pc a‘f}r_culum.alius circumferentia {ecet arc
b g, fi pofiibile eft,aut eum prolongatum qu

fatis eft in duobus punctis dp&' e ,dﬁudam?cgﬁg
gus d e per mediuminpuncio h , qui continues
fur cum puncio 2 perarcum circuli magni a h,
quemoportetefle perpedicularemadarcum bg,
producam enim duosarcus circulorum magnoge
ad&aeduoigiturtrianguliah d & a he tri

1sangulus 3 d h 2quabituran
d perpendicularis eft ad arcum

iter idem efficies.Super puncto a factopolo

I

= .

nalatera habent zqualia,latere 2 h communiexitente, quereper  huius angu |
lus 2 h d zqualiseft angulo 2 h e, & ideo per diffinitionem arcus a h pexpendi

culariseftad areum b g ,quodlibuit attingere,
X L1

.
L 3

In triangulis {pheralibus eduéto latere uno, contingit angulum ex

trinfecum alt‘en’ intrinfecorum fibi oppofit
L3 b, » . o
nuncuero maiorgm,interdum etiam mino;

Duorum enim circulorum adfe inclinatog:
femicircumferentiz coincidant in punétis a &
b,abftindatur ex una earum arcus 2 g mi=
nor quadrante,d cuius término g ad arcum ab
fubftratum perpedicularisarcus circuli magni
defcendat g d erititacy trianguli a g d dngus
lus a d g retusmaior anguloacuto d a g,an

orum nunc efle ®equalem,
rem €0, =

A

gulo (cilicet inclinationis.eft autem angulus a 2qualis angulo b,quod conftabis
per  huiusdefcripto circulofecundi diftantiam quantamlibet minore diametro
{phera fuper polo a,& ideo angulus a d l§ extrinfecusad triagulum b g dmas
for eft intrinfeco angulo b fibioppofito.Rurfuscii fitarcus a g minor quadran
te;maiorautem arcia d per  huivs;erit & arcus a d minor quadrante,Xideo

minox
L]
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minorarcu d g ex quoabfcindatureizequalis arcus d e. productus itagp arcus
geper huiuszqualiseritarcui 2 g quare per huiusangulus 2 e g 2qua
liseritangulo e a g, illudtanen{ola ~ huius inferre potuit,elt autem angulus
e a g zqualisangulo b .quare angulus extrinfecus a e g 2quabitur angulo b
intrinfeco {ibi oppofito.Poftremo fignetur punctus quilibet inarcu e bquifit 3

* cpulandus g puncto perarcum 3 g,qui profecto fuperabit arcum e g, & ideo
arcum a g fibi zqualegyiper -igiturhuiusangulus 3 a & equalis angulo bma
iorerttangulo 2 3 g,&uicenerfaangulus a 3 g extrinfecus ad triangulum b 3
g minoreritangulo b intrinfecofibioppofito.quz ppofuimus lucubrare,

XLVIIIL,

Sifueritangulus extrinfecus zequalis alceri intrinfecorum ei oppo=
fitorum, aggregatum ex lateribus reliquum angulum intrinfecum ei
oppofiti ambientibus,zequabit femicircumferentiz. fi uero maior in
erinfeco fibi oppofito,erit aggregitu huiufmodi minus & i minor,
ipfummaius, wil?
: Sit triangulus a b g, cuiuslatere g b pducto

. ad -~ . .

: ® ad partepunéti b, fiat angulus exrrinfecuszqua
g s lisintrinfeco fibi oppofito angulo 2 g:b.Dico ¢
= duolatera g 2 & a b collecta mquabunt femicir
=% eamferentia.fiuero maior fuerit angulo g, ipfa
duolatefs minora habebuntur femicircumferen=
tia, & fi minor maiora.Protendaniturenimduo arcus ga & g b donec concurs
rent in puncto d.Cumitaggangulus‘a b d aqualis fueritangulo g erit ipfe et
amxqualisangulo d .quaseper ‘hiiusarcus a b zqualiseritarcui a d ,adhibi
togarcu g>mmuni a g eruntdivarcusba & a g colleizquales arcui g d,
qui eft femicircumferentia & hocerat primum.Quod fiangulus a g d maior fu
. eeritangulo g erit & ipfe maiofangulo d.quareper huiusarcus a d fuperabit
. arcum a b.adie@oty ¢5i a g, eruntduoarcus b a & a g coiuncti minoresar:
g d,;luem conftat effe fémitirciiferentiam &perta igitur eft paks fecunda. Pos
« firéno fiangulus a’b d minor exiftatangulo g,minor quog erit angulo d, ar=
cusiergo a b per allegatamh maiorinuenietur arcu a d. c3icy fociatoarcua g
etitaggregatum exduobusaraBus ba, 2 g maiusarcu g d, quieft circumfes
rentiz dimidid, Verum itaqshoc enunciauimus theoremate. Corluerfam autthy

ius medi¥ utendo conuerfis demontftrare haud uidebitur diffieile.

X LIX.
Omnis triangulus {pheralis tres habet angulos duobus rectisma
iores.

« Plerafy cdmuniter demonftrare folemus paffiones de triangulis & planis &
fpheeralibus,nonnullas autem diffétenter.Spheeralibus enimnd accidit tresangy
los furos duobufs re@is equales habere;quemadmodum planis.quo fit,ut cognitis
duobusangulis trianguli {pheeralismion pendeat inde tertij anguli cognitio, Ne
fgrituir ciréa hec quempid errate contingat, monimento theorematis huius cauti
orentreddere libuit. Sititagg triangulus a b g fpheralis.Dico g treseiusanguli
2.b,& g maiores fimt duobus rectis. Prologatis enim arcubus g a & g b, done¢
in ptincto d concurrent,erit angulus exerinfecus a b d per ~ huius aut aqualis
initrinfeco angulo b a g fibi oppofito,au¢ minor e autmator , Si wqualisadée-

- Q
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&ocomuniangulo a b g, eruntduoanguli a & .
bg&bagaqualesduobusabd&abg,
quos liquet equales effe duobus rectis, quare & -
duo anguli a b g & g a b 2quabuntur duo=
bus rectis.& ideo tres anguli a,b,&g, duos fu-
perabunt rectos. Siverg angulus a b d minor
fueritangulo b a g, quonidipfeciianguloa b
g duobus rectiszquatur,eruntduo anguli a b :
g & b a g maiores duobus rectis, Tres igitur anguli trianguli 2 b g multo ma

~

iores erunt duobus recis,Qudd fiangulus 2 b d maiex fueritangulo ba g fi= - °

atiuxta puncti b arcus a biangulus a b e 2qualisangulo b a g productoars
cu b e femicirciferentiz d a g,occurréee in puncto e.%umx’taq; angulusb ag
extrinfecus zqualis fit intrinfeco angulo a b etrianguli a b ejertitduoarcus ae
& e b coniuncti per praecedentem equales femicirciiterentiz g a diablatooy coi
arcu a ¢, manebitarcus b e zqualidduobusarcubus a g & e d.maior itacpeft
arcus b e ipfo e d arcu.quareper  huius angulus b d e maior angulo ¢ b d
habebitur, Eft aut¢ angulus b d e zqualisangulo a g b,quare& angulus agh
maior eftangulo d b e.adie@is igiturqualibusangulis a b g & b-a g item 2
b g & a bee erunt tres anguli trianguli propofiti majores tribus angulis a b g,
a b e & e b d,quos conftatefle duobus re@is quales,unde tres anguli dicti ma
jores erunt duobus rectis,quod oportuit,demof®irare.
L.

Si fuerint duo latera unius triangli 22qualia duobus lateribus al-
terius,angulorum dutemhifce xqualibus lateribus contentorum alte
1o alteromaior erit quogp balis maiorem fubtendensangulym unius

maior bafi alterius, : o

Duo triangulia b g & e d 3 bina latera habent zqualia,
abquidemzqulede&2ag z%dale ipfi d 3 argulusautema
maior fitangulo d Dico g bafis b g longior eftbafi e3 .Simi= o~
fem paffionem 24.primi Euclidis de triangulis planis concludit,
Mgdus aytem demonftrandi hanc & illam non'eft uarius, s

LL . &
| 3 4 o
Sifuerint dud latera unius triangui 2qualia duobus

lateribus alterius,bafis autem unius maior bafi alterius,
’ A . *

arit & anguluslongiorem bafimrefpiciens maior angu= 5 e

fobreuiorem refpiciente bafim,

Hiec conuertit praecedentem,& correfpondet 25, primi Euclidis . Quemad-
tnodum autem illa ex 4.& 24.primi Buclidis ad impoflibile demdftratur, ita haec
ex huius & praecedenti ad inconueniensducendo aduerfarium, ueritatem pros
batur habere neceffariam,

LIl,
Omnium duorum triangulorum binosangulos equales habens

tium,ductp lateratequalibus fubiccta anguliszqualia,reliqua qluoq;
: M

aera

g
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laterazquosangulos refpicientia funt equalia, & angulusreliquus an

gulo reliquo, e

o Sint duo trianguli 2 b g &d e 3, quorum duo anguli b &
n /\ g wquales fint duobus angulis ¢ & 3 , latusty b g =quale las
» teri e 3.Dico g latus a b zquabitur lateri e d Xlats 2 g lates
ri d 3 fimiliterangulus a angulo d zequalis habebitur. Si enim
8 non fuerint duolatera a b& d e zqualia,exiralcerum altero mas
9 g fusex maiori igitur eonim quod fit,uerbi gratia, d e abicindarur
arcus e h zqualis a2 b producendo arcum 3 h fequitur itags per
huiusangulum e 3 h z2qualem efleangulo 2 g b,qui poneba
tur zqualisangulo d 3 e angulusigitur € 3 h 2qualiseritangu
lo d 3-¢ parstoti,quod eft impoffibile.Non poteft igitur alter
duorumlate:um 2 b &d e alteromaius efle,quare & zequalia ha
bebuntur,Similiter probabis duo latera a g&d 3 efle 2qualia,
um poftremo a zqualemangulo d.conuincet  huius,aut

qua decuir ftabilire.

EALLLS

Omnium duorum triangulorum binosangulos habentium 2qua
#les,duoiplaterazqualibus oppofita angulis 2qualia,laterauero relis
uos 2quales refpicientiaaffulos coniuncta non aqualia femicircis
crentize bina latera reliqua crunt zquelia, & angulusreliquus angu

foreliquo.

>

5

o “Bifit duo anguli b & g(trianguli abgxs

b «uales duobus angulis e & 3 triangulid e 3,
‘ b latusty a b xqualelateri d e duo autem late-
i : o yaag&d 3 coniun&a femircircumferentie
£ /L/ . nonzqualia, Dico ¢ latus a g @quale eritias
" - - terid 3 Jatusqp b g =equalelzteri e 3 ,& ans
P Yoo gulus a zqualésangulo d.Producamenimdu
o osarcus g b & g a donec concurrent in puns
&o h fcindam'y ex femiciramferentia h-b g arcum h 1 xqualemarcui e 3 &
ex femicircumnferentia h a giarcum h k xqualem arcui d 3, ntceflc eft autvm
punGum k aliud efle G punctum a ;@ duoarcus a g & d 3 honrquentur femi=
circumferentiz,continuaboty duos arcus a b&k 1donec concurrent in puncio
n.eritautgmper  huiusarcus b 1 zqualisarcui d e fed & angulus h 1 k zqua
3 ‘lisangulo d e ,iteggangulus h k 1 zqualisangulo e d 3.po
nebatur aut¢ angulus d e 3 2qualisangulo 2 b g .quare &an
lus h 1 k zqualiserit angulo 2 b g ,unde& eori contrapos
: ttiuidelicet n.b 1&n 1 b zqualesertit,quare per  huius duo
-4 e arcus b n&n 1 zquales erit.cung duoarcus ab& k 1 fint s
quales,eft enim utercy eorii zqualis arcui d e erit totus arcusa
n zqualis toti arcui k n,&ideoper huius angulus n a k mqualis angulo nk
a refiduicy ex duobus rectis anguli fcilicer b a g&h k I inuicem 2equabuntur,
eratautern angulus h k 1 2qualisangulo e d 3, quare& angulus b a g quabi
gurangulo e d 3.duoitac trianguli a b g&d e 3 duolatgra a b& d e habena
- teszqualia,binosty angulos hifcelateribus infidentes @quales , per premiflam
ftaqy quod reliqurym eft abfoluemus,
Quicung

B3




MDD  SRER LESUBE. S, T T e e

DE TRIANGVLIS LIB, IIn, o
g2 Eivtl: e

Quicuncp duo trianguli trinos angulos habent 2quales & trinala
tera habebuntzqualia, s

Ineadem fphzera aut diuerfis 2equalibus ta=
men fintduo trianguli 2 b'g & d e 3, quotum
unius tres anguli eribus angulis alterius fingula
tim {int22quales. Dico @ tria latera unius eorit
tribus lateribus alterjus zqualia habebunt late- "
ra gd€2quos angulos refpicientia ad {e coferen
do. Producaemduosarcusa b& g b ad parte
pundti b ponamigarci b h zqualéaraui d e, arcii aiitb k == >
qualé e 3, &perduopuncta hk duciarci ciroulimagni,qué cd
tinuabo utring; donec cii arcu a g utring protenfo toncurratin  +/-
duobus punctis I & m . Cum itaqs duo lateragridguli h b k fint
zqualia duobus lateribus tridgulid e 3,& angulj hifce cGtentilate 5
ribus 2quales,angulus uidelicet h b k zqualisangulo d'e 3 erit
per * huius &bafis h k uniusbafid 3 alterius zquialis.angulus quog;-b k hz-
qualisangulo d 3 e fed &angulus b h k qualisangulo e d 3.duo autem ans

S R

<

guli d& 3 ponebantur 2quales duobus a & g .quare angulus b k h extrinfecus

ad triangulum g 1 k 2quabiturangulo a g benrrinfeco,& ideoper * huitsags
gregatum ex duobusarcubus g 1 &1 K zquabiturfemicircumferentiz . Similis
terangulus g a b extrinfecusad triangulum a 1 hintrinfeco gngulo b h kfive
a h 1 zqualis:duos argus 2 1&1 h colle&os zquari conuincet femicircumferens
tiz,demptisergo communibus arcubus 2 1&1 k;relinquerurarcus a g zqualis
arcui h k .Duoitagp tri:m%‘uli ab g&b h k duolatera a g&h k habetxqua
lia,angulosy binos ipfis infidentes lateribus zquales,quare per . huius triangu-
lus a b g @quilaterus & 2qujangulus erit trianglo h b k qui pridem zquilate
rus & zquiangulus demon?trabatur triangulo d-e 3,unde&duo trianguli abg
&d e 3 trinalitera habebunt zqdalia,quod erat abibluendum.Ne autem fufpi=
ceris arcum a g utringg protenfum occurrere arcui h k in punctis h& k:fiecm
caffaretur forma ‘argumentationis noftra,oftendemus id fieri non pofie,Nam fi
ita accideret, flererarcus h g a k femicircumférentia per _huius,g duz circum
fefentize circulSrum magnorum fefecarent in duobus punctis h&k Similiter o«
portetarcum g a K effe femicirciferentiam, ciicy omnes femicirciferchtiz uni=

us circuli fint 2quales, fieret pars @qualis toti,quod eft impofiibile. Idem fequeret .

fiarcus a g continuatusalteri duntaxat duorum punctorum h& k gccurreret,
oportetigitur duo puncta 1&m efle diverfa 4 punctis k& h.
L. ,

Omnes duos triangulos, quorum duo latera unius funt equalia
duobus lateribusalterius,duotg anguli eorum duobus quis lateri=
bus oppofiti zquales reliqui uero duo anguli eorum reliquis duo=
bus zquis lateribus oppofiti,aut ambo acuti,autambo obtufi,zquila
teros & equiangulos eflenecefle eft.

Duolatera 2 b&a g trianguli a b g ®qualia fint duobus fateribus d e &
» M % d 3 trians

.,
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d 3 trianguli d €3 dextramuidelicér dextro & finiftrum iz
niftro,angulusty g aqualis angulo 3 uterqpautem angulo-
\ sum religgrorum b feilicet & e autacutus, aut utercg obru-
fus.Dico g angulus a zqualiseritangulo d,angulus etiam

1 \ b zqualisangulo e,&Xlatus a b 2qualelateri d e.Sit enim
3 \ primo uterqgangulog b & e acutus,fiitacglatus b g wequa=
F> Tt de fpecit lateri e 3 jper huiusconcludemus intentum, fiues

ro alterum altero maius fuerit,fituerbi gratia b g longius e
3,protendaturigarcus 3 e in h,ut 3 h arcus xqualis fiat bg
&ducaturarcus d h .eritigitur per huiusarcus d h e«
qualisarcui a b,&angulus d h 3 zqualisangulo a b g,
-ponebatur autem arcus a b eequalisarcui d e,quareduo
arcus d h-& d ¢ fibizquabuntur,&ideo per . huiusans
ule d i e =qualisangulo d.e h.cung angulusd h e

B 1 ﬁt acutus propterangulum a b g ei zqualem acuti, erit

- - &angulus“d e h acutus,undeangulus d e 3 obtufus hae
bebitur,quod eft contraritpofito.INO aliter procedemus,
Baduerfariusarcum e 3 maicrem arbitreturarcu b g ,Qd i pofuerimus unifig
angulorit b & e obtufium,concliidemus {imili argumentatione anguli e effeacu
gum, Volenti igitur contradicere propofitioni noftra,concluditur eundem angu

3

“Jum effe acutum & obtufum,quod cum eflc nequeatmanifefta relinquerur ueriras

theorematis,
“ LVI,, .

Onmnes trianguli reGtanguli binalatera habentes 2qualia , utrag
autem latera rectos angulos ambientia minora quadrante diuifim,
=quiangali & 2quilateri comprobantur, :
b o Sint dup triangulia b g&d e 3 ,quoriiangli b&e funt
. re@iutrunggautem later a b b g rrianguli a b g minus
quadrarnte,fimiliter utrungg d e& e 3 minusguadrante, duo
/latera unius duobus reltqui lateribus quibuiciicp fint 22qua
5 lia,Dico o reliquii latus unius 2quale erit reliquo lateri altes
rius,& anguli reliqui unius angulis reliquis alterius : hoc eft,
ipfi duo trianguli equilateri erunt & zquianguli, Sienimbi
|, maeor latera @qualia circa rectos fuerint angulos.per  huz
* dus conftabiit omnia.Si atit latera huiufmodizqualia angus
los ambiant alios, fint uerbi gratia duo latera b a,a g =zqua
liaduobus e d, d 3, dextrii dextro & finiftrum finiftro ‘coms
-parando,producaturcy uterqg arcuum b a & e d, donec fis
atquadrans, b a quidemad h,& e d ad k, enumt itag pun
&a h & k poli circulorum b g & e 3,4 quibus demittan
duo quadrantes h'g & k 3,quos zquales coftat,cuminuna
fphaera aut duabus @qualibus eos imaginari foleamus, eft
aur€ &arcus a h zqualisarcui d k, hiem duo funt comple#
e mentaduog arcutia b & de,§s equales tradidit hypothefis.
per  #git huiusduobus arcubusa g &d 3 zqualibus exiftentibus, erit angulus
ha g zqualis angulo k d3 unde & refidui ¢x duobus rectis anguli {cilicet b ag &
€d 3 no eriit inequales, ponebant aiit & duo areus ba,a g asuales duobus ed, d
3:quareper  huius triangulos propofitos zquiangulos conuincet & zquilates
ros,quz fuere lucubranda, Finis tertsj triangulogs
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Sia polo circuli magni in fpheera ad circumferentiamipfius,aut ar
cum eius arcum magnum demiferis,arcus ille demiffus erit quadrans,
perpendicularis ci rcumferentiz,duos angulos{upraarcum , cui inci=’
dit,rectos{ecernens.

Sit circulus magnus infphaera a b g 4 cuiu®
olo 3 demittaturarcus circuli magni quifics b,
%ico @ arcus 3 b eritquadrans circamferente ,
magna,Xuterqgangulog a b 3 &3 b g rectus
erit. Producam enimlineam polaremcirculi 2 b
,quafic 3b,quamper tertij huilis oportet ef
felatus quadrati infcripti circulo magno.quatus
orautem latera quadrati huiufmodi,ci fint 2qua
lia,quatuor abfcindunt 2quales arcus per  te¥%
tij,ex circiiferentia circuli,quord unuseft arcus 3
barcusigitur 3 b eft quadrans circuli. Preterea
circulus,cuius eft arcusy b tranfit per polit'3 cir
aili 2 b g ,quare eretuseft ad eum per - tettij huius, juod non poteft efle, nifi
uterggangulord a b 3 & 3b g fitrectus.Sed fortafle infirmam fufpicarishicax-
gumentationem,defcribe igiturfuper polo b fecundi quangjatem b 3 circulitin
{pheera,cuius femicircumferentia {it a 3 g arcusierititacggex eis, qua ﬁ}pgr hoe
theoremate preefenti primidiximys,uterggarcuit a3 &3 g iquadrans circifren=
tiz,quareper tertij huiusduoanguli a b 3 &3 b'g =qualeg declarantur, per dif
finitionem igitur arcus 3 b eft perpendicularis ad circumferentiam circulia B g,
qua fuerunt explananda.

1L )
“Siab ah’qL:o pancoarcus circuli magni quadransmagnug ortho=
gonaliter egrediatur, terminus eius erit polus circulid quo egredieba
tur quadrans ipfe,cum quo declarabitur pun&tum concurfusguorum
arcuum orchogonaliter 3 tertio arcu exurgentium,, effe polum circuli
arcum ipfum continentis. .

Apun&o b arcus a'b g circuli magﬁi orthogonaliter egred'famr quad_r:ms
circulimagni b 3.Dico ¢ punctus 3 terminus uidelicer quadrantis egreflieritpo
luscirculi 2 b g.Subtena enim quadrantidicto cordafua b 3, quam conftar ef
fe coftam quadrati magni fecundii eius quantitatem deferibat circulus magnus,
cuius femicircamferentia fit a 3 g .cunggduo anguli a b3&3b ? fintzquales
hypothefiid exigente,erunt per tenij(ﬁuius duo arcus 2 3 & 3 ¢ fimiles,unde &

xquales, g de cademircumferentia exiftant,eft autemarcus a3 g {emicircum®
\ . M 3 rentia

0
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rentia eirculi magni,quemadmodi trahiturex tertij huius,quare uterqy arculi
a3 & 3 g eft medietas femicircumferentiz,& ideo quadrans circiferentiz totius
circulimagni.tresigiturarcusa 3, b 3 & g 3 zqualesfunt quadrantes circumfe
rentiap magnarizqualium,quareper  tertij cordz eopzquales declarantur, 4
pincoitag 3 ad circumferentiam circuli a b g tribusaequalibus rectis defcen-
-dentibus tertij huius puncti 3 polum circuli'a b g declamabit, quod uolebas
mus aperire, Corollarigiautem fic conftabit, In utrogp arcuit orthogonalii, quan
* gum faveft protenfop;necefle eft inueniti pol circuli huiufimodi,quemadmodum
ex praefenti trahitur;aut igitur punctus coincidentiz duog arcuii orthogonalii
_ elt polus,aut duo erunt poli unius cirauliex eadem parte,fed nullus circulus duos
exeadem parte polos habet per - tertij.punctusigitur in quo confluiie dict arcus
orthogonales,polus circuli, 4 cuiusarcu egrediunt ipfi habebitur.

111,
In omni triangulo rectanigulo latera rectum angulum continens
tia ad quadrantem circiiferentiz & anguli eisoppofiti ad retumans
_gulum fimiles habebuntcomparationes.
e

Walo dicere. Siangulus;qui uniex lateribus res
&um anguld continentibus;, opponitur rétto , fuerit
aequalis,latus ipfum quadranti zqualeerit.{i maiorre
&o,&pfum Jatus quadrante maius. fi minor, ipfum
minus quarta circtiferentize, Verfa demii uice.Si altes
rum ex huittfmodi [ateribus rectum ambientibus qua
-dras exiftdt,angulusei oppofitaserit re@us.fi maius
b *quadrante;maior recto erit angulus.& fiminus, miz
y o :nor, -Sitigitur exempli caufa-triangulus fphzralis

a b g exarcubus cirgulori magnorif conftitutus;anguli b rectum habens. Dis

. “coq fiangulus g reGusfueritlatus,a b erit quadris.fiuero recto maior,arcus a
b quadrantem fuperabit,& i minor recto-extiterit ;arcus a b qyadrante minor
habebitur, Similiterfiarcus a’b quadranti equalis occurrat, angulus g rectus
eeritYivero quadrantemaius;& angulus g recti fuperabiti& fi minus quadrante,
il = angulii g recto minorem enunciabimus,quz fic habebis.Sit primoangulus gre
bis | Gus,uterqs igitur circulog,in quibus funt duo arcus a g &a b, epectuseft ad%u
‘ pezficiem circuli,cuiuseft lands tertium b g tranfibitty per polum circuli b g.cif
autem hijduo arcus in puncto a coincidant,erit a polus circ(ili-b g magni,qua
repercorollarium - tertijhuiusarcus a b refpiciens anguli g erit quadrans ¢ir
_ cumferensiz, Sit deindeangulus a g b maior reco,& ﬁ%tiuxta punctii g arcus
b g angulusre@us b g e docente - tertijhuius, pducendoarcii g e ,erititag e
olus circuli b g & ideoarcus e b quarta circuli,quarearcus a b angulia gb
ubtendens quadrantem fuperabit,Qd'fiangulus a g b minor fueritrecto, f%a-
tuaturangulusd b g rectus;eritcy,quemadmod@antea conclufimeft, d polus
circuli b g & arcus d b quadrans circiferentiz,quare arcus a b anguli a g b
fubtendens minor quadrante, “Praterea ponamusarcii a b quartam circumfe
rentiz.eritcy propter hoc'a polus circuli b g ,&ideo arcus a g erectusadarcib
g angulusergo a g b rectus habebitur.Sed dntelligatur arcus a b maior quas
drante,flatcg arcus e b quarta circuli,& ideo'e poluscirculi b g ,arcusitagz e g
erectuseritad arcum b g Kangulus ¢ g b rectus;quare angulusa g b mlggz
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" re®to.Qd fi ftatuerimusarci a b minorem quadrante,prolongetur ipfe in dires

Gumulcp ad d,donec b d fiat quarta circuli;ideoty d polus circuli b g . demifs

foigiturarcu d g eritangulus d g b rectus,& angulus a g b minor recto,mas
nifeftam itacy effecimus theorematis noftri ueritatem,

LIIL ’

In omni triangulo retangulo, fi fuerit alterusn ex lateribus reGtum
ambientibus quarta circuli, latus quocp rectum fubtendens angulum
erit quarta circuli, (i uero fuerint latera retum angulum continentia,
autambo maiora quadrante,autambo minorayerit fatus rectit fubten
densangulum minus quarta circuli. g fi alterum maius quadrante,&
alterum minus extiterit,latus re¢tim angulum refpiciens,maius quas
drante pronunciabitur, :

~ ® ® -

o

Habeat triangulus a b g angulii b re
Gum,&latus 2 b quadrantem circumiferen
tiz.Dico @ latus a g reGtum fubtendésan
gulum,eritquarta circuli. Exit enim a po-
luscirculi b g ,quareper huiusarcus a
erit quarta circuli, Siuero uterqg arcud a %
& b g minorquarta fuerit, erit arcus g
minor quadrante,flatenim arcus g e quar
ta cireuli & arcus b d fmiliter,tranfeat
duo puncta d & e arcuscirculi magnid e,
arcusautem g a prolongetur,donec occur
yecarcui d e in puncto 3 .Quoniditaggan-
guliapud b funtrecti, & arcys b d quarta
circulierit d poluscirculi g e,&idedangu . > Lk
fus ¢ rectus,ed ¢ g eft quarta circuli.quarepuncius g eft polus circuli d e,&
ideo arcus g 3 eft quadrans circumferentia,arcus igitur parifalis 2 g minosqua
drante fiet.Sit deinceps uterqg arcuii a b, b g maior quadrante. Dico grarcus a
g eritminor quarta circumferentiz . Abfcindam enim utrungg arcuu g t &bh
qiadrantem,p?r duots punta ¢ & h producam arcum circuli magni oceurrens
temarcui ¢ a condinuato in n,quoniam itaq angulus b eft rectus,8eurcus bh
quarta circuliserit h polus circuli b g ,& angulusapud ¢ reCtus.cungg arcus t &
ficquarta,erit g poluscirculi t n,quarearcus g n eft quarta, & ideg,arcus 2 &
minor quadrante.Poftremo fit arcus a b maior quarta,&arcus b g minor. Di=
€0 @arcus a g maior erit quadrante.Fiatenim uterqp arcuir g ¢ & b h quarta
girculi,prolongando quidemarcum g b ufcgad e ,arciiautem b h refecandorex
arcu a b, incedatc arcus circuli magni per duo pun®a h& e occurfurusarcuia
g inpuncto k.Cum igiturarcus b h eft quarta,& angulus b rectus ,eri¢ th_o“
lus circuli g b e, quare & angulus apud e rectus.eft aute & arcus e g quUACTS.
g igitur eft polus circuli e k ,quarearcus g k erit quarta circuli,unde&X a g ar=
cus quadrantem fuperare dinofcitur,quz fuere concludenda.

V.

In omni triangulo rectangulo fi fuerit latus retum fubten densans

gulum quarta circuli eriralterum ex duobus xectu ambientibus ?;1::
@
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taciveuli.Siuero fuerit minusquadrante , erit utrundp reliquoriz aus
miaius quadrante,aut miniseo., ¢p i ipfum fuerit maius quadrante,
erit alterum ex duobus reGum ambientibus quadrante maius , reli-

quumautem minus €0, v
e . Haec eft conuet(a praecedentis.Sit itagg in trian

a ¢ " gyloab g angulum b rectumhabente latus a g
quadrans circumferentiz. Dico g alteg duoriilate

. rum a b, b g eritquarta circuli.Super puncio e

. .. _a fa&o polo, fecundi quantitatem a g defcribat
circulus,quem oportebit eflemagnii, @ arcus a g

fit quarta eircumferentiz magnz.{i igitur circum:

> _ ferentia eius tranfibit per punctit b, planum eftar.

6 ® cum a.b effe quadrantem. fiuero preetereatipfum,

g aut fbit fupra Qut infra ipfum.{i fupra fecabit arca

e a'hinpunoquificd,per itaghuiusduoarcus
: a d&d g orthogomaliter fibi inuicem infiftent,eft
autem X arcus g b orthogonalisadarcum a*b propteranguli b rectum exhy
pothefi,quareper huius g &ft poluscirculi a b,8&ideoper huius arcus 11%1:-

Jatus uidelicet trianguli propofiti eritquarta circumferentiz , Similem priltinis

. concludes medijs, i circiferentia e@culi fuper a polo defcripti,tranfibit infra pun
' &um b joccurrensarcui a b prolongato in puncio e. Sit demumarcus a.g mi

*"nor quadrante.Dico g uterqgarcunra b,b g aut

erit mafor quarta,autminorea , Crefcat enim ars
cus a g indirectum donec habeat arcus 2 d qua
drans,fecundii cuius cordam circumdueatar cireus
lus magnus,qui nequadg offendet punctis b | alids
éhimper huius & hypothefim fequeretur rectum
angulii effe minorem recto, Aut igitur fecando ar-
&um a b :fi opts fuerit:prolongatum tranfibit fizs
pra b pun&iraut infra, Tranfeat priusfupra;fecas
neceffarioarcum b g in puncto qui fit 3. erititagy
pet” ‘huiusangulus 3 e b reGus.ciigs firetiam an
g souluse b 3 reCtusex hypothcﬁ,erx'i per corollafi
2., huius 3 polus circuli a b, & ideo per primam huius arcus 3B quarta circumfe
rentiz.Jatusigitur b g quadrantem fuperabit,latus denip a b quadrante exces
dere neming dubium erit:confideranti faltem arcum a e zqualem arcui a d'efle
quartam circumferentiz.Sed tranfeat circulus dictus infra punctii b fecandoare
cum a b protenfim oportune in puncio h,arcumautem b gprolongatiiin p&
&0 k erititacy per media nunc commemorata,ne fufto crebrius primam atcgfes
cundam huius rgpetam propofitiones,angulus apud h re&us,(ecf& angulusapd
b retus exhypothefi,quare punctus k erit polus circuli a b, ideoqs arcus' k b
quadrans &latus g b triangulinoftri quadrante minus , latus autem a b quas
drantebreuius effenemodubitabit. Tandemarcus a g redtit {ubtendens angul
quartam fuperare ponatur, Dico'qp alter duoritlatetum a b, b g maitis eritqua
drante,reliqud uero minus, Refecto enim quadrante a d ,cordam ipfiusfup a po
. ; Io circumferentes creabimus cireulum magni,cuius profecte civctnferentiapun
éum b prztcribit,aliasenimemonfinum nafceretux ma.thf:matit:t’r,icn‘.i-uen'{zﬁs> ?In

" pofiibile

.
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offibile,retus fcilicet angulus reGo maior. Tran
leeat itagg prius fupra puncid b fecandoarcum aly
inpuncto e arcum uero b'g oportune extenfum
in puncto 3 ,quem conftabiteffe polum circuli a b
angulisapud b & e rectis exiftensibus,unde & ar
cus 3.b circumferentize, quarta parshabebitur , la=
gusigitur b g trianguli 2 b g quadrante breuius
gelinquitur,latus autem reliqui a b quadrant@ {u-
perabit proculdubio, Qd fi circumferentia dicta

defcenderitinfra pun&a b fecando arcuma b fa |

tis porrectii in puncto h,arcumautem b g (nam
ira fierinecefleeft)in pun&o k | priftincfreti fyllo-

‘I11L,

gifmo,declarabimus k effe polum circuli a b & arcum b k quadrantem circum
ferentiz,unde confequitur latus b g trianguli noftr1 quadrantelongius effé,relis
quiiuerolatus a b quadrantis a h ngitudinem haud attingit. Tresigitur thes
orematis partes confirmauimus,quod libuit efficere.  Poflumus praterea pro=
poficionem noftram ftabilire,aduerfariq oppofiti yfferenti concludentes impofii
bileper  huius.Nam ponendo I2tus a g quadrantem -
fi dixerit neutri reliquor laterum effe quadranté erit ne=
ceffario utrungs eor aut maius viel minus quadrante , aut
alterd maius & reliquii minus.quocunqgauten®ilor exi-
ftente,fequitur per  huiusarcum a g nonefle quadran=
tem.fic idem arcus quadrans & non quadras aduerfario
proteruienti habebituaquod eft impofiibilé.Siuero latus
a g fueritminus quadrante,& non fueritutrungg religo
yum laterum aut maius quadrante , aut minus {ententia g

quidem aduerfarij,erit neceffario alteg eorum quadrans,

SR,

&

aucalterum eog maius quadignte,& reliquil minds eo,quoita exiftente , fequituz
per  huius arcym a g effe quadrantem aut maiorem eo,qui pridem ponebatur
minoreo.Qd fi'latus 2 g maius filpponatur quadrarite,& credat aduerfarius,al+
teumduori laterum a b & b g efle quadrantem,aututrungg eorum madus uel +
minus quadrante,concludemusei per  huiusarcum a g autefle quadrant?, aut
quadrante breyjorem,quem nuperrime conceflit effe maiore quadrante, Deftrus
Gibigitur impoflibilibus,ad qua duximus aduerfatium, theorematis noftri funs

dabitur ueritas,

VI,

Tn omni triangulo rectangulo, (i alter duorum angulorun?,quos fir
ftinet latus rectum refpiciens angulum, reGtus fuerit, eritlatus ipfum
quarta circuli.f utergp eorum aut obtufus aut acutus extiterit, latus di
&tum quadrante breuius erit. i ueroalter corum obtufus, reliquus aut
acutus occurrat,latusipfum quadrante maius confjcictur

Triangulus a b g angulum g rectumhabeat, Dico @ fialter duori¥ angu=
for: 2 & g rectus fuerit, latus a g eritquarta circumferentiz.fi uero utercy eope

aut obtufusaut acurus extiteritlatus a g quadrante breuius habebit & fiangu-
arcus a g quadrantem fua

perabit,Si enim alter angulog 2 & g rectus fueri erit pex haus alterum duos

lus a fuerit obtufus &ngulusaiit g acutusuel econtra,

tumlas
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a rumlatenim a-b & b g quarta circuli, quare per' e
iusargus a % erit quarta circuli,Si uero utergg angulog
a & g aut obtufzm aut acutii fefe preebeat, erit per alles
gatd - huiusutruncgduog laterum ab & b g autmas

- itis quadrante,aut mjnus co,unde Fer huius latus a
) quadrantebreuius arguetur. Qd’ i alter angulord a §
P % g obtufus,reliquus autem acutus extiterit, erit ex huz
¢ iusalter duow arcuii a b & b g maior quadrante , relis
. quus autemminor eo,quare per’ - huius lawis 2 g quas
* - drantem fuperabit,quz cenfuimus explananda,

VIIL
* Silatusre@umangulum trianguli {pheeralis refpiciens quadrans
circumferentiz fueritalser ahgulorum fibi infidentium rectus indica
bitur. i uero quadrante minug extiteris erit utercp dictorum angulo=
rum autobtufus aut acutus.& fi latus ipfum quadrante longius offera
wiralter diGtoriiangulorii obtufus, reliquusautacutus pradicabit.
Q £ide X
Heceft cduerfa prioris, Sit triangulus 2 b g rectan
e gulus,anguliiuidelicet b retumhabens. Dico @ fifas
tus a g Terit quadrans circumferentiz, alter angulord
a & g re@userit.fiueroarcus a g minor fuerit quadrd
. te,uterqpangulor 2 & g aut obtuflis erit,aututercs acu
tus. & fiarcus a g quadrantem etcedat,erit alter angu:
G % 16kum a & g obuufus,reliquus autem acutus.Nam arcu
: b a g quadranteexiftente,erit alter duorum arcua a b&
b g quarta circamferentia pey huius,quareper huius alter angulor 2 & g
* *gectus concludetur.SiGeroarcus a g quadrante ménor extiterit,erit per eandem
huiusuterggarcud a b & b g aut maior quadrante,aut minog eo,quare per
huitgs utergg anguloss a & g aut obtufuserirautacutus.Qd fiarcus a g quare
* £2 circotnferentiz maior occurrat,eritalter duori arcuum a b & b g maior qua
drante, & reliquuis minor eo,quare per huius alter angulorum a & g obtufus
erit, & reliquus acuitus,qua fuere declaranda, 2 ot
« . VIiY, é
Si quistriangulus fpheralis duosacutos habeat angulos, aut duos
obtufos,grcus egrediens 3 uertice terti) anguli,lateri fe refpicienti per
pendiculariter occurfurus,intra triangulu reperiet, fiuero alter eorit
acutus,& reliquus obtufus extiterit,extra triangulix neceflario cadet,

it Sit triangulis huiufmodi 2 b g duosangulos b &g
fhabensacutos,aut ambos obtufos . Dico @ arcus aba
pundolateri b g : Guis utringg indefinito, perpendicus
lariter occurfurus, intra triangulii a b g confittet. Non

) enim poteritegredi trianguli ipfum,quod fi poffibilear

g A 3 bitreris, fitarcus ille 2 d coincidens arcui g b ,quantd
fateft porrecto dextrorfum in punéto d erit itagg arcus

a d'l4tus commuii duocbus triangulisadb&adg

: ectangylis
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re@angulis.fiigitur duoanguli b & g trizguli a b g fuerint acuti,erit angulus
a b d obtufits,quare per  huiusarcus a d minor®ric quadrante propter angus
{um a g d erianguli a g d acutum,& per eandem maior quadrante propter ans
gulum 2 b d trianguli a b d obtufym.idem itagg arcus minor erit quadrate cix
cumferentia eiufdem,8 maior eo,duod eft impofiibile,arcus ergo perpendicuias -
ris huiufmodinon cadet extra trianguliw. Prohibet autetnhypothefis,nearcusille
tranfeat peralterii punctor b & g ,%ic enim angulus acutus aut obtufus haberet
rectus,quod eft impofiibile. Deftructis autem incouenientibus illis relinquitur g
non nifi intra triangul permaneat,quod pollicebatugprima pars theorematiss
Sit demi alter pradi®oriangulog,uerbi gratia ,b ob ; !
tfus,&X reliquus g acutus,Dico @ perpgndicularis ca 2 .
detextra triangulii.Non enim poteft coincidere alteri il ,
duoriilaterii a b & a g ficenimangulus o_btu?us ant ;
acutus effet retus,fed neqp intra triapgulum confiftere A
poterit.Si enim ita putaueris,fit arcus a e perpendicu -/
{arisadarcum b g cuifecundum pun&ii e communi
cat.erititacglatus a ¢ commune duobuis triangulfs a ' S
be & a g e reGangulis,quog unusanguli a b'e ha= PR
bet obtuﬁxm,rdx’quus autem angulii a g e acutif,quareper  huius bis aflumptd
arcus a e maior erit quarta circumferentize,&gninor ea, quod eft inconueniens,
Cum igitur arcus perpendicularis huiufnodi non poflit coinciderealteri duorum
fateri a b & a g ,neqgintra triangulii caglere, reliquis eft neceffario ut extra trian
gulum rcperiatur,qu;t‘cupicbas addifcere,o =

13X, :
Cuiuslibet trianguli tres angulos acutos habentis, triung laterum

unumquodgp minus quadrante pronunciabitur,
: »

°
Trianguli 3 b g tres anguli fint acuti. Dico ¢ uni e

anodep latus eius quadranceminuserit. Fiantenimapud | 7 )z

duopun®a b & g duo angulirecti,eductis duobus ar= / \a\ <

cubus circulor magnori b e & g e inpuncto e cOcur- A

rentibus,quemper  huius oportet effe polum circuli b C R

g4 polo igitur e ger puncid a procedat circulu$'mas A \
gnus,qui neceffarid fecabitarcum b g fienimnon feca= \
set;neceffario alterif duog arcuii a b &a g fieretgpars b

quadrantis femicircumferentia , quod eft inconuéniens, & )

fecet igitur in puncto d ,erit autem utercy angulog apud d rectusper fuius, &
ideo urerc triangulog a b d & a g d retangulus.cunggduoanguli a b d &b
a d fintacuti,torum enim b a g acutum tradidichypothefis,erit per huius are
cus a b minor quadrante.fimiliter probabimus arcti 2 ¢ minogem quadrante,
reftatigitur,utarcum b g quadrante breuiorem oftendamus,quod quidem habe
bitur, fi apud duo puncta 2 & b duos retos,quemadmodi nuperrime apud duo

puncta b&g conftituerimus.& hocerat peragendum,

X.
Siquis triangulus duos acutos habeatangulos 2quales,utrundg la
terum eos refpiciéntitt minus quadrante praedicabitur,

it tri ‘& o acutoa haberissequales, Dico @
-. »SltA triangulus a b g,duos angulos b.& g acutoa o 2q i
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atrunc latereius,a b & a g minus erit quarta circulis
Creakimus enim apud duo piicta b & g duosrectos an
gulos;arcud b é infefluros eductis duobus arcubus b d
& g d inpuncto d confluentibus,quem hujus nonfi
nit effé polum eireulib g,&ideoper huius utercy ara
Jcum bd & ¢ d quadrans habebitur, Civitac duoars
j cus b a & g a,ex punciis terminahbu; ];teris b g tris
| anguli d b g egreffiintra ttiangulum d b g concurrat,
°9 s WS crugnt per %en%jr huius duo ara%s ba&ag coniuncti
bfeuiores duobus arcubus b d & d g.Vnde X medictas
#om arcusuidelicet ba breuior erit medietate iftog.quadrante feilicet bd, fimi
liter 3rcif g 2 minoré effe coftabit ipfo quadrate g d, oportet em duosarcusba
& a g zqualesefle, tertij huiuSenunciante,quod libuit attingere,
Hhit e i
Trianguli duos obtufoshibentis angulos 2xquales utrundg laterus
eos refpicientitr,maius quadrante reperietut.
. e Singduo anguli b& g trianguli a b g obtufl 2qua
les.Pico g utrungg laterum a b & a g quadrantein fle
perabit, Factis e duobus rectis angulis apud duo puns
&a b & garcus b g, educendoduosarcis bd & g d,
quos conftatintra triangulum a b g concutreré,quodfi
at ifi puncto d erunt queadmodum in preemiffd argume
tabar duoareus b d & b g,quosgportet efle quadrites;
minoresduobusareubus b 2 & a g lateribus trianguli
noftri.& ideo ficutdiioarcus b a,a g Zquales ppter an
gulos a b g & a g b =quales fuperabiitduos quadran
tes b € & d g itauterqgpagcuum b a & 2 g quadrante
maior intelligef ; quod uoluimus exponere,
© X1l ;
8i quistriangtlusinxequales habeat duosangulosacutos,latus mi

nori corumoppofitum minus efit quadrante,

.7 4

Trisiguli 2 b g duo anguli b & & fint aciit fiteg an
giilus g minor angulo b, Dico ¢ latus a b et minus
guadrante,Ni conftituendo duos rectos apud duo puns

ab& g , produdisarcubus b d & g d inpuncio d
eoncurrentibus,eriit duoarcus b 2 & a g minores duo
bus b d & d g, qui femicircaferentiam perficiunt,quo=
niamutercg eotum eft quadrans circumgrmtfét, d polo
cireuli b g exiftente.duo igitut atcus b a & 4 g thino
ves funt Rmicircumferentia, cligarcus b a minot fiear
cua g per tertfihuius,gpangulus g minorexiftat an
gulo bjetitarcus b a minor quadrante ¢ircamferefitiz,
quoderatdemonftra ndum,

A K11l
Trianguli duosobtufos habentis angulos irrecliales,latus maiori

eoraoppoliti maius quadrante pronunciabitur.

‘
s\

Habeat
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Habeat triangulus a b g duosangtilos b & g ob
tfos ineequales, g {cilicet maioremangulo b, Dito ¢
fatus a b maius eft quadrante, A punciis enim b & g
arcus erecti orthogonaliter concurrentintra triangult
a b g,§dfitin puncio d polo filiCet circuli b g, enmt |
ggduoarcus b a & a g maioresduobus arcubus b d¢ ¢
d g, qui 2quantur femicircumferentize , quare duo ar= |
cus b a,a g femicircumferentiam fuperabunt,unde &
maior eorum {cilicet arcus a b quadrantemaior habee Sh
bitur,quoderat abfoluendum, o

®ir1g, :

Si quis triangulus duos acutos habuerit angulos , latusG; uni eprix

eppofitum ion minus quadrante erivreliquiis eius angulus obtufus,
larusG ¢i oppofitum maius quddrante, °

Sit triangulus a b g duos angulos b

& g acutos habens, cuius latus a b alteris
acutog refpiciens,nor fit minus quadrate,
Dico ¢ anguluseius a erit obtufus,& latus
b g maius quadrate.Fiat e apud duo gun
@a b & g duo angulirecti,eductis duobus
arculys in puncto d extra trianguli a b’
concutentibus, quenmquidem oportet e[%
polumicirculi b g demittaturcggdpolo d p
pindi a quadrans d a e, incidensarcui b

inpuncto ¢ . Cum igitur arcus a g non
ﬁtmmor quadrante,erit {pfe sut quadrans,
aut maiot ¢o.Siguadransper  hujus alte-
rum duori laterii a e, e b trianguli rectane > .
guli a ¢ b erit quarta circumferentiae.eft autem arais a e minor quadrante,reli= °
quusergo € b quadrans erit neceffario,quare totus arcus b g maior erit quadra .
te Similiter pey, huius probabimusanguli b a e efferecti,cum angulus abe
fitacutus ex hypothefi, totus igitur angulus b a Ig’ tnaiot eft reto0.Qd,fi latus 2
b maius fuerit quadrante,eritper  huiusarcus b e maior quadrante, cum reli=
quus a ¢ {it minor quadrante,arcusergo b g multo maior erit quadrate, Simili
terper  huiusoportebitangulii b a e effe obtufum,cum angulus 2 Ere fit acua
tus per iypothiefim,angulus ergo b a g multo magis erit obtufus, patet igitur
propofitio, %

p 42
Sifuerine infphara duo circuli ragni ad fe inclinati, fignenturty
in circumiferentiaunius eorum duo puncta ,autin utriufqs circumfe=
rentia punctus unus, & producarur ex unoquog puncorum ad circa
ferentiam cireuli alterius perpendiculatisarcus, proportio finusarcus
qui eft ineer unum illorum punctorum,& punctum {ectionis circulo=
rumad finumarcs perpendicularis ex eo protractiad circulum alres

rurh eft,ut proporeie fints arcus comprehenfi inter pynctum alium
‘ N & pundiis
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& pun&um fetionisad finumarcus produdti exillo punéto.
g é

Non abfterreat obfecto te uerbofa prafens propofitio,& primoafpe¢tu intri
@uta:vebus enim Mathematicis uix fatis lucidum,ne dixerim uenuftis, accomoda

* bi? fermonem: frudii profecto dulciffimit hac arbore Guis rigida decerpes,, quem
ubi perfenferis, toti fer&prafent librum intelliges.Si nt igit duo circulimagni
. o . infphera adfe inuicem inclinati a bg

. s d & a e d,quon circumferentiz fecent
\ fein punctis a & dfignent'qp duo pun
& b g incircumferentiacirculia b g

. d.4 quibus defcendant duo arcus ppen=
diculares b r, g s ad circumferentiam

| _circuli 2 e d. Dicog proportio finus.
«Vy areus a b adfinumarcus b r eft ut fie
nusarcus a g ad finumarcus g s . A
pundtis enim b & g bina perpendicu

*lares reGe demittitur,una quidem ad
{e&ioem communem circulog {cilicet

P \ lineam a d,quz‘ﬁnt b m,gn , alterce

= sl\_\’/; - Jero ad fuperficiem circuli 2 e d, que
\ fint bk & g 1 duislineis k m & 1n

i) . quoniam itaggduz linez m b,b k an

gulariter coniunze , zquediftant daabus n g ,g 1 angglariter coniunctis, b

m enim xquediftat lineg g n per primi , b k autem ipfi g 1 per undecie
mieritangulus m b k qualisangulo n g 1, utergs autem angulog b k m &

g 1 n rectus eft ex diffinitionelineze perpendicularis ad fuperficiem,quare per 32

. o primiduotrianguli'tm b k &= g 1 fimtzquianguli,X ideo per 4 fexti permuta
. timarguendo proportio m b ad b k eft,ut proportio n g ad g I.eft autem m
b finusre®usarcus a b per -tcrtij&diéi’nin’oncm ,n g uero finus arcus a g,

. item b k finusarcu8 b r, g I autem finusarcus g s.proportio igitur finus arcus

a b adYinumarcus b r eft ucfinus arcus a g adfinum arcus g s . Habemus er-

go partem propofitionistieram,quando duo puncta in una circiiferentia fignans

zur, Signemus ea demum in duabus circumferentijs dictori ci rculb,fit unué b

iin circuntferentia circuli a b g dreliquusautem t in circuntiferentia circuli a e

d defcendat 2 punco t perpendicularisarcus t x ad circumferentiam circuli 2

b g d.Digo g proportio finusarcus a b ad finum arcus b r eft,ut proportio fis
nusarcus d t ad findarcus t x,Sintenim poli duori circulog: h & 3, per quos
eranfeat circulus magnus h 3 p e fecanscircumferentias dictort circulog in piis

&is p & e.Incircumferentia itagy circuli a b g d fignatafuntduopuncta b &

P4 quibus defcendunt duo ppendiculares b r & p e,quare pportio finusarcus

a b adfinumatcus b r eftut finusarcus a p ad finumarcus p e Rurfis cumin
circumferentia circuli a e d fignata fint duo punca e & t,dquibus duo perpen
dicularesoriuntur e p & t x eritproportio finusarcus d t ad finumarcus t x,,
ficutfinusarcus d e ad finumarcus e p .eft autem proportio finus arcus d e ad
finumarcus e p ficut finusarcus a p ad finumeiu{demarcus p e,utergz endmar

- cuii 2 p & d e eft quarta circumferentize unius.proportio igitur finus arcus a it
' adfinumarcus b r eftutfinugarcus d e adfiniiarcus t x ,quee fuere peragenda.

Sed forfiran adhycanimus pender,attento g d quolibet puncio in fuperficie {pht

rica pra-
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gica praeter polum circuli cuiuslibet,extra tamen circumferentiam eius fighato,
geminos demittere liceat arcus perpendiculares ad circumferentiam ipfius circu
li.poffibile eft enim per punctum fignat & polum circuli tranfire circul alium
magnum tertij huius docente,circuli igitur hoc pacto defcripti,duo arcus intgr
punctit fignatum & circumferentiam circuli facentis intercepti,, perpendiculayes
eruntex  huiusad cireumferentiam circuli iacentis, I figuratione itaq pracfen
tid puncto b prodibit perpendicularis,unus ad partem ilfclinatiéis,reliquus aus=
tem ad partemoppofiram,Idem quocy atcidet caeteris punctis in utracg circumfe
rentiarii fignatis,uerum hoc non interturbabit fyllogifgnﬁ noftrum, nam hij dud
perpendiculares cum fint 2quales femicircumferentiz per ~ tertij h)ul'us, commu
niis animi conceptio eundem ipfis communem donabit finum.quicquid igitur de
uno arcuii praedicabit theorema noftrurti,& dereliquo demontiracis habebit,
XVI. a

o ot 7 ~
Inomni triangulo rectangulp omnium laterum finusad finus an=

gulorum,quos fubtendunt, eadem eft proportio,

Sit triangulus a b g angulumeb reCthum hap.
Dico @ pportio finuslateris a b adfinum anguli 2 /
g b eadem eftproportioni finus lateris b g ad find o
anguli b a g, & proportioni,quam habet {inug late=
yis a g ad{inumanguli a b g ,quod {i® demonttra- e
bimus,Neceffeeft ,aut utruneg angulog.a & g effe b
yectum,aut altert eog duntaxat,aut nullum, Si uter=
g corum retus eft eric per hypothelim&  huius pi »
¢tus a poluscirculi b g, b autem polus circulia g 3 )
& g polus circuli a b,quare per diffinitionem unuf= o
quilq tritrm arcui dictoge determinabit quantitazem ang(}ll‘.'fe refpiciantis, idem ,
igitur erit finus cuiuslibet tritim laer & angult {ibi oppoliti,& ideo finus omnid
ateri¥ ad finus ahgulog fe refpiciertiif,proportionemeandem accipiunt uidelicet
aqualitatis.Si autem alter duntaxatangulog a & g fuerit fectus ,fit ille, verbi ,
gratia,angulus g .tradidit autem & hypothefisanguli b rectum,quare per hu
iuis 2 eft poluscirculi b g & per huiusuterggarcuii b a & a g quadrans cirs
cinferentize nidgnze.per diffinitionem igitur unufquifty arcui ab,b g & g a
quantitatem angulffe refpicientis determinabit,eritcy idem fins cuiudtibet late=
ris & anguli fe refpicientis conuertendo diffinitionem finus anguli, unde poftres
mo conftabit omnium laterum finus ad finus angulos: fe refpicientii, gandem ha
bere proportionem fcilicet 2qualitatis Qd' fineuter angulog: a & g rectus offe
ratur,non poterit aliquis trium arcui lateralium effe quadrans circumferentizz,
quemadmodiiex huius trahitur,uerum in triﬁlici uarietate habebiitur, Sienim
uterqp anguloge a & g fueritacutus,eritper  huivsutergs arcui a b & b g mi
nor quadrante,unde &per huiusarcus a g minor quarta circumferentiz, Cre
fatigitur arcus g a uerfus a donec fiet quadrans 2 d fecundam cuius cordam
quz eft cofta quadrati magnifuper puncio g facto polo defcribatur circulus ma
gnus,fecansarcum g b prolongati in puncto € .prolongetur demum arcusa g
ad partem punci g ,donec quadrans habebitur a 3 ,cuius corda fuper polo a ¢ir
cumdua pariat cirgal¥ occurrentem arcui a b continuatoin puncto h Pinxiz
mus hoc pacto uram figurationem,Si uero utercg angulorum a & g obnﬂhbme;'e

. prabeag

e
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prabeat,per media nuperrime commemoratauterggarcui 2 b & b g quadran-
gem{Uperabit,arcusautem a g quadrante minorem confitebimur . prolongato
dgitur ut antea utringgarcu a g ,donec &arcus g d quarta nafcetur Xarcus a 3,
5  fuperpolis g & a duo circulimagni defcribantur, quog
i o — unius fuper g fciliceg defcripti circumferentia neceffario
\  fecabitarcum g b maiorem quadrante,quod fatinpun
“&o e reliqui uero fuper a de?crx'ptl’ sfecabunt arciia b,
quod contingat in punco h .Sicalterafurgit figuratio.
Q¢ fialterangulos; a & g obtufus fuerit, reliquus auré
acatus, fit 2 obtufus & g acutus,erititagex pallegatis
locisutercparcuii b g & g a quadrante maior,arcusau
tem a b minor<e.abfcindant ergoexarcu a g duo qua
drates god & a 3 inarcu d 3 participantes, defcriptogy
circulo ut prius{uper g polS,circumferentia eius fecabitarcum b g maioré qua
drante,quod fiat in punéto e circumferenti® autem circulifuper a defcripti,non
fecabitarcum a b, cum fitminor.quadrante,fed occurret ef quantiifateft porres
&o,quod flatin puncto h .Neutro igitur angulog a & g recto exiftente,tamedi
. MY figusatioe triplicfutamur, fyllogifmus tame erit unia
éus, Cumenim duo circuli g d & g e adfeinclinati
fint,& incircumferentia circuli g d fignent duo piis
&a,e¥quibus duo perpendiculares a b &d e delcen
dunt,erit per praecedentem proportio finusarcus ga
adfiniarcus a b ficut finusarcus g d ad finit arcus
d e, & permutatim finus g a adfint g d, ficut finus
"wa b adfinii d e.Jtemduocirculi a 3 & a h adfe ins
. w— ¢ | dlinatifimt,fignanturqzduo puncta g & 3 in circiis
el ferentia circuli a 3 ex quibus defcendunt duo arcus
e petpendiculares g b & 3 b,quare per praemiffam p
. Fortl'o'ﬁnus a g adfinum g b eft tanFfinus a 3 adfinum 3 h, & permucatim
inus a g ad finum 2 3 ficit finus g b adfinfim 3 h.eft autem finus a g ad fis
«nu a3, ficutfinus’g a ad finff g d,guterqarcuii a 3 & g d quadrans habea
tur.Sinus igitur lateris a b ad finum d e, & finuslateris b g adfinum 3 h can-
dem habent proportion€,qua uidélicet finus lateris a g ad finum quadrantis. Si
nusaut? d e eft finusanguli & g b, arcusenim d e derterminat'quantitaté ans
guli a g B, pun&o g polo exiftente cireuli d e.Similiter finus 3 h eftfinusangu
ti b a g.finusaut€ quadrantis eft finusanguli rect.quare finuslateris a b ad ﬁs
mum angudi 2 g b K finuslateris b/g ad finumanguli b a g . finus quocy late-
ris 2 g adfinum angulirei‘ab g unam & eandem fufcipiunt proportionem,
quoderat declarandum,

XVII,
In omni tsiangulo non rectarigulo finus laterum ad finusangulo
rum eis oppofitoru eandé habent proportionem,

Quam przcedensde triangulis reGangulis praedicabat paffionem, prefens
quogg de triangulis non reangulis enunciat. Sit igitur triangulus a b g, nulld
habens rectum angulit. Dico @ finuslateris a b ad finumanguli g, finusty late
vis a b ad finum anguli b,&?fnus lateris b g ad finumanguliuna & eande pro
portionem accipiunt, Demittam ei ex puncio a perpendicularem a d inciden

tem
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gematowi b.g fiintra trianguld manferit,aut occurrens a i’
temarciu; bg oportune prolongato fiextra triangdlum ] \
ceciderit, quazneutriarcuum a b & a g {ibi contermiz= A
nalium coincidere poterit . ficemalterangulor b& g / .
yectus haberetur,qué hypothefis nofra non reGum tra ’
didit,Cadatitacp prius intra rrianguld, diftinguens dus o
ostxiangulos'a b d & a g d re®tangulos, erirergoper o~ \ 7%
pracedenté terminis permutatis proportio finus a b ad )
Jinum a dyficucfinus anguli 2 d b recti adfinum angy .
i a b d.fed & per eandem premiffam proportiofinus 2 d ad finum 2 g tanth
finusanguli a g d ad finumanguli a d g redi, ciigfitidemfinusangulia d g
&anguli ad b,g utergeor rectus eft., etit per 2qua roportionalitat:‘z indirecta
finus 2 b ad finum a g ueluti finusanguli a g B adfinumanguli-a’b g & per-
mutatimfinuslateris a b ad finumapguli 2 g b tand finuslateris 2, g ad fing
anguli a b g . Eandem denicp concludes proportioné finuslateris b g ad finum
anguli b a g'\fi priusabaltero punctoangulatium b & g ad latus fibi oppofi
tum demiferis arcum perpendiculare. Quod fi perpendicularis a d extra trian=

flum ceciderit murara parumper figuratione pfiftinum repetemus fyllogifmd,
%lrircﬁtcxpraemi(ﬁ permutatim arguendo finus a b ad
finum a d tan? finusanguli a d b ad finum anguli a b
d recti.itemy finus a d ad finum a g, Scu fitus anguli
a g b adfinumanguli 2 d g recti.quare per 2quam indi
rectameritfinuslateris a b ad {inum lateris a g Jficut fis
nusanguli g b ad fitlumanguli a b d.finusauteman:

uli a b d eftetiam finus anguli a b g per communém
?cicmiam finusigitur a b ad finum a g eftut{inus an=
guli a g b adfinpmanguli a g b.&ideo permucatister= o
minis,erit finuslateris a b adéinumanguli a g b tand finus lateris a g ad find
anguli a b g .Hanc demii conuinggmuseflé propartionem finiuss lateris b g ad
finumanguli b a g,quemadmodithactenus proceflimus.Paflionem igitur g
de triangulis rectangulis & non reangulis fingulatim in hifce demonitrabatur
theorematibus,communiter tandem deomnibus triangulis qualefcuncy fuerine
copcludere licehjt,quae res quantos & G iuaumdos allatura fit fructus pedetentim
intuebimur , » .

XVILI,.
Inomni triangailo unicum habentereétum angulum, proportio fi=

nus angulinG rectiad finum anguli rectieft,ut finus complementi an

gulireliquiad finum complementi lateris eum fubtendentis,

Sitriangulus a b'g cuius angulus b quidem fit reGus,heuter autem duog

a & g re@us habeatur. Dico @ proportio finus anguli b 2 g ad finum anguli b
recti eft,ut finus complementi anguli a g b ad finum complementi lateris 2 b,
fimilicer finus anguli 2 g b ad finum anguli b rectife habet,tand finus comple=
mentianguli b 2 g ad finum complementi arcus b g,quod fic demoftrabimiis.
Quoniam neuter angulorum 2 &g eft reGtus,erit aut uterqy eorum aclitus ch
obrufiis, aut alter acutets,& reliquus obtufus.Sit primo utercg acutus,, quamobré
per huiusutruncslater ab & b g minuserit quadrante, ideoty per - huius
‘ G &arcus
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_ & arcus a g minor exifter quadrante , protendat
R Sergo g a adpartem puncti a,donec fiecquadrans
ki \\\ g dfecundum cuius cordafuper g facto polo cir=
cumducatur circulusfecansarcum g b fatis pros:
fongatum injun&o e. arcus deniq b 2 ad paré
pundti a porre@us coincidat circurnferentia cirs
culifuper g polo circumdudii in picto 3, quéex
tuius conftabiteflepolum circuli g b e.per aus
tem huius uterggarcuit 3 b & 3 e quadrans habes
bitur,&angulus 3 e g reus. quareper diffinitios
nemarcus a 3 eritcomplementum lateris 2 bar
cusautem d 3 cSplementum arcus d'e. cticp arcus
d ¢ determjnet quantitatemaniuli a g b,puncto g polo exiftete circulizde,
determinabitarcus 3 d quantitatem coplementianguli 2 g b, quod facilius du:
Roarcu g 3 cofiteberis. Eftautem proportio finusanguli b a g ad {inum angus
li ab g re®iper huius conuérfim ar%u«:ndo,ﬁcutproportio finus-b g adfing
g a. finus demum b g adfnum g a ;ficug finus d 3 ad finum 3 a per  huius,
quoniam in circumferentijs dubs circulog g a d &3 2 b fignata funtduo Eﬁc‘h
g & 3,4quibusalternatim defcendiitduoarcus perpendiculares ad circumferens
tiashuiu?modi circulog., g b quidé propterangulum a b g rectumex hypothes
fi,3 d auté propter angulum 3 d g reGwm, g polo circuli 3d exiﬁcnte.giﬂus au
ges3d eﬁh’;lus coplementi anguli a g b, &arcus a 3 eft complementum lateris
a b. Proportiotigitur finusanguli ; a g adfinumanguli a b g recti, eft tang
finus coplementianguli a g b ad finum complementi Iteriseun fubtendentis,
Quod i fuerit utercgangulor a& g obtufus per
huius utriiog fatere 2 b & b g quadrant? fus
« perabitunde&latus a g minus quarta enumis

- 3

. abitur , Crefcar #gif arcus g'a donecarcus g d

\ " per a pun&§iincedens fiet quadrans,fecundiicu

s . /\/ 5 ius cordd defcribatur circulus magnus,fecansne
LA

.

ceffarioarci g b, quod fat inpuncio e, fecabit
aiit circulus ille neceffario arcum a b in puncie
quifit 3. per ita%huius ducarcus g e &be 3
perpendiculariter fibi inwcem infiftent, ctigp per
hypothefim arcus a b perpendicularis fitad ars
cum b g angulo b recto exiftente, erit per hu
ius 3 poluscirculi b g,& per corollarium eiufdé
utercg arauum 3 b & 3 e quadrans circumferenti, quare per diffinitionem ar-
cuis 2 3 erit comg]emcnrum arcus a b,arcusetiam 3 d determinabit compleme
tumanguli a g b,quod apertumuidebitur fiarcik g 3 produxerimus, erit enim
angulus h g % re&us, arcu 3 b quadrante exiftente,finus ergoarcus 3 d eritfi-
nuscomplementi anguli 2 g b. Cum itac in circumferentijs duorum circulori
a g & a b adfeinclinatorum fignauerimus duo pun&a g & 3,3 quibus defcen
- duntduo perpendiculares, g b quidemad arcum a b propter angulum b recii
exhypothefi, 3 d autem adarcum g d propter g pola circuli d 3,eritper huws
ius conuerfis terminis proportio finus arcus b g ad finumarcus g a,tac finus d
3 adfinumarcus 3 a, uidelicet tand finus complementi dnguli‘a'g b adfinum
complementilateris a bfinisaatemarcus b g adfinum arcus g a e habet per
huius

®
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fuius permutato terminorum fitu, tang finus anguli b 2 g ad finum angu li a
b g recti,&ideo finusanguli b a g adfinumangyli a b g rectifehabetficur fi
nus complementianguli a g b ad {inum complementilateris a b ipfum fubten
dentis.Poftremo alter angulog a & g fitobtufus, uerbi

gratia,angulus a, &reliquus g acytus,erititac; per me ,,T 5
diafupraditaarcus a b minor quadrante, uterqp uerq , i .
arcuum a g & g b quadrantem fuperabit. refecabo igi - e \
turexarcu a g quadrantem g d defcriprocy circulo i%: e \

cundum quantiatem g d fuper g polo, circumferentia \| 3
eitrs neceffario concurrens ci¥arcu g'b quadranté fiiple \ o
rante fecabit arcuma b,quod fiat in puncto 3,que opor J \

tetefie policirculi b g per  huiuspropter binos angu :

losapd b & e reGtos.unde 8ex corollarioeiufdE utercy / )
arcuum 3 b & 3 equadrans conuinceturs Cigarcusd e g~ * - L/ i

quantitatZangulia g'e determinet arcu 3 e quadrante ,
exiftente,arcusd 3 quantitaté cdplemétianguli-a g b dgterminabit,quod haud
incertum affirmabis,ubi arcii g 3 produxeris.fimiljter a 3 erit cSplementt late
vis a g.In circiiferentfjs aut€ duoge circulog a g &.a b adfe inclinator:'( eifdem
enim chara&eribus nunc arcus nunc circulos {uos more noftro repraefentamus )
fignata funt duo puncta g & 3,3 quibusalterni egrediuntur perpendiculares gb
&3 d,quod nd niff ex locis cdmemoratigoftendemus, & tandem {yllogifmo fretd
priftino concludemus finum anguli b a g fehaberead finum anguli ab g recti
tand find cdplementianguli a g b ad firfum cSplementi arcus.Lum {ubtendens
tis.quod iuvat ateigiffa.Non aliter procedemus angul a g b uiceanguli bag
affumentes, caeteris ut res ipfa poftulat commutatis, * g
X I3, ® -
In omni triangulo,cui unicus eft reGus amgulusgfinus cdplementi

lateris re&tii fubtendentisangulitad finit coplementi alrerius retum’

ambientili,eam habet proporsonem, qid finus complementi reliqui

laterisad finum quadrantis, 3
: b

_ Sit triangylus fpheeralis a b g anguli breci has \
bens,& utrumcg relignori non rectum. Dico ¢ propor= &l

tio finus complementi[ateris a g ad finum complemen /’-\ X
tilateris a beftut finus complementilateris b g adto -

tum fcilicet finum quadrantis. itemy finus complemen 35 »
ticiu{demlateris a g ad finum cSplementi lateris b g ~
tand finus cOplementi lateris a b ad finum quadratis.

Huius demonftrationem afferemus fimplice, tametfi tri

uaria foleat effe figuratio.Si enim uterqg dngulog 2 & g acutusfuerit,erit pmes
dia in praemiffis fzpenumero adducta, uniiquodgp laterit trianguli noftri minus
quadrante.Prolongeturergolatus g a ad partempuncti a, donec fiet arcus g
d quarta circiiferentiz,fecundum cuius corda fuper g polo circulus deferiprus fe
cabitarcum g b fatis continuatum,quod fiatin puncto €. fecabit autem & arcl
ba prolongatii,quod fiatin puncto 3.Sidenicp uteregangulos a &g obtufiim
fe prabeat,erit uter@ arcuii a b & b g maior quadrante,arcus autem 2 g quas

drante minor,quo crefcente donec fiet quadrans ad, fecundum cordaipfius dea
. ' ' O = feribatus

.
»
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L fcribatur circolus magnus {ecans neceffarioarcum g by
quadrantemaioré in puncto quifit e, arciaut? a g in

Py 3 puncto quem uocabimus 3.Ecfi poftremo alterangulo
rum a & g obtufus fuerit,uerbi gratia angulus a, reliz

3 ‘quusaytem acutus.erit utergg arcuum a g & g b qua-
o < drantemaior ex allegatis locis,arcus autem 2 b minor

quadrante, Abfcindam igitur ex arcu g a quadratem
g d, fecandii cuius corda fuper polo g circuld magni
. defcribo,quifecetarci b g inpunoe, &arci b a d
g  &nuatuminpuncto 3.Quibusita ordinatis conftabicp
huius 3 effepolum cireuli b g propterbinos angu
Tosapud b & e recos, & per corollariumeiu(d utri
qaruum 3 b & 3 e efle quadrantem, quare per diffi
j.itionem arqus a 3 eft complementiilateris a b, ar
cusaiit a d corfiplementiilatetis ag.&arcus b e @
A plementii lateris bg.Cunggduo circuli 3 b& 3 eadfe
inclinati fint,in quor: unius {cilicet 3 b circumferétia
fignancur duo puncta a & b, ex quibus perpendicus
Taresarcus ad circamferentiam alterius defcendunt,
. b quifunc a d &b epropter binosangulosapud d&
s # e re¥os g polo circuli 3 e exiftente,eritper  huius
7 proportio finus 3 a ad finum 2 d ficut finus 3 b \quadrantis ad finum be,
& permutatim finus 3 a complementi,(cilicetarcus a b ad finumquadrantis 3
b tandfinus a d complementi laterts a g reGum fubterdentis angulit ad fing
b e compleméti feilicet lateris b g re@iambiétis,quod,pponebat cofirmand,

4 ® XX,
Inomni triangulo nonye&angulo perpendicularisd verticeangu-
* i cuiuslibet ad latus fibi oppofiti demiflus cit duobus lateribus fibi
conterminalibus duoscomplectetur amgulos, erity proportio finus
« dextrj ad finum finiftri corum angulori tan&s finus cSplementi angu

Li dextri ipfius trianguli ad finii coplementianguli finiftri.

Angulum dextriz appelld,quem facit perpendicularis citfatere trianguli dex
tro.Sim%mm antem qué cum finiftro. - Sittriangulus a b g, nullif habens recti
3 angul@, 4 cuius anguli vertice defcendatarcus a d pers

n pendicularisad arcum b g, cSplectens cumduobuslate
ribus trianguli fibi cSterminalibus duos angulos,cumla
. tere quidé a b dextroanguli b a d ,cum latereautemfi

niftro a g anguli a g d.Dico g proportio finus angu
li badadfintangulig a d,eft ficut pportio finus cople

3 s 2 ~ i
. "mentianguli ab g adfinum cGplementianguli a gb.
Perpendicularis em arcus aut cadit intra trianguli, aut
extra,cum neutri arcuum fibi conterminaliit coincidere
poflitfic ndqg alter angulorum b & g reGus fieret que
£ g L

hypothefis non se@um tradidit,unde etiam palam g per

: pendicularis cam duobusfateribu$ duos continebit an=

‘gulos, Cadat primym intra;X (it minor quadrante,quod quide accidit dautergy

oL s angu

-
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angulorum b & g acutus fuerit,quemadmodumex  huius trahitur,non poteft

~guteny effe ‘quadrans angulo a b g non exifignte recio . | Extendatut-er-

o d a ulg ad e donec arcus d e quadrans habeatur, eritcy per  huius e
poluscirculi b g, quo duobus punciis b & g occurrant duo arcus circulog ma
gnow e b & e g ,quos oportet effe guadrantes perpendiculariter quidé arcui bl .
infiftentes, eritqs per diffinitionem angulus a b e cSplegientum anguli 2 b%,
&a:gulus a g e complementiianguli a g b.Per aute huius conuerfis ermi-
nis eft proportio finusanguli 2 b e ad finumarcus a e tand finus anguliea b
ad finum quadrantis e b, & per eandem finusarcus a e adfinumanguli a g e,d
cut finus quadrantis e g adfinumanguli e a g .Sinudautem quadrantis e g eft
etiam finus quadrantis e b,per zquaigit finus anguli a b e adfinitanguli a ge
proportionem habet,qui finusanguli esa b ad finum anguli e a g.Cundg finus
anguli e a b fitecidanguli b a d,¢ fimiliter figusanguli e a g finushabeat an-
guli d a g, @ bini binis rectis quipolleant , erit froportio finusanguli ba d
adfinfanguli g a d,tand; finusanguli a b ey fcilicet cOplementi anguliab g
adfinum anguli a g e fcilicet complementi anguli a g b,quodlibuit efficere. Si
autemarcusa d quadrante maior extiterit,quod quidem euenitutrogp angulorit
b &g obtufo exiftente abfcindatut ex eo quadrans 3 d,& 4 puncio 3°que  hu
juspolicirculi b g demdfirat,duo arcus procedit duobus punciis b & g occur
furi,quos liquet effe quadrantes per  huius orthogonaliter infidentesarcui b g,
angulusigitur a b 3 eft complementug ang®li a b g per diffinitionem, itemty
angulus a g 3 complementumanguli a g b diffinietur. Eft aitem per huius
conuer{im arguendo proportio finusanguli b 2 3 fiue b a d ag finum quadran=
tis 3 byueluti finusanguli a b 3 ad finumarcus a 3.& per eandem {inus quadia-
tis 3 g ad finum anguli g a 3 five g a d,tad finusascus a 3ad finumanguli a
g 3.perequam igitur finusanguli b a d ad finum anguli g a d erisutfinusan
guli a b 3 fcilicet complementianguli a b g adfinumanguli a g 3,fcilicet c5=
plementi anguli a g b,Cadag demum perpendichlarisextra triangulum, altero®
angulorum b & g obtufo exiftente,& reliquo acuto,quemadmodumex  huius
trahitur, Obuiabit autem perpendfcularisarcui g'b prolongato ad partem an=
guli obtufi quiuerbi gratia fit b.eritcy minor quadrante Sk,
gangulus a b d acutus habeatur . extedamus igitur et
donec quadrans fiet ad punctum quidem h- tetminatus,
qifoportetefl polum circuli b g huiusarguente.ab
eoitagg poloduo arcus egrediantur h b & h g , qui ‘e
runt quadrantes orthogonaliterarcui b g incidentes p

huits, quo fitutangulus a b h complementis anguli
a b g habeatur, angulusty a g h cGplementum anguli
aghb.eftautéper huius conuerfis terminis proportio
finusanguli b a h ad finum quadrantis h b tand; {inus
anguli a b h adfinumarcus a h. & per eandem finus
quadrantis h g ad finumanguli h a g, velutifinus ar= :
aus 2 h ad finumanguli a g h. peraequi igitur proportioni finus anguli bah
adfinum anguli h a g, 2qualiseft proportio finusanguli a b h adfinum angu
li 2 g h.finusautemanguli b a h eftetfinusanguli b a d. itemy finusangus=
li g 2 heft finusanguli g a d.quare proportio finusanguli b a d ad {inuman
guli g a d, tandfinusanguli 2 b h complementi uidelicer anguli 2 b g adfi=
nianguli a g h coplementi fcilicet anguli a g b habebitur , Rar igitur exegr
muys quod proponebatur, ‘ O« Siquis
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xXI.
‘Si quis arcus notus mirfor femicircumferentia in duos dividatur,
quorum finus proportionem habeant datam,utercg eortinotus erit,
.

1 Sitareus a g b datusminor femicirciife

[ AL N rentia diuifus in duos arcus a g &g b fitg

b & \ proportio finusarcus a g adfinumarcus g

L N & g data.Dico @ uterggarcuii partialium a g

& g b datus habebitur, Subtendatur enim

arcui a g b corda fua a b, ducaturcy per

punctum g & centrum.circuli 3 diamerter

circulifecanscordam a b in puncto d .ex

pungtisautem a & b arcum a b terminan

tibus dwz recta defcendant perpendiculares

ad diametrum,quz fint 2 ¢ & b h,quarum

utrang conflat effe finii rectum arcus ibi 6

terrhinalis, a e quidemarcus 2 g,& b har

; ¢us b g . educatur etiam femidiameter 3 |

. orthogonaliter fecans cordam a b in puncio k. Siigitur proportio finuii dara

. Fuerit proportio zqualitatis,enmgduo arcus 2 g & g b =quales per communé

fcientiam finibus fuis zqualibus exiftentfous.cuncy totus arcus a g b fit notus,

erit& uterqparcuii a g & g'b nomisex  primi huius.Siuero proportio dictop

finuii nd fuerit proportio aqualitatis serit alter cog altero maior fic itags 2 ema

for finu b h unde & arcus,a g maioreritarcu g b.cumautem proportio a ead

b. h fitnotg,oportet cam in terminis notis reperiri per diffinitionem proportiois

datze, & ideo per quinta primi huius in numeris notis,qui fint r & s, quidé maa

. edor,& s minor,ita it fit proportio finus a ¢ adfinum b hficut r ad s.comauté

« duotriangulia e d & b h d rectanguli duos angtilos apud contrapofitos habe-

ant zquales,erunt ipfi per 3 2.primi xquiangeli,& ideo per 4.fextti proportio a e

.ad ® h fiaic a d ad®d b, pportioautem a e ad b h eratrand ad s,quare& p

portio 2 d ad d b eft veluti r ad s, & coniunctim a b adbdficutrsads,

tres autem harum quantitatii note funt, r s quidem propter duos numeros r &

$ Notos,numertis autem s exseis quz fupradicta funt,cordadeniéy a b pptemre

cum a g Hnotum,intercedente tabula fg’nuﬁ aut cordag,quafea igitur {cilicet li-

nea b d notauenietper  primi huius eftaucemb k notamedietas cordz abp

tertij, refiqua igitur d k notaerit. edu®a infuper femidiametro 3.2 , erit tri=
angulus 3 a k re®angulus,cuius duolatera 3 2 & a k nota funt,unde & per

primi huius linea 3 k nota prodibit.triangulus itacg 3 d kduolateraz k & k d

hibens cognita,angulii d 3 k cogm’tumal%cret per - primihuius,qui quidem ad

quatuor reGos eam habet proportionem,quiarcus g I ad totam circamferentid,

quemadmodii ex ultima fexti trahitur,arcus igitur g 1 notus habebitur | quem fi

arcui a 1 dimidio {cilicetarcus a g b addideris,refultabitarcus a g notus , ipfe

demum ex eodem arcudimidio,fiue ex arcu b 1 ablatus relinquet arcum g b cos

gnitum,uterdp igitur arcui partialium notus habebitur,quod pollicebatur noftri

theorema.Poflumus autem & ea qua demonftrauimus applicare ad arcum femi

e : circumferentia maiorem,utfiarcus a t b notusdiuidaturinduos arcus a t &t

b ,quorum finus proportiongm habeant notam,dum tamen utercy arcuum pars

: ‘sialigm fuerit mynot femicircumferentia,fic enimnecefle eft diametiu cimﬂéi}per

> punctum
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n&um t tranfeuntem,quee fit ¢ g fecare cordam a b arcus a t b,quze & are
cui 2 g b communis,unde & fecabit arcum a g B minorem femicircumfer@tia,
&diftinguetex eo duos particulares arcus fcilicet a g &b ,quorum finus propor
tionem habebunt datam,quoniam & huiufmodi finus communes funt duobus 2z

cubus 2 t & t b utrunggigitur arcwum a g & g b ex fupradictis cognitumGib

trahemis 4 femicircumferentia,& relinquetur focius fums)arcus uidelicet in finu
fecum participans,Qudd fiarcus a g b fuerit femicircumferentia , & dividatur
induos arcus 2 g & g b ut cStingit,tametfi fuerit data proportio finug illius ad

finum iftius,qui opbrtet effe proportionem @qualitatis per communem fcientia, .

non tamen alter eog: neceffario dabitur,infinitis enim modis poreft diuidi arcus
ille,qui eft femicircumferentia roportignefmuum,quos habent arcus particula
yes,nd mutata, VOperationéioc pacto perficigs. Si pportio finuum data fuerit
zqualitatis,arcum datiy dimidiabis,& haY) f

Si uero fuerit inzequalitatis,duos terminos eiug congregabis, collectumiy pro pri
mo ftatuas numero,minorem autem termini pportionisdatz pro fecundo,& nu
merum cordz arcus dati pro tertio.multiplica igitur fecandii per tertiii, & produ
¢Gum divide per primum, quodiy exibit2 dimidia cdrda arcus dati auferds, & refi
duum cuftodias, deinde femidiametro circuli in fe multiplicara,aufer quadratum
dimidiz corde arcus dati,quod autem relinquetur quadrato eius,quod cuftodiri

ebis duogparticulares arqus cognitoss |

Frxccpimus,coniungc,& collecti radicem elicg quadratam,cuftoditii denicp per
i

ni totum, extende, & producti inrad¥cem elicitam diftribuas , exibit enim fis
nws differentize, quee eft inter dimidit arcym datum, & utrungg arculi quafitoris
qui ex tabula finus inyenta minue ex dimidio arcu dato,& relintjuetur arcus mi=
por quafitus, aut cidem adde, ut refultet arcus maior.Ip exemplo, Ponatur arcus
40.graduum,& proportio finusarcus a g maiorisad finumarcus g b minoris,
ficut 7.2d 4.colligo 7.8 4.flunt 11,pro primo numero; 4 autemaccipiam pro fe

aindo,& 4 1042 {cilicet cordam arcus dati pro tergio multiplico 4 1042.per 4.p= |

ducuntur 164168.qua diuiddper 1 1.exeunt 1492 4.linea videlicet d b ,qui fub=
trahe 4 medietate corda manenti s¢ 97.cuftodienda pro linea d k .Item femidia~
meter fiue finus totus 6000 o.quze duco in fe,producuntur 36v0000000.4 qua au
fero quartf dimidiz cordee,quodeft 42 1 1 1 144 1,manebunt 3 1788885 s9-hoc ad
do quadrato line d k {cilicet 3 3 26409 refultdr 32102 14968 huius radix quae
drata feréeft 58659, quam feruo, deinde multiplico numerum linez d k per fis
num totum,produsuntur 33 s820000.quzx diuido per radicem fertratasn, exeunt
s927.huiusarcus s .4o.feré, quem deme ex dimidio arcu datofcilicet z0.manee
13. zo.arcus fcilicet g b item eidem ipfiim addo,ueniunt 75+ 40.X tous fere ha
bebiturarcus a g« -

XXIL :
Sidata fueritdifferentia duorum arcuum cum proportione finus
fuorum,utercp eorum cognitus habebitur, P

* Duosarcus a g & g bcdterminales intelligantur,minorey quieft g b pars
maioris a g ,quorum differentia fic data arcus uidelicet a b commiy finushabe
antdatd proportionem.Dico g uterc eorum notus reddetur,Incedat enim per &
terminum communem arcui diGose & centrum circuli 3 linea recta utrincg inde
finita,diametrum tamen circuli g t complectens,educarurty femidiameter 3 m

fecans cordam a b orthogonaliterin puncto 1,4 pundtis autem a & b corda a
3 - b termd
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b terminantibus dux perpendicy,

® lares 2 d & b e ad diametrum de

et » {cendant,quas conftat efle duos fi

. \ nusarcuii ag & g b, Stitag ipfi
ofuerint zquales,hoc eft, proportio

— | finuidata fuerit proportio 2quali

tatis,erit per communem fcientia
arcus g b zqualisarcui a t.demz
ptoigitur 2 b noto pex hypothes
{im ex femicircumierentianota,re
- . {idui medietas, arcus fcilicet b g
minor cognitus erit,cui fi arcum 2 b notumadieceris,prodibit arcus 2 g maior
cognitus, Si uero alter finuym miior reliquo extiterirfit uerbi gratia arcusmaio
vis 2'g finus,;maior finu arcus mindris b g, abfcindanurggexiinu a d lineares
&a k.d zqualisipfi b e,ductalinda b k.qua per. primi zquediftabit linezx ed,
unde&per primiangulus e b % rectus habebiturangulo e d k recto exiftere
& ideoangulus a b e reGum{uperabit.Producta autem linea ab a per b indes
finita expaftepuncti b, eritreltquus angulus apud b acutus, cum {itangulus
g b e g recus,lineadita a b fatis porrecta concurret citlinea t gogortunc pro
« fongata,quod fiatin puncto h, Quoniam igitur proportio a d ad b e dataeft,
> innumeris i reperiemus per coroliarit guita primi huius,qui fine r & s;t quidé
maior numero s,
§ris differentia fit
x, Eft aur€per
primi & quartam
{exti proportio 3
d ad b e&Xiddeo r
ad s tand a had
hyb, quare difiuns
&im a badb hfi
cut differentianue
mero g x & s,uiz
dglicetxad ipfym
numeR: s.cumg; tres harum qliantitatum proportionalium fint dat, a b quide
cordamarcusfinis notifict per tabula finuum aur cordargm,erit& linea b h no-
ta,&ideo tora 2 h cognita ueniet.item b | medietaslinex a b not non erit in
cognita,ufide &linea h 1data comparabitur, Quodigitur fub a h & h b cons
tineturper primi huius notum erit,ipfim autem aquatur ei quodfubt h & h
- per. tertijquamobrem quodfub t h & h g contineturnotim erit,cui fi quas
§ atum femidiametri '3 g not adiecerimus, refultabit perfexta 2, quadrati lis
nez h 3 notum,unde &ipfa h'3 Tiea tognofeeturi Trianguliergo 3 h rectan
ﬁuliduo latera 3 h & h1notafimt, quareper primihuius, anguluseius h 31
0eis erit;cuius denicg numerusarcum ¢'m notuin faciet;adquem fi arcii m a,
mediétatem{cilicécareds a b dati‘adiunxeris, arcim a g notum habebis, iteg
fiex eodemarca g m dimidium arcum datum reieceris, arcus b g notus reline
quétur,quod haGenusexpedatiinus Quod fi maior duoram finuumminoris fu
evicarcus, ut fi quis offeratpropottionem finusarcus b e ab finumarcus a t, @
areu 2 b noto,non aliter & fitipertime peragendi etit, donee elicietur araus b g
- cognitus




DE TRIANGVLIS ~ £IB, TIIL 'n;

eognitus, quo dempto ex femicircumferentia, relinguetur arcus b ¢ notus, cuifi
arcum 2 b ex hypothefinotum fubtraxeris,arcum minorem a ¢t notii relinques,
¥ Operatio. Sidata proportio finuii fuerit 2qualitatis,fubtrahearci datumex
(emicircumferentia, & refidui dimidjum eritarcus minor quafitus,cui fiarca das’
tum adieceris, refulcabit arcus maior. Si uero fuerit propoxgio inaequalitatis,& f1a
nusmaioris arcus maior {inuarcus minoris, differentia terminorum propoxtiois
datze conftitue primum numerum, terminium autem minoré pro fecumdo, & cor=
damatcus dati,qui eft differentia arcuum quafitoris,pro tertio.Multiplica igitax»
fecundum per tertium,& productum diuide per primiX quod exibit addas cor-
dae dimidia arcus dati,colleGumiy, ferua.Idem quogs adde toti cordz arcus dati,
& colle¢tum multiplica per id quod cordae toti & eius medietati addidiftieiy §d’
producitur, quadratum femidiametri, {cilicet fings totius adrjcias, huius demum
aggregati radicem elice quadrati. Deindequod {upsd feruacum i fuflimus, per
finum totum multiplica,& producturi diuide ir? radicem fam elici tam,ab exeun=
tiscg arcu dimidium arcti darum minue, & relinquetur arqus minor quafitus, qué
& eidem fi addideris,maiorem arcum quaficum numerabis, Inexemplo, Ponat
proportiofinusarcus a g,adfinum ércus b g, ficat 20,ad 13.fitoy differentia ar=
cuum 40 huius corda eft 4 1042 differentia 20.4+13.eft 7. Multiplico igit 4 1042,
per 13.producuntur 533546. que diuido per 7. exeunt 7622 1 linea {cilicet b h.
tuic addo medietatem cordee a b,fciliceg 20522, refultant 96742 linea {cilicet 1
h.item colligo 762 2 1, & 4 1042 ueniunt 1 17263.quee multiplico per 76221, pro
creantur 8937903 123.quibus addo quartam finus totius,quod eft 3600000000,
colligunt 12537903143.huius radix quadrata eft 1 1 1973.quaferuo ,deinde m
tiplico 96742.p 60000, pducunt s8o4520000.Gdividop 111973+ exelit 51839
finus fcilicet arcus m g quierit5y 45.4 quo aufero 20.manebitarcus b g 39,46
item adde 25.ueniunt 79,46.& tantus computabitur arcus a g.
R ST '
Si angulumnotum in duos particulares {ecueris angulos, quorum

finus proportionem habeant datam,uterqs eorum nasus erit,

"
B

Hzecad angulos fuperficiales & planos rectilineos & fpharales accomodabit»
Sitangulus huidzﬁno&ﬁ notus a 3 g diuifusinduos,a3 b &b 3 g, fitep propora
tio finusanguli a’ 3°b ad finumanguli b 3 g data. Dico g utrumg; @rum coz
gnofcet Geometra.Super uerticeenim anguli (cilicet puncto 3 facto cétro, fipla
nus & rectilineus fuerit, fecundi quantalibet diftantiam defcribatur circulus a b
g,aut fuper puncto 3 facto polo%ccundum cordi quadrantis magni citculus 2 b
g circumducatur , prolongenturg tria latera angulos particulares complectens
tia.donec obuiabunt circumferentize defcripti circuli in punctis a,b, & g.Vnul=
quifq igitur trium arcuum, 2 g quidem totalis,& duorum partialiti a b&bg
quantitatem anguli fe refpicientis determinat, unde & finus illoram arcuum tadp
finus angulorum fuori cenfebimus.Oporter autem arcum 2 g efle notumper 19
primi huius,fed & finus duorum arcuum a b & b g ,qui funt etiam angulorum fiy
orum,proportionem habebunt notam. quare per huius utercpillorum arcaum
notus erit, X ideo per corollarium primi huius utercs anguloruma 3 b&b 3 g
notus habebitur,quog erat deducendum.Operatio huius ab opere  huius in nul
lo diferepat,nifi g uice angulorum arcus {e determinantes accipiass
XXIIIL
Data differentiaduorum angulorum,& proportioh; finuumfuo=
. rum

/"
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rum,utriufcs eorumquantitatem addifcemus. ;

Hancex huiusnonaliter premiffamex emanare conftat, nihil enimno
yi admifcetur,quodnon colligantia angulorum & arcaum{e determinantium ad
myniftret. Quee hactenus Tucrubrauimus, fugse preambula arti triangulord {phee
ralium;nuncremipfara ingrediamur. Habet-autem triangulus {phaeralis triala
tera & tres angulos,quorum tribus quibufciicy cognitis.reliqua tria cognofcenda
uia parata eft. Demonftrabimusenim @ inomni eriangulo {pheeraliexarcubus
‘circulorum magnorum conftante, cui nonfunt duo recti anguli, fiveduo latera
ciiuno angulo,ﬁ' ueduos angulos cum uno latere, aut tria fatera, aut tres angulos
notos habuerimus, reliqua tria nonlatebunt.Ciicg non polsint effe plures cObinas
tiones huiufmodi,omnem hoc pa&o tridngulorum fphzeralium arté abfoluemus,
& quidem planiffime,quz res & bailis quamy iucunda ueniat Aftronomo,nonfa
tisdici poteft. Vrautem resipfa cognitd facilior exiftat, libuit intermifcere nuz
meros exemplares. {zzpe etenim obfcuritatem propofitionis, numerori foluit acs
«<Gmodatio. Huius operationemfacile comparabis, fi proangulis uniuerfis arcus
fe determinantes acceperis,quemadmodum in preecedenti.

' el rxiat vl
Omnis triangulusunicum habens re¢tum angulum, cum duobus
* lateribus cognitis,reliquum latus reliquoscs angulos latere non finet,
®

Trianguli a b g angulum b redtum habentis,duo latera quaciics fint cognis
ta. Dico g reliquum eius latus notum erit ci reliquis duobus angulis, Eritenim
proportio finus complementi arcus a g,ad fiaum complem@ti a b,ficut finus cos
plementi b g ad finum quadrantis. Ex quatuor itagp quantitatibus proportiona
Jibustres notz {unt propter duo latera nota per hypothe
{imctim quadrante notog. Vnde & per 19, primi huius
quartanota erit, uidelicet finus complementi a g tertij
lateris,quare ipfumomplementum quod nundj quadrd
te maiusexiftit cognitum habebitur, quod quidem dem
ptum ex quadrite, relinquet latus tertium notd, i ipfum
quadranteminor extiterit,aut complementumllud ad-
ditem quadranti,fatas illid notum effiiet, i quadr®nté
fuperaverit, Vtrumautemminus Guadrante aut maius
“fuerit,docebunt quantitates lateram datorum, huius
e dirigente. Tria igicur triangulilatera [unt cognita, clis
o finus fingulord ad finusangulorum fibi oppofit orumproportioné habeant nos
tam,eam uidelicet qua habet finus a g ad fEnum anguli a b g recti; quemadmo
direnanciauit - huius, erunt & finus reliquos-angulornoti , anguliadr ipfiqua
les fint,uolo dicere, maiores recto an minores duor: Iaverii fe refpicientit quatita
tesedocebiit, ‘huius interced@te,quare & ogsangulinotieriit, ¥'Opatio.Sidmo
fatera rectiiambientia fuerint dara, multiplica finii cGplementi alterius eori pet
finum complementi lateris reliqui,quodéy producetur in finum totf, fcilicet quas
drantis partiare.exibit enim finus complementi lateris retum fubtendentis, cu-
jus arcd, {cilicet ipfum complementum demesex quadrante, fi utriiqy datorumla
terum aut maius quadrante fuerit aut minus eo,& relinquecur quatitaslateris res
ctit refpicientis angulum. ff ueyo alterit ex datis lateribus quadrantemaius, relquf
uero minus extiterit,complementum ipfum quadranti adijcias,& refultabit fatus
quafitif, Quod fialteri datorym faterd recto opponat,multiplicabis fini compl:

ment

¢
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menti lateris reGtum fubtendentis per fin quadrastis, produco enim diuifo per
finum reliqui laterfs dati exibit finus complementi lateris queefiti,cuius arci, {cili
cet complementum ipfum ex quadrante minuas, fiutrumas datorum lateri quas

drante aut maius aut minus cttitcx;i\t,ﬁ uero alterum eorum maius,& reliquit miz .

nus quadrante occurrat,complementum ipfirm quadrantj adiectum, latus tertiti
manifeftabit. Heec pro latere tertio reperiendo. Duos autem angulos nonrectos
(reGtugenim quilibetnotus eft Yhoc paco metieris. Sinum lateris oppofiti angu
lo quacfito per finum quadrantis extende,productumiy per finum lateris rectuni

fubtend@tis partiaris, exibitefn finus anguli quafiti, clius arcii in tabula finus ac -

cipias;maioré quidem fi arcus ipfum relpiciés angulii maior quadrate fuerit, mis
noremuero fiminor.omnem quippe finum duobus refpGderearcubus perfpicuis
eft. Inexemplo, Offeraturarcus a b 20.gradugm,& g g 36.libet invenirearcis
a g.Complem@tumarcus a b eft 7o.caius finuseftf6382,Complementiarcus
b g eft s4.cuius finuseft 48 54 1,di fihus totus] {cilicet quadrantis eft 60009, qué
admodit in tabula noftra conftituimus. Multiplico igituy 5638 2.per 48543 .pro=
ducuntur 273 683866 2.qua diuido per {jnum totum 6oooo.exeunt 456 14. (?n Is
{cilicet complementi arcus a g huiiisarcuseft 49, 29.complementum feilicecars
cus a g,quod minuo ex go.relinquuntur go. 3 1.& tantuserit arcus a g. Sedpo=
natur latus a b 750, & latus b g 143.1inus complementoriifunt, quibusnunc ufi
fomus,ueniety latus 2 g quantumantghacelitiumeft,oportetenimarcum a g
minorem eflé quadrante. Quod filatus a b fuerit 5.8 b g 144.licet finus prio=
yes redeant & complementum arcus a g fdem quod Prius,ipfuny ramen nunc ad
dendum eft quadrantigt habeatur arcus 2 g, alter arcuum a b & b g minor
quadrante fit re, & reliquus maior eo. Sit demum latuswa b 30.graduii,a g aut€
$0.complementii a beft 7o.cuius finus 56382, complement(i a g 4osuius finus
38567.multiplico 38567.per 60000 .producuntur 23 14020000.qux diuido pex
§63812.exeunt 4 1042.( quod gnim prOpinqux'v-cﬁ flero,ueritatisutimur tice ) hic
eftfinus copleméti arcus b g,cuius arcus g3. 1o.foré,quédemo ex go . relinquung
5. so.proarcu b g.tantus denicp aberetur arcus b g fiarcus a b fuiffec 160.&
arcus a g 130.quonid utrobiggarcii b g minorem quadrite oporteret eflz.Stue
roarcus a b fuerit 20.& arcus a g 130, eritarcus b g maior quadrante,repetis
tog; opere priftino,quoniam eidem erunt numéri,ueniet complementiiarcus bg
itéthim 3. 10.addendum quidem quadranti,quo fato congregabunng 133+ 106
tantusiy numerabitur arcus a g quafitus. Heec de lateribus. oftremd libeatin
uenireangulum a g b arcu a b exiftente 20.& b g so. Sinus 20.graduum eft
20521, Sinus §o.eft 45963. Multiplico 2052 1. per finum totum, praducuntur
123 1260000, quz diuido per 45963 .exeunt 26788 finus uidelicet anguliagbh,
cuitsarcus minor eft 3s. 3 1.determinans quantitatemanguli a g b, quonia ars
cus a b minor eft quadrite, & tantus cenfebitur etid angulus a g b. Siaiitarcus
a b fuperaret;angulus a g b reto maiorhaberetur. Vndeaccipjendus efletars
cusmaior refpondens finui praedicto,quieft 153 . 29.& tantum pronunciaremus
angulum a g b, Nonaliterad notitiamanguli b a g perducemur,
XXVI.
Tribus angulis trianguli reGtanguli cognitis,omnia cius laterapas
tefient.

Sittriangulus 2 b g cuius tres anguli noti halfeantur. Dico ¢ omnia eiusia

HET;

tera fient cognita, Aut enim do eorum fint retiaut unus tlgnﬂi. Siduo,fint 'il’g
X 2
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uerhigratia,b & g, eritigituzper huius pictus a polus circuli b g, 8 per -
huiusuterggarawm a b & a g quadranscognitus,fed & arcus b g determinat
quantitatemanguli b 2 g noti, unde & ipfenotus habetur. Tria itag trianguli

 Itera nota reddidimus, Si uero unus duntaxag angulus,uerbi gratia, b fic rectus,

o huius  confulemus.erit enim proportio finus anguli b
a g adfinumanguli 2 b g re&i,rand finus complemg
: tianguli a g b ad finum complementi lateris a b, tres
S autem horum finui notos facit anguliper hypothefim
duti,quare & finus complementi arcus a b cognitus ue
niet,cuius arcus,uidelicet ipfirm complementi ex quara
ta circumferentiz demptus relinquet arcum a b notum
b sy fiarcussy b minor quadrante extiterit,aut additus qua
s T draliti ipfum axci 2 b notum cOftituet,fiarcus 2 bqua
g dranté fifpaerit, Arcus auté a b qualis fuerit refpeciu
quadrantis,angulus 2 g b _huius dirigente indicabit.Similiter per omnia notit
reddemyslatus b g.& tandé per pracedentelatus tertii 2 g innotefcet.Verii m
uento aréu a b hicuidingredikicebi. Propértio finusanguli a g bper  huiug
adfinumarcus a b eftutfiniasanguli b a gadfinumlateris b g. Tres autemhu
iufmodi finus noti fimt,quare & quartus,&ideo arcus b g cognitus habebitur. fi
militer reperiemusarch 2 g medéanteapgulo ab g m.go. g::utum profeciote
uelim effé inaccipiendis arcubus per finusdatos,ne centiesidem repetendo mem
brana cStaminequr.unumquécg i fin minoré finu toto duobus refpondere ars
eubus fzpenumero dictii eft,quos alter quadrante maioralter eo minor exiftit,
Volenti ergo finui dato arcii fuum reddere,c3fiderandum eft, fit nearcus fuusma
ior gnadrante aut minor €o,quéd nimirii fuperiores conclufiones fatis aperti tra«
didere. Idem prarterea de cGplementis arcuum & angulow obfervandii eft, quéad
modum enim unumquodcp cdplementidarcuale dyobus feruitarcubus, quoge ale
ter quadrante maior,alter autem eo minor eft,ita & omne coplementum angula
reduos refpicit angulos, hunt'quide maiore, 8 aute recto minorem. Si igitur ¢d
pleéinento arcuali reddere conaris arcii fuff, prius exploratii habeas, fit nearcusils
le maior quadrante autminor eo . fi maior,cSplementum fuum additi quadrane
gi arcum conftituet quaefiti. fiuerd minor,cSplementiiex quadrante reiectum ar
<cus queefiti relinquer quantitatem. Nonaliter circa angulos précedemusniff g
ubi pridefn arcus erat,nunc angulum intelligamus. P Opératio huius.Si trian
gulus habuerit duos re@os,iam conclamatit eft, utrungg e lateriieos fubtenden
tiumerit guadrans notus.tertii autem latus eii,qué angulus fe refpiciens fortitur
numerum. Si uero unus duntaxat reus fuerit,multiplica finum compleméti an-
guli non reci, quem fubtendit latus queefitum per finum totum,& productum dis
uide per finum reliqui anguli non recti,exibit enim finus complementi areus qua
fiti, cum quo,ug fupra monuimus,operabere. Ad reliqua demum cognofcendalas
tera multiplicabis finifarcus jam inuenti per finfi anguli refpicientis aliud Jatus
quafitum, fiue reGus fiue non re&us extiterit , & productum partieris per finum
anguli qué fubtendit latus nnper inuenti, exibit enim finus lateris quaeliti,c quo
utantea pracepimus;latus ipfim elicies.In exemplo. Siturergangulorii b & g,
go.gradufi, & angulus a g0 eritutergarcuum a b & b g 9o gradui,& arcys b
£ 30 .Sed ponatur angulus b rectus,angulusuero a 5o grakangulus g 70 uo-
lo fuenire arcum b'g, finus 5o gr.eft 45963 .Sinys complementi 70. gr.
2052 4, quem dyco in finum towm, producuntur 1231260900 o bxc diudo

per
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45963 . exeunt 26788 , finus filicet complementi arcus a-b , cuius arcus
cilicee ipfum complementum eft 25 3 1. quem. demoex quadrante , ¢ arcum
a b minorem effequadrante oporteat angulo. g acuto exiftente,& relinquuntux
3. 29.tantusty computabitur arcys b g Rurfus prolatere b g metiendo, finuds .
anguli g,qui ponebatyr 7o eft 5638 2.finuslateris b g, quod iam nune repétis
muis a3. 2.9.¢ft 53688 .quem multiplico per find anguli a,qui erat 45963 , produs
euntur 246766 1 544.qua diaido per 56382.exeunt 43767.finusfeilicer lateris b
g scuius arcus minor eft 35.50.& tantus eft arcus b g, quoniam angulus b 2 &
ncbatur acutus.Similiter reperiemusarcum a g,nihil prorfusuariande,nifig -
f:co anguli b a g angulum a b.g reGum conftituamus,
XX VIl
Vnolatere trianguli retanguli cum #tero duorum nonrectorum

cognito,& angulum reliquir cugn fatefibus réliquis inuenire,

*  Sittriangulis a b g, angulum b reGumhabés, * -
duos a & g non rectos,quorum, altet, uerbi gras L
tia, g ficdacus cum uno latere quocuncg, Dico @ ans /
ilus a cognitus erit, & reliqua duo latera , Si enim
atus datum angulo dato opponatur, ut in figyra eft- j
)
3 r_/ b

fatus a b huius confulemus,eritenit® conuerfis tex
minis proportio finus anguli a g b ad fipum lateriz
2 b tanG{inus anguli a b g rectiad finum lateris a !
g, tribus autem primi$ quantitatibus cognitis,quarta,dabitur nota,& ideo areus
a g cognitus.ex duobus demii lateribus a b. & a g iam cognitis hyrius intexs
eedente, X latus b g &angulus b a g numerabuntur.Non aliter argumentabis
mur latere dato rectum angulii fubtendente,erit enpraeallegdto theoremate pro=.,
portio finusanguli a b g rectiad finiilateris 2 g dati, ficut finus angulia g b
dari ad finum/lageris a b fic iter dato latera a g & a b cognita uenient, cetera
ut prius.Qd' filatus datii reo angulo fubiaceat,angulo; ron recto dato, quale
etinfiguralatus b g ad  huiusrefugiendieft,per eam enim pportio finus ans
gulia g b adfinumanguli a b g rectieft,ucproportio finus complementians
guli b a g ad Snum complementiarcus b g .tres gutem harum quantitati funt
notx,de prima & fecunda nemo hefitat,quarra uero cognita erit, propter arcum
b g datum hinc finus complementi anguli b a g notusoccurret, ideoy angus
lus ipfe nonlatebit.Habebimus igitur tres trianguli cognitos angulos,quamobs
remauxilio praecedentis reliqua duo latera innotefcent, ¥ Operatio,Silatus da-
tum angulo non re®o dato oppofitum fuerit,multiplica fini ipfius lateris per fis
num quadrantis,quodiy procreabitur et finum dati anguli partiaris,exibit ém
finuslateris reGii fubtendentis,cognito autem ipfo latere per finum futt, ad opus
huius confugiend eft.Si uero latus datum recto opponatur angfilo, fini eius per
finum angulidati extendas,& productit dividas per fini totum, exiftentis enim
arcus eft ipfirm latus queeficd,deinde operationem  huius repetito.Quod fi angu
lus reus & reliquus angulus datus lateri dato infideant, fini lateris dati per find
complementi anguli dati multiplices,& product per fini totum partiaris,exibit
enim finus cSplementianguli b a g, quo intercedente angulus ipfe notus habes
bitur,deinceps ueroopus pramiffze repetemus, In numeris exemplaribus fic habe
to.Ponaangulus g 36.gt. & lats a b so.gr.eft finus ;E.gr.el(} 35267.finus 2 0,

: 3 z05%
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2052 1. quem multiplice per finum totum, producuntur 123 1260000,huncdiud

doper 35267.exeunt 3491 2.finus {ciliceclateris a g .inuenio igiturex tabula( Ia
tus a g 3 5.3 5.deinde pro latere & angulo reliquis ad numeros huius refugio.
. 8ed manear angulus g quantuserac,&fitlagus a g 20.gr- multiplico finum 6.
gr.quieft 3 s267.perficug zo.grocilicet 2052 1 procreantur 7237 14 107. G di
wido per finum toti,exeunt 12062.finus fcilicet arcus a b, quare ipfe arcus 2 b
erit 1.3 6.reliquaper  huius numerabimus.Ponatur demum angulus 2 g byut
priusja&arcus b g 20.8inus 36 eft 35267.Sinuscomplementi zo,eft 56382
“ * quemduco in 35267 . producuntur 1988423 994.hocdiuido per finum toti,exe
unt 3 3 14o.fcilicet finus complementi anguli ba g,cuiusarcus eft33.32, hicdem
ptus ex go.relinquet s.28.& tantus habebitangulus b a g. ipfum e minoré
efle quarta circumferentiz,argufarcus b g datusminor quadrate.Reliqua tana
dem per operationg prazcedditis abfeluemus.Non egreferas,fifolito prolixiores
in histribus propofitionibus uide¥mur,id effim poftulat tenor operationis, no ni
hil more ateulit exemplaris numerog manuductio,in qua i te fatis exercueris,to
13 ferméareem triangulog {phralium facilem arbitraberis,
R e XXVIIL s
Cognitis duobus lateribus trianguli n3 reCtanguli dari angulum

-~ 3 $ - . /. 3 . v
* ¢dtinentibus,reliquu latus rethuo:q; angulos cognitumiri,

Trianguli 2 b g nd reGanguli duofatera a b-& b g fint data i angulo b,
Dico p & laws & g,&duoangulia & g innotefcent, Defcendat entmex termi
no alterius datog laterid ad reliquum, perpendicularis,quac‘heceffario intra trians
gulum copfiftet autextra eum cadet,neutri enimlaterd fibi eonterminaliif potes
xit coincidere.fic ef idem angulus & rectus haberetur & non rectus,Vorum auté

. how fiat nondi fciendi allata ¢ff faculeas,id enim non immediate pendet ex hypo
. - thefi,fed paulo poft explorfumdabimus , Cum autem 4
quelibet puncto {ublighi extra circiifereneiam circuli fig=
e -nato poflimus demittere duas perpendiculares;hoc in ps
;pofito eam duntaxat eligemus,quae fubtendit angulidas
tum.Sit ita; haee perpendicularis a-d  habebit ergo tri-
angulys a b d angulit b non retum no&im cum lagre
)+ a b,quare per pramiffam uterqgarcu@a d & d b cogniz
b tasuenier.fi itacgarcus b-d nunc inuentus minor fuerit
arcu b g dato,conftabit perpendicularem cecidiffe intra
~ griangulid®a b g fi uero maior extra,oportetautem differentiam duogearcuii bg
& b d notamefle,triangulus igitur a g d reGangulusduolatera a d & d g ha
bensnotaper huiuslatusfuiia g, & triangulo a b g commune eft, dus
osggangulos d a dg &dga notiﬁca yit.tridgulus itags propofitus a b g triala
tera nota funt,eii duobus angulis'a b g quide per hypothefim, a g b auté perar
gumentationem,erat autem & utercpangulop b a d & d a g notus, quibus col
lectis,fi perpendicularis intra trianguli ceciderit,aut minori eog d majori fubtra
Go,angulii b a g-addifcemus,quas fuere declaranda.Diceres forfitan, proportio
finusarcus a g perargumentationem cogniti,ad findanguli a b g, quem des
dithypothefis,fitut finus arcus b g notiper hypothefim ad findangulib a g
huius demonftrante,cund tres hag quantitati fint notz, 8ideo oporteat finum
anguli b a g fieri notum,nofine facilius hoc pacto per unicam operationem in=
ueniemus angule'b g & ingeminandoopusduobusangulisba d & d a gdi
udiim

o
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uifim cognitis,ipfum angulum b a g eliciemus.Refpondeo tibi finum quidem °
anguli b a'g hacuia reperiri & latifftime,quz tfi duobus refpondente angulis ins
certum eft uter eop: eligendus fit,id autem minime turbabit uiam noftram,quori
amuterqgangulor b a d & d a g.gualisfit refpeGuanguli recti certum tradis
dimus. . o ¥
s XXI1X, -

Cognitionem duorum laterum trianguli nonreGtanguli,& anguli
uni eorum oppofiti,inuentioni reliquilateris & reliquorum angulo=
rum minime {ufficere, ¥

Similem paflionem de triangulis planis res o~
@ilineis demonftrauimus in primo huius angus
lo dato exiftente acuto,quam nuncde {pheralis
bus pradicabimus, fiue angulus datus fueritacus
tus,fiue obtufus.Sit enim angulus {phayralis b a 5
g duobusarcubus 2qualibus b a & a g conter:
tus,quorii uterggminor fit quadrante, copulens S b
turcg duo puncta b & g perarcum circuli ma- o b
gni b g ,qui fecetur per medii in puncp d décendentearcu a d in arcu autem

b prolongato,fignetur pun@us h ubilibet,fic tamé,¢ arcus g h it femicircii=

erentia ductoarcu 2 h,Cum igitur duotrianguli b d & a g d fintzquilates
ri,erunt & quianguld per tertij huius,& ideo duo anguliapud d funtreti, &an
gulus b a d eftacutuseritper huiusarcus b d midtor quarta circumferentiz,
eltautem & a b minor quarta,quareper huius&arcus a d mino» quadrante
declarabitur,unde & per huiusangulus a h g acutus erit,Offerenti ergo nobis
duolatera g a & a h cognit3,autduo b a & a K ipfis qualia,cum angulo a h»
g necp tertium Jatus ,neqp reliquos angulos reddere poterimus,tiam duo triangtl
ligahg&bah,etiin omnibds quantitatibus datis participent, latera tamé
tertia fortiuntur uaria quemadmodi in figura claret, Idem declarabitur angulo«
h obtulo exiftente, Repetita: enim priftine figurationi iterum dabimus loc hoc
unouariato,puterggarcuia b &a g zqualiii quadrante excedat,erit enim ut
nifperangulus’b 2 d acutus,& ideoper  huiusaftus b d minor quarta, cuncg
ficarcus 2 b maior quadrante,, erit Xarcus a d quadrante maior X ideo per
huiusangulus a h g obtufus,catera ut antehac profequemur.
XXX, >

Duobus lateribus trianguli non rectanguli cognitis cum angulo’
alteri corum oppofito , fiqua lege datum angulum refpiciens per=
pendicularis cadat exploratum ﬁm’t,reliquum latus re‘liquiq} angus

linon latebunt.

&
Sittriangulus 2 b g non re&an{gu!us,duo latera ab
& a g notahabés ciiangulo b unicilicer eor oppofito,
e ! —b

Y

fitg certii quonam pacto cadat perpendicularisd comue
ni termino datos: lateri ad bafim,uidelicet an intra an ex
tra triangulii,quz fic 2 d .Dico ¢ Xlatus b & dud angu

li a & g noti uenies, Certi enim principio fimus perpens @
g dicalas
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dicularem a d cadereintra trifngulum, habebit itag triangulus 2 d rectanglis
luslatus a b cognitum cumangulo a b d,quare per husus duo eiusfatera 2 d
8 d-b notauenient cumangulo b a d, Triangulus demi 2 g d duo lateraa g
' quidem perhypothefip,a d aurem per argumentation

: 2 Ralebit cognita & ideo per huius & latus eius & d &ue

. terqgduorangulop a gd & ga d innotefcet. Quemad

L moda autem exduobus arcubus b d & d g feorfum nos

il ) tis areus b g notus refiltat, ita & duo anguliba d &d
s———b

a g cellectianguliitot@ b a g reddent cognitum.Qudd

fi perpendicularis extra triangulum ceciderit, fyllogifmi

repetemus,nihil prorfus immutando, nifi garcid g ex

arcu d b minuamus,utnotup re¥inquatur latus b g trianguli propofiti.anguli

deniqg g 2 d’exangulo b a &, &angulum 3 g d ex duobus rectis demamus, ré
linquenturefducanguliba g&ag bnoti,quod uolebamus attingere,

. b oty 4
Si quis triangulus nd rtctangulus dyos habuerit angulos culatere

. ” & > » o w9 o
cos fuftinenge datos,reliquu angulit & reliqualatera cognituiri,

Habeat triangulus 2 b g a0 rectangulus no
tos duos ingulos a & b, latustg ipfis fubiacens
a b cognitum,Dico ¢ &angulus 2 g b, &duo
latera a g & g'b innotefgent. Defcendar emd
uertice alterius datog angulos: perpendicularis
werfus latus nd datum,fubtendens reliquum an-
gulum cognit, & fituerbi gratia a d,que cadat

* neintra an extra tgiangulum nondum {ciendieft
"« ypoteftas.id eifind ftatim noftracolequitur hypothefim. Verum paulo longius p
fecti hoc explorabimus.Ex arigulo igitur a I8 d cogniro,& latefe a-b trianguli
«vectanguli a b d pé  huius & angulus b.a d &utruncg laterum a d & d beo
gnition¢ fortientur.Si itaggangulus b a.d {yllogifmo cognitus minorem feoffe
ratangulo b a g perhypothefint dato,certum eft perpendiculai@ intra triangu
lum cecidiflé. anguluscs b a«d exangulo b a g fublartus relinqucanguli g& d
.nosum, Triangulus ergoyg a d reGangulus,cui &arcum a && angulum g ad
notos declarauimus,du@u  huius,angulum a g-d,qui & triangulo a bg termi
nis habetwr,cum utrogs lateg a g & g d in luce depromet. Duo autemarcus b
o & d g fyllogifmo cogniti fi coadunenturrotumarcii b g dawm accipiemus,
Siueroangulus b a d ex argumentatione repertus maior occurrat angulo bag
qué hypothefis tradidit,perfpicuum erit perpendicularé a d extra triangulir ceci
Gifle. Proceflixg fuperiori cupitd attingemus metam,nihil immutando nifi g ar
cum g d,qué nuperrimearcui d b adiecimus,nuncexeo refjciamus, arcus relis
qui g d cognofcendi gratia. Sed & angulum 2 g d duobus rectis fubtrahendo
relium metiemur arcum b g ;qua cenfebi explananda. NG poterat autem pet
pendicularis a d alteri duog fibi conterminalium laterum coincidere, hypothefi
idprohibenti. fic enim alter duorumangulorum b g & g reGtus euenifiet, quem

. . tamen hypothefis non retum adminifirabat, - .
« XXXII oE
Duobus angulis trianguli nd rectanguli cognitis cum latere aleerut

eorii fubtendére,reliqii angulii reliquacp lawerainuelligare,

Dad
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Sintduoanguli ab g & a g b trianguli a b g non o~
yeftanguli cum latere,uerbi gratia, a b, alterum eo {ci=
ficetangulii g fubtendente.Dico ¢ & anguli a & utri-

ulgslates: @ g & g b noticiam confequemur. Defcendat ¢
efex uerticeanguli a nondati,perpendicularis a d ver a
fuslatus,quod duos fufténtat datos angulos, quzx cadat *
peintraanextra triangulda b g duo anguli b & g co= b

iti -huius manuducente declarabune,Cadat priusins 3 7

tra. Triangulusergo a b d reGtangulus,cum & latuaa
b datum habeat,&anguld a b d non rectum,per. huius& angulifiiba d &
duorearcuit a d & d b noticiam afferet, per eandem denicy huiuslatere a d &
ngulo a g d notis exiftentibus,&X angulus g a d,&duolateraa g & g d ins
notefcent.cit autem & a g commune triangylo propofito,latus demd b g exdu
obusarcubusbd & d g fingulatimaotis,quesmadmoda angulus b a'g exduo
pusangulis b a d & d a g inuentis conflabitur,Quod fi perpendicularis extra
triangulii ceciderit,non aliter ratiocinabimur, uexit an
gulum d a g, quem prius addidimus angulo b a*d,
nunc ex eo minuemus,ut relinquatur angulus b a'geo /
gnitus. fimiliterarcus g d exarcu d b demptus,relin-
quet fatus b g trianguli noftri cognitum , anguloty

«

S

tandem a g d ex duobus rectis fublatofmanebitangu ! \
li propofiti cognitio, planum ergo reddidimus quice ) 3 A
quid preefens pollicebatur theorema, AR
“ —
XXXIIL |

Datis tribus angulis trianguli {pheeralis non reCtanguli, tria eiug
s -

lateramenfurare,
; . ° . . . o . X
Sit triangulus huiufmodi a b &' tres notoshabéns'angu by
fos non rectos. Dico  tria ewus latera fient cognita. Ex uer= ™
tice cnim anguli cuiufuis uerbi gratia a uerfus arci {ibi op=

Ny -7,

" pofitum procedat perpendicularis a d, qua cadat ne intra

anéxtra triangld  huiusmanuducente callebimus , utrocs
angulor b & g ndto per hypothefim exiftente,neutrienim § Sl 5]
duowlaterea b&a g coincidet,ficemalter angulop b& g re b
@us eflet, quod interdixit hypothefis.Cadatergo prius intra » 3
triangulierititaggper  huius proportio finus anguli b a d ad finum anguli d
a g ficut finus complementianguli 2 b g ad finum complementianguli a g b.
proportio antem finus complementi anguli a b g adfinum complementi an%u
liag b notaeft, ppterutriigangulog b & g cognitti,quare & proportionem lis
nusanguli b a d adfinanguli d a g datamnon inficiaberis.cung torum ans
gulum b a g notum tradiderit hypothefis,erit& per huius utergs angulorum
apud a particulariinon ignotus, Triangulus igitur b a d rectangulus omnes
angulos {lios habens cognitos,argumento huius duolatera fua a b & b d cos
gnitioni noftrz fubijciet,non aliter trianguli a g d rectanguli, tres angulos has
bentis datos,duo late#a a g & g d metiemur.ficduo latera a b & a g trianguli
propofiti gemino didicimus procefly,duobusauteny arcubus bd 86- dg congr;
gat

-
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gatis(nam eos fingulatim dignenff fumus)refultabit tertium latus b g trianguli
a b g cognitum,Siuero perpendicularis trianguli egreffa fuerit,erit ex prealles
gata  huius proportio finusanguli b a d ad fin@anguli g a d nota,quoniapro
pertio finus complementianguli a b g ad finum complementi anguli a g bda
* taeft. cungg nora fitdifferentia duorum angulog: b a d & g a d,uidelicerangu:
lusba g eritper hiittuterggangulor b a d & g a dcognitus . Triangulus
ergo a b d retangulus omnes angulos fuos habet notos,anguli enim a b dno
sum relinquitangulus a b g quem dedit hypothefis, pofteads ex duobus rectis
auferetur,quareper  huias latusfui a b,quod & triangulo 2 b g communeeft
notum habebiturcum arcu b d, Nonaliter ad noticiamduor laterii 2 g & g d
trianguli 2 g d retanguli tres coghitqs habentis angulos perueniemus,duo ita
o trianguli propofitilatera 2 b& a g notareddidimus,demptoautem arcu bd
exarcu d_gquos geminuselcuil fyllogifmus tertfj lateris b g noticiam confes
quemur,quz decreuimus promulgare. Hisautem poftremis theorematibus teno
rem $perationis numeroscy exemplares {ubiungere non erat confilium, fatis em
res huiufinodi apud fupériores conclufiones lucubrauimus, quas fi memoria wa
' B ° o perdiderit cenfeo repetendas. Tri
3 anguli a b g trialatera fintdara,
fiant a & g poli circulog e k&
d 3, intelligaturcy paralellus h k
fuper polo g defcriptus fecundi
quantitatemarcus g b quofacto

—1 ST N
/ ® \
: .
\ / \  eritopusomninofimileei , ubi ex
{ \ P
” f S L A altitudine folis data quzerit diftan

T o tia eius 4 meridie.fic habebis qua-
L\z ; | galh-tei o
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tuor modos demonftrandi proble
L —e ma de tribus datislateribus trians
. gufi {pheeralis.
©oo XXX, .
«Cuiuslibet trfanguli tria lateranota habentis, tres angulos redde:

re cogm’tos.

Sittriangulus a b g cuilistrialateranotafinta b, a g,& b g.Dico q:’tres
eius anguli notihabebiittir , Libeat primo inuenire anguli b'a g. Si igif uterg
arcuii a b & a g quadrante minorextitetit,protendatur utercqpad partem lates

® ris b g ;donec flantduo quadrantes ad & a e, &

\ fuperpolum a fecund@tordam quadritis a d de

“feribaror circulus,quem conftat tranfire per puns

Qum e,quifit d e arcusitagy d e quantitateman
guli b & g quem quarimus determinabit, qui ut
notus emergat,procedant d centro {phaerz 3 tres
 Temidiametriad tria puncta a,d.& e, que fint 3
“a,3 d& 3 e. i puncis autem b & d’cordam b
g terminantibus,binz ducantur perpendiculares
g h quidem& b k ad duasfemidiametros 3 e &
3 d,duzuero relique g 1& b mad femidiame-

« 1l 3 'a,quasquidemperpendiculares conftatellé
finys arcuii,& quog terminisegredittur,duoty tan
dempun
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dem punca h & k copulétur per lineam h k Sijgiturduoarcus ab &a g s

quales fuerint,eruntduz linez g 1 & b m xquales & conterminales, itemay lis

nea g h linezx b k 2qualis quidem fgmpter arcus b d & g e zquales, zquedis
ftans autem per diffinitionem fuperficiei ad fuperficiem erectz & quarta undacis

mi,unde&per primi duzelinex regte b g & k h zquales habentur, eft autem”

b nota fcilicet cordararcus g b dati,quare & linea § K'nota fiet, Item duze fie
rerﬁcies 1 h & m k funtzequediftantit Jaterii,quareper primi g 1 notazqua-
iserit h 3 & b m cognita ipfi k 3 . triangulus itacg h 3 k planus rectilineus

tria latera habens cognita per primi huius angulih 3 k manifeftabit , cudus

uantitacem determinatarcus d e, & ideoarcus d e diffiniens quantitatem ane
guli b a g notus concluditur.habet igitur sriangulus {pheralis a b g duo latera
ba&a g cognitacumangulo b a g,inde& per huiusreliqui {uiangulinon
latebunt. Aliter tamen & facilius procedere poterimus, fi duo arcus ab & a g
zxquales fuerint,hoc pacto,ex a pungto defcendet perpendicularis arcus a d,qud
neceffario {atis continuatus fecabiclatus b g ipfius trianguli, quod fiat in° puna
Qod.eritcg b d eequalis g d per  .quarecatotusareus b g fitnotus,erit b d
datus,per  auté huius finus coplementi b a ad firfum cSplementi a d fe habet,
ficut finus coplementi b d ad fini totit.unde a d natus erit. ‘
Hincquoggangulus a b d & eizequalis a g b. item tande
angulus b a g &c.Siaut€alter duogarcuii ba & a g relie
quo maiorem feofferat, uterc tfi mino>quadrante, fit uerbi
gratiaarcus a b maiorarcu a g,quiobrem alternatim erit
arcus g e maior arcu b d reperitacy figuratione priftina e
ritlinea g h longiorlinea b k, abfcindatur ergoexea por=
tio hnaqualis linex b k,ductalinea b n,qua utfupra opor
teteffe zqualélinez h k fimiliter tam g 1 linex h 3 =qua=

{is erit, G b mipfi k 3.erit autZ angulus b ncﬁ 1eQus, amcpduoflaterab g &

g n trianguli g b n rectangalifint cognita. eltem b g cordaarcus b g perhy
pothefim noti, g n au€ differentia duog finuum b k & g h notogr, erit& latus
cius b n pet primihuiusnotum.et ideo h k nota declarakitur . Duas aut lie

neas h 3 & 3 k quéadmodum ante hac notas declarabimus. tria igitur latéra triz -

anguli h 3 k notafunt.undeanguli h 3 k & reliqua ut nuperrime dimetiemur,
Quod fiutergg srcuum a b & a g quadrantema b
for extiterit,protenslantur ipfi donec in puncto s ;
coincidét,quo fitutduoareus b s & s g notired
dantur,Eftenimper primi huius utergs arcuum

ab s & a g sfemicircumferentia nota. Triangu T et
lusergo b s g trium notog laterum ex id dictis * i
angulum b s g zqualéangulo b a g fortietur cognitum, Aduid itacp priftind
perducti,ex duobus lateribus 2 b & a g c,ﬁan%uk) b a g cognitis, reliquosdu=
osangulos huiusdirigente inueftigabimus, Poftremo fit alter duogearcuum 2
b & a g maior quarta circumferentiz,reliquus uero minor. & ficuerbigratia 2
b quadrante maior, a g auté minor eo,reflumptacy ﬁé%uratione nihil inea uarias
bimus,nifi g lineam g h continuemus ad part€ puncti h,donec h n fiet 2qua=
lis finui b k arcus b d . fimiliter a 3 fM£ametcr prolongetur, itaut b m i fi
perpendiculariter infidere poffit.quibus ita difpofitis argumérabimur hocpacio
Corda b g nora eft propter arcum fium noti., linea g copleitur finum arcus
g ¢ noti,Xlined b n ®qualé bjk finuiarcus b d toti,tora eng'o g n nota gfu,l:;r;

s . o3
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gulusautemb n g reGus eft,nd fuperfi
cies hn'b k =zquediftantibus contine
tur lineis, X angulusciusapud k rectus
quareper  primi huiuslatus n b tris
anguli b n g rectangulinotiterit, cui
wqualiseftlinea hk, trianguliitags pla
. ni h 3 ktribuslateribus cognitisangu
Tum h 3 k& reliqua quéadmodum ante
hacmenfurabimus, ¥ Operationi au
tem pag:loci dabimus , nihil em docebi
. musnifi quopactoreperiantur tria fas
tera trisguli plani,cutus unus angulus
k) w | . _jincentrofpharx quie(c@s re(pondetan
gulo {pharali quaefito,qualisin figura eff triangulus h 3 k.reliquaenim in locis
uis ftiperioribus fatis explanafle yidemur. Siuve igitur duo arcus a b&agazqua
tesfuerin,fiue non, finud cor accipiemus pro duobus lateribus conti nentibus an
gulum txianguli plani in centrq (phara’quiefcentem,qui refpondet angulo {phae
rali quefito,pro tertio autem Iatere trianguli plani cordam arcus tertij conftitue:
mus, i zequales occurrant duo arcus anguli quaficum continentes, qui fi fuerine
inzequales,utercg th aut minor qugrta;aut maior ea finus coplem&tor: arcut,qui
angulum quafitFambiit,eliciere,& différentiam eor: in fe multiplicata ex qua-
drato cordae arcus terttj minuas, relictigy radicem quadratd pro latere tertio trian
guli plani ponastQd fi alter cop maior quadrante,reliquus autem minor eo fues
it finus complementop hiufmodi collige, & fimma eorif in fe ductd,ex quadras
to cordae agcus tertij fubtrahas,relicti enim radix quadrata lateri tertio trianguli
plani adnumerabicur. Inexemplo. Sit uerggarcaiab Xa g zo.gri&arcush g
3. finus ;E‘gtraduﬁ #ft 2052 1 santumignumeraboutruncglater k3 & 3 h, Sis
nus;3s.gr, eft 35267.rantiveft fatus h k fimiliter ficiam,fi urerqp arcuii a b&a
goccurrat eo,gr.& arcus-b g 36.redibunt enim priftini nuinexi.Sed dabit mi-
hi yuifpiam Jatus 2*b 35.gr.latus a g 16.&latus b g 46.finuszs5.gr.eft 25357,
quem'dabo lateri k 3.finus 16.eft 16538 , Iateri 3 h adnumerandus corda b
46888, Sinus complementi 1z gradui eft 5 7676.Sinus complementi 25.gra. Cﬁ
$4378.qUem minuo ex 57676 .mantt 3 298.hxc infe faciunt 108768 o4,quaniib
lata ex qadratocordae b. g fcilicer 2 198484 544.mantt 2 37607740, quorum
radicem quadratam 46772.conftituo prolinea h k. Tandem ponatur latus 2 b
130 -grajatus a g 7s.&latus b g a5.5inusT 30 .gra.elt45963. pro latere k 3.
Sinus 75.gt. 5795 6.numerus lateris h 3 ,&corda 65.gr.eft64.476.finus comple-
menti 13 0 .gt-elt 38567.finus complementiarcys a g eft 15529. quem addo ad
38567.colliguntur y4056.hac in fe facivnit 29263772 16,qua {ubtrahoex quas
drato corde b g, quodeft 4157 1545%6.;manét 12307773 60.huiusradicem qua
dratd 3508 2.dteri h k depurabo.Perdudi igitur ad hypothefim ~primi huius,
quz nobisangulii h 3 k cognitii faciet,unde & angulus d e numerabitur,, quod
non eritambiguii,{iea quz inprocefli -~ primihuius tomemorauimus , memos
rize mandafti.arcus autem d e quantitatemanguli b a g-determinat,unde & b
ag® relic}gi angulinGeruntignoti. Poterimusaiitalio cramite idem attingere,
Nam ppofitus triangulus 2 b g habeatduolarera’a b &a g inzqualia,utriig
tamen minus quadrante & libeat inuenire quantitatemanguli b a g fuper pun
Qo a fao polodefcribatur circulus magnus infphzra d b, cuius circumferens
tixof
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gizoccurratarcus g bprolongatus in punco h.duoetiamarcus a b Hagex
gendanturadpun@a e & d erituterqparcuii 2 ¢ & a d quadrans orthogonaliz
gereretusadarcii d h.per  autemhuiusproportio finusarcus g d ad fini ar=
cus b e eft tand finais g h ad finFarcus b h.eft autemutery duorearcuii g 4
b ¢ notus,proper {ua complementa,a g & a b per hypoghefim nota.propottio
igitur finus g h ad {inib h nota habebitur,ciigs differsntia duog arcuii g h &
b h ficnorta feilicetarcus g b eritper  huius utercg eopearcuiinota.hincexarcu
b h & b e cognitisper *huius ppter angulii € reGum,complementt arcus ¢h
& ideoipfearcus e h innotefcet, Similiter ex-duobus arcubus g d & g h,arcus
d h cognofcetur,quaredifferentia duog: arcuii d h & ¢ h fcilicetarcus d e non
ignorabitur,ipfe autem determinat quaritatem anguli b a g ,quare angulus ille
notus erit,hinc & reliqui ut antehac notf fient anguli.Si uero alter quidem duog
arcuii 2 b & a g maior quadrante fuerit alter iatminoreo,fit a b maior quas
drite,defcriptogg ut prius circulo magrio fupey; a pélo,circumferentia eius fecaz
pitarcum g b, quod fiatin punco, fecabit etidarci b g inpuncto,qui fith,ar=
cusaiit 2 g continuatus,occurratei in puncto d eritautemuterd duog arcuum
¢ b & g d notus:funtenim cSplementaarcuii datop,eft aute pportio finus b e
adfinum g d notaficut proportio finus b h adTin h d per huids.fic propor
tiofinus b h adfini h g nota habebitur:cungs totusarcus b g datus it per hys
thefim,eritper huiusutergzarcuit b h & h g cognitus.ex duobus atit arcus
K\(:s b h & b e cognitis,& propter angsld e reGumper huiusinnotefcetarcus
¢ h fimiliterduo arcus h g & g d propter anguli d rectum notificabunc arci
d h fictotusarcus d e determinans quantitatem anguli b a g non latebit, un=
deangulus b a g cuth reh'%L(u's trianguli propofiti angulus notus proclamabit,
Si uero uterg arcuum a b & a g quadrantem fuperauerit,producantur ipfi do
nec concurrant,eritcs angulus apud concurfum eorum equalis ipfi angulo a M-
ety nouus triangulus fuper bafi b g ,cuius duo latera minora quadrante nota _
erunt,unde reliqua ut fuperius abfoluentur. Operationis autem tenorem praics ¢
reo,namab operationibus  buiugargg pendere dinofcitur.

<

’ »

Quartilibri Triangulorum Finis, :




“ LIBER QVINTVS
= TRIANGVLORVM.

.
¢ 2] .

5 1. .
Sifuerint duo trianguli reGtanguli,qui duosangulos acutos & e
guales habeant,lateraautem rectos fubtendentia angulos inzequalia,
. « . eritproportiofinus differentize eorum laterum ad finum differentie
duorum laterum retisatggacutis equalibus fubftratorum,tands pro
portio eius,quod fubfinibus complementorumacutis angulis {ubten

forum lacerum continetur sad id,quod fub finu toto & finu cGplemen
sianguliacut, ice . :
T riangulos huiufmodi ex arcubus circus

T s Jorum magnog unius fpheera , aut duarum

. 7 ~ aqualivm concludi fubauditur , de reliquis
/ / . enim in prefentiarum nihil differimus, Sint
talesduo trianguli a b ¢ & d e f, duos qui

o demangulosa g b & d fe rectos,duosau

terf 2 b ¢ & d e f acutos 2quales haberes;

. firglatus a b trianguli a b ¢ longius late
re d e trianguli d e £ quee resarguetetiam

7 » fatus b ¢ unius triangulifongius eflé latere
e falterius,fi tertium huiusfatis tenes . Diz

i i b coitag,q finusrectus differentiz duoriilaz

B l-./ terum 2 b & d e ad fimum differentize duos

oo i P ic ~ sumlaterid B% & e f proportionem habet,
- quam idyquod {ub finu ot finur comple-

. mentianguli a b c,five d ¢ { ad id,quod fub finubus
<complementorit duor arcuum a ¢ & d f continetur,
¢ Quodut facilius demonftretur,fcindo ex a b arcii gb
zqualemarcui d €,&ex b ¢ arcum bh 2qualemears
e «cui e f,continuatiscg duobus punéiis g & h per arci
£ g h conftabitper fecundi huius angulii g h b efle
reum:8ideoper _fecundihuius duo circuli,quos funtarcus a ¢ & g h p po=
foscirculi b ¢ tranfibunt;duoitaggarcus a ¢ & g h continuati paulo fuperius
concurrant in puncto k ,quineceffario polus circuli b ¢ habebitur,& uterqzarcu
uth k ¢ & k h quadrans circumferentize magnze pronunciabitur, intelligatur de
nicp circulus magnus tranfiens; per polum k ,& polum circult a b cuius arcus k
m occurrat dubgtxxls a b & b ¢ prolongatis,quoad fatis erit uerfus {iniftra, huic
quidem in puncto 1,ifti autem in puncto m :occurret autem orthogonaliter fe
cundi huiusarguenteeritqgper &  eiufdem unufquifcy trium arcui k m, bl
& b m quarta circumferentiz magna:;unde & arcus | m quantitarem anguli a
b c determinabit,cuius complementiieft k 1:nemo autem ignoratarcum a g
- fe differentia duogearcuii a b & d e.item ¢ h exceffum argus ¢ b fuper f ¢, des
: mittatur itaggex puncto g perpendicularisarcus g n ad quadrantem k ¢, pros
portio igitur finys a g adfinum ¢ hcompom'turacduabus,propomoanc;'!icet
o inus
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finus'a g adfinum g n ,&ex proportionefinus gon ad fini ¢ h.eft autemper
tertij huius finus a g ad finum g n ficut finus a k adfinum k 1 , finus praeterca
g n adfinum ¢ h excodemloco eft,ut finus g k adfini k h. proportio igitur fi
nus a g ad finum ¢ h-componitur ex duabus {cilicet proportione finus a k adTi
rum k 1,& proportione finus g k 2d {ini totum,fed ex illis componitur etid Per
fextielementog,quod fub finibus a k & g k continétur ad id,quod fub finu to

to & finu k 1 fcilicet complementianguli a b ¢ continetur,uerumigitur enunci
abat theorema prafens. »

l

11,

Inomni eriangulo fpharali ex arcubus circulorum magnorum con
ftante, proportio finus uerfi anguti cuiuslibetad differentiam duorit
finuum uerforum,quorumunus eft later’s eun angulum {ubtenden-
tis,alius uero differentize duorum arcuwm ipfi angulo circumiacentii
efttand proportio quadrati finus recti totius ad id ,quod fub finibus
arcuii dicto angulo circpofitorum continctur retangulum,

Sithuiufmodi tri= il
angulus a b g,duola
tera habens inzqua-
liaa cmaiusa b, &
utruncg eorum minus
quadrante, fuper pun
¢is a & b fa&tispo=+
lisdefcribant duo cir
culimagni,quog: cit- <
cumferentiz fe fecent w Sivg
fnplicto e:prolonge |
turggarcus a byerigg | b S
donec occurret circus X - e
lofup a defcripto in picisd & f,cireulo atit fup b lineato irﬁpﬁ&is g&h,coitae -
arcii g d aqualé effeareui a b iurriiggattarcut e d&e g effequadrant€ circidfe
rétjze magna.cQtinuent denicg duo arcusa c&b c,donecuterqg eop quarta circ
ferentiz fiat:hic quidem occurrensarcui d e in 1 puncto,flleatitarcui g € in pl
&o m ;fa&isty iter punctis a&b polis,fuper a quidéfecundi yuantitatem cor
dee a ¢ defcribat circulus minor infphera k n: fuper b aiit feaundi diftantia b
circulus minor o p erititaggarcus b k differentia duog-araris a b&a c,& ars
cus b o zqualisaraui b ¢ arcus adt d 1 &uantitatE anguli b a ¢ determinabit.
Dicoigit, g pportio finus uerfi d 1 ad differentidduos inuuerforit,quos habec
arcus b k&b ¢ eftur quadrati finus recti totius ad id,quod continet fub duobus
finubus recis arcut a b&a ¢ .Qd ut apertius demonftref altera figuratio affi
menda eft,in qua fit circulus g b h ,quemadmodi in prima fup centro x quod &
centrii fphzera habebi, fitcy cois fectio circulog: g b h& g e hdiameter g h,qua
in prima figura lineare nd decuit confufionis uitandae gratia,fed &cGis ﬁ'lc,‘hg cit
culop ¢ b h&d e ffitlinea d f.item duocirculi g bh&k ¢ n fecent fe inlinea
k n,duo demi circuli g b h&o ¢ p inlinearetta o p cuincét,deinde educant
duze fernidiametri fplierz x aquidéfecanslined k n inpuncto y, x b aiic fecas
o p inpundio r,conflatafitper  huius k n effediamerri circuli kcn&op
1inei effe diametrii circuli 0 ¢ p, P circulusmagnus g b h peapolos umxuufz ?::




L4

128 jO0H. DE - REGIOMONTE
rit incedat,punctusiy y exit
centii circuli k € n,& pun
&us rcentriicireuli 0 ¢ p,
rurfus ex puncto k duz p.
yeniat ppendiculares ,una
quidé k t adlinea o p,alia
aiit k 9 adlinea b x.puns
Qusitem a fic caput ppen
dicularis a u fupralinea b
x defcendentis. exititac li
nea a u finus rectus arcus
a b:b q attfinus uerfus ar
R RS D R X BT finusuerfus
AN . « 7F arcus b o fiue b ¢ horifis
nviam uerfor differentiaeft linea.q r requalislinea k ¢ fignato iterii puncto s,
in quo cdicant duz diametri éirculor k ¢ n&o c p filicet linex k n&o p ,fct
endieftlined k s eflé find uerfumarcus k ¢ prima figuree,cii emuterey circulore
k ¢ n&o p c orthogonalitér fic erectus fupracirculi g b h ,per polos eor: inces
dentZ,utdocet  huius,erit corl fectio cois,que ptranfic puncti s ex undecis
mi elementor: orthogonaliter ereéta {upga circult g b h,&deo per conuerfiong
diffinitionis linez ppendiculariter erect fupra fiperficié,heec cdts fectio lineze k
n,diametro fciliger circuli Kc n orthogonaliter incidit,& ideo hac {ection€ coem
diameter k n diuidet per medium,eritqs medietaseius fingis rectus arcus k ¢, &
ideo k s finusuerfus efufdZ.ciigs d £ recta fic diameter circuli def.Jumaf ex ea
d 3 linea #nus fcilicet uerfus ipfius arcus d 1,ad qui fe habebit k s ficut femidia
metercirculi k ¢ n geft k y adfemidiamerriicirculi d e f fcilicer d x 3funt em
duoarcus k ¢ & d Ifimilespd huius, ppter dyps arcus a d&a 1 4 polo duoe
& circulor k ¢ n&d e f defcend@tes, 8¢ dictosarcus includ@tes,Jaad portiacce
deguuis,ubi prius dugs triagulds k t s &a u Lxquidgulos oftédémus hoc pacto:
ducanguli tk s&r g s,idectp X 9y {untaquales ppter aquediftantialincart
k t&r g, quareciiutercgangulor k ¢ 3 &xyo {icyectus,erit reliquus angulus
k s t equalisteliquo y x 9 fiuea x u.angulusaiit a u x rectus di{poncbatur,
funtitagyduo trianguli k t #&a ux aquianguli,& ideo per quatta exti & pomu
tatim pportio X a ad a ti ficur sk ad k t .proportio atit d° fcilicet finus uerfi
-anguli b a ¢ adlinea k ¢ fcilicet differentia duog finui uerfori fupra memorato
rum commonit ex duabus{cilicet pportione finus d 3 ad k s,&ex proportione
% s ad k trerataic d3ad k s ficur d x fcilicet finus torusad linea k y.,que eft
fipus rectus arcus a k fiue a ¢, & pportio k s ad k t ficut a x finus recti totius
adlined a u,quz eft finus reGusarcus a b.. pportio igif finusuerfiarcus d 1 five
anguli b a c,addifferentia finut uerfoge fupradicori coponif ex duabus,ex pros
portione fcilicet finus recti totiusad finum reGum arcus a c,& ex pportione fiz
s recti totiusad fini reGumarcus a b .ex eifde aut€ duabus proportidibus &
ponif etid pportio quadrati finus reGi totius adid,quod ctinewur {ub finibus re
Gis duoriarcuit a b&a c proportio igit finus uer?i anguli b a ¢ ad differentid
duori finui uerforum,quoshabent duo arcus b'o &b k eft,uc pportio quadrati
finus reci totius ad id,quod continef fubduobus finibus retis duog arcuis 2 b&
a ‘c ,quod erat demontfirand@. Hoc ti nonignorare uideris, o cluo finus verfi duo
sumarcui b kb o eamhaben differentid,quaduo fius recii céplemcng:rﬁ
; o

.
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fuorumeunde fi in quopii negocio two opus fuerighoc theoremate, poteris fupras
di&a differentiam inuenire,{ubtrahendo finum reii coplemeti alterius duorum
arcuit b k&b o ex finurecto coplementi reliqui eoe. Affampfimus aute duos ar
cus angul,de quo fermo habitus eft,minores quadrante, quo demonftratioTs
fira planior putaret:nam i fuerit utercs eop maior quad ateintelligant profon=
gari,donec concurrant angulum alium zqualem priori comprehendendo : fiet
ftag nouus triangulus fupra arcum tertium,cuius duo latera quadrante minora
habebuntur.Quad fi alter corum minor quadrante , alter uero maior eo prabea
tur,tametfi figurationem parumper mutari oporteat;una tamen eadem {yllogif
mi forma ueritatem theorematis concludet:hocuno attento,q arcus quilibet ci¥
eo,qui fibi ex femicirculo deficit,eundes finum rectum accipit, Satis ergo certit
dinem propofitionis noftra oftendifle uidemur.
T I ‘

Datis tribus lateribus triariguli fphizralis ex arcubus circulorum

magnorum conftantis,omnes angulos ¢ius dimetiri.

Efi propofitum illud exequi Kceatper  hyidis,tamen quo iucundior effetue
ritatis contemplatio,dum per plures ac diverfas uias ad eandem metam peruenis
tur,libuit praecedens theorema propofito noftro fuppeditare, Talis ergo fit trian=
gulus a b g exarcubus circulorum magnogum conftans,propofitum eft inueni”
yeangulum eius b a ¢ aut alium quethlibet,fubficiamus trialatera eius inxqua=
lia,nam fi duo eius quacuncy latera fuerint 2qualia,procedendum erit iuxta mo
nita  huius.Cum jtacs ex praecedenti fit proportio quadrat: finus recti totius
ad id,quod {ub finibus rectis duorum arcuum a b &.a ¢ continetur, tangj pro-
portio finusuerfianguli b a ¢ quafiti differentiam duorum {inyumyer{or, quo
rum unus eft ipfius arcus b ¢ alter uerodifferentiz duorum arcuum a b &ac,
& tres harum quantitatum {unt notz propter hypothefim/frit & quarta cognita
{cilicet finus uerfusanguli b®a ¢ hincarcus fuus,qui determinat quantitatem an
guli b a ¢,& ftleo angulus ipfemenfuratus offeretur, pro reliquis autem duobus
angulis cognofcendis nihil nou praecipimus,quoniam ex engulo b a ¢ iaricos
gnito cum latere b ¢ eum refpiciente, reliquiscy lateribus notis argumento
huius,quod reliquum eft enitemur. .

o . 11T .
Quod praetdens tradiditalio fyllogifmo concludere,
(57

Habeatem propofitus trians 0
gulus a b c,duolateraab & ac
inzqualia , quadrante diuifim mi-
nora,libeaty inuenire quantita =
temanguli b a ¢ fuper puncto a
fato polo,defcribatur circulus ma
gnusinfphara d h,cuius circums
ferentiz occurrat arcus b ¢ prolo
gatus inpuncto h:duo infuper ar
cus 2 b & a ¢ extendaturufp ad
arcumd h jcui incidant in puictis
e & d, erit itagguterqp arcuum 2
e & ad quadrans orthogonalis
terereGusfupraarca d h,duo au

.
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tem areus b d & ¢ enoti erurt,funte etei complementa duorum arcuma b
&ac pexhypotheﬁm notori,fed proportiofinus rei b d ad finum rectum ce
eftper ~huiusutfinusrediarcus b had finum rectum h ¢, proportio igitur
i1 recti b h ad finum re@tum h ¢ nota eft,cuncg differentia duorum arcuum
b h’& h c nota fit,{cilidetarcus b ¢ erit &ﬂ" huius uterqs eorum coghitus,de
inde ex duobus arcubus h & & c e notis,& angulo ¢ reGoper huius cognos
feerurarcus h e fimiliterdaoarcus h b & b d noti cum angulo d recto notifis
cabuntarcum h d ;arcusigitur h e demptusex arcu hd , relinquet arcum d e
cognitum,qui determinat angulum a b ¢ unde & llenotus habebitur :reliquos
autem duos anguloslatera fibioppofitaper  huiusnotos elicients Siveroal
.  terduorumarcuum a b & c mas
) ior quadrante fuerit, reliquus uero
. .. minoreo,fit a c maior,defcriptos
* e prius circulo magno fuper 2
polo, circumferentia eius {ecabit
duos arcus a ¢ & b ¢:hunc ergo
fecetin e, illumuero inpuncto h,
- prolongetury arcus a b ,donec
occurret dite circumferentiz in
, puncto d erit iterumutercg arcu=
— um b d & ¢ e notus,quonia funt
. WL \ < complementa duorum arcuum 2
' b & a c datorum, eft autem per
> “ huius proportio finus recti b
. e '/ d adfinum reGum c e ficut finus
reci b h ad finumredtum h ¢ propter duos angulos d & e rectos,ficergo pros
portio finus recti b h ad finum PeGum h ¢ nota hakebitur,cundg totus arcus be
fit notus per hypothefim,erit per huius utegg arcuum b h &h c cognitus?
ex dyobusautem autem arcubus h b & b d cognitis cum angulo d re&o co-~
gnofceturarcus d h per fuius:fimiliter duo arcus h ¢ & ¢ ¢ cum angulo e
reGo,arcum h e notum fufcitabung:duo tandem arcus d h & h e colledti, totii
arcum d e notificabunt,qui determinat quantitateman uli b a g,unde & ipfe
notus conclidetur,cetera ut antehac perficientur.Qudd {iutergp arcuum a b
ac quadrantcm'ﬁlpcraueri't,intelligantur prolongati donec concurrent, faciens
tes angulum nouum qualem ipfiangulo a quafito,fletitac alius triangulusfi
praarcum B ¢ cuiusduo latera minora quadrante nota erunt. per modum ergo
pradicGum angulus duobus illis lateribus contentus innotefcet, qui eft zqualis
angulo a ,unde& ipfe angulus a notus enunciabitur, Eft praterea alius modus
inueniendi angulum trianguli fpharalis quemcungs uoles ex tribus lateribus da-
tis,intelligantur enim duci tres corde ipforum arcuum datorti;tres quocgcﬁmidi
ametri fpharx egrediantur ad tria puncta angularia ipfius trianguli:habebis igi
tur pyramidem fupra bafim trilateram,cuius fex linea nota funt , poteris igitur
aliunde difcere inclinationem unius fuperficiei lateralis fupra aliam, fuperficiem
inquam que clauditur duabus {emidiametris fpheerz,& una trium cordarum dis
&arum:quantitas enimrhuius inclinationisangulum duorum arcuum,, quorum
corde aflumptz fint manifeftabit.in hac autem inquifitione finusrei arcum
darorum,ac finus recti compleriientorum fuorum maxime utiles erunt,ne tamen
prolixus nimium eidea ,poft tres uias bonas iam abfolutas,hanc quarram pr-
tereundam
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tefg,_mdam arbitratus fum , prafertim cum ex 3lijs feriptis imeds plané colligd
pollif, !

v .
Datis duobusangulis trianguli fpheralis cum aggregato duorz=

faterum eis oppofitorum,utruficp eorum fccem’el &
<~

Triangulus a b ¢ ,duos angulos abe & a ¢ b

notos habeat, congeriemty duorum laterum 2 b&a

¢ cognitam. Quaerimus utruncy eorum feorfum,quoni

amper  huiusproportio finus rectiareus b ad fi-

numre&um a c eft,ut finus redi angalia ¢b ad fis

num reGumanguli a b c:illaautemnota eft propter

angulos datos, finus ergo rectus a b ad fintm reCum N

a ¢ proportionem habebit datam, cuncg aggregatum sl

exiftisarcubus fitdatum,eritper  huiusutergp eord.

feparatim cognitus,quod erat inueniendum,pro 1:liquo autem Tatere, reliquoty

angulo cognofcendis  huius repetendam cerileo, ‘

VI,

Datis duobus angulis trianguli {pharalis ex arcubus circulorum ,
magnorum_conftantis , cum d¥Ferertia laterum eis oppofitorum,
utruncp corum fecernere. . .

.

Hxcex quemadmodum pracedensex fuius pendere dinofcitur ;erit
enim proportio finus recti unius quzeficorum arcuum ad finum re&pm alterius
cognita,propterangulos datos ratiocinante huius;cundp differentiam eori
prabuerit notam hypothefis,utercp eorym procédubio cognitus emerget.

Vi, ~

Siab angulo quolibet tridhguli fpheeralisad latus fibi oppofitum
delcendat,arcus circuli magniangulum d quo ducitur diuidés pet’ me,
dium,finus re&i duorum arcuum angulo diuifo circumpofitorum,
& finus redi portionum lateris diuifi candem proportionem acces
ptabunc. ot he sty 6%

g

Ineriangulotali a b ¢ ducaturarcus a d ex puns
&b a diuidens angulum quidem b a ¢ per aqualia,
arcum autem b ¢ in duas portiones b d & d ¢, Dico
o proportio finus recti a b ad finum reGum a c eft,
utfinus reci b d ad finum reum d c. Erit enim per ;

huiuas finus re@us a b ad finum rectum b d ficut
finus reGus anguli 2 d b ad finum re¢tum anguli ba &
d .item proportio finusrecti a ¢ ad {inum reGum ¢ d
ficut finus rect anguli a d ¢ ad finum rectum anguli .
¢ a d:finus autemanguli b 2 d zqualis eft finui recto anguli ¢ a d finus denicp
anguliadb aqualis,imd idem eft finui recto anguli a d c:hil enimduo anguli
duobus recis zquantur,quemadmodum enim duo arcus femicircumferentix cos

jun@im 2quales unum & cundem fufcipiuns finum recum,it3 &duo anguli duo
R 3 bus res

=
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bus rectis coniin@im aquales in finu reto communicare oportet . UNam igitur

habent proportionem finus rectus a b adfinum reum b d & finus rectus a ¢

ad finum rectum c d ; permutatis itacp terminis uerum enunciafle propofitios

nas-conlfiteberis ¢ der -
e I, VIII,
Si fuerint duo trianguli reétanguli,quorum angulus acutus unius
datus fuerit 2qualis angulo acuto alterius, differentia quog laterum
sectos fubtendentium equalis differentize duorum arcuum , qui res
Gtis & acutis datis fubfternuntur, fuerity latus unum quodcungpalees
rius duorum triangulorum cognitum,reliqua omnia cum i pfa diffe-

reptia predi&ta innotelcent,
& “Sintduo'triangulitalesa b c & d e g, duos
/ \\ rectos habentes a b ¢ & d e g,duosggacutosda

7 S « tosach&dg c,ﬁtf’?g latus a ¢ uniuslongius

f X tatere d g alferius.differentia autem duorum ar

\ cuum a ¢ & d g @qualisdifferentiz duorumar

offll cuum'b ¢ & e g, Guisnonfit nota: fit demum
i \ unis fex grcunm ex duobus triangulis datus. Di
L“\\ e o g omnesreliquiarcus innotelcent , Sit arcus
— b ¢ uerbi gratia datus,ex quo & duobus angulis

% b&ecnotis  arguente,reliquiduo arcus eiufdem tri-

anguli notificabuntur.eft autem per  huius proportio i
« nus differentiz duorum arcuum a ¢ & d g ad finum difs
, ferentiz duorum arcuum b ¢ & e g qua eft propottio
k N
. ¢

@qualitutis,ficut eius,quod fub finibus complementorum
| arcuum a b & d e continetur ad id,quod fub finu toto&
finu complementi anfuli 2 ¢ b five d g e continetur
r: ‘g heecigitur duo {ub pradictis finibus contenta funtzquas
lia:quod autem fub finu toto & finu complementi anguli a ¢ b continetur,elt o
gnitum,propter finum totum & finum complementianguli a ¢ b notos:quams
obrem quod fisb finibus compiementorum arcwum a b & d ¢ cSntinerut i
erit,eft aut?m complementumarcus a b notum propter ipfuth arcum a b pris
us menfuratum:hinc finus huius complementi,& ideo per  huius finus cdples
mentiarax d e innotefcent,quo demi cognoftemus cSplementii arcus de, &
inde ipfum arcum d e qui tandem com duobus angulis deg & d g ¢ intercedé
te  huiusreliqualatera triangult fui manifeftabit.hincetid difterentia duoril
araum a ¢ & d g, quz ponebatur zqualis differentiz duorum arcuum b ¢ &
€ g nota pronunciabitur,quz ficrunt demonfiranda,

IX.

Data differentia duorum arcuum, fi quod fub duobus eorum finis
bus.contmetur, reangulum fuerit datum , utriufcp arcus astingere
noticiam,

i
Duorumaramm a b & b ¢ differentia a ¢ fitdata,quodcy fub finuarcus a
b quifica e,&ﬁn:; arcus b ¢,quemuides ¢ 3 continesus,ficdatum, Quarimus
- uliun<g
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atnmncgaranm ab & be .. Intelligo autem o
sectangulum praedictum efle datum refpectu
quadruti {femidiametri circuli;continuatis ita
gduobusfinibus a e & ¢ 3 ,donecinduobus
punctis h & k circumferentiz defirant , du=
cnturcorde a c,ah’, ke &k h.cum igi
turquodfub a e & ¢ 3 continetur datum fit,
erit quod fub duplis earum continetur datum,
hocetenim ad illud quadruplum conuincitux
ex  {extielementori,cui {faddiderimus quas=
dratum cordz a c.id eft,quod fub a ¢ & vk
zqualibus quidem propter xquediftantiam »
cordarum a k & ¢ h: notisautem propter arcdm a ¢ exhypothefi notum, cols
Jigetur quadratum cordze a h cognieum: eftrhing'a h diameter quadranguli 2
¢ h k circulo infcriptizqualis ¢ k diametro eiyfdem:quod autem fubduabus di
ametris huiufmodi quadranguli continetur,quury eft¢i,quod fub binis lateri=
bus eius oppofitis concluditur:hine corda a h &arcus efus a h innotef¢ent , ex
quo fi dempferisarcum a ¢ notum, relinquetur arcus ¢ h cognitus cum eius di=
midio ¢ b, cuifi addiderisarcum a ¢ notum, refultabit totus arcus a b cognis
tus,cuius obtentu hactenus curfum eft, >
X
Si fuerint duo trianguli reanguli quorum angulus acutus unius
zqualis anguloacato alterius,duo autem latera rectos angulos {ub=
tendentia habuerint differentiamnotam, iterity duo latera rectis &
acutis datis {ubiacentia differentiam cognitam habuerint, Jomniaeoz
>

rum latera innotefcent

Sintduo trfanguli a b c & @ f du-
osangulos rectos abc& de f haben=
tes,duoscp a ¢ b & d f e acutos zquales
&datos :Jatusautem 2 ¢ unius uerbi gra
ti2 ficlongius )‘itcr.c d { alterius , quorum
differentia ficdacddifferentia quogy duo=
yumlaterum b ¢ & e f fic cognita . Dico
@ omnia latera horum triangulorum no=
tauenient, Sienim duz datz differentize
fuerintequales,per  huius propofitum
comparabimus.fiuero inzequales offeran
tur, {cindam ex a ¢ arcum g ¢ @qualem
arcui d f ,itemey ex b ¢ arcd h cequa=
lemarcui ¢ f,ductogarcu g h, conftabit angulum 3
g h ¢ effe retum,oportebit enim per huius duos \
triangulos de f& ghc effeequilateros & =quian
gulos:continuétur deinde duoarcus ba & h g,do= \
‘nec concurrent in puncto k, qui per huius erit PN
poluscirculi b ¢, fuper quo {fecundum quantitaggm € ————

k g defcribatur circulus minor in fphaera,cuius ‘arcus
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g 1 occurratarcui b k in 1.Qluia autem per huius proportiofinus™a g adfi
num b h eft juteius quod {ub finibus arcum a k & g k adid,quodfubfinutoto
%%nu complementianguli a ¢ b continetur, tres autem harum quantitatumno
. tzfunt,duosenimarqps a g& b h dedit hypothefis,quod autem fub finu toto
& finucomplementiartguli a ¢, b continetur notum cﬁ,propter anguluma cb
datumi;quare quod fub firtibus duorum arcuum a k & g k continetur, noti has
bebitur.cft autemper huius quadratuin finus totius ad id quod fub finibus ars
&uum a k & g k continetur,tand finus uerfi anguli a k g, fiue arcus b h eum
determinantis ad differentiam duorum {inuumuerforum,quos habent duoarcus
2 g & a 1: cungp tres harum quantitatum fint notze .ut patuit,, erit & differentia
didorumfinuum uerforum cognita.cunggarcus a g per  huius fitmaior ars
¢ a 1, & ipfe notuseft phypothigfim, eritefus finus verfus cognitus,a quo fi dems
pleris predittam differentiar dupriim finuum uerforum,manebit finus uerfus ar
cus a1 inuentus:hinc arcus a 1 non poteritiatere,quicft differentia duorum ars
cuum a k & g k: quodautem fubfinibus 2 k & g k continetur, notum pride
concludebatur,& fam differerktiam eorum arcuum notam reddidimus, quare ex
pramifla uterp eorum cognitus offeretur, hiric fira complementa,arcus uidelicet
a b & g h innotefcent : exarcudeni g h duobuscgangulis g h ¢ & g c hda
© tis huius ratiocinante,utergp arcuum g ¢ & h ¢,qui {unt 2equales duobus d
e & d f cognofcetur,quibus fi adi€cerimyss duos arcus 2 g & b h,ex hypothefi
notos refultabunt duo arcus a b & a ¢ cogniti:trina igitur latera propolitorum
_griangulorum nata fecimus,quod eratproclamandum,

b4
Sina yerfo alicuius arcus ad finum rectum eiu{dem proportionem
habentenotam,agcum ipfum innotefcere.
.

©

Sit in ci{cuk;' a b g ¢ diametrum a g ha-
bente,cord4 b ¢ , quam diaméter per medium
fecetin e, coftabititacy a e efle finum uerfum
arcus a b & b e finum rectum eiufdem:det ex-
go quifpiam nobis proportionem a2 ead b e,
_°\ Dicogarcusa b cognitus reddet. Ductifes

.l g nimduabus cordis a b & Bg , erunt per 3o.
tertij & 8.fexti elementorum duo trianguli par
tiales a b e & e b g fibi inuicem & toti trian-
gulo a b g fimiles,& per corollarium eiufdem
o&auzlinea b e medio loco proportionalisin
ter g e & e a, cungs proportio b e ad e a fit
cogmita,eratenim a ¢ ad ¢ b dataerit & g e
ad e a data proportio,& coniunctim totius di
ametri g a ad finum uerfum 2 e proportio fiet,diametrumautem circuli ppter
arcus circumferentiz metiendos notam fupponimus,quare & finus uerfus a eno
tus habebitur,qui tandem arcum fuum a b non finetignotum,

: XIL .

Si fuerint duo trianguli rectanguli,quorum angulus acutus unius
fuerit 2qualis anguloacutoalterius dato, differensiactiam laterumee
: 243 & v Qis an

«
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&is angulis oppofitorum fuerit data , cum*differentia laterum acutis
angulis fubten{orum,omnia latera triangulorum cognitareddere,

-~

Refumpta figuratione  huiys datos,
fiupponamus duosarcus a g & a 1 differens
tias uidelicet arcuum angulos datos fubten=
dentium.Quzrimus omnia latera duorum
triangulorum hoc pacto;Proportio quadra
ti {inus totius ad id,quod fub finutoto & fi=
nu complementi anguli a ¢b continetur,
per primam fexti eftut proportio finus tos
tius ad finum complementi angulia cb,
fumpto finu toto tand altitudine cemmuni
ambobus retangulis:hac autem componi-
tur ex duabus pr(}Portionibus, {cilicet pro=

ortioe quadrati finus totius ad id,quod fub
Em’bus a k & g k continetur,& proportios ;
neeius,quod fub finibus 2 k & g k adid,quodfubfinuto-
to & finu complementianguli a ¢ b continegr; prima ha AN
rum componentiumper  huius effat finus uerfi arcus o
b h ad differentiam duorum {inuum uerfprum quogs unus -/ A
eﬁipﬁus arcusa g, gltcruero arcus a'l;fecunda uero ¢o= “Kl,ﬁ
ponenseft,ut finus recti a g ad finum rectum b h:quare

roportio finus totius ad finum complementianguli a ¢ b componjur.ex dua=

15, proportione fcilicet finus uerfi b h ad differentiam duorum finuum uerfori,
quos diximus,& ex proportione finus recti a g ad finumré&um b h,&ideocti,
am proportio finus totiusad*finum complementi anguli a ¢ b componitur ex
proportionibus duabus,fcilicet pwportione finusrecti a g ad differentiam duo
rum finuum uerforum praedicori,& proportione finus uerfi b h-ad finum recti |
ciufdemarcus b h hec autem proportio compofita eft cognita propter finum to
tum,& finum complementi anguli a ¢ b dati;cognitos,prima deniq compones
efanotaseft enim arcus a g datus & ideo finus eits rectus cognitus:it€arcus 2 1
eft datus,ipfe eninteft diﬁ%xemx’a duorum arcuum a k &g k, fiueduord a b'&

N\

4 g h.qua=
quod [ub finibus quod fub finu toro U};m‘
quadratum finus wtivs. «KuKg. coplementi anguli 4 ¢ b

e |

Flu s i e IR Y
| -

finus viefus firusuier

Pinds totus. bhe finusreflusag. finuscotus.  fins ag.  fush b

ifinus coplements  differentiafinu finus b b. finuz.coplemeti digiféﬁd ]ina Jfinus yee

anguli a’c b “umuerfor. angliach.  Huerforis s bbe
e — * ey, et et

‘
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g h quareuterggarcuum a g & a 1 finum uerfum accipiet notum , quord finut

Uerforum differentia non latebit:ficigitur prima proportio componens 1otos ha
lés&tcn‘ninos,ca auté proportice fubtracta ex ipfa proportione, relinquet fecun=

« da gomponens proporgo cognita,quz eratfinusuerfi b h ad finum reGtum eiuf=
dem,quareper ~ huils arcusipfe b h norrignorabitur,ex duobus autem arcu
busag&bh cognitis,reliqua qua proponebantur quarenda, argumeéto
huius abfoluentur,quorum gratia conterplati {umus.

Ny L X1k

Si duorum arcuum differentia data fuerit,cum differentia finuum
€Ormm utercp notus refultabit, .

Statduo arcus a b & a ¢ ,quorum differentia be
fit data,duo auitem finus eorum b d & c e differens
tiam habedt cognitam.Dico g uterg; corum innote
{&-t.Duco enim cordam b k orthogonaliter inciden
temfinuireto c £ in puncto h ,eritqpch differen=
#ia duorum finuum fubtendatur etiam arcui b ¢ cor
da fua b c,quaoportetefle notd propter arcii ipfum
datum: ficex duabus lineis b ¢ & ¢ h notis angulo
apud }1 redexiftente,per ~ primihuius angulum ¢
&b h metiemur,acfiin centro alicuius circuli quiefces

» > ret:nuncautem,quoniam in circumferentia fupra ars

i cofiftit erit & arcus eii fbredens Jfcilicer arcus ¢ k notfis,cui fiadiunxerimus

arcum b ¢ ex hypothefi notum, totus arcus b k notus redundabit, & ideo dimis

diusarcus b 1,inde quog complementum fuum a b innotefcentiex arcu autem

_ @ b8 b cnotis coftflabitur tetus arcus a ¢ notus,fic utruncg memoratorum ar
«" cuumnotum effecimus,quod erat abfoluendum.

. XAEI e ¢

dn.omni triangulo rectangulo duos habenteacutos angulos, ficut

finus complem@ti anguli cuiufuis acuti ad finum totum, fic, quod fub

finucomplementi lateris fibfoppofiti,& {ub finu reliquj acuti contine

)

tur ad quadratum finus totius,

a9

Triangulus a b ¢ habeatangulum 2 res
Gum, & reliquos duos acutos . Dico finum
complementianguli ¢ acutieflead finum to
tum ficut quod fub finu complementi 2 b &
finuanguli continetur ad quadratum finus
topius,quod fic demonftratur. Producatur
utercgarcuum c a & ¢ b, ut flant duo qua
drates ¢ e& ¢ d fimiliter b g&b h fiacqua
drantes,continuenturcy puncta d & e per at
cum d e, qui extenfus concurrat cum hg
eduio in f eritergo utergp arcuum d f&h
f quarta circuli propger angulos d & h res
Gos.deniqgduoarcused & a b inferiuses
“ducti concurrantin k.Jam K d ad d f componitur ex duabuskbadbg, &g
f ad h £ ,defin@usloguor,Sed k d eft complementumanguli a ¢ b, queniam
k eft pos
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feft polus circuli ¢ e ppter angulos a & e redo.. 2
k b autem eft complementum lateris a b oppofiti
anguloa cb , & g h eft quantitas angulia b ¢, £ g
: unufquifqgautem arcuum d f, b g & h feft quas et
| drans circuli,Cum itags proportio eius,quod fubans € B o s
tecedentibus componentium continetur reangulumdd id,quod fub confequen P
tibus eorum continetur,id eft ad quadratum finus totius ex eifdem proportionis
bus componentibus componitur,patet propofitio, &
| XV,
Dato triangulo fpherali circulum circumf{cribere,
: Modus circumfcribendi & infcribendi ciraf- b
" fos eft,ut in re&ilineis triangulis, diuidendo’ ch’- o
e cetlatera peraequalia,aut angulos et¢.uerum dias 3
{ metrum circuli circum{cripti aut infcripti inuedti | L
s gare,alia requirit media. Dupliciter nangg poteft iy
" ingeniri diameter circuli circumi{cripti, aut feiliz
s cet per tres cordas notas,aut per arcus fpfos & fei
: entiam triangulorum fpharalium,de infcriptione e ‘
& non fic;nam quicungg circulus circumfe-ibit fpae & “ f
i yicum triangulum, is etiam reGilineum circums (
5. {cribit.ex tribus cordis trium arcuum cotdtante, L .
" quod infcripto circulonon accidit. Triangulo a b \3 F
P b ¢ fpharalo circumfcriptus efto a b.c circulus, *
n cuius femidiametrum quzrimus per ratios o .
2 nem arcuum. Sit a d arcus perpendicula= ; /":"
risad b ¢, b ¢ per medium déuidatur in £ / '\ ST,
puncto,unde exgat perpendicularis fe ,in // :
it quo neceffe eft effe polum circuli circumicri  / s e N A
pti.dividatur item 2 ¢ permediumin g es // N G .
b ductusy perpendicularis occurratarcui f e |/ b g \ .
1 in b ,quierit polus circuli circumfcripti, ex || e
tribus autem datis lateribus angulum c ha ¢\ | Y
=S bebis,& deinde propter f ¢ notum perpens X \ Y.
m dicularis quocg f e cumangulo f e ¢ inno s
o | tefcer,&cumarcu e ¢, hinc e g notificabi F .
& tur & deinde propter angulum e notum ar sl i M
us cus g h patefiet.cun & g ¢ notus i, erit
r etiam h ¢ notus,qui inter polum & culpi= » .
ua demanguli ¢, id eft circumferentiam circuli circumfcripti comprehenditut,
ua
',lar Quinti & ultimilibri Triangulog finis.
19
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NER CAROLOSTADIVS GEOR

GIO TANSTETERO REGIO MEDICQ § D o=
vm a'h'quando,l’xt {aepe facid,uesfanti mihirelictps ex
% opulentifs.bibliothiecaloan. de Reegiomonte libros,

o)

8 fed qui tamé omnes effent optimi,ueniffet in manus
_ i meas libellus de quadratura circuli comparatus i Re
bR, ojomontano aduerfus ingenta hacde re Card.Cufa-
ni:ftatim dignus mihi libellus yifus fitit/qué ftudiofis Mathematica
rum difciplinarum communicaretur:{ed per ocium introfpicienti hoc
multo magis,quo melior utiliorty apparuit®Cuhautem placeret mi=
hi commendari hunclibelluntpraeter auteris opinionem etiamalicu=
jus horum temporti excellentis uirinomine, tumihi in primis occurs
rebas,qui quamuis egregium librum ac.cefﬁ'onc famee tuz ornareau=
gerecp poffes,GcorgiTanﬁ:tcre?propter eximiam & perfetd cogni=
tionem rerum Mathematicarum,quarum doétrina ed laudem & glo-
yiam esadeptus,utcum ueteribus facile paremte preeftantia tua facie
at,tum quem conferre tecum ex omunib.nationib.iure poflimus inues
niatur nemo. Mihi igitur,& admiranti e & colenti, quod tibiignotir
effenequit,diu id curae fuig declarandze uolentatis, indicijop de temei
omnibus fi pgffem mortalibus. Qua in cupiditatequa aptior occafio
potuiffetfefe offerremihi,quam dedicandi tibi hunglibellum, do&if
fimi uiri,utricp noftrum natione,mihietiam patria coniuncti, Cuius
utmagnitudiné doctrina Italicos etiam-& Graecanicos coftaretadmi
ralos, ita relifiqueretur intelligendum omnibus,quantite fageremus,
cuius nomen ornamento clarils, autoris fingulari {cripto futurum ef=
feiudicafTemus. Necg te inuitum teftimoniu fudicij noftri admiffu-
rum confido,quum & te honorificedeme {entire, & nos diligentia &
laboribus innotuifle ftudiofis,illorumés nonnullam effe exiftimati-
onem demeis ftudijs {ciam,Quod fi quis remipfam, & illud , quode
agitur,expendereuolet,inuenietur profecto celebritatesua digniffi-
mamateria, Nam tanto ab hincannorum interuallo tentatum opus,
neqs poftea demanibus doctorum depofitum,ad noftramg ztatem
ulgpretentil certe deber nequaquam contemnendituideri.Inuenio au
tem Anaxagorz tyibuiincirculi quadratura exquirenda,fingularem
laudem,eum(pin carcere,inquem efle con‘ie&us ab Athenienfibus,
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tandj impietatis damnatus, illam rationem conferipfifle, Graeci uocit
acumviquoy wikrv,unde non,ut opinor, i neptifl.quadraturam latinefe
cerunt.Sed hancrem multisfeculis poft Archimedes putatur diligen
##x lumma exquifivifle.Siquidem Anaxagoram conftat Periclis tem
peribus uixille,qui & auditor fueritillius. Ira inter Archimedem &
Anaxagoram feré int(rcident anni ducenti o&oginta octo, Poffent
alij nominari,ut Antipho,Brifo,Hippocrates, Apollonius, qui & ip
fi hocfpaciti decurriffeat,menfurationis curuz linex ad reguld. Sed
proxime Cardinalis Cufanus hanc quai prouinciam 1%:muiﬂime ad-
miniftrauit, rei difficilis, & utignoratze,ita opinor eftugientis capti
humanii,quiuis cognitioné comprehendi pofle Ariftoteles {cripfe-
rit inueniile racionem profe Tus, Cuius breui libello fumma,eandty
breuiori dialogo expofuit, Qua foanni noftrati acutifl, ingenij ho=
mini cum non probarenttr,inftituitinilla quafi inquifition¢ quandd
ad Paulum Florentinit illis cemporibus in omni genere {cientiari pes
ritum, Cum aut€ necp gloriz neqg emolumenti {pe,multocgadeomi=
nus inuidia incitatus, hoc opus fufcepiffet, ienominauit quidem feré
Cufanum tantum abeft,ut illius aliquem famac labem afpergerecona
tus fuerit. R eliquimus autem omnia in Regiomontani {cripro, ficut
inarchetypoabipfoinformataquocy alicubi tantiroffendimus,iucun
dam futurirati ftudiofis non cognitioné modo eorum,qua illeacus
eiff. exquifiviffet, fed exquifitionis etiam quafi uiam & rationg, atp
adeo non folum quid autcr effeciffet Libenter uifuros,fed quos etiam
habuifletinter opus cogitationes & animi motus . Accipies igiturd
nobis do@ifT, uir & hunc libellum exiguum munufculum, & admit=
tes teftimonium de tenoftrum grato libenticganimo., Etnos,ut fecif=
fe tecomperimus,ita perges tua beneuolentia complecti, E Norico
pridiciduslulij,anno m; D, XXXIL : :
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fa,Cardinalis,Legati Epifcopi Brixirfen(is. et
vAMVIS iamdudumi ftudio Géometrico nos altiot, {pecu
B2 latio ac publica retraxerit utilitas: tam@ inter innumeras {erio
B {as curas,quas habet apoftolica leggtio,fe inter colloquia {tudt
& oforum dele@abiliter immifcuit, De quadratura circuli {cibili
4§ S non {cita,affertio:Quam dum nuper equitando reuoluere=
‘&, mus,quod attigimuS‘confcriEﬁmus. :

T v

"

Non legimus quenquam propinguius accefifle 3d huius noticiam, quim Ars
chimedem,qui primo quadranguli Circulo zequari oftendit:in quo femidiameter
circuli ducta eft in mediam periferiam.hoc quideny ficefle necefle eft, fihoc cen=
fendum eft effe 2quale,quod nec maius nec minus effe conuincitur, In omnibus
enim poligonijs,iffopleuris & iffoperimetris,de duibus fold in hoc {eripto loquiz
mur femidiameter circuli infcripti fi ducitur in medietatem periferiz, oritur qua
drangulum quale, Pofle autem inter femidiametrum & medictatem peri ferize
medium proportionale facile conftitusEuclides oftendit. Quare tale cum fitla=
tus quadrati zquiualentis,confCito quz linea recta 2quetur periferiz circuli, {ci=
tur & eius quadratura & hzec eft certior oftenfio. Sed dum per glicam hanc ultiz
mam partem {e reperé{le crederet Archimedes , 4 uero defecit , Elica enim defcriz
binequit;nifi fignum 4 centro per femidiametrum in fanto tempore moueatur,
in quanto femidiameter pro circuli defcriptione circumuoluitur. Defexiptio igi€
dlicae hos motus fupponit,quorum habitudo eft ut femidiametri ad circumferen=
tiam. Praefupponit igitur id,quod queerit. Citius nim recta dari poteft circulari
linez 2qualis, quim elica uera figgrari, 24

Nos autem confiderantes trigonum & circulum in capacitate extrema loc3 te
nerein trigono femidiametros circulorum,& infcripti & circumfcripti cStrario
mgdo fe haberg,cum femidiametro circuli,in quo circuli inferiptus & circumfcri
ptus coincidunt,qyi differunt in trigono maxime;2ffeqp ibi femidiamgtrum cirs
cumfcripti maximam,& infcripti minimam,& {imul funcas bteuiffimas:contra
riomodo in circuloubi fimul funcze funt diameter circuli maxima, Ob hoc fci=
mus,omnes medias poligoniasifloperimetras & iffopleuras fecundun® capacita=
tem in illis ad 2equalitatem femidiametri circuli accedere, Siigitur fignata fuerit
quantitas exceflus femidiametri circuli, {uper diametri inferipti trigono:& quan
titas quo ipfa femidiameter circuli fuerit minor femidiametro circifcripti trigo=
no: tunc omnis poligonia media fecundam fuam capacitatem ip exceflu femidi
ametri fibi infcripti fuper femidiametrum infcripti trigono: & diminutione femi
diametri fibi circumfcripti,& femidiametro circumfcripti trigono proportionali-
ter fe habebit. Nam cum illa ex diverfa capacitate uarientur, non poteft diverfa
effé habitudo illorum ab habitudine capacitatum. Sic femper necefle eft,quod fi-
cut fe hahet exceflits ad exceffum,etiam fic fe habeat diminutio ad diminutione:
cum eapacitasita fequatur unam diverfitatem ficut aliam, & non plus nec minus
unam quim aliam,]gnmt igitur in omnibus poliganijs exceflus & diminutio ta-
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Tes fead inuicem habentes in proportione una:<}uare data una habitudine,per il
forum {cientiam in nota aliqua poligonia, tunc {citur & in circulo. Etquia excef
fus & diminutio in circulo fimul iuncti 2quantur femidiametro infcripti trigono
yt de fe patet. Jgitur fi reperta habitudine diuidentur fecundum eam femidiame-
ter infcripti trigono,{ maior portio adderetur ad ipfam femidiametrum circuli
inlcripti trigono haberet femidiameter circili Hoperimetri,& ita o€ quafitum.

Faciemus auté hanc partem tibi hoc modo clariorem.Exa blinea in trespars
tes diuifa,cd e triagulus defignetur, & in eius latere c d fignetur pars quarta a b,
quee fiti k,quae quadretur,& fici k1m. Defcribantur inforipsi & circumfcripti civ

<culi,& ficinfcripri trigono femidiameter f g, & circiifcript f h.& infcripti tetra-
gono n g, circicriptin o,Signetur deindelinea £ h,&dn eius medio g lineisde £
5 * ghtra®is quantumlibet, trahanurad f b 2que
diftans ¢ n,cuius medium fit aa, & fignetur fe-
midiameter inf{criptialicuius Foll' goniz ifope=
rimetrae, puta tetragone,que fitn p,& femidia-
meter circifcripti, que ficn o,& trahede g per
’-p ininfinitum, & fimiliter de h perolincamin
infinitum & ubsi ille concurrunt figna q,trahe p
q @quediftantemad £ h,qua it sr.in cuiusme
Giofigr bb.Dicimus r q efle femidiametri
circuli queefiti, & eius circumferentiam zquale

a b linex rectz,

Multipliciter probatur & faciliter. Seruata
igitur priori figura, ponatur g bb linea efle dif
ferentiam capacitatum trigoni & circuli iffope
rimetri, &quod!ineade r s moueatur uerfus f
* h 2quediftanter. Manifeftumeft, lineas hq-&
_ g q deilla abfcindere omnes differentias femidi

ametrog circulorom infcriptorum & circiCris

ptorum omnium figurag poligoniarum de triz

gono ufp ad circulum ubi coineidunt. Eftetia

manifeftum, @ fimul linea {lla mota abfcinde=

ret de linea bb g omnes difterentias capacita
tum inter trigonum & circulum , Nam quanto differentia femidiametrorum
differentidrum eft minor , tanto figura capacior . Ideo circulus capaciffima
figurarum , quia ibi coincidunt ;& trigonus minimee capacitatis,quia ibi ma-
xime differunt, Sit igitur linea mota t n ,quz abfcindat lineam g bb, in aa
puncto, & fitpo dnﬁl‘rmn’a {emidiametrorum in tetragono , quare {i g bb
eft ut differentia capacitatum trigoni & circuli iffoperimetri, erit g aa utdifs
ferentia capacitatum trigoni & tetragoni. Et quia n p eftex praefuppofito femidi
ameter infcripti tetragono, & aa p exceflus eius fuper f g femidiametrum infcri
pti trigono.Ideo bb qerit excefliis femidiametri circuliflfoperimetri fuper femis
diametrum infcripti trigono.Nam quze proportio bbg adaa g,illa bb q ad aa
p,ut notum eft.Correfponderit autemdifferentiz femidiametrorum infcriptog
in poligonjs ifloperimetris cum differentijs capacitatum.Non enim euenitalis
unde capacitatum differentia in iffoplewris & iffoperimetris, nifi ex femidiames
trofR
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trorum circulorum infcriptorum differentias uogiam capacitas ex multiplicati
oneillius femidiametri,quee uariatur in diucrﬁs talibus figuris infemiperiteriam
quz femper eft ead@, exoritur uteft notum , Sic fi poﬁxcr}'s bb s lineam duos: ex
ceflinim femidiametrorum,ut excefltim capacitatis circuli fuper trigonumﬂcri;
in tetragono exceflus talis capacitatis,ut linea zqualis duabus to & paa lineis,
&; quia unac& habitude illiusad s Bb,quap-aa ad bb q, igitur utfupra. Vel fi
dllxcr‘ls capacitatem trigoni minorem effe,quim circuli,utlinea a g erit tetrago
ni minorut p o.
. * ’
Siadhuc negaueris,& dixeris femidiametrii circuli minoré effe,puta ¢ termis
net in puncto medio inter s & termini linex g,quee fit v, ita @ e ufir{emidiame.
ter circuli iffoperimetri, tunc fi fic extertlatur u s,quoufcp equetur r u,& fit rx.
& fimiliter extendat f h ad 2qualitate r x,& fith zut r x,trahez x Iin’ci,dcindé
trahe deulincasad g &h,& ubi fecauérint tn ieadigna 2 & 9,& tn extendat uf
gad zx, & fitcenue rx.Dico,g i diameter infcripti circulo iffoperimetro ad-
dit fuper femidiametrum infcripti trigono quantie(t o
bb u, tic femidiameter infcripti tetragoro addit quan 3 —"
tii eft aa 2,igif i femidiameter infcripti tetragono ad 3
ditquantum eft aa p, tunc femidiameter circuli iffope ¢ o
yimetri addit quantum eft bb q.Hoc defepatet,fihabi = [S~—o—
tudo additionumeft ut bb uadaa 2 8nota & addi= ?><7Z
tio in tetragono,qua eftut aap, igitur erit in circuly v
ucbb g, cumuna fichabitudo aap adbb’q,quaaa 2 . Sa
ad bb 1. Quod autem illa fichabitudo probatur ,Na
i ruponarur femidiameter infcripti circuloeritux fe ?
sidiameter circumfcripti, quae coincidunt in circulo Z7y
ifloperimetro,& manifeftum eft,quod r x eft linea ex °
duabus illis femidiametris,& Smiliter £ z eft linea illi 2equalis, & ft ex femidia=
metro infcriptigrigono & femidiagetro circumftripti eidem. Omnitigitur po=
ligonfarum inter trigonum & circulum duce {emidiamerri tajes non erunt migo-
ves f z,nec maiores r x,& ita femper equalis,eritigiturn cc xqualis duabusillis
{emidiametris in tetragono,& quia 2 9 =quatur neceffario p o, cum g hq trian-
gulpis zquetur g hu, ob zquediftitiam qu & gh,& fimiliter o 2 fitaquediftans
adg hhinc g 2 erift po,utex Euclidefcilicet 37.primi,& 4.fexti notym tibi ex
iftic. fed p o eft excefliis femidfametri circifcripti trigono {uper femidiametr in
feriptieidem,igitur & 2 9,& cumn 2 aequetur cc g,igiturn 2 eritut femidiameter
infcripti tetragono,& 2 ccut femidiameter circumfcripti eidem. Si ig¥ur ponit
{emidiametrum circuli fiper femidiametrum inferipti trigono addere quantum
eft bb u.addet neceffario femidiameter infcripti tetragono quantumeft aa 2. Et
he additiones pofient capacitates fuper capacitatem trigoni nominari, cum in
iffopleuris & iffoperimetris capacitatum exceflus ex his {olum proueniat. Habi=
tudo igitur additionumerit,utaa 2 ad bb u,quod erat probandum.Et ita in oms=
nibus poligonijs pariformiter procedi poterit,ficut in tetragono, Ex hoc conftat
propofitum,
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r'q femidiameter circuli,

o ¢ vmedietas a b, feu circumferentiz circuli,
r q t s quadrangulum zquale circulo,

s X aquale.r q.

y medium inter r & x;& centrum circuli r y X,

s u medium proportionale inter rs&sx. Ex nona fexti.
suz2 quadratum aquale circulo,cuius femidiameter r q.

Adhuc aliter, Capacitas circuli fuper capacitatem trigoni eft maxima, & diffe
sentia femidiametrorum circulorum infcripti & circumicripti eft nulla feu mini
ama Timpliciter,qitia minor effe nequit,fed differentia femidiametrorum circulog
infcripti & circumfcripti trigonoeft maxima,capacitasuéro eius fuper fuiipfius
capacitatem eft nullauel minima impliciter. Efto igitur quodaliqua linea ficut
differentia femidiametrotum in trigono,& etiam it ut capacitas circuli fuper tri

onum,quz fit a b'linea,quadretur igitur illa,& fitquadratum a b ¢ d, &fit a
% ut differentia femidiametrorum cum illa minina capacitate trigoni fuper fui
ipfius capacitatem,& ¢ d capacitas circuli fuber trigonum cumilla minima dif
fgrmtia emidiametrorum talium,& trahatur linea diametralis b c.Dico in ome
nibus poligontjs medijs inter trigonum & circulum lineas capacitatis fuper capa
citaté trigoni ci differentia femidiametrori non poflecfle maiores nec minores
a b aut ¢ d,ut defe patet. Eﬁo igitur,quod trahatur e f lineaequalis & @gque

& diftans ad a b & c d,&illafecetur per.b c in punto g,

& fit g e ut differentia femidiametrorum talium in tetra
gono, manifeftumeft, ¢ g f erit ut capacitas tetragoni
5]‘ fuper trigonum . Erit igitur habitudo capacitatis tetrago:

i RS B ¢ mifuper capacitatem mégom ad capacitatem circuli fuper

b %“ » capacitaté trigoni,ut g f ad cd, Signatur igif in f g addis
5 tio femidiametri infcripti tetragono fuper {emidiametri

ifcripti trigone,& fit £ h,& trahat de l?lper had c d linea, & cotactus it +,Dico
@ d 1 eft additio femidiametri circuli iffoperimetri fup femidiametri inferiptitri
gono.Quaemeeft habitudof g add cjilla fhaddi,fed diuerfitas capacitatisin
ilfopleuris & iffoperimetris fup capacitat€ trigoni nG euenit nifiex diverfaaddiz
tione femidiametros circulog: infcriptos firp femidiametrum infcripti trigono.
Quz igif eft habitudo capacitatii fup trigond, illa eft additiont femidiametrog
infcripto fup femidiametri ciruli inferipti trigono,Per hoc patet quzfi %T{{d
© ufde

a
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2
X hisnunc circa cordas & arcusfcientia perfeta'elici poterit . Nam fiuna
eft habitudo eius quod addit femidiameter inferipti poligoni iffopleura &
illoperimetrae poft trigonum fuper femidiametrum infcriyti trigono adid,quod
additfemidiameter circiifcripti triggno fuper femidiametrum circamicripei ili
poligoniz: & fi ille additiones una cum differentia feu fagitta fimul iunctae qui
ualent fagitte lateris trigoni,ut ex preemiffis clare conttat, tuncfcita habittidine
talium additionum,qua tamen numero nd attingitur, ficut nec medietas duplee,,
ars eft reperta ad omnefcibile in cordis & arcubus. Qi autem fithabitudo ad-
ditionum fic in propinquis numeris inueftigatur. Efto ¢ femidiameter circuli tri
gono circumicripti fic 14.erit femidiameter nfcripti 7.cuius quadrati49. & qua-
dratum femilateris trigoni ter tantum,fcilicet 145.8 quadrati {femidiametri cir-
cumfcripti quater tantd,cilicet 196. exjt igifur, Temilatus tetragoni radix 7. &
quadrati femilateris trigoni (cilicet radix de 2cunttz . & talis erit femidiames
ter infcripti. Erit autem femidiameter circumfcripti radix dupli numeri feilicet
165 cum % Subtra&a igitur radicede 49.d radict de 82 & 3. differetia eft ad
ditio femidiametr infcripti tetrageno filp femidiametri inferipti trigorio, qua
erit aliquid plus & duo,& fubtracta radice de 165 cim s 4 radice de 196, qua
erit parum plus quimunii,Habes additiones,8¢ eari habitudo eftilla, per quam
omnia inueftigantur. Nam fi has additiones {jbtraxeris 4 fagittalateris trigoni,
{cilicet 7.remanet fagitta tetragoni,Silgitur diuiferis 7 fecundum prefatam ad
ditionum habitudinem,& maiorem addideris fuper femidiametrum inferipti tri
gono,habes femidiametrum circuli ifoperimetri. Poteris etiamx quadrato late
#is trigoni aut quadrati {cire fic quadratum lateris cuiyglibet poligoniz dabilis:
& ex efus feientia & habitudine additionum deuenitur ad fagittd & femidiames
trum inferipti,& fic {citur corda . Echaec eft perfectio ultima Geometriczeartis,
2d quam hactenus ueteres non legimus deueni {le.s Eftetiathnuncars comple=
ta Geometricarum tranfmutafionum,quam ant¢ minus,tamen {ufficienter quo
ad quadraturan? circuli defcripfimas, Et putamus;nihil feibilis in Geometricis
nuncuolenti diligenter in hoc medio inquirere,remanere ocauleum, Hecficma-
xime {cripferim, ut uideatur potentia artis coincidentiarum,per quam inomni
facultate occulta penetrantur. Ex {ola enim coincidentia femidiametrorit infcri=
pti® circumfcrépti circulorum in omnibus poligonijs differentium, & in circulo
tantum coincidentfum inquifitio nos ad pramifia perduxit, LausDeo,
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Dialogus inter Cardinalem fancti Petri,epifcopir Brixinenfem,
& Paulum phyfica Florentinum, decirculi quadratura,

PAVLVS.
g7 Ater optime,quia menofti 4 puero veritatem queefiuifle,quze in Ma
4] chematicis clarius uidetur relucere, ateg quantum cupiam hactenus
ignotam circuli guadraturd. Stigitur poftmihimifios twos de Ma
Il thematicis complementis.utiqy mihi obfcuros atq incertoslibellos
Al alius certior modus incidit, rogo communices. NICOIAVS
‘c AR D. Imo facilis, & utputo certus, P AV, Dicito quafo. N 1. Omnia tibi
nota fcio,quz ad rem pertinent,folum hocunico dempto, {cilicet ut datze circum
ferentiz circuli {cias reGtam linedei @qualem affignare. P A V. Iraeft,;nammis
hi ex Archimedenotum eft,fi femidiamétrum circuli duxero inlineam zqualem
femicircumferentiz,oriri quads ~.n{%ulum circulozqualem. NI. Vtigitur tibi
pandam concepti circa id quod it{taraccipe propofitionem, Sicorda quadran=
tis dati circuli fuerit addita femidiametro,eiuldem oritur diameter circuli circit
feripti trigono iffoperimetro girciiferentiz dati circuli, Pura fitdatus circulus fu |
per a dc{%riptus b c d e& b ¢ quadrans tractacorda b ¢, &lineisa b & a ¢,
& fic alius circulus fuper eodem a centro defcriptus,cuius diameter f g ficut a
b & b cfcilicet g hutba& h futb c &inferibatur trigonus i k 1. dicoil
fum trigonum rectilineum eequari circumferentize carue bcde, P Av. Fas
ciliseft haec praxis atqs cariflima,# hoc urum oftenderis. N1, Conabor feruaz
ta defcriptione dati circuli, lineam 2 ¢ continuabo in infinitum,quze fit m a,
diconondubium de b ad a m linean, aliquam pofie lineam duci,quz fic {e ha
bet,q fi eiadditur alia linea,quz fe habeat ad ipfam ficut c5fta ad diametri quae
dratiexfirget linea equalis diametro cirauli cixcifcripti trigono ifloperimetro
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dati circuli, ® A'v. Admitto,nam poteft darilinea ficde b ad a m tracta, cuifi
additur alia kabensfead ipfamut cofta ad diametfuim,oritur linea minor diame
¢ro circuli circiifcripti té;'gono ifoperimetro dati circuli,ut fi trahitur ad puncta
prope a,quae ponatur efle n.& fic poteft dari alia,quz ad punctum prope m pun
Go o trahatur,quz cii cofta fit maior;igitur inter n & o rit pundius, ad quem
i trahitur linea de b.illa.cum cofta evit 22qualis,nec maior {cilicet,;nec minor dia~
metro circuli circiifcripti trigono ifoperimetro dati cirguli. N1C. Benedicoigi
tur,q ficut fiacceperis b n ¢ quotquot tiolueris coftis fuis, linea quae oritur erit
minor diametro circuli circifcripti trigono,& tot femjdiametris dati cireul, ge
coftas addideris una cofta dempta,& fiacceperis bo, cif tot coftisfuis ficut uolu
eris,exurgetlinea maior femidiametro circuli circitfcripti trigono,& tot femidia
metris dati circuli,quot coftas addideris una dempta, Igitur etiam erit puncius in
ter n & 0.ad quem fide b lineam traxeris,fic[phabebit,q ipfa erit equalis dias
metro circuli circicripti trigono, & to femidiz netgis dati circuli,quot coftasad
dideris,una dempta:hoc atitn eft pdfiibile nifi in puncto c.cuius cofta eftut fes
midiameter dati circuli eilicetut b a, alids fi cofta foreg maioraut minor &b a,
nderithoc poflibile. P A v. Fateor primi{cilicet ¢ bn clitot coftis, ficut placu
erit rmptis,maneat minor diametro circuli ci retifcripti trigono ioperimetro,&
tot femidiametris dati circuli una dempta,intelligo una dempra : quia una cofta
iungis linez b n pro diametro circuli circiifcripti,patet,nd cit bn cofta fitminor
@illa diametri,& cofta fitminor G a s, patemort.Sic contrario modo fec habet
lineab 0,& etia patet:eft etid certfi ficdebet fieri,quo ad zqualitatem in aliquo
medio puncto, g illefic c,obrationéqua Gixifti.Si e cofta foret minor aut ma~
ior ab linea,nullo médo fequeretur.Sed quid fi quis negaret pundiii talé dari ina
tern & of N 1¢. Quinegat inter minus & maius cadete medii 2quale, negatda
ripoffe trigoni ifoperimetrd circulo.Ego aiit prafuppono quadraturam circuli

offibil¢, X per cofequens oia fine quibus nd eft po ibilis, B A V. Poflemdicere
nihilominus poffibilé,fed n3 ede hoc poffibilede dhotquot coftis ad lined addens=
dis,ut diameterlle circuli circt{cripti trigono &tot femidiatris dati circuli una
dempta oriantur,quia poflem dicere, @ puncuscadat inter n& ¢, qui ponat efle
p-&glinea b p ci coik:a aquetur diametro dicti circuli circi{cripti, N16. ‘Tic
nonegas,quin fi b p caperetur cit duabus coftis,q tunc foret 2qualis diametro
dio,fed cti hog minor femidiametro dati circili,quia coftaminora b. P A V.
Quomodo negargmhoc? N1¢.Efto igif @ reciplam puncti fuper R, qui fit q,
ubi b q cii cofta fit tanti maior diametro dicto,quantumuna cofta minor linea
a b.hoc quide tiic eft poffibile.Nonne hoc dato b q cum duabus coftisualeret di
& diamerri, & cii hoc femidiamerriidatic » A v. Quis dubitat? N 1%, Quid fi
quzererem lined ,quee cii cofta excederet diametz dictir,quanti duz coftz funtdu
obus femidiametris dati circuli minores? A v, Oportet puncii efleadhucpro
pinquioré punco ¢. N1¢, Quid fi adhuc pluribus coftisadditis uelles linea plu
ribus femidiametris quari, P A v. Necefle foret cotinue punctiiaccedere ad c.
w1¢, Recedicis,fi igit in infiniti fic procefferis,neceffario ultimoad ¢ pun&i
deuenires,cii ante ¢ punctum cofta femper fitminor 2 b. P A v, Optimedicis,
N 1¢.ConfRat igif g hoc nd eft impofiibile, (cilicet ¢ inter n & o cadat punctus,
ad quélinea dud¥a,ficfe habeat,g quotquot coftas ei addideris, ipfa erit qualis
diametro circuli circymicripti trigono ifoperimetro,8& tot {emidiametris dati cir
auli,quot addideris coftas una dempta,fed ille erit € punctus,& fi dixeris puncii
ultra ¢ uerfuso effé, idem inconueniens fequitur &0trario modo arguexgio,qqi%
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deuenietur neceffario iterii ad ¢ punctum, » A v. Non poflimnegarequinita
fit,ut clare oftendifti,manifeffé eni conftat, qui punciii citra velultra ¢ dixerit
efle,illeerrat, & error conuincif ex ipfius pofitione,quonia ois linea maior b ¢.cii
cofta {ua eft maior diametro circuli ¢ircirfcripti trigono ifoperimetro ., & minog
& fofta eft minor diafhetro. N 1¢. Poflet adhucalia uia idipfum oftendi, 8 plu-
res modi funt diametros circuloriinfcriptori & circumfgriptorii polygonijs ifo-
perimetris datis circulis faciliter reperiedi ex {cietia, g capaciflima polygoniaifi
nitore laterd coincidit cii circulo,fed {ufficit ifte modus,reliquit ad teremitto. P &,
Satis eft fcire modii curud gircumferentid in rectam linea tranfmutandi, & econ-
uerfo recidin curua ex quo oia,qua hactenus in mathematicis ignorabatur, pof:
funt elici,proutinmathematicis tuis tetigilti cOplementis, Qui igitur reduxerit
curud in recia,ducat femidiametrum daté circuliin femire@a aqualé circiiferens
tiz,putafic r s ut ab,& s t utimedictas triumlinear i k 1, concludendo qua-
drangulii ¢ § t u.quieritutgreafireuli bec d e, reperiat medi@ pportionale in
ter 1 § & s t per nonamfexti Euclidis, 8fit x y medium proportionale{ciliz
cet cofta quadrati&erit x y z &quadratizequalecirculo.lfta nota funt,& ideo
tibi Nicolao patri optimo gratias ago,quéd tot tuis curis no obftantibusdigna-
tuses tuiingeniii ad hic rem alyoibus doctis in Mathematicis defiderata,&na re.
perta applicare,& poft multds labores & uarios modos facilima atq clariffimam
inuentione tua propalare, & inquifitores i fatiga magna releuare,

° &
Finis,Brixinze, 1457«
: t 3 Capacitates
s ; ; €
P %
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Apacitatesomnium poligoniarum iffoperignetrarum adinuicem & ad cir-
Cculum ifloperimetrum eandem proportiong habent,quam primz linez uni
usad primas lineas alterius,& ad femidiametrum iffoperimetrum. Similiter ex=
cefllis capacitatis aliag 4 triangulo fupra triangulum in gandem proportionem
{ehabentad capacitatem trianguli,quam habent exce{lus primarum lineart ali »
arum figurarum  triangulo ad primam trianguljlineam, Verbi gratia,

Sitprima trianguli a b primaal __ ‘- . ¢

terius figurae media,ut quadrati cd -

rima circuli fiue femidiametric e, . Y
Et a ¢ femicircumferentia oimifta ¥ = ?
rum fuperficierum,quoniam func if’ AL [
foperimetra,eritfuperficies 2 e ca= |* :
pacitas circuli fuperficies a d capa %
citas figurae medizut quadrati, fup ; e 1o

ficies a1 capacitas trianguli. Dico
primo, g qualis eft proportio fuperficieia ead a d {uperficiem,taliseft ¢ €'lis
nexad e d lineam & qualis propartio aft a d fuperficiei ad a f fuperficic, talis
eft ¢ d linez ad c f lineam. per prima enim fexti Euclidis dictz fuperficies funt
eiufdem alticudinis,ergo fuis bafibus funt proportionales. Eodem modo proba=
tur de exceflibus capacitatii,quia eedem funt proportiones de fuperficiebus g e *
&b d ad lineas e d & d f, uel defuperficieBus b e & b d ,quifuntexcellus ca
pacitatum circuli & quadratifupra triangulumad lineas fe&fd,quifuntex
ceffizs primarum linearum circuli & Juadrati fupra ptimam gianguli . hec cla
ra funt ex eadem pritna Sexti Euclidis. Quicquid ergo de capacitatibuscor=
porum dicitur,& capacitatibus excefluum deipfis primislineis, dici‘po(cﬁ &de
eorum exceflibus. ;

Si a fecunda extremitate primee circuliad fecundam triangulilinea recta du=

catur zquediftanter bafi in eaproportione,qiia diuidet exceflum fecundz fupra® -,

primam ipfius srianguli,in cademproportione digidet exceflus fecundari 4 pri-
mis omnium aliarum figurarum mediag, Sit {upra extremigatem linex a ¢ gre-
Galinea a b, queefic prima circuli,& fuper alia extremitate dictz linex o c, fit °
ere®alinea ¢ d, que ficfecunda s
trignguli,quiajinez a b eft mi= > 14 =
norlinea c d, fiipun@o b tra= ‘\' g o
hatur linea b e @quediftansbafi 2 ;
a ¢, peruenietinlinea ¢ d, &di- /
uidet {%xceﬂﬁm fecundz 2 prima, i g -

uieft h d in quadam proporti
26 dead e h.Dico q;% pl;ima v 9 4
&fecunda alicuius figure medize
defcribatur,ut g i prima,& g £ i .
fecunda, @ exceffus fecundze 4 pri
ma,quieft{ i dividentabipfa b
e linea inpunctok, in eadépro < 5
portionequzzerit f k ad k idu *
Gislineis d b h b. ita g eriteadem proportio f k ad ki, dead eh,to-
tusenim triangulus d h b diuifus eft per 2quediftantembafl f i, eritergo pros

portio e b ad k b, ficut d h ad f i, Xeadem proportioerit d ¢ ;d kf,& aa
- a

¥\
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ad k i propter fimilitudinem triangulogficut e b ad k b:Sicutergod ead £

k,ita e h ad k i, permutatim ergoficut d e ad e h, ita fkadki,ergoilli

exceflits proportionabiliter funt diuifi,quod fuit probandii.  Forte dicitur, ¢

i g f eft fecunda unius figurae mediz, quod g i nonexi tprima. Eritergo priz

. ma diyfdem figurz aut maior g i aut minor.fit primo maior, & fit 1 m, quaex:

tendo furfumufgsad n,ita quod 1 n firaequalis g f,& traholineam f n 2quedi

-~ - franterbafi propter eander longitudinem duarymlinearit g £,8 1 n.Inter duo

ergo puncia g 1 funt fignandz plures prima & fecundalinez figurarum media

thim. Signetur una,& fit o p prima,qu extendatur ufgad fecundam eiufd@ fis

" guree,aut proueniet infralined f n, autin ipfalinea,aut fupra,Non infra ipfam,

nec inipfa,quia eft feciida figurae minoris capacitatis,ergo deberet efle longior,

non tamen poteft poni longior,quia g feeft pofita inter figuras minoris capaci

tatis, & effet breuior,quod eft imfoffibile,quia non diminuendo procederent fe=

cundke linez Uerfus capaciores figiras incedendo,quod eft impoflibile, Eodé mo

do dicerur impofiibile fequi, fi dicatur,qudd grima eius exit minor g 1. Cam ers

go nec maior necminor dici ppteft,ipfa g 1 eritprima, quia omnes exceflus fes
cundarum 4 primis in eadem proportione diuidentur, quod fuit probandum.

Heec tidetur declaratio undécime conclufionis ueftre,in qua pendet tota de

monftratio quadraturee.Nam qualis eft proportio h q ad q 1,talis efthrady

b . Iftarum autem quatuor linearum proportionalif tres primz {funt nota, h q

prima,quia fubtractio fagittes quadrati ue alterius mediz 4 {agitta trigoni q 1.

Seaunda eft etia nota,quia excellis primae tetragoni d prima trigoni. Tertiaetia

eftnota, h r, quia fagitta trigoni.Siergomultiplices h r in q 1,&diuidas perh

. q,habetur r b nota,que adiuncta primae trigoni r a erit % b nota prima circu

1 [ie femidiameter ,quod htenditur , Sed non uideo curduxlinex h b & b d

concludentés omnes illos exceffiis primarum & fecundarum , non pofient ef=

{& curuze omni genere curuitatis,& tuncnon procederet demonfiratio ; eritem

o+ “illud quod in decima tua conclatione dixifti,g prima capaciop eriit {emper mas

jores,& fecundze minoresshaeculo mihi in prigfenti fufficiat, Mylta habeo,que

memouent,quod iftz coincidentiz fiue intenfiones & remiffiones formarum nd

* pet lirfeas rectas fignari debeant,ut moderni ponunt,fed in aliud tempus refer?

o o, Vale, Detur uenerabili noftro fideli dilecto magia

*  firo Georgio Peurbachip Aftronongo,

?

- - e
Dedaratio re&ilineationis curuze,qua ponitur in primo modo
fecundilibelli de Mathematicis complementis.
o

PRima {uppofitio.Sexta cum medietate portionis quintae,qua caditinter cur
uam & quadratd poteftaequari b e curuze.Haefuppofitio certa eft utin lites
ra. Secunda fuppolitio.Sexta cnm medietate portionis,& quinta cum medies
tatedifferétiz crdae, quer eft fexta,& partis quintar,quee etiam eft corda, poffunt

2quari b e curuz bis}lla fuppofitio probatur uti premiffa in textu probanturs

Nam dabiliseft locus,ubi funt maiores b e curua bis,& ubi minores, & ideo &

ubi zquales.Dico hancfecundam fuppofitionem non habere locum,niff ubi difs

ferentia eft ut portio,& hoc prima fuppofitio.Nam fi dixeris in fecunda fuppofis

tione differentiam maiore portione,erit igitur quintamingy fexta,quz eft fextz

. aqualis,quado differentia cordari ficut portio quinte,& minor fi differentiama
for,&maior fi differentia miner,ut defe patet, Efto igitur, ¢ ad fextam addatur

2 . tota
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¢ota portio,& ad quintam tota differentia,tunc enint aquales & quelibet maio-
ris b e curua.Si igitur fbtrahitur 2equale,ut quzlibet fit ficutb e curua, tuncne
cefleeft p defexta cum portione fubtrahat, plufqua medietas portionis, cum por
tio ponatur minor differentia, & oportet g de ditferentia figbtrahaf minus & me
dietas,& tantum minus eius medietate quantum prius plus medietate portjiiis,
ut fimul maneat medietas portioni¥ & medietas glifferentiz, quee additee fextz
& quintz,efficiant b e curuambis,ut defe patet.Sextasigitur cummedietate por
tionis erit tunc magor b e curua,non erit igitur fexta cum medietate portionis,
aqualis b e curuze differentia portionZ excedente , Puta tu dicis,g b g quinta
cummedjetate differentize f e fexte,& b g cordz quintz,& e f fexta cum medi
etate f g portionis fimul zquentur b e curyze bis,& dicis differentiam fe&fb.
maioré f g portione.Sitigit linea h i titquinta b g,cuiaddatur differ@eia quee
ficut i k.Sitalia linea {ub dicta defcripta 1 m upfexea f e cuiaddatur portio f
&fit mn ut £ g ,linea h k eftutlingd 1 n ligiietus medietas differentia queze fit
i 0,& medietas portionis que fit m p,cadat orthogonaliter inter p & o ,quefit
¢ s.Quantoigitur m s eft minus medietate portiais qua eft m p,tanto i r ma
jor medietate differentize quz eft i  erit igitur 1 s zqualis b e curuz ficfexta |
m cum medietate portiois eft maior b e curua,ubigrgo fexta cii medietate por
tionis debet effe equalis b e curuz ;medietas differentiz non erit maior medieta
te portionis.Sic fi dixeris differentia minor portione Jequit fexta cii medietate
ortionisminorem b e curua,oportedigitur#ifexta cummedietate ortiois de
Eet effezequalis b e curue,quod differentia fexta & cordz quint no fic maiorac
minor portione,quo cafu probat primunt praefuppofiti fecundym,{cilicet quintd
cummedietate differ@ntize,& fextam ci medietate gortiom’s,tunc 2quari b e cur
uze bis,quando differentia fueritut portio,& hocelt,qlando quinta eft ut fexta,
&Hhoc eclit intentum. Ecce mirabilem modum oftenfionis,quoniam fiuedixeris dif
ferentiam zxquari portioniin feciida fuppofitione fiue non aeuari,fequitur in pri

ma fuppofitione differentiansequari portion, & per confequens &in fecunda *

fuppofitione,&eft quaedam coincigentia oppofitorum,quoniam per hoc @ dicis
ifferentia non equari portionifequitur, g aquemir,& falfum mtertn’mu feipfum,
v 2 °
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MENSVRA,

i€

- Nicolaus Cardinalis S,Petri.

€ .
=3 Via uidi pra:‘h’c&m magifterium commenfurationis curui & recti
| deeffe Geometricis, ideo ipfos imperfe@os,& plura quzs poffibilia fie
b 1i uident;ad actum deducerenon pofle,conatum igitur non paruum
g8 2dhibui,ut ipfam artem aflquerer,quam fi reperi, tu qui heec leges,
B8P judicabis. 1
Commenfurari autem curuum & re@um dico, quando una menfura menfu-
rantur, puta quando recta linedwot pedes habet rectos,quot arcus curios,
P

L
Propofitio primas
Dato arcu,re&am ei commenfurabjlem affignare.

Sit b ¢ datus arcus, cuius 2 medium,& trahatur corda b ¢, &in illa punctus
wequediftansde a & b quifit d, 8hiceft punctus huius magiftertj, deillo igitus
per b continua reGam,que {it d Stalitefig fide a cordam a g , quafitut me-
dietas d e per d e traxeris,illa corda uadat per f punctum linez d e,Sit autem
d f quartapars d e ;tunc d e linea retaeft commenfurabilis b ¢ arcui.

Ad hoc probandum prafuppono duo, Primo,g d e fictiignari poteft, @ inter
f punctum,per quam uadit corda,ut preefertur,& e finemlinez d e portioxque
tur tribus Juartis commenfurabilis recte, patet de {c,nam certum eft, g taliter fiz
gnaripoteft,g f e eft plus,ut jnfectda figura,& etiam taliter g eft minus, ut in
tertia, igitur & taliter, ¢ nec pﬁxs nec minus., ®

Secundo praefippono,@ quanto d e eft mgnor,tanto £ e in kabitudine ad d
e eft minor,& d f maior,& quanto maior huius contrarium:hocetiam per fepa
tet adoculumin fecunda & tertia figuris.

Dico igitur primum prafuppofitum uerificari,aut quando d e eft quaefitalfci
licet commenfurabilis arcui,aut quando minor,aut quando maigr. Si primgm,
habeo intentum,nam oportebit tunc d f effe neceflario quartg partem de.Sidi
cisuerificari quando d e eft minor commenfurabili,hoc eft impoflibile ,nd cum
tunc ex fecunda fuppofitione f e fit minor in habitudine ad d e & d f maior &
incommefifurabili,& fecundum te zquabitur tribus quartis commenfurabilis;no
erit d e minor commefurabilifed maior:fic fi dicis verificari,quando d € eftma

ior commenfurabilifimiliter implicat contradictionem,

-

e



T .

b

e o A s Vi Y B * e G Bt B oewm S B W O~ "3 b e _Acem 4 asNO 2




J

e
Piopofitio fecundas

Datze redtee arcum dati circuli commenfurabilem affignare,
P .
Sitdata rea d e, & datuscirculus,cuiys centrum t ,& diameter s t u,&a
medium omnium arcuum,dea trahe cordam a g,qu:r'ﬁt ut medietas d e &in
d e fignaeius quartam,quze fic d f, & applica d e zquediftanter ad t u,taliter
«p f cadat fuper a g cordam & ubi fecat circumferentiam circuli pone b ,fi tunc
« - d zquediftacde b & a erit b a medietasarcus quafiti:continua igitur b d quo
uf compleatur corda in ¢ & habes b carcum commenfurabilem d e recta,to
-tum patetex pramiffa. P
Veautemuideas d effe pun&um huius magiftersj, quifi 2 g corda eftbaar
cui commenfurabilis,ab f fectide,ubi a g fecat b ¢ d, ipfe punctus per medie-
tatem a g diftat, Confidera® g quanto b € corda eft maior, tanto ddeb&a
plus & de centro circuli minus diftat;& quanto minor huius contrarium , & hoc
de fe patet.Jn maxima igitur torda d miriime diftat 4 centro circuli,&X maxime
de b & a ip minima corda maxime diffat decentro,& minime de b & a ,unde
d inmaxima corda eftin centro circuli,& inminima in circumferentia eius , fed
certitelt, d fiue in maxima corda fiue in minima zquediftatde b & a , igitur
fic in omnibus intermedijs. - .
Vinde fequitur, {i b c eft corda arcus tertiz partis circumferentiz circuli , d
puncus 4 centro& deb & a aquediffabit.
Adhuc fic de # poteft trahi-a h corda per b ¢, quam in,i puncto fecet. Dico
a i h ficpoteft trahi,g a & eritdiftantia puncti d de a inillacorda a h, hoccer
wm. Aut igitur hocerit,quando a h eftut b ¢, &tunc i fe@io aquediftabit de
b & a,&erit d utriufg.&eft intentum, Aut a h eft minor,& hocnon eft pofii:
« bile,quiatunc ai ellec maior & prius quando zqualis,aut quado maior.& eft ite

¢"  gumimpoflibile,quia a i-minor & prius quando zqualis, 4
- . “Propofitio tere
- L J
. .
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Propadiitio tertia,

Arcui femicirculi reGam & arex eius curue reGtilinealem commens
{erabiles defignate.

L3

Sit circulus,& b ¢ arcusfemiciraili,cuius medium 2 & d punctus magiftee
rij equediftansde a & b, puta hoc cafu céntrum circuli,&trahe a d lineam,des
iftde trahe d b in continuum,& it d e, ita quod fi medietatem d e feceris cora

‘dam a g,quedea perde trahif, ipfa tranfeat per f puncii d e qui f punctus
diftet de d per quarta part€ d’e modoquo fupra. Deinde claudeorthogoniti per
a e latus,dico aream a d e orthogonij commentfurabilem arez femicirculi, & d
¢ commenfurabilem arcui b 6.S{cundum patet fupra.Primum patet eodemmo
do ut prius pér duo fuppofita,quokmmrprimam eft'd e poffe fignari,&pere a or
thogonium claudi,taliter quoa fi ducitur corda,quae fir medieras d e de a per d
e, utfita f g areainter a f e,cadens erit commentfirrabilis tribus quartis arez fe
micirculi.patet,quia datur ubi eft plus & ybi minus, igitur & ubi nec plus necmi
nus.  Sectndo praefuppono,quéd quanto d efuericminor,tantoillaarea a f e
eft minotis habitudinis ad tofam aream orthogonij-a d €, X quanto maior maz

. oris,Primum igitur preefuppofitum aut uerificatur,quando area orthogonija d
e eft commenfurabilis arez femicirgili,& habetur intentum. Autubi minor few
maior,& utrumcg implicat contradictionem pracife modo quo fupra,

Palam igitur eft,quod i of thogoniusscuius unum latus eft femidiameter, & ali
ud cum illo re&uni angulum faciens,eft commenfurabile tot circumferentize cit
culisarea illius orthogonij eft commenfurabilisarex circuli. Bt quia quelibet pos
lygonia inaliam verti poteft,igitur poteris arex circuli comméfurabilemaream
trianguli,quadrangq,li,quadratx’,pmtagoni,& cuiufcungp alterius polygoniz afe

efignare,& cuiuslibet partis circufii etiam circulo incommenfurabili, Dare etiam
angulos poteris datarum linearum habitudinis,& figurarum omnium unius in
aliam comenfurabiliter;dico mirabiles tranfmftationes facere.Sdlua cuiuslibet

ofigutaecapacitate & Propria inuariabilicg natura , & ad multa occulta,quae uix
enarrari poflunt,hac arte peruenies,etiam in fectionibus & uniformiter difformi
bus curuitatibus,etiam angulos &inftrumenta componere poteris , cum quis
bus preemiffa facilime & fubito facies,quz w induftriz relinquifius, .

. €y




Area a g b f cGmenfuratur medietati areze circuli,& area a b ¢ e commen
furatur areae circuli medium proportionale inter a d femidiametrit& e crecia
medietati circumferentiz circuli commenfurabil¢,qua nona fexti Euclidis repe-
rire docet,eft cofta quadrati,cuius area commenfuratur circulo d f rea com=
menfurabilis eft ocauze circumferentiz circuli,ideo area a d f orchogont) coms=
menfuratur octauz atez circuli.Ideo quando habes rectam arcui commenf{urabi
lem,habes & aream reQtilinealem areze portionis circuli commenfurabilem,

) F I N I &
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e colaii Cufenfem,Dialogus Joan.de Monteregio.

ARISTOPHILVS, CRITIAS,

— R ANDIS me tenet Huius uiri admiratio,cui & fi publicis ars
| duiscy circiudnto negogis,antum tamigg clarum philofophia
munus fudex thefauro natura ipfa deprompfit. Scio equidem
plurimis iamdydum hilofophis huiufcemodi met artingens
dzelibidiném inceflifle:plerilcp quidem fruftra nitentibus, Ars
chimedi autem palmdm noen iniuria uenifle, tametfi principia
: S84 {i1a non modo nonadmittere cOgATY animus,uertietiam quos
dammodo horreat:fpiralem uidelicet lineam defignare, eicg in puncto quolibet
contingentem applicare. Hic autem {pectatiffimus Dei & nature prco, nihil
protfusambigui admifcere uidetdir:Sed quid mecum hzcmuffitando diem con=
terocconueniendus hercle eft Critias meus;ut {nuentit hoc Gprimii refciaticui,ni

{i me animus fallit,ingens auri pondus aduexifleuidebor. mirum autem finodo

mi fuz manensad lucerngm etiamhocmane literis inuigiiet, Adibo. hui graues

hafce foregaperi obfecro Critia. CRIT. Quisefty ARIS. Ariftophilus fals

uere teiubens, € R 1T. Rectequidemte demiror,qui hoc triduo nufquaappare

o basauroramuero fiteris meisdele@iffima importunus adimis, AR 1S, Haud

< ab re Critia mihi fiiccenfes hahituro tamen.fic fg\-ro’ucninm,ubi quod portono
uum perfenferis. CR I Id neui amico comue facito, AR I s.dFaxo equidélis

bens, i prius calamym medulle tze furem refjcias. € R I, Ita'neiocis cedendum

tuis? Aris. Imo ferio, Cri. Pergeigitur quod lubet. Aris.Pone igitur quod iuf

’ fi. cri. Ahmiflos fachofceludog,nifi infolens aufugere malis,quem pridem im
portunumadmifi. Aris. Profecto miferet metui nundg {c macgrare definestis.

remitte qtize{0 paulifper anima tuir, & labori quictem intermi{ceas tuo. uix ocus

fos tuos uideo dimidios:genx pallidze:livida labiog: tinGura, quid mali porten-
dantipfegalles. cri. Nihil eft quod uerear:iam enim pridem febris grandiufcus

Ia id reliquit ueftigiorum. Verum ita funt res humanaz,ut quz tibi conducant,ali

ais quifpiam G ipfemet certius udicarit. aufcaltandum tibi cenfeo Ariftophile,

Aris. Nobile cunctis iamdudi philofophis natura expofuit brauium,cuitis obti

nendi gratia plerofcp Graecos clariflimosegregie cucurrifle atgs concertafleaiiit,

cri, ‘Quasmihi nebulas affers® Aris. Archimedeminearecxteros {uperaflefa

maelt. ri. Pergin perplexeloqui Aris. Ambitum circuli dirigere,arcamg fu

am quadrare perpaucis hacenus libuit. Cri. Imé nemini conanti etiam iter pas
teret,nifi Siculusille Geometrarii flos inuenta fua literis mandatiet, Aris, Lifi

tibi dabo qui lucide breuiterg lineae circulari zequalem rectam dare pollicetur,un

de & circulum 1pfum quadrare haud arduumuidebitar, Csi. Hippocratem forfi-

tan quem per lunulas id aflequi conatum defeciffe clamant , ubi lunula exagon

zqualem triangulum rectilitteum dargmri tandp certum pridem & firmatum
. fumit,
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fumit,n3 enim nifi lunulz tetragonz zquum trigqﬁum rectilineum defignauit.
Aris, Non Chium illum,fed moderniorem uirum preeftantiflimum. ¢ ti. Graes
cuman Latinum¢ Aris. Latinum. cri. Perplacet fi Grazca rerum inuenienda
rum facilitas Latino cuipiam acceflerit,ut quamuis uiri,prgh fortunz inuidiam,
incertis hac noftra tempeftate uagentur fedibus,bonarum tamen artium {ugelim
fimulacra animus quifquam poflideat egregius, Sed tanta rei inuentoremnofie
uelim. Aris, Vidiftin opus quoddam de docta ighora.ntia:’ cri. Vidi. arift,

Alius autemde ftaticis experimentis libellus tibiund obiectusefte cri. Eccum o«

ipfum. Aris, Qui hunc&alia infuper clariflima ediditopera digito monftraz
retur,{i Romz und effemus. cri, Quim iuvathominemuidere. Aris. Princie
pem :?)pcl]es Chriftianz religionis;rubro etenim galero tegitur,fummocy Pona |
tifici frater habetur digniffimus,  cri. Btfi uirum huncuiderenund; licuerit,tan
ta tamen, tamig infignia monimenta fira facile nyihi perfuafere,ut quidquid phi=
lofophusille afferuerit,d ueritate alienuim effe'non petlit.fola enim aurtcritate fua
fides extemplo nafcitur.Sed quonam pacto rem illam tradiderit. Ariftophile dos
ceripercupio. Aris. Sibenignasaures oratiofii caida,quam Geometra uitare
nequit,accdmodes,plané dabo fentgntiameius. gri. Ha bone uir,quafi uenufta
timagis  ueritati ftudendii fit;quin uocabulis peregrinis,aut characteribus qui
bufusis utaris licet, modo quod uerum eft afferas, Aris, Ira intelliges. hanc cGclu

fionemuir ille affirmat, Si ex femidiametro circuli dati,atcg corda quadrantis  *

eius directe coniuncis,diametrum alte®i ciraufo conftitueris:triangulus zquila-
terus eidem infcriptus circulo dato ifoperimeter habebitur, cri. Teneo quod af
feris. Verum ut Geometris mos eft, figurationem inftituto tuo accdmodandam
cenfeo, quo res ipfa dgnitu fiat facilior, Afis . Oportune mones.Pingo igitur
circulum 2 b g d cuius duz diametria g& bd adfectos angulosfe fecent in
¢ centro circuli,ducta corda quadrantis a d alius demum circulus 2h 7 | fup
centro n defcriptus,diametrii habeat z k aqualep duabusIineis,e d uidelicet fe

midiametro circuli dati & a dordz quadrantis,pariter iunctis.infcribatur de= ¥

nigp huic fecunda circulo triangulugzquilaterus z h 1. Cri. Quid tm poftea?
aris, Triangulum z h 1 inquit lle ifoperimetrit efle circulg,a b gd. cri.Tgs
ergo lineas retas z h , h 1 & 1 z ambitumcirculi ab g d zquare affirinat,
Aris. Rem tenes. cri. O memoratudignam conclufiong.quz fiuerum pradia
cataetus iamdudum inimicisia cirouli & figurar retilinearum prorius abolebi
.o o X - 8y,
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tur,circulusenim pofthac in figuram rectilineam quamlibet ac uiceuerfa fpacii
recilineum in circulum facile cranfmutabitur, quod in figuris tuis Atiftophilefy
pra definitis intueri licebit.Corda enim quadrantisa dfemidiametri e d poten
tialiter duplans ex penultima primi elementorum Euclidis principisnoftridata

< erif)wgracpigitur retarumed & ad unde& z k zqualis eifdem data ueniet,
cumc ip(fg = k diameter circyli z h k 1 potentialiter fefquitertia fitad latustri
anguli zquilateri eidem c'rculo inferipti, Aris. Hemquam turbam mihi inge-
s ris,ubidicis z k diametrum potentialiter effe fefquitertia lateri tn'angxli zhl¢
“cri. Scies quid uelim, Potentiam linew et quadratii fuum uocant Lieometra,
Aris. Id menon fugit,uerum quadratis linearum z k & z 1 proportionem efz
fe fefquitertiam oftendas quzfo, cri. Ducigiturin circulo tuo maiori cordam
k1, Aris, FaGum, cri. Eahgbebiturlatusexagoni x?tuilaten' circulo z h kil
infcriptibilis, Aris, Confiteor,quandoquidéarcus k 1 eft fexta parsde ambitu
circuli huitss, cri. Dimidiam infupér circuli aquabit diametrfi,nifi decimiiquin
tum quarti elementorum theorema mentiatur,quadratumergo z k diametriex
quarta fecundi quadrato-k 1 quadrupld accipietur, Angulus autem rectus z1k
duo quadrata cordarum z 1 & ] k ipfi quadrato z k 2quipollereiubet.Vnde&
ipfa quadrafum k 1 quadrupla unt:quadratumy k 1 tertiam partem effe quas
drati = 1 nemo inficias ibit.Congeries itagg duorum quadratori z1& 1 k ,cui

« zquipollet quadratum diametri z k fuper quadratum = 1 addit eius tertia par
gem. Duo igitur quadrata z k uidtlicet diametri,& z 1 lateris trianguli propor
tion habebunt felquitertid,, Aris. Jam fatis eft, oftendifti eteni ipfam z k dias
metrum lateri z | potentia {efquitertiam fore,perge quod ceepifti, Cri. Datam
ergo accipiemus cordam z 1, ideogp cOgeries trium lateritrianguli z h 1 zqui
fateri dabitur,cui zequalem retam p r defignarelicebit,quz & ambitum circuli
a’b g d fiflerum prae fe fert conclufio aquabit,Qd fiex termino p_eiufdem re-
am p [ erexeris axqualem feidiametro e d circulidati claudendo trianguli
*fp r:illetrianguluscirculo. a b g quabitur,qu:madmodi in libello mefuratia
onis circuli demonftrauit Archimedes. Ex ultjma aut€ fectidi elementortt triangu
fo £p r zzquale quadratum defcriberedidicifti, quod & circulo a b g d nimird
* zxquabitur. Aris, Recteproceditratio tua,Sed de conclufione fupra memorata,
quz caput huius rei uidetur,quid fentis‘ueramne accipis,annon? _cri, Auctoriz
tasuirimagnaeft, Aris. Quidni Cri, Famapredara, Aris,Ftiam. CrisNi
hil neqs fapientiz necg. bopariim artium reliquit intentatum,Verum ut profun:
deresdiuinas in animo uerfat ita fubtiliter omne genus philofophiz perluftra-
uit, Aris, Quas perarnbagesferpis¢Siccinefatis mihi refpondifle tearbitraris?
quin ad refn ipfam conuertaris decet, Cri. Tanterei idoneus iudex aliunde pe=
tendus eft, Sed tufi quaim huiufce conclufionis probandz uiam habes proferto,
Aris. Nullam pror?us inuenio, ratione tamen quadam demonftraffe uidetur,qu
nuncin mentemuenire:nonpoteft, Cti, Ita negligentiam tamaperte fateris
AllS)
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Aris, Siue negligentiam fiue infcitiam dicere mi‘;lis nihil mea refert , hoc unum
{cias Critia,fyllogifino fuo feepenumero me delufum effe.dum enimmeram pree
e ferre certitudinem uidetur,nefcio qua animo drrepit flutuatio, ueluti anguilia
prendés quo intentius mani conftringit,eo facilius illa fubterfugit. cri. Facres
minifcaris. Aris. Quiefce, cri. Redijtmemoria¢ Aris.’Nondum, cri. Jrofe.
Go mirari non {ufficio,q tam facilem circuli recilineationem nemo prifcoriiad-
inuenerit,qui longe difficiliora enifi fint. Aris, Quid rutecum¢ cri. Nihilad te
Si quod quzrebas menti redditum eft,ediffere. Aris. Ah CritiaminG eft hacin

ve terendus dies, Demipho nofter exemplum habet, igubi domum redibit eueftiz
io nobisafferet. cri. Potes nerecordari quo demonttrationis genere ufiis fue= °

sit ille philofophus,mathematico uidelicet ,an alio quopiam¢’ Aris, Mathemati
cumhauduidetur, cri, Fruftra igitur hocimane obtundis,qui conclufion€ hané
abfg demonttratione portas:faciseg uthacatgfillac curfitem fi quid certitudinis
habeat explorando. Dum autfic cogito,modus occurrit,qui, nifi nie-animus fal
lit,quictem nobis afferet, Aris. Eumexponas anficemi. Cri. Aufculta igitur,
Archimedes nofter in libello menfurationis circulj officio numerorum demoftra
wit ambitum circuli five circumferentid addere fuper triplum diametri {uz minus
quidem feptima parte eius:maius ute decem fepruagelimis primis eitfdem dia-
metri. Aris, Nemini dubiii id eft.quid tum poe(Itha-.“Cri. Scies pedetentim,fi priz

usfemidiametri e d circuliminoris in quadring@ras nonaginta & fepteequs .,

particulas apud intellectum fecueris eyt eninguina carum queelibet menftra com
munis omnibus lineis propofito noftro feruituris.cum rationales duntaxat line=
25 admitrere fit confilium:ubi ergo unitasis charactetem uidebis inlineis quidem
unam huiufmodi parsicularum ,in cﬁxadmtis autem quadratelldm eius fac intelld
gas. Mirandum praeterea nequad eft, numeros huielinearumnegocio accoms
modarim,cum Archimedis fupra memorato exemplo fatis liceat.Lineis denicpdi

uelongitudinefiue potentia comuincitibus proportioné ,effg qua & numerorum

decimus Euclidis theoremate {jio quinto docuit.ifhd uero linez tales funt numeri »

realiter,intellectu fecundum unitatem menfuree édmunis eas difcernente. Ariss
Placet apprime hzc tua introductib:iam enim pritlem arbitrabar numerosinhu

jufcemodi linearum comparationenihil habere loci,cum &lius quidam circhlE »

adrare fruftra tentarit numeris fretus. Sed tu quo tendebas Critia perge, Cris
%x’gmemr ad circumferentiam circuli fe habetsquemadmodii femidiameter ad fes
midircumfereritiam, Aris. Confiteor totius ad tosum,dimidijos ad dimidid ean
dem habituding . “tri, Dimidia ergo circiiferentia fuper tripli{emidiimetriad=
dit minus quidem una eius feptima;maius aut¢decem {eptuagefimis primis,, fic

enimin totis accidebat. Aris. Noneoinfictas. Cri. Millequingenta fexagin: ¢,

tauna partes addunt {uper m'Plum quadringentarii nonaginta {eptem partit de
cem feptuagefimas primas ipfius fimpli. Aris. Ita eft,una enim fepruagefima de
quadringentis nonaginta feptem partibus eft feptem.haec decies facit feptuagin
ta,qua {uperaddita mille quadringentis nonaginta uni particulis triplo uidelicet
quadringentarii nonaginta {eptem partium,fumma conflabunt hille quingééta-
rum fexaginta unius partium, Cri, Laudem mereris Avriftophile,qui tam facile
ueritatem accipias nonne igitur femicircumferentia circuli mille quingentas fes
xaginta unam partes fuperabit? Aris, Neceflario res ita eft. cri. Totamdenicp

circumferentiam a b g d duplodictarum partium uidelicet tribus milibus cenz 322

tumuiginti duabus maiorem haberi negabist Aris, Minime. Cri. Idergome=

moriz fedulo hzreat,ut dif opus eo fuerit extemplo refpGdeas , Nunc ad tri]angu
¢ lumz
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Tum z h | ueniendum eft,ut quanta fit eius perimeter non lateat;aut quanta mas=
gnitudine minor neceffario fit exploremus.Semidiametrum e d conftituimus fe
cari in quadringentasnonaginta fepte partes,quarumquadratii tuelicias, Aris,
Ducenta quadraginta feptem milia & nouem inuenio. cri. Tantumeft quadra
tunt ¢ d femidiametri, & toties quadratellunius fzpe memoratarum partium
in quadrato ipfius femidiametri e d reperieqyr. Sicuteim parts linealis lineas o2s
ita quadratellum eius omngs mietietur ﬁlperﬁ‘dcs.Cum autem quadratum corda
a d quadratum femidiametni e d duplet,erit ipfim quadratum a d quadringen
Ya nonaginta quatuor milig & decemocio. Aris. Verumeft. cri. Hicnumerus
non eft quadratus:proximus tamen eo maior quadratus radicem habet feptinge
ta & tria.quamobrem cordam a b minorem elfe feptingentis &tribus conftat,
* aris. Nemini dubium,Si enim quadrata quadrati minus exiftat, coftam quogy
<ofta minorem haberi necefleeff, cri. Eratautem femidiameter e d quadringé
tz nonagina {eptem partes;quibus zdiunge memoratas {eptingentas & tres,ut
fumma refultet mille ducentatum partium,quibus profecto minor «ft congeries
duarum linearum e d & a d, Aris. Ratio conuincit,nam idem cGmuné dua=
bus inzqualibusadiectum quanditatibug duarum {ummari alteramalteramino

yemefficiet.. cri. Duabusdemfim lineis e d & 2 d fimuliunctiszzqualem ftatu

«ebam diametrum z k, quae bb eam rem mille ducentis partibus minor exifter,
qadratumip eiufdem diametri mille quadring@ta & quadraginta milia nequad
attinget. Aris. Tenco,millenang & dugentis partibus in fe multiplicatis, milie
quadringenta & quadraginta milia refultabunt, cri. Quarta item pars quadra
tidiametri z k exeo quadrato fublatagrelinquet quadraci lateris trianguli cequi
fateri circulo infctipti.Habent enim,uc fupra comemoratiiaft,hac ?uadram pro
portionem fefquitertiam:weluti quatuor ad tria, ex quatuor autem fi quartam fui
dempferis partem,tria refiduabuncur.  Aris. Bene. cri. Quartainfuper parsde
mille quadringentig®& quadraginta milibus eft tricGta {exaginta milia,quam ex
toto fuo auferens mille & oGuiginta milia relingyi cernes. Ciigs fic pportio qua
drati z k ad quadratum = 1, tanc mille quadring€torum & quadraginta milii
ad mille & o&uaginta milia:titrags enim earfin felquitertia cft:erit permutatim
qudrati =k ad miffe quadringenta & quadraginta milia,ea proportio quamha
bet quadratum z | ad mille& octuaginta milia.Quadratum autem diameétri z
k minus eft mille quadringentis&quadraginta milibus:unde & quadratum z |
mille & oGoginta milibus minus habebit. Haecomnia patere ufletur;aut {iqua
habes amBiguitaté pulfam faxo. Aris, Certa intelligo uniuctfa, Cri. Quadra:
tus demum proximo maior mille & oGoginta milibus,is cnim quadratusno eff,
radicem habet mille & quadraginta,quaobremlinea z | minor erit{a dictis mils
le& quadraginta. Aris. Haudincertum.Sienim quadratum lineze z 1 minuseft
‘mille &octoginta milibus,minus quog erit pluribus:quare & ipfacofta z 1 miz
nor erit radice quadrata huiufcemodi plurium. Cri. Firma igitur inanimo to
fatus trianguli z | minus effe mille & quadraginta partibus:prope enim portui
conceflimus, &ris. Noninficiaborund,quod fyllogifmoraca dedifti to. cri.
Veritas fibi me delegit amicum:eam equidem operzprecium inueftigare ftudeo,
inuentd autem fuis comonfirare cultoribus;qua perfpecta autor ipfe ueritatis al
tiffimus digniufcule faltem Jaudetur. aris. Quiam iuuat audire quona rerum tan
dem euades 6 Critia. Cri, Pauculis prius detinebere uerbis Ariftophile: continu
0&.12 nifi fallax contentus abibis.Sed latus z I-trianguli n8ftri @quilateri minus
sefle mille & quadraginta particulis adhuc confiteres Aris, Etconfiteor & certum
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fcio. cri, Sihafcemille& quadraginta particula:;ter repetiero,fumma trit mili-
um centum & uiginti partium colligens,nonne parteslle triplum lateris = 1,id
eft perimetrum triangulizequilateri z h 1 fuperabunt; Aris. Maxime cum ut
fimplum ad fimplum,ita triplum ad triplum, terminost proportioni permutan
doluce clarius iduideatur. Cri. Perimeteritaqy tridgguli = h 1 minor erit tyibus
milibus centum & uiginti, Aris, Negarenon poffum, cri. Multo igitur minor
erit tribus milibus centum & uiginti duabus partitulis, Aris. Verum congludis,
quid tum¢’ Cri. Tam redde quod antehac'dudum memoriz mandatum iri iufle=
ram. Aris, Quidhocerat? cri, Circumferentiam gjreuli 2 b g d maiorem ef
{etribus milibus centum & uiginti duobus, Aris, Inmemoria habeo. cri, Peri
meter ideo trianguli z h 1 ,qua minor erat tribus milibus centum & uiginti duo
bus,;multo minor erit circumferentia citculi'a b g d, Aris, Hem quoruis? Cria
Perimetrum eam trianguli z h 1 nonzqualem éife circumferentiz dict circuli
demonftratumhabes, Aris. Siccine eonclifioni audes contradiceret- cri. Imo
uero non audeo,fed cogor. Plerungs 2amen concur{dresad metam fupramodum
intenti,& fi campus tranfcurrédus fit planiflimus, guiditate brautj uacillare com
periuntur,quibus cum ne ludibrio habeamur computum cenfeo retractadum.
aris. Re@efiiades,nam ubi alientin contrecarécoeperis opus,fi quid pauloing
quiuis carpas,geminum incurres uituperiii:odium eténim amici & infcitia te tua
condemnabunt,fac icerum perluftres fingula. cre, Afpicias & tu Ariftophileut
i quis error me fugiac tibi notetur. Aws. Tragibet, cri. Hi numeri recteiacent,
hocbene ftat,nihil ifta multiplicatio fefellit,confequentiz omnes bon habetur,
Quid igitur obftat,cur nonuera putes quee conclufitus? Aris, Virum tantum
temere fententiam firam pronunciaffe uix habeo uerifimile, Cri? Quid G Aris.
Pace tua dixerim Critia mi,tato philofophond poflumt nd adhzrere, cri. Haha
tecum ego fentireuideor,quis enim omnit noftra tempeftate homin®m cateris
tantopere praeftat Geometris,ut nouam prorfus,etiam i tota,pereat,tradere pof-
fit artem:cuius haGenus diver(j & magni paffim &titere conditores . Sané huic
uiro & lineze & gumeri libentes obediunt, Aris. -Quo amplius procedis Critia
doctiffime, eo perplexiorem me redliis,duas equidein inter diuerfas partes incer=
tus pendeoutri earum conceda ng fatis doceor, Vellem norfmodo nd contradi=
cere memorata conclufioni uerumetiam pro pofle tutari, contra autem tuz me
deterrent argumentationes. Cri. Measarbitraris effe rationes,quibus animi tui
fidén hac concdfione arcebam? Aris, Tuas non putem ,qui mirum in modii cd
futandi officium #Mumpferis? cri, Meas haudquad facfufpiceris : fed omnium
prorfus & Geometrarii & Arithmeticorum quos prifca tulit 2tas concinnem fu=
ifle uoluntatem,ne quis conclufionem huiufcemodi proferret, quibus &go praco
modernus inftituor.Quocirca non mihi,uerumillis tribuas,fiue acerbam dixeris
alienze fententiz difcuflionem, fiue dulcem ueritatis cuiuslibet inueftigationem.
Aris, Satis hercle perfirades,uana me hactenus credulitati nimium indulfiffe.Fa
teorequidem trianguli noftrizquilateri perimetrum circumferentia dati circulé
minorem haberi neceffario, tandem(cg reGtam aequalem curuze cirdulari produce=
re,acideo circulum ipfum quadrare nihil {pef fupereft,Hoc unum tamen poftre
mo doceas,quantum interfit ueritati & opinioni mez iam penitus abieCt., Cri.
Quantulum id fit ,;nemini mortalium natura in huncuftg diem difcernendum de
dit,neqg enim perimetgr trianguli numerum habet rebus ut antea difpofitis :necs
circuliambitum rationalem efl¢ lineam conftat, Sed illud accipe defectum peri=
metri trianguli 4 circumferentia circuli dati maiorgm effeduabus fepe dictarum
c 2 pars
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partium,nam ut {upra oftenf m habes, perimeter quidem trianguli minor eft tri
bus milibus centum & Lu'gintt‘:circumfcrcntia uero circuli maior tribus milibus
centum & iginti duobus,Numerorum autem iam adductorum differentiaeft bi
narius:quare differentiam perimetri trianguli &ambitus circulimaiorem bina=
rioconftat effe,;modich tamen:cuius deductionem cum parum afferat utilicatis
mifl3m facio. Aris. Propinqueigitur ueritati concefFic wir ille. cri, Propinque
adeo,ut fudoris fui fructu haud penitus fruftrari uideatur:& quidem non line glo
via.in pleeri{gs nempe reblis uix propeucrum confiftendi natura mortalibus dos
“<pat licentiam, -Aris, Nungjad teaccedo Critia quin doctior abeam, Qua calli
de homo nodum mihi tantum difloluit;neqg minus hilaremme reddidit contrari
um uetitatirefellendo,quam i curuam circularem re&ficandi areamiie fud quas
~drandi facultatem tradidiffet. cri. Quid tecum taciturnus reputast{i reliqui nis
tul eft quod me uelis,abire iam Kcet,abfoluendum mihi eft opus problematum Al
magefti quéd coeperam,iamdudum. refrixit calamus, qué uix domum ingrefius
abijci iuf?éras;is denuo refunfendus eft horarmonet. Arist Difcedam hinc tua
cum beneuolentia,fi prius pollicearis huius negocij noftri exemplaliteris te man
daturum, cri. Etfcribam &communia tibi é;ciam:ea tamen lege,utamicis no
ftris nofira fcripta uifuris Critiam fUuin comendare ftudeas,feqs haud mordaci
dente quempiam lefiffe ,nec minim fibi %u'd arrogafle perfuadeas, qui two per
motus inftinGu quicquid id eft ac lubens effecerit. Aris. Omnesdigne tibi plau
furos arbitror,quos dubia hucuft fententja detinuit.ex ueritateautem declarata
odii tibinafci tua non {inet modeitia, Verum fi opus fuerittua fam nunc moniz
#a curabofatis,Vale, e 0
.
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151 fidelem te mihi praeftqlarer fudicem atq tutoré Pauleoptime,
tam audax facinus,tamty dubii fcribendi genus haud quadh atten,e
3 taffem, fiquidem nouam ac proprid tra@antibus materiem,uix hac
i noftra tempeftate fatis parcitur, quinliuore quoda praeter zquum
Msmwn ol & bonii perturbentur,Nam {i quid paulo obfcurius traditur, uel di=
minute {cientize uel etiam ignorantiz flotam impingunt zmuli.Si uero diluci de
ac [citiffime unum aliquid pronunctauetis, furem te non {criptoré effe extemplo
infimulant. At ego recensdifciplinagim uerlator,lpnge duriorem accepi prouin
ciam,quippe qui alienam retractare aufim materiem:plurimiscg modis inquifica
curui reilineationem quibufdi medijs examinaredecreuerim,Sed Deum teftor
immortalem,nullam unds laceffendi libidinem myhi inceffifle:nullis me pollicita=
tionibus gloriz inductum effé,quo confidentius id agerem. Veritas hacp {ola tan
tos mihi labores effecit iucundi((}imos:quosfcmcndationi tuze {ubieciflé non pude
bit.quoniam qui id officij dignius in mundo acciprat reperio neminé¢,Habes pro
feto pleniffimam Geometriz cognitfnem:#abes expediti {limam numerog pez
ritiam, quibus abig rebus ficut copleri non potuerfithzec examina,ita necp lima-
buntur;habebis, nifi me fallit nnimus,aliqhando ocium literis aljenis accomodaz
bile.Ingenium preetétea tum adeo mite & manfueti perfpexi, ut fi qua nimium
prolrxa,aut non fatis lucubrata,uel forfitan inordinate dicta offendetis,immode
fie tolerare atcp interpretari non poffis,quod inde libentius te facturuth arbitrof;
ubi haze fcripta mea breui admodii tempore abfolyea perpentleris, lituris crebris
primorum exemplarium id dowentibus.Ne autem pluribus detinearis,ad rem fpz
{am propius aceedendum cenfeo,ub exemplo Aichimedis in libello {iio demen=
furatione circuli non nifi lineis fiue longitudine fiue potentig, rationalibus utes=
dum erit.Solebat enim Archimedes,fi qua linea potentialiter tantum rationalis
occurrit,inter duas notas lineas longitudine rationales eam conftituere;quem ut
runsinter o¢s Njathematicos ptimarium imitatus ego quaedam preambula huic
negotio confcripfiseceffaria,quo facilius cxtera intelligerentur:necs eadem faepi
us { decet repetere oporteret.Hoc igitur literale exercitit ,quod Venetijs peregri
nanti mihi pauculos abfumpfit dies,in manus tuas depono gratiffimas limandi
atcp tradendum,fi placuerit ef uiro,cuius res agitur:nolim equidem in@publicl.lm
prodeat,nifi primo tibi perfpectum fueritatqp iudicatum, Vale,

{

DEFINITIOSES.

Quantitatem per fe notam uocabimus,quam menfura aliqua famofa autpro
libito afliumpta fecundum numerum notum metitur, Terminus quantitatis cuiuf’
liber dicetur quantitasalia per {e nota maior aut minor huiufimodi quatitate. Ve
fib quantitas minor fuerita quantitate,& ¢ maior eadg,fuerity utracp quantita
tum b & c perfenotagb & ¢ dicentur termini quantitatis afiue ipfa a quanti
tas per fe nota exiftat five non.Dicemus quocg a quantitatem intex huiufmodi
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terminoscontineri, His demu/n communibus animi coceptionibusutemur, Mi
nus adieGum minori conflituit minus,maius quocg maiori adiundt maius red=
dit.Subtractio minoris quantitatis abalia quantacund maius relinquit Blubtra
o maioris abeadem . b fententiz {funt manifeftifiimz.
L)
5 PRAEAMBVLA,
B v a

. Siutrag duarum ghantitatum propofitarum inter duosnotos con

ftituta fuerit terminos,songeries qUOCp earum inter duos notos repe

gicturterminos.

Sintduee quantitates a & lyinter bitios terminos notos, 2. quidem inter &
d, b auteménter e & f ,congregatiscy duabus quantitatibus a & b refultetr g.
Summa autem duarum ¢ & & fic h & conggries duarum quantitatum d & ffit
k .Dico g quantitatem contineri inter duos terminos NOtoOs h & k. Cum enim
¢ fit minor 2,& e minor quantitate b.ex a autem & b coniunctis refultat g,
erit per primam conceptionemyh mino¥ g, {imiliter oftendetur k maioremefle
g quantitate. Sic g quantigatis inter duos terminos h & k coprehenditur,quos
oportcteﬂE notos per. 3.primi Triangulorum,quattor qunmi(atibus ced &
notis exiftentibus, Quod fi ad operationem accomodare uoluerimus,hoc praam
pulum numeros duorum terminor&im miforum congregabimus, refultabit nip
numerus termini minoris refitus,fimiliter numeros duorum terminord maio-
sum colligemuss pro maiori termino quafito.Idem etiam tenebit,fi plures & duo
huiufmodi quantitatum obrjcientut ordines. At fi una quantitati per fedata fue=
xit,reliqua uero inter duos terminosnotos habeatur,ipfa per {enota quantitasdu
arumuices quantitatum habebit:addita nangg minoti termino minorem,maiori
autemadiecta maicrem conftituet.

L

Sj fuerint duze quantitates inequales,quarum alteraquidem inter
duos notos terminos concludatur,altera uero per {enota exiftat,aut
utrag earttinter duosnotos conftituatur terminos:differentia quogs
earum inter duos notos habebitur terminos. g

Duz quantitates inequales a & b inter binos notos conftituantur terminos,
2 quidé maior inter ¢ & d,b autem minor inter e & 1 quarum quantitatum
di&crentia fic g.Dico @ & g quantitas inter duosnotos confiftet terminos . Cd
enim e fit minor quantitate b, & b minor ipfa a,acdemum a minor d quanti
tate,erit & eminor d quantitate:differentia igitur duarii quantitatum e & dfic
k.ficdeniqp ¢ quantitas maior f quantitate,aliter enimnon concluderemus g in
ter duos notos terminos:differentiag duarum quantitati f & ¢ fit h;erit itacy
h minor g,nam b ex a dempta relinquit g differentiam, quare per communé
{cientiam fecundam £ quantitas maioripfa b {ubtraa ex ¢ minore G fit a res
linquit h minorem g quanttiate,Item c@ b ex a fublata relinquat g differentid,
pereandem communem {cienti e quantitas minor ipfa I, fubtracta ex dmaioz
ri G fit a, relinquit k differentiam maiorem g quantitatesfic g differentia gt:“
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ditos terminos h & k conftituitur,quos quidem t¢yminos notosefle oportet ex
quarta primi triangulord, propter quatuor terminos ¢ d e & fnotos. Tenorau
tem operatiois erit ille.Subtrahe minorem terminum minoris quantitatisex ma
jori termino maioris quantitatis,& relinquetur maior termginus differentiz ,dein
defubtrahe maiorem terminum minoris quantitatis ex minore termino majdris
quantitatis,& relinquetyr minor terminus differentiz. Hacenus utrics duarum
quantitatum inter duos notos conftituti terminos fupppfuimus, rands difficilius:
na fialtera duarii huifmodi quantitatum per e nota fuerit, facilius operabimur,
dum enim maior earum per fe nota exiftet,ex ea fubtrahemus maiorem terminit’
minoris quantitatis,& relinquetur minor terminus differentize duarum propofis
tarum quantitatum:minor autem terminus minoris quatitatis demptusex ipfa
maiori quantitate per {e nota,telinquet maiorem terminum differentiz. Si uero
minor quantitas per {e nota fuerit {ubtrahemus e3m fingulatim ex duobus termi
nis maioris quantitatis,& relinquentur duo termini differentize quos-qurebas
mus.Horum omnium demonftratioplaniffima eft,immediate fermé ex commus
nibus animi conceptionibus pendens,Exempla autgm ipferius occurrent pluri=
ma,rem hanc abunde declaratura. 5 3 .
L,

Siquis duas lineas inter binos terminos habuerit notos, quod ex

ductu alterius earum inalteram rifcitu?, inter duos quocp notos ters

minos comprehendetur, .

s
.

Sintdue linez a & b ,quarum altera quidem a duos terminos ¢ minorem

& d maiorem habeat: b autem linea e minorem & f maiorem.Dicogp paralles
Jogrammii rectanguliiex a in b inter notos duos confiftet teyminos. Fiat enim
ex a in b parallelogrammii g ; ex e autemin a fiat h:itemex e in ¢ produca
wur k, deindeex b in d flac 1, &ex f in d nafcagur m parallelogrammum.erit
igitur per primain fexti elementorum proportio k parallelogrammiad b paral
lclogmmmﬁ,ﬁmtlinm e ad lineam b fumpta ¢ comuni alttudine duorum fa
rallelogrammorii k & h: fed e linea minoreft b, quare& k parallelogrammi
minus eft parallelogrammo h.Similiter probabitur h parallelogrammi minus
ipfo®¢ parallelégrammo fumpta b communi altitydine duorum parallelogram
morum h & g ,conftatitags k parallelogrammi minus efle paralleldgrammo
g Nonaliter probabimus parallelogrammit m maiusefleipfo g parallelogras
mofic g parallelogrammit inter duos terminos k & m conftituitur ngtos pro=
ter quatuor terminos ¢ d e & f cognitos . 16, primi triangulorum arguente,
Aodus autem operadi habebitur, i minores terminos in e, alterum uidelicet per
alterum multiplicabimus,maiores quogs duarum linearum terminos per feipfos,
nam ex hac quidé multiplicatione minor,ex illa aiit maior terminus procreabifs

1888 88

Datis duabus quantitatibus fingulatim inter duos terminos nos
tos,quod ex diuifione alterius per alteram elicietur, incer duos quog

claudetur terminosmotos,
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"Sint duz quantitates 2 &b, quarumutrady inter.duos terminosNOLos cons

ftituatur, a quidem inter duos ¢ & d : b autem interduos e & f ;dinidendot
a per b;exeat g,dico quantitatem interduosnotos claudi terminos . Diuifa
enim a quantitatepef, f,exeat h,pereande quogpdiuifa ¢ exeat k', erit kquan
titZsnota propter duos terminos & ¢ notos,minor quantitate g, Namci per
diffinitionemdiuifionisex b in g, fiat a quantitas,qux etiam fitex h in f jerit
er. 1 5.fextifiue vigefimam fétimi proportio b ad ficut h ad g fed b minox
eft £: quare& h minoreritipfa g quantitate.Item cumex f in h fiat a,ex eas

_“dem quogp f in k fiat c st perprimam fexti,aut per decimaoctaud feptimi pro

ortioc:ad a ficut k ad hfed ¢ minoreft a,quare& k minoreft h quantitas
fezeratautem h minor g unde& k multo minoreritipfa g Rurfus diuifa qui.
" titate a per e exeat |,d autemdiuifa per e exeat m, erit utprius proportio b
ad e ficut 1 ad g, fed b maior ¥t quantitate ¢ : quare & 1 {uperabitipfam g .5i
militer proportio m ad 1 eritut dad a -amng d maior fit a ; erit & m maior
1, eragautem 1 maior g, quaremulto maiSrerit m ipfa g quantitate, Sicigitur
g quantitas inter duos termigos % & m collocabiturnotos,propter quatuor ter
minos«c-d e & f cognitos. Tenor operationis talishabebitur: Diuide minorem
terminurm quantitaris diuidentize per maiorein terminum quantitatis diuidentis,
& exibit minor terminus it {itus,item maiorem terminum quantitatis diuidens
da partiaris per minorem diuidéris,&exibit maior terminus quefitus. Interhos
ergo terminos quantiras exiens cantinebisur.  Solent autentnonnulliin multipli
cationibus atq diuifionibus quofdam habere {crupulos,mirum enim uidetur eis,
¢ linea trium (uerbi gratid) pedum ducta 1n linea,quatuor pedum faciat {uperfi
ciemduodecim edum,cum linrea quatuor pedum ter fimpsa;nonnifilinea duo=
decim pedum linealium cvacervetur . Duartenim quantitatifalteram per -alterd
multiplicarenoneft aliud, nifialteram earum toties fibi coaceruiare, quoties in
reliqua eft unitas:gultiplicatio nancs quaelibet additioni cuidam refpondet fie
zquipollet.Crrca hoc confidefandieft,gynon cuflibet ductioni lineze in lined cor
refpondet quaeda miltiplicatio,nam filinez in fe ductz fuerint incOmunicantes,
aJtera quidem in alteram duci poteft per difffnitionem eius,quod eft lineam-duci
in lineam, nulla tarfien multiplicatio habebit ibilocum:multiplicatio enim innu
meris duntaxatreperitur, fed lineariiincdmunicantium non eft ut numerord pro
portio.Cuilibetautem ductioni linearum comunicantiumaliqua refpondet mul
tiplicatigznam taleslinex proportionem habent ficut numeri i, imo ipfemet
finez funtnumeti numetati,ex collectione menfiirze earum cSmunis refultantes,
utinexemplo.Dualinez 2 b & b ¢ infeducte, habedt proportionem duorum
numeromm tria & quatuor,a b quidem ficut tria,id eft menfura cGmunis fic rer
in ea,b ¢ autem ut quatuor,dinidaturgz-a b intres particulas zequales,& b cin
guatuor,quat fignentur characteribus fuis,ut in figura cernis,ducanturcy & puns
tis fetionum linexeequediftantes lateribus paraﬁélogrammi a ‘¢, itaut torum
parallelogrammunm refolutum habeatur in quadratella,quorum quodlibet 4men
fura communi defcribitur,Sicut ergo lineuncula bg ‘elbunitas tinealis,ita quas
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dratum fium b q eftunitas fuperficialis,totey unitatum fuperficialivm eft paral
lelogrammum b p, quot linealiumlinea b ¢ per primam fexti clementorum.Si*
militer tot funtunitates fuperficiales huiufmodi in parallelogramo b I, quotuni
tateslineales in latere fio a b ,Cum denicg quamlibet ren¢mundi pro lml'(at.cﬁl
mereliceat,quemadmodum in ueritate ipfa exiftit. St {impferimus parallelograz
mum b p tand unitatém,erunt tot tales unitates fj1 toto parallelogrammo a c,
uot funt unitates lineales inlaterefuo a b, quod nondneptius dici potuitde pa=

rallelogrammis b 1, g m, h n & k d 2qualibus.unumquodgs enim eoril roties.#

eft in fuperficie a ¢, quoties unitas linealis eft inlatée b ¢,Vnoigitur & eodé
characere aut figno ,fiue uocalifiue fcripto {cilicet.4. fignificamus linea b ¢ fu=

petficiem b p & fuperficiem b d ,qualibet enim hard quantitatum -quatuor has .

bet unitates.Similiter dicetur delatere 2°b & fupsrficiebus ex eo furgentibus,oes
enim ternario atqs eius caractere. 3 fignificityr. Dum itagg inhoc propofito muls
giplicantur quatuor UNitates per tresion intelligassmitatem linealem, fic enim
nihil aliud & linea refultaret:fed per unitatem dg quatuor intellige quadratellum
b q,per unitarZ aiit de.3 intellige fuperficic b p thec igit quee eft quatuor quas
dratella ter fumpta,conftituet totam fuperficiem b d fcilicet duodecim.quadras
tellorum,hoc modo in reliquis omnibus multiplicationibus te expedias, Sedfint
dividenda. 1 2 per. 4.intellige. 1 2 .quadratella, quorum unumquodep defcribitur
abunitate lineali b c,per quatuor huiufmodi quadratella, Vnitas itag de. s 2.¢eft
wnum quadratellum huiufmodi,& fimifcer unftas de.4 fed unitas de. 3 .qua per dr
uifionem exeunt,eft fuperficies b p .Facta igitur diudfione, dicimus lineam a b
elfé trium unitatum,non ¢ unitas ternarij,qui per diuifionem exiuit, principali-
terfitlinea a ¢, autatia fibi zqualis,fed fuperficies a o,que cum ter fitin tota fu
petficie a ¢ ,necefleeft lineam quogp a e ter contineri in linea a b,&ad huncmo
dum in ceteris, gy
; Ve . S

Linez duobus notis ineriectee terminjs, quadratum quodj inter

duosnotos cdncladetur,  * .

-
4

Linea a inter duos terminos b & ¢ notos contineatur, dico ¢ & quadrati
eius inter duos habebitur notos,defcribantur ex illis tribus lineis fua quadrata eif
dem nominadd*characteribus,per cdmunem itacp &ientiam ficut b linea minor
eft a,ita& b quatfratum minuseft a quadrato:quod & peéx prima fexcti, fi opus
effet oftendi poffet,refecando uidelicet ex a linea zqual€ ipfi b. fimiliter quadra
tum ¢ maius declarabitur quadrato a.ficquadratum a inter duos teriminos con
ftituitur,notos quidé per primam primi Triangulorum.In operatione nihil diffi
cultatis latet, {i enim numerus terminog {ingulatim in {eipfos multiplicaveris,ha
bebis numeros terminorum quafitorum,

VI,
Cuiuslibet quadrati per fecogniti,cofta aut perfendta redditur,

autinter duos terminos notos coprazhendi poteft.

Sienim numerys huiufinodi quadrati quadratus eft, radix eius coftam quadra
“© ] m® n b, d t pl’Opo

¢{ Y ° < a o‘ u’__j
p !




34 10H, /DE . MONTEREGIO

ti propofiti manifeftabit.Si uéro numerus llenon fuerit quadratus,neceflario ¢3
tinebitar inter duos quadratos numeros fibi uicinos,quos: radices notificabiitdu
os terminos coftze quadrati propofiti. V't fi quadratum propofitum fuerit 25.cos
ftaeiuserit s.Siuero guadratii tale{it 28.cuamnumerus ille 28 circa fe proximos
* habearquadratos 25 & 3 6.quog radicesfunt 5 & 6.eritcofta quadrati 28, inter
hos terminos 5 & 6.haec oia fynt manifeftiffima,& demonftratione noegent,
L e Vil v
“~u Siquadratum quodlibet inter duos terminos notos contineatur,

* ¢oftam quogsciusducbusnotis terminis interponi,

- Vtfiquadrarum a fuerit inter duos terminos notos qui fint b & ¢, dico co=
ftam eius,quze fit d diftinctionfs gratia inter duos terminos NOtos contineri. Sit
enim e cofta quadrati-b,&f cofta ?Eadrati c,cﬂuas oportebiteflenotas,fi faltem
numeri quadrator b & ¢ qfadrati fuerint:Coftamautem d effe interduasiine
as e & f nemo dubitabit conymuni animi conceptione informatus. Sicut enim
quadratum b minuseft quadrato a, ita & cofta eius minor ipfacofta d habebiz
tur fimititer cofta f maior ead®m concipietuf, Quod fiduo numeri quadrata b
& c notificantes non fuerirft quadrati,accipiendus eft numerus quadratus proxi

. mmeminornumero quadratum b notificante,& huius numeri radicem dabimus
termino minori co?taz d,fed pro tgrminqgmaiori accipiendus eft numerus quas
dratus proxime maior numero quadratum ¢ notificante;huius radicem maiori
termino coftze d accomod4bimus.Qd fi alter duorum numerorum cofte d cirs
cumpofitorum qhiadratus fueritalterautemnon quadratus, utemur radice eius,
qui quadratus eft;prounctermino;pro reliquo uero termino ut prius radicenua
meri proxémo minorisaut maioris affimemus, fecundum quod res ipfa horeat,

o VIII,

~ *  Sialiquaquantitas intér duos terminognotos comprehenfa fuerit,

queecuncp ad cam quantitatem habuerjtdatam proportionem, & ipfa

isterduos termigos notos collocabitur,

Sit a quantitas inter duos tegminosnotos ¢ minorem & d maiorem, quan
titas autem b adipfam a prgportionem habeat notam:dico g & b quaneitas
. interduoterminos notoscollocabitur, Cumenim proportie.a ad b fit co%m’s
ta;ponamus ei zxqualem proportion€ ¢ ad e, fimiliter proportio d ad f ficficut
a ad b, gportebit igitur b quantitatem comprehendi inter duos terminos e f,
ita @ e fitminor b, & f maior eadé:erat aiit duo termini e & f noti ppter pros
portionem a ad b nota cum utrogp terminorum ¢ & d .gautem e minorfit b
& f maior eadem,fic conftabit.Proportio ¢ ad e eftut a ad b,& ideo permuta-
tim ¢ ad a ficut e ad b_fed ¢ minoreft a,igitur & e minoreft b quantitare.Si
militer permusando terminos duarum proportionum a ad b &d ad f conclue
demus f effe maiorem quantitate b ,quemadmodum d maior erat a quititate,
Quantitasigitur b inter duos terminosnotos conftrituetur,quod eratexplanans
dum,Quo autem padoduo termini e & f inueniantur;nemo haecnoftra feripta
lecturys nefcire debet, facile enim per legem quatior numerorym proportionas
.
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fium id abfoluet, fi productum ex multiplicatione:onfequentis propottionisno=
g2 inutrumlibet duorum terminorum notorum diuiferit per antecedens propor-
tionisnota ,exibit enim terminus minor fecundze quantitatis,fi minorem primae
quantitatis multiplicabit,maior uero fi maiorem.Quod i per divifionem huiuf=
modi numerus habens fractionem annexam,eliciatur,& libeat terminos feeuns= ~
dae quantitatis habere integros,abijcienda erit minutia,qua circa minorem ter=
minum {ecundze quantitatis reperitur Pro fraciSne jtem,quam maior.termi-
nus habet,unitas integra adijcieda erit,hoc enim pacto nouos terminos integros,,
fecundz quantitatis extrahemus,quorumalter quidem minor erit €o,, quem per
©Opus qUatUoT nuMerorum proportionalium accepimus , reliquus autem maior
erit eo,quem huiufmodi opus elicuit.Numeros autem exemplares,quoniam faci
lesfunt,prectereundos cenfui, atirs phoi :
16C; n

Si fuerint tres lineze continygé proportiopales,quarum duge quees
cuncp inter binos terminos notos conftifuantur, reliqua quogs-inter
duos notos terminos reperietur . R :

L)

Sint tres huiufmodilinex 2 b & ¢ ,quarum duze inter binos terminos NOtos
confiftant;dico g & reliqua duobus notis interiacebit terminis.Sienim duz ex=
sremze terminos habeant notos,erit per tertium preambulum,quod fitex altera »
in alteram inter duos terminos notosMiud aveem per, 1 6.fexti elementoriiequas
tur quadrato media lineze:fic quadratum mediz lingz inter duosnotos con iftet
terminos,& ideo per feptimum praeambulld i pfalinea media duos terminos habe
bit cognitos.Siueronedia linca fuerit inter duos terminos cognitos cum altera .
duarum extremarum,erit per quintum prazambuli quadratum lineee mediz in=
ger duos terminos cognitos,quadrariautem linez mediz cum altera uari linea
rum extremarii per uiam diuifionis fufcitabunt reliquam exérema cuncp utrag
illarum fit inter duos terminoscognitos,erit & pét.4.praeambulum reliqua linea *
extrema inger dilos terminos cognjtos, o

. -
Quatuor linearum proportionalium ,fi tres qulibet inter notos
faceant terminos,quarta quocs duos terminos notos {ufcitabimus.
] P

»

Nam per. 1 5 fexti clementorum, quod fubfecufida & tertia continatur,zquaz
feeft ei,quod fub prima & quarta:cognito igitur eo,quod {ub fecunda & tertia o
tinetur,mediantealtera duarum extremarum,per uiamdiuifionis cog}}ofcitur re
liquaidem quocp accidit,fi quod ex prima & quarta fit , parallelogramum fuerit
cognitum, ipfum enim per uiam diuifionis cum altera duarum mediarum cogni
ta,reliqua fufcitabitnotam. In hoc igitur propofito noftro , aut amba extrema
inter notos confiftunt terminos,aut amba mediz.Si dux extrema inter notosia
ccit terminos, per tertium praeambuli,qd ex ductualterius in altera fit,inter du
os notos coftituet terminos,& ideo p.4.praambuli altera duart mediarif inter
notos exiftente terminos,reliqua quocp duobus notis circundabif terminis, Simi
fiter fi duze medize inter notos cofiftant terminos,§d fub eis continet,inter notos
habebitur terminos per tertium pra:ambulum,cuncy altera duarum etiam extre=
marum inter duos ncdos exiftat terminos,erit per quartum praeambulum fecun=
dum uiam diuifionis & reliqua extrema inter duos terminos cognitos. In exems=

plo:Sit a linewad b proportio ficut ¢ ad 1,2 awtem inter d & e terminos, b
2 inter
p

a !‘ 'y
p——t —t




36 10H,, DE MONTEREGIO

inter f& g, ¢ inter h & k . multiplicabimus f minorem terminum fecundze in
f minorem tertiz,& productum dinidemus per € maiorem prime, exibit enim
minor terminus quarta;quific m Jtem g maiorem fecunde ducemusin k mas
iorem tertize,& produgum dinidemus per d minorem primz,ficqp exibit maior
Y « terfisknusquarte qui fir n.Quantitas igitur | inter duos terminos m & n notos
N habebitur,quod erat abfoluendum. Faciliusautem id exequemur, {i una talium
i * quantitarum per fe data fyeri t/aut duze efiam utemur enim termino ipfius ?uan-
s__titatisper fe datz uice duorum terminorum. Ve fi a quantitas perfe data fuerit,
_ b autem inter duos termines,& ¢ fimiliter inter duos,productum ex f in h diui
i demus pernumerum ipfius 2 quantitatis , & exibit m minor terminus quarte
_quantitatis.Similiter produdtumex g in h dividemus per eundem numerd qua
titatis a, & exibit n maior teriinus quarta,ita in cateris.Rationes omniii dis
Qorum ex tgrtio & quarto praambulis cum quintadecima fexti elementorum fa
TR
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Si fuerint dwze quantitates, quarum proportio «¢fiignora fit, inter
Jduas tamen notas confiftat, fueritgp altera duarum quantitatum pex
fe data,reliqua quog inter duosnotos continebiturterminos,

- Sint dux quantitates a & b ;quarum proporsio minor quidem fit data proa
ortide d ad ¢, maior autem proportione f 3d g :fitcs a quantizas perfe data,

f){co @ b quantitag inter duos terminos notos comprehendef, Efto enim 'pros

¢ portio a ad h ficut d ad e proportiodemum a ad k ficut fad g erit autem h

. quanti@asnota,propter notam proportionem d ad e atg quantitatem a cogni
tam.Cumautem it proportio d ad e ficut a ad h proportioaugem d ad emna-
ior fit proportione a ad b_erit & proportio a ad h maior praportione a ad b,
& ideo per decimam quinti h minor b quantitate, Similiter probabimus k mas
joremeadem b quantitate, b igitur quantitas inter duos terminos notos conftiz
tuitur,quéd expectabatur declarandum, Operation€ {ic habebimus : Confequés
maioris duarum datarum proportionam multiplicabimus per quantitatem das
tam,& productum ditridemus per antecedens eiufdem maioris proportionis, exi
bit enim minor terminus fecunda quantitatis,deinde fimiliter confequens mino-
ris datarumprgportionum multiplicabimus per primam quantitatem,per fefci-
licet datam,& productum partiemur per antecedens eiufde minoris proportiois,
& exibit terminus maior quzefitus, Ex commemoratis facile demonftrabuntur
fee duze conclufiones, fi duarum quantitatifutrags inter duos terminos notos con
ftitua fuerit,proportio quogg earum-inter duas notas claudetur proportiones,
Ttem:Si duarum quantitatum proportio inter duasnotas sonfiftat proportides,
quarym quantitatumaltera inter dyos notos comprehendatur terminos, reliqua
a b 8 k quotg
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quogginter duos notos reperietur.Sed quoniam ad propofitum noftrumnG funt
neceffarize {citufilentio preetereundas cenfu,
Sl
Nuncad primordia exercitij noftri propius ueniendo certiflipnn =~ - il
pronunciamus,circumferentiam circuli effe eiufdem generis cumqua i
libet linearecta,imoomneslinéas, fiue reGte fuerint, fue curue, quali - f
cuncp curuitate,non differre {pecifice, '

> 1
.

Nam idem eft principium generationis omnibys lineis cSmune, (cilicet pun
&us,cuivs fluxu five motu imaginario lineas nafei praedicant Mathematici : eo
eni fluente,per uid breuiflima linea reca creaf, pey uid adtalid curua generat, Sis '
militer fentiendi eft de fupficiebus oibus,& ité de corpibus:ficut eni ex fluxu piiz
&ilinea, ita ex motulinez fupficies, & ex flitxu fupgrficiei corpus cofitit. Ad hac
rem cofirmanda teftimonia fubfiftunt plurimor@ é‘comctrarﬁ.Nonnc Archime=
des in principio primi de {phara & cylindro demonftramirus congeriem laterum
polygonij circulo circum{cripti maioré effe circulj circumferentia, affumit quafs
fibet duas rectas 4 punctis contactui polygontj & circuli ad puncturh unum con
currentes,efle maiores eo arcu,?ui inter ipfa puncta contactuid intercipitury ma =
fores autem éffe non poflent,nifi de eodem genere quititatisexifterent:aliasenim
inter éas & arcum circuli non caderet propor#io, Archimedes denicp in de fpirali
bus lineis circumferentiz circuli 2qualem rectam inyeniri pofle fupponit.Item.in
{ibello de menfuratione circuli eum triangulum rectangulum circulo 2qualé effe
demonftrat,cuius unem quidem latus rectumangulum ambiens femidiametro, .
reliquum uero circumfer@tix circuli zquale eft,unde apertefenfifle dinofcitur Ar
chirmedes curuii & rectum lineale eiufdem effe generis.Prolemaeus qudtyp in fextd
{ibro magnce compilationis fi capitulo feptimo.ubi ex digitiseclipticis lineari
bus fuperticiales conatur elicerg, Archimedem i mitatus,proportionem circumfes
rentize circuli addiametrum eius inger duas propbrtiones claudi notasenunciat: |
aream infuper circuli dimenfurus, femidiametrum circuli in femicircumferengid i
fuam ducit,quam rem profecto imprudenter ageret ;nifi ejufdem generis diame=
trum cum circumferentia circuli effe cognouifiet,Sed & in libello trium fratrit ta= o
liafpponuntug,ubi etiam demonftrandum proponitur cuiuslibet circuli circum
ferentiam ad diametrum fuam eandem habere proportionem.Id auteny praefirp=
ponit curuam circularem & rectam effe eiufdem generis;proportionemenim dif
finiunt Geometrae duarum quantitatum eiufdem generis certam habitudinen,
Quo uehementius admirddi funt,qui nefcio quibus territi fomnijs,curtli ad recti
inquitnt non effe proportionem.rogaticg cur nam id fleri oporteat, refpondent
curuum & rectum non efle de eodemn genere quantitatis,quz res G temeraria fi,
facile quiftp fenferit. curuum reuera & rectum paffionem quidem quantitatibus
inferunt,genus autemnon diverfificant. Hunc rumor@ ortum effe arbitror exuer
bis Artftotelis in Preedicamentis,ubi ad tempus ufgs fium neminem circuli qua= ,
draturam teftatur inuenifle:circuli autem quadratura non uidetur poffibilis, nifi HHtg
doceatur quonam pacto circumfer€tiz circuli aequalis recta defcribatur. Difficul I
tatem igitur quam nonnulli impoffibilitatem dicunt,quadrandi circulum ex difs
ficultate,aut fi uis dicene ex impofiibilitate, circumferentiam reGificandi confurs
git.Hancautem impoffibilitatem rectificandi circumferentiam circuli five zqua
lem €i re@am defcribendi clamitant inde euenire,g non fint eiufdem generis. v
d_ 3 Prxterca i
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Pratereanon eftignorandum, circumferentiam circuliaddere fu-
per triplum diametri fuze,minus quidemuna {eptima eius , plus aut€
deegm fepruagefimis primis ipfius diametri.

‘Cyius rei certitudinerp Afchimedes in libello de menfuratione circuli manis

™\ _ feftauit,;numerorum fretus officio. Vtemurautem & nos pené fimili ingenio nus=

Smerorum in hoc noftro prapofito,licentiam id faciendi ab Archimede {umentes,
WNegp turbabit nos und, @ plerifc uifum eft,ineptum fiue impertinens linearitha
bitudines per numerosinueffigare;nam in propofito noftronon nifi lineis ratio=

- nalibus communicantibus utemur, guarem proportionem quina decimi demon
ftrat effe ut yumerorum.Quid queefo aliud fufpicaris effe lineas , aut quantitates
quafuis communicantes,nifi numeros ex coaceruatione menfura earum commu
nis refultantes?Cur autem nonnullis in negbcio linearum numeri fufpecti fint,
nifi me fallit animus,apertumdabv. Arabes olim circulum quadrare polticiti;ubi
circuméerentiz {iie equalem rectam defcripfiffent,hdc pronunciauere fententia,
Si circuli'diameter fuerit ur uniim circumferentia fua,erit radix quadrata de des
cem.Quze quidem fententiajcum fit erronea, quemadmodd alibi explanauimus,
cuncg numeros rectilineationem effecturos introducat,numeri ipfiin hoc negoz=
cio fufpecti habentur.Ex fupra congemoratis trahitur, g {i diameter circulidiuifa
fueritin 497.particulas equales ,circumferétia circuli erit minor 1562, huiufmo
di particulis,maiorautem @ 156 1.Similiter fi femidiameter pofita fuerit 497.par
ticularum zquali¥ femicircumferentia minor quidem erit linea reta coplectente

156 2.huiufcemodi particelas,maior autemlinea recta habente 15761 Ltales pari~
culas,Nans 1 s62.addun fuper triplum de 49+.unam feptima de ipfis 497. circii=
ferentia autem circyli,ut premiflimeft,minus addit.Item 156 r addunt {uper-tei

« plum de 497.decem feptuagefifaafprimas de 497 sircamferentiam aut¢ addere

fuper triplum diametri,quze ponitur 497.plus G decem feptuagefimafprimas,fu-
perius explanatum eft.Non frifuria igitur dictmus circumferentiam circulidinter

« pradictos numeros exiftere,non quidem tandj numerum,cum inter dictos nume

ros nullus cadat medius,fed tand maiorem minore eorum, & minorem maiore,
ira @ addat fupra mineremaliquam particuld uni tatis,cuius particula quantita
tem nemo ufp ad hodiernum diem didicit, ficut necs comprehenftim eft circiife
rentiam efle communicatem diametro,aut incommunnicatentHoc fufpicor etid
effe illud,quod plerofcy impulit dicere, curui-ad rectum non efle proportionem;
ubi enim mon efle proportionem cognitam fiue datam dicere debebant, {implici=
ter abnegauere proportionem,quaf;g nen fit propertio aliqua non cognita fiuend
data,quales tamen multz funt . Sic ex genere proportionis ignoto ‘proportioné
nullam profus effe falfo putauerunt. Dictos itags numeros uocabo terminos cir=
cumferentiz, g inter eos quantitas circumferentiz concludatur , quem loquendi
smorem in alfjs fimilibus negocijs obferuatum iredecreui. Non autem {olumillos
fed quoslibet etiam numeros maiores maiore dictorum,& quoslibet minores mia
noreeord, terminosappellabo.Nam i (uerbi gratia)circul circumferentia eft in
terhos duos 156 1.& 1562.erit etiam interhos 1560, 1563.& fimiliter de alfjss
Quod autem de circumferentia circuli enunciauimus,ad ognes alias quantitates
quibus binos huiufmodi terminos circumponimus,accomodandum erit,

-
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IN EDITIONEM DOMINI NICO-
laide Cufa Cardinalis S.Retri ad Vincula, De qua-
dratura circuli. ;

Pud maiores noftros uetus famdiu agf.tatum eft problema , circuli®
B! propofitum quadrare,breuc quidem verborum tenore, effeGtu auté
¢ ira arduum atqp inexplicabdle,ut plusimis philofophis id abfoluere
1 % tentantibus, tametfi diuerfam qui{Gg pro modo in genij fui eligeret
L B iam. fpes omnis adempta fit,nemo autem eorii fatis do&eremhanc
tradidifle uidetur. Nam etfi Archimedes Syracufanus egregie atq;propinque ad
metam hancacceflerit, adeo,ut univerfds alio#longe fuperaffé credat,tamen quia
utitur lineis fpiralibus ad propofitum fuum,quart defriptio difficilius fermé pro
blema obijcit intellectui,d ipfa circuli quadratura Juifum eft plerifp Archimedi
huiufce problematis abfolutionem haudquads conftitiffe.Adde g inhac re utitur
linca recta contingente {piralem in primareuolutice defcriptam in termino fuos
quod profecto obfcurum atgg incertum factu eft.Neq mireris, ¢ Arcliimedis ify
hocnegocio meminerim,de quo nihil {eripfiffe nidgtur;quippe qui nulli librorum
fuorum de quadratura circuli téulum impofuit.Satis revera hoc intendiffe uide=
tur,dum circuméerentiz circuli zqualem rectam defcribere conatur, qua quidem
defcripra,nihil reliqui eft,quod circulum quadrare prohibeat, Verum Archimg=
des ipfe,quo pacto linea recta 2qualis circumferentiz circuli defcriberetur,nd tra
didit,guis hanc conclufionem enunciauerit,Si linea reta contingat fpiralemin
priraa circulatije defcriptam in termino eius,éducaturcg recta ab initio {piralis,
continés angulum,rectum cum linea,quze circulationis exiftit,principium recta
quz ipfa contingente,& dicto circulationis principio intercipitQir , circumferens=
tiz circuli wquabitur. Defcribere enim rectam @qualem circumferentia circuli
prafupponit defcripfifie lincam fpiralem,eicy contingent¢ applicuilltque duo
nonminus profeco difficilia uidentur,d circumfer@tiz circuli zqualem rectam
defignare.Nonnulli tamen fuere,qui circulum quadrare tentariit ab{cy defcripti=
one praeuia recta xqualis circumferentie circuli,quemadmoda Hippocras, cui
perlunulas circulum quadrare conanti,Philopatris notam infufficientiz impin=
xit,& quidem non iniuria.Hac demum tempeftate noftra, uir quidam egregius
circulo propofito equale quadratum defcribere tentauit, fimiliter abfcp defigna=
tione re@ze qualis circumferentie circuli fed lege quadam conftituit quadratd
medium inter duo quadrata,quorum alterum quidem circulo propofito circums=
feribitur,alterum uercidem infcribitur,ita,ut circa diametros amborum confi-
feret,cuius inttionem & pauciffimis explicandam cenfui. Circulo a b g d fu-
pet € centro deferipro,circumfcribatur quadraruca hk, infcrﬂ)anlr'cy]quadratﬁ

: m, pros




=i

40 i0H, DE MONTEREGIO

1 m, productis duabus circuli diametris a g & b d , orthogonaliter fefecatibus
ad rectos ettam lateribus dictorum quadratorum incidentibus.ducatur deinceps
ex centro circuli linea e h perangulos quadratorym h & 1, &item alia e u ins

x dcﬁ;gw longitudinis & parte u ,cuiys quidem terminus e femper adhareat cen

tro circuli e, ipfa uerolinea intelligatur
moueri 2linea ¢ h verfus lineame a fe
cando circamferentiam circulizintelliga

\‘\’
e g

S e 1 tur infuper quadratii,cuius atera 2que-

. diftent lateribus predictorum quadrato
N x rum,unum autemeorum laterum tranfe
\ at per punctii fectionis pradicta.inquo
\ " Uidelicetlinea e u fecuit circumferentia

¢ \ ] | circulisipfirm etiam quadratithuiufmos

b . 0 d dimedium cofiftat circadiametrosduo
rum quadratorumm extremorum, Opor=
\ on © tebit autem tale quadratiineceffario fem
d /| cperuariari,propter moti linex € u cir-
ey cumferentiam circuli diverfimode fecan
° tisita g quanto magis recedetlinea e u
5 & 4linea e h, tanto magis habebitur,dum
& afitemlinea e ucoincidit cumlinea ¢ iy
quadratum;talecoincidet cym quadrato 1 m cumueroad fitum linex ¢ 2 trady
&a fuerit,coincidet quadratum tale cum quadrato h k Preetercalinea e u feca-
bit duo latera qnadratorum h k & I m, contingitty aliquando,ut duz particus
L diGorum laterum interceptee,duabus lineis ¢ w & e a fimuliuncie fintequa
Iés medietatidateris quadrati medij,quod fcilicet fecundum motum line € u ua=
riatur,Nam quandb linea e ujiacet infitu linez € h duze lineee b a 81 ¢ fimul
iun@ee longiores fint medietati lateris quadrati (for punctum fectionis 1 tranfe=
untis.Dum autem fuetit linea, ¢'u in ficulines: € a ,nihil inter dufas lineas e u &
e & intercipietur:ficergo per motumlineae u & maiori tranfitur continue i
ad non quantum,quare aliquando uentumeftad 2quale:hoc,nifi me fallitopinio
nemini dubium uidebitur.Sit ftaggnunclinea e u in talifitufecans circumferens
tiam quidem circuli in pun&o_q Jatera autem quadratorum h & I m inpuns
&is p & w;defcribaturey quadratum n o cuius unum latus facedat per punctii
q,¢0 pacto ut fupra commemorauimus, Duze autem linez p 2 & r ¢ fimul iuns
e, zqualestint ipfi linex n £ dimidio uidelicet lateri quadrati medfj,quibusita
difpoﬁtis,.brx'dicat philofophusille quadratum n o @quaricirculo ab g d4.Qd
fi ita effet, ingentes noninduria haberemus huicinuentori gratias, uis nondum
problema circuli quadrandi abfolutum effec. Heee names condlufio aliud pramit
ti {ibi uellet problema,duo fcilicet latera quadratorum extremorum, per lineam 2
centro circuli egredientem fic fecare, ut duz particulae p a & r ¢ fimul iuncte,
aequales effent dimidio lateri quadrati,quod per incifionem circumferentiz in g
punco fatam tranfit, Taleautem problema difficilem pree fe fert abfolutionem,
undelicet uerum eflet quadrat medium fepediQtiiequari circulo,dum duze pars
ticulze p a & r t coniunciz,zquantur dimidio lateris quadrati n o, non tamen

Propofi adhuc circulum quadradi facultatem nacti effemus. Circulim enim quadrare eft
tio inué aliquid operari fed nihilo minus explorandum cenfeo,an tiera fit hace propofitio,

toris,

na de problemate efficiyndo pofthac tacebo, Siexcentro circulidati egrediatut
Y linca
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{inca recta indefinite longitudinis,fecans circumferentid eius,itemty latera quas

dratorum circumfcripti{cilicet & inferiptiipfi circulo,quadratorim inquam cirz
cacandem diametrum confiftentium, fic g duz portiones Jaterum pradictorim
quee ab ipfalinea indefinit longitudinis,& femidiametro girculi orthogonaliter
fateribus quadratorum incidente,intercipiuntur,confunciim fint zquales djmis
dio lateri quadrati,quod per punctum incifionis circumferentiz incedit ,& circa
diametros pradictorum quadratorim confiftit, tale quadratum medium gquale
circulo propofito habebitur.Hanc tamen propofitioném facilius ex fupra mémo
ratis quilcy intelliget, & per longam uerborum feriem abfcp charaGerum affignas 4
tione, Exploraturus igitur quidnam veritatis habeat haec coclufio, praemitto hac
confequentiambene ualere.Sidua portiones p a &'t fint zquales linex n f,
quadratim n o zqualeeft circulo a b g digitur fi quadratum n o quale eft
circulo 2 b g d,duz portiones p a & 1 t coniufictim fincequalesline nf it
@ alterum ex altero pendet,zequalitas idelicet lincaram p a & r t coniun&im
aumlinea n f exzqualitatequadrati n o cum ciftulo a b g d Namfi dixeris
aqualitat€ cogeriei lineag p a&r tciilinean f,ng fequiad wqualitact quadraté
n o cii citculoab g d,ponaf quadratiin o zqualecirculo a bg d.& cdgeries dix
ag linear p a &t t, maior(uerbi gratia)ipfa linea n {.Ciaiie poflibiléfit tradu
cerelined e u uerfus e a,donec cdgerieslineagp a & r t flatequalis lineee n
no dico autem lineze n { prius defignate, fed ef, que defignanda erit per novdfe
Gionem linex e u & circumferentize girculi 2,b g d.illud enim quoties oportue
vit, repetendum uolo,ut tranfmotalinea e u ,quadratum quocg nn o uarietur , fic
o latus eius fuperius incedat per punctum circumferdntiz circuli, ubi cam linex
¢ u fecabit.Procedense autem linea e u verfus lineam e a, dua*linee pa & r ¢
continue flunt minores:linea autem n f continue maior,nam punctus {ectionis
in circumferentia circuli propinquior erit ipfi puncto a .G antea fueri. Sitergo
jam tranfimota ad talem fitum,ubi congeries duarum linearfip a & r tfitzequas
lisipfi n {zeritergo fecundum ge quadratum n o ®qualepficirculo a b g dfed
ponebatur quadratum n o primum zquale ipfi eircilo:quare per commun€ {ciz
entiam quadratum n o fecundum ®quabitur quadvato n o primo,totum parti,
quod eftimpoflibile.Non aliterad inconueniens redigemus sduer{arium,fi pro=
ptet equalitatemlincarum p a & r t coniun@im fumptarum cumlinea n { di-
xerit,quadratd n o efR zquale circulo a b g d,nd tii econuerfo,propter 2quali
tat€ quadratin ® & circuli praedicti duaslineas p @ & r t coniunctim{umptas,
zqualeseffé lineze 1t { fed minoresipfalinea n { Nanftranfmota linea ¢ u uer=
fiis h donec duz linex p a & r t fiantequales ipfi linez n £, nouiter ut {upra
monuimus defignandze,erit ex tenore conclufionis fupra memorate ¢ vadratuny
1 o fecundum quale circulo propofito,ponebatur autem & quadratum n o pri
mum zquale circulo:quare quadratum n o fecundum quabitur quadrato no
primo,pars toti,quod eft impoflibile, Siue igif uera fit propofitio fuperius recita
ta fiue non, confequentiam preefatam optime ualere oportebit,quod praetereaame
plivs confirmabitur hoc aco.Quotiefcung fignatur quadraturii circa diame=
tros quadrati h k, conﬁ'ffcns:e quale circulo propofito, latus eius fuperius {ecabit
circamferentiam cireuli in eifdem femper punctis:alids enim facile cocluderetur,
partem zequalem effe toti.Sit ergo,g propter duaslineas p 2 & r't conitnctim
zqualeslinez nf ,quagratd no fitzquale circulo ppofito,fecetip latus eius fupe
itss circumferentiam circuli in puncto q ita,ut tria puncta p q & fintinlinea

reda ¢ u indefinitz longitudinis,detur deinde quandoctip libet quadrati Tqu?.s
i e e cira
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le cisculo propofito,quod circa diametros quadrati h k conff ftat:fecabit ergo ite
rumJatus {uperius huiufmodi quadrati circumferentiam circuli in pun&o q,pro
dudtatglineae u indefinitae quantitatis per punctum ¢ {ecabicduolatera fupe=
riora duorum quadratorumextremorum in punctis p & r,inquibus & priusfe
cuigquareiterumduline p a & r coniunétz, funt equales linez n . Sed
qm'§ in hacremanifeftiffima conterodiemead principale negocium defcendere
inbemur,quod ut & breuiffime atp facillime’abloluatur,ponamus {emidiametr
circuli propofiti 497.particulart equalti,erit ob hoc per 13. praambulit femiciy
~cumferentia memorati cir%uli inter hos duos notos terminos 1561& 1562 , mas
ior quidem minore,minor autem maiore corum, cunggarea circuli exductufemi
diametri in femicircumferentia nafcatur,quemadmodum Archimedes in libello
. de menfuratione circuli tradidit,& in libello trium fracrum habenir demontrarg
erit per 3.preeambulumarea cifculi inter duos terminosnotos,qui funt 7758 17,
& 7763 14.5it deniqp quadratum ri.o zqualeipfi circulo,cuius latus fuperius fe-
cet circumferentiam circuliif. puncto q : eductacglinea e u indefinite longitu-
dinis per punctii fecet Iatus quadrati quidem circulo circumf{criptiin puncto p,
fatus autem quadratt eidem infcriptiin puncto r,Sitautem quadratum n o ¢4
fiftens circa diametros quadrafi h k latusinfuper quadrati'n o fecetlineam ea
in punco { .Cumigitur quadratum n o ficzequale circulo a b g d ,cuius are3
inter duos terminos notos.conclufimus,erit &area quadrati n o inter duos ters
minos notos;quareper 7.preambulum cgfta fua inter duos notos reperietur,qui
funt 880.& 882,& ideo per 8.praeambulum medietas huius cofta {cilicet linea n
{inter duos notos concludetur,qui funt praedicti termini dimidiati,{cilicet 440,
& 441 Eftautenslinea e { xqualispfi n {, unde &ipfa jnter commemoratos
habebitur terminos.Sed per penultimam primi elementorum quadratum e q ,
zquipollegduobus ?uadratislincarum e f & { q.quadratii aiit e q eft 247009,
quadratumuero ¢ { inter hos confiftit rerminos 193954 7. & 194078 +—.illud
« quidem per 8.praambulum;nam proportio quadrati n 0 ad quadratum linex ¢
{ eft quadrupla,cum fiarum coftarum proportio fit dupla.Sunt autum duo ters
mini,quos aflignauimus fubquadrupli ad dud terminos quadrafi n o.Igit quas
difito linez e q peréenoto,& quadrato e f inter duos terminos notos exiftente,
per.2.praeambulum differentia eorum feilicet quadratii g { inter duos terminos
notos continebitur,qui erunt 52030.& 5305 s.quare & per 7, preambulum ipfa
linea q { inter duos notos collpcabitur terminos{cilicet230.& #31 RurfusYua
dratum e % ad quadratum e t eft duplum,nam quadratum e*a equatur quadra
to e 1,quod per penultimam primi elementorum duplum eft ad quadratum e t,
Eftautemyquadratum e a 247009. quadratum ergo e t erit 123504 *=,numes
rusautem ille non habet radicem quadratam, fed quadratus proximo minor eo
habetradicem 3 5 1 .proximo autem maior eo quadratusradicem habet 3 52.quas
obremnecellario linea e t erit inter hos 3 5 1.8 3 2. Eft autem per quarram fexti
elementorum ¢ {ad {q ficut e a ad a p ,quarum duz quidem primza inter bis
nos terminos netos conftituiitur, tertia autem per fe nota eft:unde & per 10.pras
ambulum quartaquocg a p inter duos notos terminos concludetur, {cilicet 259+
& 26 1. Amplius cum proportio e a ad a p fitficut e t ad t r ,quarii prima quia
dem per fedarta eft reliqua uero duz terminos circum {e pofitos habent notos,
erit pex 10 preambulii & linea t r inter duosnotos,quifigne 182 & 185. fed nu~
perrime a p fuit inter duos notos collocata, quare & per primum przambulum
congeries duarym linearum a p &t r inter dyos terminos notos comprahende
e tur,

.
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tur,{cilicet 44 1 & 446.maior quidem minore exiftens & minor maiote.Superius
autem didicimus lineam n s efle inter hos duos terminos 440 & 44 1. maiore {ci
licet primo & minorem fecundo.congeries igitur linearuma p &t r maior ex=
iftens § 44.1.multo maior erit ipfa linea n s.quare falfa eft haec hypothetica con
ditionalis:Si quadratumn o eftzequale circulo a b g d &6geries quogs lineag:
a p &t r zqualiseft linez n s.Cungs huiufinodi propofitio per pramifiarfihu=
ius negotij inferatur exilla: Si congeries linearii 3, p & t r zqualis eftlinex ns,
quadratum n o zquabiturcirculo a b g d: ex uero astemnon fequitur falfum:

oportebit & dictam propofitionem 4 ueritate recedere, Nondum ergo quadrat

aquale circulo propofito defignare licebit,niff prius réctam qualem circumfes
rentiz circuli defcripferimus,Quod fi libeat {ubiectum huius propofitionis effice

'

re,{cilicet gp duze lineze a p &t r coniunci fintzequales linez n s.dimidia {cili= .

cet coftee quadrati per incifionem circuinferentiz modo faepe dicto tranfeuntis,
oportebit lineam e u tranfmoueri 4 fitu priftino uerfus a punctums ¢ ergoad
huiufmodi ficum perueniet,ubi duce dicte linea p, & t r coniunctim fintzequa
leslinezen s,quadratum n o creuifle interea conftat,Quadratumautem 1 o pri
mum ponebartur 2quale circuloquare quadratunen oecundum maius eritip=
{o circulo,tametfi congeries duarum linearum a p & t r qualisfitling® ns in
{ecundo fitulinez e u.hinc iterum falfitas fupra memoratz conclufionis colligi-
tur. Argumentationem autem, qua ufus eft in hoc fuo propofito inuentor ille, no
in prompto teneo, ficuti necp alrjs libellis meis uti fam licet in hac pcr?grinationc
diuturna.Ne tamen folem Venetorur® fruftremihi luxifle quifpiam fortafle clas
mitet,has notulas ut inciderunt raptim confcribendas cenfui:quas quicticy fectu-
yuses,ueritati fauere potius,quim Joanni Germano firccenfere yelis : cui profes
&o non laceflendi , ted ueritatem cognofcendi cupido huiufcemodi periculum
iniecit, ¥
Venetijs die quinta Iulij, anno 1464,
-
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. 7\ L cumfcribatur huic circulo quadratum

<

. dratum exiftens 1 m eidé circulo in=
feripta fit : intelligaturplinea e u ad
9 centrum circuli terminata,ex aliaaut@
I3 parte indefinitz longitudinis, hancli
a fecando circumferentidcirculi a b
g d.fitp tandem traducia ad eii fitum
“ubi fecet latera duorum quadratorum
rediGorum in’ punclis p & r.eitci
p 7 tur(y quadratd n o, circa diametrum
h k confiftens, cuius unum latusiper punctum q tranfeat, ficaut€ medietas
huiufmodilateris n s, itaquod duz linez a p & t r coniunctim fint zquales
linez n s. Dicitur ¢ quadratum n o fitzqualecirculo 2 b g d.Id experiar

h kcirca cuius diametrom aliud quas

¢ nedimaginemur moueri ab h verfus
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o el i
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qualis eftlinez, nifi ¢ eft contrarium enunciationi recitatze, Quo aute pacto
concluferimlineam a p efle oportere inter prediGos rerminos ,longt effet
_enarrare:& fortaffe obfcurum uideretur, paucis enim admodiarté Algebra,
fiue rei & cenfus fatis cognitamfcio ,qua quid€arte ho®innegocio ufus fum,
Satis tam€ erit unicuicp uidiffe ea, qua hactenus tractauimas ; fic etenindne=
_garenon poteritlineda p inter dictos clauditerminos, di congerics exa p
& t r zqualis eftlinez n s, Dehocfinemfacio, . 4 :

Venetijs die.2y, Iunij, Anno 1464,
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m Ed repetenti mihi parumper negotitiiftud, neqs quiefcenti ptiuf
)| @ directior modum id ¥xplor¥ndi reperiam, aliud iter monfira
3| tum eft:quod literis mandare conftitui, Principio igitur hoc cer
\tiffimum pradico, @ fi duas lineas a p & ¢ r 2qyales linez n £
habere Uoluerimus, necefle eft lined a p contineriinter hos du=
osterminos 2578.& 2586 , dum femidiameter e a eft 4970.partigule.Quo
autem pa&o hos duos terminos inueftigauerim, longi eflet enarrare | &
ualdeardud, nifi do&iflimusin Algebra exifteges, Vttane preditaoften
dantur effe uera, § pauciflimi® numeris atemur.Efto priuslinea a p 2578,&
femidiameter eva 4970 , quadratii, e a dupliieft quadrato e ¢ ; fed quadratii
e a eft 24700900 . unde quadratum e terit 12350450, _hx'c numerus ncn
habet radicem quadratam, fed radix quadrati proximo minoris eft 35 14.&
proximo maioris 3515, quare neceflario linea e t eritinter hos duos ter =
minws 3514 & 3515, Eftautemproportio e ad a p,ficut e t ad t r , quare
cum prima duz {igt per fe nota, tertia autem intérduos ferminos motos erit
per 1o.preambuli, & linea t r inter duosnotos,quifunt 1822, & 1824.unde
& per primum praambulii congeries duarum linearum a p & t r ifter duos
terminos notos habebitur, fcilicet 4400.& 4402, Deinde quonid quadratum
linez e p duobus quadratis linearum e a & a p notarumaquipollet, erit &
quadracumipfius e p cognitum,fcilicet 3 1346984 . hicautem numerus radi
ce quadrata caret , radix tam€ quadratiminoris eo proxime eft s598. & radix
quadrati maioris €o eft 5599 . quarelinea e p neceflario contingbif inter hos
duosterminos 5598 & s599. Eftautem proportiolinez p e ad e a ficut q
¢ ad e { fimilitodine triangulori p e a & q e {ratiocinante, & q e xqualis
eftipfi e a , quarelinea e a eft medio loco proportionalisinter duaslineas p
e & e [ atidcirco per 16.fextiquadratiilinez ¢ a zquabitor ei quodfit ex
p e in e £. per g.ergo’praambuld, utbreuis fim,linea e { inter duos termi=
nos compleetur cognitos.quifunt 441 1.8 44 13.lineaautem e { aquatar
linez n {,quz eft dimidia cofta quadrati per incidonem circiiferentiz ‘q trans
cuntis
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feuntis, Lineadgitur n { maior eft 441 1.& ideo multo maior & 4402.con
geriesautemlinearuma p & t r minor erat  4402. Dumergolinea a p eft
2578.congeries linearum a p & t r minor eftipfalinea n fL.& ideo necefle
- etitlineam a p maiorem efle & 2578.ficongeries duariilinearum a p &t r
debebit effe zqualisipfi n . Namfiponereslineama p minorem & 2578 «
fieret dictacongeries exap, & tr multominor i linea n { .quanto enim
linea a p abbreuiatur,tartolinea n { 1naior redditur , Conftatitagg @ lineam
a p maioré effe oporteat & 2578.adhocutcongeriesexa p & tr aqualis fic
ipfilinez n { . Quodaut€lineam a p minorem efle oporteat & 2586 fimili
ingenio {ucubrabimus »eriteni ut priuslinea e t inter hosduos 3514.& 3515,
& ideoper ro.praambulilinea t r-hos duos terminos 1828,& rgzg.compre
hendetur : hinc per primf praembuld dongeriesexa p Xt interhos ter=
minos 44 13,& 4415 conftituetur. | Rurfus quadratumlinex’p ¢ innotefcet
propterduaslineas ea & 3 p cognitas »grit enim tantii 3 1388296. fedbic
numetus radicem quadratam non habet , minor tamen eo proximus quadraz
tus radicem habet s6o2:quarelinea p € continebit inter hos terminos 560z,
& 5603.- Sed quemadmodaih {upra oftendimus linea e a medio loco pro=
portionalis eft inter p e & e s undequadratumlinez ¢ a cum ipfalineape
notam fufcitabiitlineam ¢ s. fedlinex quidem € 2 quadratum per {e notum
eft. pe autemlineainter duos terminos notos acet ; quare & per 9 prab.
linea e s inter duos terminos notos habebitur,qui funt4408.& 440104 fed
lineae s ®quaturipfin s .quare & linean s inter eofdem concludetur terz
minos , minor fgilicet exiftens § 4410, & ideo multo minor & 44 14. erataus
tem congeries linearum 2 p & ¢ r maior $ 4414+ Quandoergolinea a p
2586, pargiculas habebit, quales e a habet 4970. congeries linearii a p e
maioreft Glinea ns. quare neceflecftincama p minorem efle 2586.{i
congeriesexa p & t r debeg efle zqualis line ns.nam {i pofueris eammaz
iorem & 2586, erit dictacongeries multo maiot & linea n s. quanto enim lis
nea a p prolongatur tanto breuior linca s efficitur, Ad fummaigitur huc
wep conclufimus lineam a p effe intex hos terminos 2578.& 2586.quadofal
temcongeriesex a p & tr aqualis eftipfins. Nuncquorfibac tendant
ne fruftra diem contriuiffe uidear, pauciflimis abfoluam:Cum [inea a p fit
inter,duos terminos notos , & linea ¢ a fitper fe nota ;quadrgtaautem Gictas
rii linearim zzquipolledt quadrato linez e p, erit per 1. &+, preambula linea
p e inter duosterminos cognitos;fcilicet 5598+ & 5603, hos autem numeros
ex fupragoputatis collegimus.eft denicp e a medio loco proportionalis inter
p e & e s,utetiam prius comemoratum eft.fed quadratum e a per fe notum
eft,&linea p e iaminter duos notos habebatur: quare per 9.praambulum li:
nea e s & deo n s zqualis eiinter duos notos conftituetur terminos,qui fit
4408.X 4413 . inter quord quadratos per 5. pracambuli continebitur quadras
tumlinez n s, quifunt 19430464.& 19474569, eft autem quadratdi n o quas
druplum quadrato linez n s:coftandc eius duplaeftadlined n s:illud per
18, fextiuel per 4, fecundi elementorum ; cic quadratumlinez n s {itinter
duos terminos notos; erit X per §.praambulii quadratum n 0 inter duos terz
minos cognitos,quifunt 77721856, & 77898276, Dumautem femidiameter
¢ 2 eft 4970, femicircumferentia circuli a b g d per $, 3, przambulum inter
fos terminos collocabitur 15610, & 15620, quare & per.3 .preambulumarea
<ireuli buius erit inter terminos notos, qui {unt 7758 1700 & 7763 1400.ic
. ared
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areacirculiminor erit & 7763 1400:& ideo multo minor & 7772 1856.fed qua

drati n o maius erat & 7772185 6.unde neceffario area circuli minor erit qua il

drato n o, Igitur utad primordia huius negocij reuertamur,dum congeries fitig

linearum a p & t r xqualiseft linez n s,area circuli ab g d,minor eft qua= x !

drato n o:quod quidem repugnat conclufionifuperius memoratz , reliquii *

ergo quifcg ueritaris amator concludere poteft, Habes tandem éle@or{yn

cere directiorem huius negocfj Iutubrationem squam i numeros ribi gbedi¢as

tes reddideris, librare ,limare,, poftremo etiam fi rZtio iuflerit reprehendere

licebit. Velimtamenitatranquille Ioannis Germani fcripra fufcipias,utmo=

defteis fefe remhanc contrectafle arbitratur. Nam {i more quorunda paulo :

uehementius in eos ftrideret,qui gloriam nondum effec rei fibi ufurpant, 1

autingenium {udinfolentius oftentagnt, tunc & maxime odio habendus effet," [
uippe qui uel erranti, quod humanum eft | ndh daret ueniam : gel fufte for=

Eran redarguendo non compateresur :praefertim cum morbusille familiaris

que m dulcedo gloriz parit,nemiitem nontang# mortalium. Quicquidigit

hac inre effectum eft,ueritatiiubenti potius G gbfequenti {criptori non iniu=

yia tribugndum erit, y 8

Venetijs die fexta Ialij, 1464.
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pacto femicircunyferentiz circuli xQualis defignetur reta, Sl e

= E:)rgius ille doiffinus Mathemiticorii praeceptor olim meus ‘

4| quandam curui re&ificationem breuem adodii mihi obiecitac ® ef
il factu expeditiffimam,cui principio quidem plurimifidei habuit
autorirate inuentoris perfuadente: ubi uero pro acumine ingentj

: {# inuentum huiusmodi examinase caepit , nam demonftratios
mem nus{ cOpertr, longe aliter & ratus erat accideré didicit *lineam enimre=
¢tam,quam inuentor ille pradicauit 2qualem femicirciiferentiz circuli , mul=
to minorem eadem femicircumferentia conclufit:modus tamen G®orgijacuz
tillimi,quem huic negocio difcutiendo accomodauit,memoriam reliquiffe uis
detur meam: {i tamenis eft, quem inferius exponam , non pudebit unquam
‘aliena fcripta retractare , quo recentior ad memoriam redeatimago pracez
proris.Sententiam igitur inuentoris in primis recitandam cenfui. Sit circulus
a b c d fupercentro e defcriptus , quem duz diametrifue ¢ & b d qua=
drer ; educarurp altera earum b d utringg ad longitudinem indefinitam . la=
tus rrianguli equilateri infcriptibilis huic circulo fita f, cui ponatur @qualis a
g : fuper g itag facto centro fecundum diftantiam g a circulus defcribatur,
cuius circumferentia fecet diametrum b d ut fupra utringg prolongatd in pun
¢tis h & k. Dicitur lineam re@am h k xqualé efle femicirciferentiz b a d:
unde & dupla eius toti circumferentix circuliab g d azpuan’ oportebit. Hae

2 conclu
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conclufionem nulla demonfiratione firmatam uideo, quare more meo expés
riar per lineas rationales,quid fequatur fi talis difpofitio fubijciaf,qualem hac
conclufio pfupponit.« Continuabo duo puncta g & kperlineam g k,du&a’
etiam in circulo cordd f ¢, que critlatus exagont circulo propofito infcriptiz
bilisy Siigitur pofuerimus femidiametrum e a 497.particularum aqualium
erit per.13.preambuld femicirciiferentiaba d inter hosduos terminos 1561.
& 1562, Lineaautem a f, fcilicet latus srianguli zquilatericirculo infcriptibiz
lis potentialiter triplat {emidiamerrum circuli,quéadmodum ex trigefima ter
tij uel otaua rertijdecimi & penultima primi elementorum concluditur . Sed
quadrarum femidiametri eft 247009, quare quadratii a f erit741027 . hicau:
tem numerus radicem quadratd nonhabet . minor tam@eo proxime quadra:
tus hanc habet radicem.8 60X proxifvo maioreo habet.86 1. quamobré nes
ceflario corda a f reperiecur inter hos duos terminos 860,886 1. erat autem
a g =qualis ipfi a f,quare & a g inter ¢ofdem cortinebitur terminos. Ciig
{emidiameter € a perfe nota fit erit per.2. preambulum linea e g refidua
inter duos terminos cogniroa,qui funt 363. & 364. Tam confequeter ad qua-
titatem lincz e k ueniendumgeft, Quoniam e g inter duos notos concludit
terminos,, érit per.s .praabulum & quadratum eius interduos terminos nos
tos,quifunt 13 1769. X 132496. federacquadracum g k per fe notumzefteni
g k zqualiscordz a f, quadrariaute g k per penuitima primi duobus qua=
dratislinearum e g & ek zquippliet tper.2, praambulum igitur quadratii
¢ k inter notos terminos habebit qui funt 60853 1. & 609258. & ideo per.7,
praambulumipfa quogs linea € % interduos notos habebitur,{cilicet 780.&
=8 1. Hinctandéper.8. preambuliitora h k dupla ipfi e % inter duos cOpres
hendetur terminos noto$ , qui{unt 1560, & 1762 cerataure circiiferentiacirs
culiinter s 1561.& 1562.& idcirco-etidinter hos 1560.&1562.quicquid eni
maius eft maiore, haius quocg minore exiftet. Vndenon poffumnon mirari
yinque acceflerit inuentor ille, utinter binos ter
minoslinez h k & femicircumferentizbadnon nifiunica pagticala interfit,
Vgruntamen nondum certitudo apparet hifius fententize, ficutnedp incerticy
din@ cSprehendere®potuimus. N3 etfiinterhos duosterminos 1560 & 1562
contineatur talinea h k & femicircumferentia b a d,intantotamé interual-
lo infinita quantitates inxzqualesintercidere poffunt, Id aur€ evenire palam
eft proprar groffici¢ particutariz97 . quas femidiametro e a fribuimus .Vt
igitar animo noftro quieté cGparemus,ponatur denuo femiliiamet € a 4970+
particularii, quo demifit,ut {emicirciiferentia b a d interhos duos terminos
reperiatuf 15610 & 15620, praabulo,13.id edocente. quadrati itacy femidia
metrie a erit 24700900. quemadmodﬁ ex fuperiori coputo elicitur, ficureni
terminos fecimus decuplos ita multiplicationes eorum centuplas fieri opors
tet. Triplumautem huius eft 74102700, & tantii erit quadratum cordx a
fyllogifmo priori refumpro. quadratum enim lateris trianguli 2quilateri cir=

«ulo infcripti quadrato {emidiametrieiufdem circulitriplumfore demonftra:
tumelt
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tumeft . Numerus autem ille radicem quadratam n habet , uerum mior eo
proximus quadratus radicem habet 8608. maior autem habet 8609. quaobré
corda a f inter hos duos terminos reperietur 8608.& 8609 . & inter eofdem
quocg linea a g habebitur, unde per.2 praibulumrefigua e g continebitur
interillos.3638 & 3639. &ideo per.s.prazabulii,eius quadratd inter hoylu;
osreperietur 13235044.& 1324232 t.quadratumautem ¢ g dempti ex qua=
drato g k relinquit quadratii e k,per penultim# primi elementorum. atcyid
circo per.2.preambulum duo termini noti quadratife k circundabiit qui funt
60860379.&X 60867656, & ex,7, preambulo ipfa lipea e k inter duos notos
comprehendetur terminos,uidelicet 780 1.8 7802. Vnde X'tota h k dupla
adipfam e k duos terminos circa fe pofitos habebit notos,qui funt 15602, &
15604. Lineaitaqg h k minor eft & 1 8604 atcg idcirco multominor 15610,
fed femicirciiferentiab a d ex fupracomemoratis maior erat & 156 10.quare
linea h k multo minor erit quim femicircumferentia circuli b a d. NG eft igi-
turlinea hk =qualis femicircumfErentiz circalisb a ¢, culuscontrariumin-
uentor illeafferebac. Quantum autem ueritati & opinioni inuentoris inter=
fit nemo fatis docere poterit, nondum enim fergicirctimferentiz b a d neq
ipfius etiam line® rectx hk ]ongﬁ'mdo‘mcnfurata eft, tametfi utracp vari duo
bus terminis notis interiaceat, Verum differentia huiufmodi neceflario maior
erit fex particulis, quales 4970.femidiametro a e dedimus, minor autem de=
cemocto huiufccmod: particulis, ergt enimfemicircumferentia b a d maior
@ 157610.fed 156 10, fuperauit 15604, in fex particulis . quare femicircumfere
tia b a dexcedit j 5604.in pluri & fex particulis, amplius 15604, fuperant li
neam re@am h k, escceflu quamuis ignoto , manifeftum igisar eft.exceflu fe
micircumferentiz b a d adreGam h k maioré effedex dictis particulis.Prae=
terea cumrecta h k maior fit G 15602.& femicircumferentia b a @ minor G
Is620; differentia autem terminorum commemoratori eﬁ 18. conftat diffe=
rentia femicircumferentizb 3 d & rectz h k minorem efle decemocto diz
¢is particulis . Prope igitur ad metaacceffit uiz ille,quamuis medio frueretur
facillimo . non tamenidcirco farisfecit intelleGufueritatem magis &§ propin-
quitatem inueftiganti, nam (i ad metam ipfam propinquiue etiam Gs Archirite
des ueniendi fuerit libido, uiam in prompruhabemus,ab Archimede {fumpra.
qui guemadmodum proportionem circumferentiz ad diametr conclufitint
dua¥, (cilicet triplam , fefquifeprimam, & triplamauperpartienté decem feptu
agelimas primassita inter duas proportiones multointer fe uiciniotes eand€
conftituere poterimus circumferentiz ad diametrum proportione. fedinhoc
non quiefcit animus,cum recta zqualis circumferentiz circuli nd fitslata.arcy
idcirco fpes omnis circulum quadrandiadempta. Si qui ergo fiue modernord
fiue pofterorum huius rei gloriam uenari uelint,curuz linez rectificand uel
circuli quadrandi problema fibi nouiter obiectum habent, uis plurimi quide
veruftiffimi philofophi id aggreffi fint, nemo autem Archimedem in hoc phi
lofophandi genere ufcp ad hodiernd diem foperauerit . admirandus profecto
effet,qui tanti tam(p inexplicabile curui & recti difcrimen rumperet: alteriicy
in alterum commurandi facaltatem traderet: is enim maiores noftros uniuer=
fos ingenio fuo,prafertim in Geomertricis exercitijs,longe anteuenire credes
retur, ®
Venetijs die octaualulij. Anno 1464,
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Ttcirculusa b ¢ d fupracentro e de

- c "

{&iptus, quem duz fuediametri a ¢

& b d quadre nt.educatyrgyaltera carum b d utringg adlongitudinem in
definitam: latus trianguli zquifateri inferiptibilis huic circulo fit a f ,cui pos=

natur 2qualis a g: fuper g
fus defcribatur , cuius circim

itacg facto centro fecundii diftantiam g a , circu=
ferentiafecet diametrum b d ,ut fupra utrigg pro

fongatam in punctis h& k. Dicitur lineam rectam h k @qualem efle femicir
cumterentiz b a d ; unde & duplam eis toticircumferentiz circuli ab g d

squari oportebit.

Hanc conclufion nulfa'demonftratione firmatamuideo, quare more meo
experiar per lineas rationales, quid fequatur.fi ralis difpofitio fubfjciatur qua
{em hzc conclufio prafigpponit. Ex punctoitagg g ad k ,producarecta gk
aqualiipfi g 2, pono f[emidiametrym ea 497.particularum &c,

*
]

o

3% 3+

I i3

7 71
e 22 497

154 -
1562, 1561,
Inter hos erit femicirc

ferentia d a ¢ neceffa=.

zio.
{Lincaage a - feilicet
fatus triaguli equilateri
potentialiter triplat f{e=
midiametriicirculi abe
497+
Linca e a fivefc.
9497
497
2479
4473
1988
347009
quadratum e a,

" 237Q°9
3
; 7410327
quadratum a f,
! 8
% Y454 {6
% Jarszylo
FE72
1
860, 861.

Inter hos eft a f five a
g eizqualis.
—O:uare per przamb.eg
inter duos notos erit.
T 860, 861,

497: 497,

gpofiet duob.quadratis
eg&egk.&e giam
inter duos notoshabet,
quareper & prads
bula e k inter duos no-
tos conn.nehlmr. 3
363
363
1089
2178
1089
131769
quadratum minotis ters
mini € g.

.

364
364

363. 364,
Inter hos erit e g,
Quadratum autem g k
notum (eft enimg k -
qualis lateri triaguli) x=

1456
% 2184°
1092
132496
quadratummaioris ters
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mini e g. erit inter hos 15610,& 44102700
741027, 15620, 13235044
quadratum g k. 24700900, §0867656
741027 tantum erit quadratum  mator terminus quadras
132496 femidiametri e a, tiek ¢
608531 74102700, e x
inor terminus quadra  quadratum d f i
minor terminus quadra quadratum d f. B yrérgy 88
tiek, X85 P 60883790
741027 Y45 46x36[8 r45860 |1
131769 T4xSx4ool6 LI
609258 46 x o o I
maior terminus quadras 7 2 8 3 al
tiek. sod P I rréezz  sl7
s ' 0 658676568
3 - . £AS8 #AS
Xx81 - 8608, 8609 & Y 45660 |o
| 6oy 8 Interhoserit af. « N 1
Y456 |o 4970« 4970, oL
1 3638, 3639, 7801, 7802,
3 Inter hos erit ¢ g. Interhoseft e k.
Xrys v =1 %7638 7801. 7802,
gogxrs8l8 3. 3639 Is602, 15604
1456 |o 29 104 Inter hgs eft h k.
! 10914 o 15610, 156204
280, 781 21828 Inter hoseft {emicirciiz
Interhoselt e k. 109 14 ferengia b a d.
Quare per preamb. du 1323584 Lineaitagg h k minor
pla fua,fciliceth kinter quadratum minoristers eft G 15604.& ideomis
duos continebif notos. mini e*g. * nor & 15610, fed femis
780. 781, 3639 circiamferentiab a drifa
7804 {17814 3639 ioreft & 15610, quareli
6o, 17E3 .3'7_7“ nea h k p\ultof minor
Inter hoseft linea h k. 1o91% | gﬁ [‘:lemlcjxrcur‘n creurs
Inter hos erat femicirc 10917 e
4 ferentiab a c. 13242321
Nullum igitur inconue? qt{aglratum maioris tere Venetijs die 26. Tunij,
niensadhucapparet,na mint € g, Anno Chrifti 1464.No
!’i femicircumferctia eft 13235044 na die ab exitu fuii po-
| inter hos 156 1. & 1562, 54102700 tificis de urbe Romana,
erit quogy inter hos quadratum g k jturi contra Teucros,
1560.& 1562 74102700 Deusbene uortat,
13242321

Sed pono femidiame=
trum e a 4970 . & ideo
femicircumferétiab a ¢

60860379
minor terminus quadta
tie ko
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nam paco triangulus zquilaterus defcribatur,ambitd
haben{ zqualem circumferentiz circuli dati. hoc
y nempe inuento circumferentia circuli dati,
aqualem recta,atq deinceps ipficirculo
xquale quadratddefignare facile effet,

g1 quif; eft.qtiem ftudium philofophiz celebrem reddere.autma
28l hematicard decus zternitati cofecrare debuit, praefertim hacno
| fira tpeftate; unicus es inter Iralos Paule Florctine tato dignus
§ munere:quippequidifciplinas ogs adeo egregie tenes,utc Ar=
5! chimede, nictoriam propemodum habiturus, certare uidearis . te
philofophia ex alumno doci profeffore dpctiffimum reddidit; neqg undg qui
euifles, uirorum optime, nifi poff medicinam fummopere percognitam, lite=
ras gracas didicifles,quo ingentj tui uim abundioré oftenderes &fiquid fom
nolento interprete latinitati irfeptius forfitaredditum € greco offenderes Jipfe
limare ac démom caereros docere poffes. Igitur Nicolao Cufano fancti Petri
2d uincuta cardinali, epifcopo Brixinen . uiro in omnibus fcibilibus profun-
diffimo, cuius ingenium magis diuinum & humanum apud omnes noftre xfa
tis homines reputatur,hec tua exeellentfa adeo perfpectaeft & probata,utfa
miliaritatis fuz maximum participem te faceret:quod equid@ exdialogo quo:
dam circomferentiz circuli re@ificandz compertum habeo:ubi perfonas col=
toquentes Nicolaum & Paulum offendo.quem quidem dialogum nuper leg€
timihi, tanta & tam fuaufs inie@ta eft animiuoluptas, ut nundj ea maiorem m
Mathematicis ftudijs fenferim. Platonem enim ipfumin dialogo fcribere {oli
tiuidere uidebar 1 {pfa denigymateries multis quidé iamdudum celeberrimis
quzfita ingentjs mihiafit cognitu defideratiflima, animi fupramodi affecit:
& eo uehem@tius, § rantzautoritatis uiros Gaberet traatores.Sed iteriiat
itariirelegenté nugs me defatigauitille dialogus, quinimo pmaxime placuit,
interea tamen fcrupulus quida crebro mihi obrjciebatur, N2 etfi folida enunci
ationi fidem haberem autoritate tantor{i Uirorum permotus , tamen pro con=
{getudine mea feruoré animi {ciré cupientis magis & credere haudquadsfe-
dare potuénifi argumentatid quada demonftrativa reddergtur: ratio eni qua
dialogusille habebat,ficutinon plene intelligebatur,itanecs animo fatisfacie
bat.quergs tandem effecit ut inuentum illud penitus negligerem:nihillectu
dignumarbitratus,in Geometricis portiflimum:quod non demonftratione ro
boratur. Nuncauteminurbe Venetorum exiftenti mihi,forte inmentemre
dijt huiufcemodi inuentio:uerum argumentatio {uanon occurrit,quam in ex
emplo commemorati dialogiuideba. quamobrem decreui explorare.an haxc
di&a inuentio circumferentiz rectificandz confonet demonftratis Archime:
dis,aut ei inaliquo repugnet. nam fi confonabit,non poterit ullo pacto repra
hendi,cum Archimedemin nullaunds re defeciffe conftet. fi autem repugna=
bit,quod reliquum eft, facile quifc concludere poterit. Tenorem aut€ inuen
tionis {xpe dictz {ub formaconclufionis ralis, exprimendum cenfui, Siexfe
midiametro circuli dati atcp corda quadrantis eius,dire®e in longii coniunciis
diametrum altericirculo conftituerimus:triangulus zquilaterus eidem alteri
circulo inferiptus,circulo date @que circummenfurabitur, Sed exemplari fiz
guratis
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guratione lucidius id fiet, Circulus a b g d datus,quadretur duobus diames
tris 2 g & b d incentro eius e fe fecantibus,ductag corda quadrantis a d,
exponatur 3 k reGtazqualis duabus e d fcilicet femidiametrocirculiab g
d & a d corda quadrantis circumferentiz.deinde 3 k psr medium dividatur
in punco n fuper quo facto centro fecundum diftantia n 3 defcribatur cir=
culus 3 h k 1, cui demym infcribatur triangulus zquilaterus 3 h 1.. Dicitur
buiufmodi triangulum effe zquecirtcummenfuratd circulo 2 b g diid eft tres
lineas eius laterales coniunctim zquales circiferent® circulia b g d. uod
fiverum effet, quis nefciret circumferentiz circuli dati zqualem rectam defi-
gnare, atcy deinceps circul@ipfum quadrares Huius igitur negoci} profequé
di gratia, ponam femidiametrum a e circuli dari 497. particularum:erit itacy
femicircumferentia b a d, per 13, preambuldinger hos duos terminos 156 1.
& 1562.& ideototacircumferétiaab g d,inter hos duos 3 122.& 2124. Qua
dratum autem corda 2 d, duplum eft quadrato femidiametri a e, penultima
primi id arguente. fed quadratum % e eft 247004: quadratum ergo 2a d erit
494018, Hicautem numgrus caret radice quatiraga: proximus tam¢ minor eo
quadratus radicem habet 702, & maior go quadratus radicem habet 703, quas=
ve corda a d inter hos doos termifios continebit,qui funt 702. & >0z, &ideo
per preambulum 2.congeries duarum re@arum 2 ‘e & a d, inter duosnotos
comprzhendef terminos,qui {unt 1 199.& 1200.quadratii ergo diametri 3 k
inter duos notos continebitur termimos,quifunt 1437601 .& 1440000, Eftau
tem quadratum diametri 3 k fefquitertium quadrato lateris trianguli equilas
teri infcripti circulo fuotquod facile confiteberisfiin circulo 3 h k1 corda
k 1 protraxeris:que eritlatus exagoni infcriptibilis circulo 3 & k 1 {femidiame
trocp ipfius circuli equabitur.erit enim angulus k1 3*reCtus,& ideo quadratd
3 k, duobus quadraris linearum 3 1 & I k aquale erit .cumcp ipfum fic quas
druplum quadrato k 1: eft enim 3 k dupla adipfam k 1:esit & quadratii 3 k
fefquitertium quadrato 3 1 fciljcecTareris triangtMi zquilateri circulo infcriptis
{ed quadratumyg k eratinter duos terminos netos: quare per g.praambulf,
quadratum 3 [ inter duosnotos c8ntinebitur tetminos, quifunt 1078 2008
1080000, X ideo per 7.praeambulmn,ipfa linea 3 1inter hes duos notos coilz
ftitaetur terminos 1038.& 1040, totus autem ambitus wrianguli 3 b1 triplus
eftaglineam 3 l.Pers.ergo prazambuld, tosus ille ambitus inter duos notos
comprahendetir terminos,quifunt 3 1 14.8&3 129, ambitus ftacp trianguli 3 h
1 minor eft & 3 128.quare & multo minor & 3 122, eratautem circumferentia
circuli a b g dut fupra conclufimus,maior & 3 122.quo circamanifeftum eft,
circumferentiam circuli ab g d maior€ efle ambitutrianguli a b gad. &ideo
ipfe triangulus 3 h I,non xquecircummen(uratur circulo a b g d dato,cu
ius contrarii fupra memorata conclufio enunciabat. Non confonatitagg hec
conclufio demonftratis Archimedis,fed difcrepat. differentia tamen inter ues
ritatem & opinionem inuentoris,maior eft duabus particulis,quales 497.funt,
in femidiametro a e circulidati,& minor decem huiufmodi particulis. minox
enim terminus circumferentiz circuli a b g d, exceditmaiorem terminiams=
bitus trianguli in duabus huiufmodi particulis.& ideo circumferentia circuli
b g d, exceditambitiitrianguliin pluri & duabus huiofcemodi particulis. It€
maior terminus circumferentizcirculiab g d,excedit minorem termindam
bitus trianguli in decem huiufmodi particulis; quare circumferentia circuli 2
b g d necelfario excedit ipfumambicd dicti trianguliin minori.G dece hulu{i;i
g mo
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modipatticulis. ~ Habes tandem ¢ Paule dotiflime, bretie huius inuentios
nis examen,quod fi und oculis tuis obiectum fuerit,pro manfuetudine tuale=
gere uelis acexiftimare.nihil eni und proferre aufim,quod iudicio tuo zquifli
mo non foret confirmatum. Quod fi rationem me3 iudicaris efficacem,tibi
gloriam tribuendam cenfeo,quifingularisac obferuandus mihi haberis prae=
ceptor ; fiueroinualidam aut forfitan nullam praedicaueris, id mihi lucro erit
inueniffe,qui erroresmeos aperte atcg fideliter emendet ;uirum integerrimi;
quod genus homini hifce noftris temporibus perrarii exiftit, adeo iftafecta
Gnatonica inoleuit,qua & mores quof(p optimos interimit, & leges maiord
noftrordfundituseuertit. Sed ne diftantius egrediar,ualere te iubeo,

Venetijsdiegonaluliy - 1464,
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CIrcqus a b g d quadretur duabus diametris a g & b d incentro eius e
fe fecantibus,du@atp corda quadrantis a d, exponat 3 k reta aqualis
duabus e d fcilicet femidiametrocirculia b g d & a d corde quadratis.des
inde 3 k per medium diuidatur in n puncto,quo facto centro fecundédiftan
tiam n 3.defcribatur circulos 3 h k I, caiinfcribatur triangulus zquilaterus
3 h L. Dicitur huiufmodi triangtlum effe ifoperimetriicirculo a b g d:ideft
tres lineas eius laterales coniun@im aquales circumferentiz circuli a2 b g d.
Hzc enunciatio quoniam demonftrationem manifeftanon habet, per lineas
rationales pulchre examinabitur,

ponator
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ponatur 4 e femidiame
ter 49v.particularum,

1199
1199

1038+ 1040,
Inter hoseftlinea 3 1.

1561, 1562,
Inter hos erit femicirci
ferentia b a d.

1561, 1562,

312247, 3024
Inter hos erit tota circiiz
ferentiacirculiab g d,

497
497
3479
4473
1988
147009
quadratum a e.
Eftautemquadratii a d
duplum quadrato a e,
247009
247009
494018
guadratum ad.

'
z2 47
4949180
8% o |2
14
702¢ 703,
Inter hos eritcorda ad.
Qulre per prasamb.co=
geriesduaria e a d,
inter duos notos cotine
bitar terminos.
702, 703
497+ 497+
1199. 1200,
inter hos erit congeries
linearum a e & a d, fi=
uetora 3 k.
Etideo per preamb. lis
nex 3 k quadratum in=
ter duos notos compgee
hendetur terminos,

110791
10791
1199
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Petimeter autem trian=
guli 3 hl,triplacftadli
neam 3 l.quare perpre
amb, & ipfa perimetexr

143760 1 gpinterduos termiros no

minor terminus quadra | tos habebitur.
iz k 1938, 1040,

1200 3 3

1200 3014, 3120,

240000 Inter hos erisperimeter
12 $ . trianguli 3 hd.
1440000 ke 3122, 31244 .
maior terminus quadsa-  Jprer hos erat circumfe
ti3 k. i - rentiacirculiab g d.

Eftautem quadratd 3 k
fefquitertium quadrato
3 Liquare & per praam,
quadratuth 3 1imcer du=
os notos concludetur. |

x &
1437801
359400 &
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minor terminus quadra
tfl. :
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X 440000
360000
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modo fpaciii repetiatur equilaterum & 2quiangulum,cuius
ambitus ¢ircumferentiz circuli dati {it qualis : quod
iterum ad curui rectification@ circuliqy quadrarura
conferret, {i bene tradjtom effet, . 7

79 Aepe & muitumipfe mecumrecenfii,atqy admiratus fumuehe:=
24l menter, tantam tam(p inexplicabilem curui & rectidiftantiam,
at nemo ad hunc ufcy diem {atis aperte tradiderit,quo pactoalte-
% rum exaltero nafceretur, prafertiminlineis: quibus rantumdif=
: = crimen propter guritatersa &retitudinem interietd eft,ut neq
ex re@ta linea curuam, necg curuz propofite zqualem reta conflituere pofii
mus.qua de re fadum efle arbitrors ut p6ft multas ueterum uigilias, ac uarios
curuym re&ificandimodos$Archimedes tandé permotus fit excogitare quod
dam medium,utrocp extremorum,uidelicet curuo & recto participans, exem
plum trahens 4 tranfmutationibus naturalibus, ubi de extremo ad extremum
nundg tranficur,nifi intercefferit quoddam mediii,cum quo extrema ipfa tranf
mutanda communitatem quandam habeant. Natiuitas autem linez rect fit
per motam punc®i brenifflimi,curva uero linea circolaris ex fluxu puncti cuiuf
libet a puncto centrali inmotu fiyp quediftantis nacitur. Hosigit duosmo
tus,;rectumuidelicet & circularem Archimedes commifcens, morum quenda
promifcuum adinuenit, & per ecuam nfotum quandilineam medid interrectd
& curuii conftitdit,quam {piralem appellauit,cuius quidZ linez officio curuz
circulari 2qualem re&arfi defignare conatus eft. fed ficuti modi producendi
bancline#m nontradidit nifi perimaginationem,ita neqs contingentemrecta
eiapplicare in panéto quolibet docuit:qua res neceffariz funt ad hoc, utcurs

' uz circulari zqualére®a defi§nemus. Vnde ndiniuria quifpia dicere aufit Ar

chimedem curuz circulari nund; equalem rectam defignafie:quippe qui cons
tingentem rectam {pirali linez applicare nuld docuerit. Quis enim, ut ex pri
mordijs Geometri exempla fumamus, 2 puncto quolibet dato linez recta
propofita zqualem re&a produceret,nifi prius triangulum zquilateri {uper
lineam datam collocare fciret:. Nemo deniqg angulo plano regtilineo agalé
redderet gngulum,fi prius triboslineis rectis propofitis,quarum qualibet dua
tertiareliquamaiores furit, ex tribus alijs eis 2qualibus trianguld conftituere
didiciffet, Ingentes nihilominus Archimedihabendz funt gratiz,quitor & ta
tis tam(p Mbtilibus inuentis Geometricis pofteritatem adornauit, ut fempiter
num inde moniment haud indigne nactus fit: qui profecto rem hanc plenius
edidiffer, nifi importuno milite Marci Marcelli%yracufas obﬁdemis,fgiriuun
cceloreddidiffet. 6 ingenium uiri acutiflimum, 6 uigilias & labores perennes,
quosin Geometricis {tudijsad mortem ufc pertulit philofophusille celebers
rimus,Quis und dignum aliquid tantis fudoribusrependet? Quemnon mi=
ferebit huius hois, qui cariora duxit pofteritatis ornamenta publica Guitdpro
priam? cui minime pepercit,utmaximum Geometriz thefaurum pofteris con
gereret,Occurrit demumillud inter omnia opera foa admiratione digniflimd,
@ fuperficiem planam curtilinedin planam recilinea #ertere docuerit, nullo
medio intercedéte,quod curui & re@i natura cSiter faperet.demonfirauit eni
fectionem coni parabolam effe {efquitertiam tridggulorectilineo, quibafim ha

beret
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beret communem cum ipfa fectione parabola & altitudinem eandem.quams
obrem facile redditur ipli parabolz fecionizqualem rectilineam defignare
fuperficié.Sic in tranfmutandis fnperficiebus uir ille acutiflimus iter prabuit,
(‘luod in lineis inuentu erat difficillimum, Nolim tamen §nifpiam mihifuccens

eat,p fuperius dixerim,Archimed€ curuz circulariz ualemrectam nopn de
fcripfiffe,atqpidcirco quadraturam circuli nundp attigi?ﬁ:: ipfe enim de feipfo
id confiteri uidetur,ubiinlibello dé mepfuratior® circuli curuz circularjzqua
Jem fermé,non tamen pracife rectam defignare dockt:officio numeroriicons
cludens proportionem circumferentia circuliad diametrd eius inter duas con
fiftere proportiones:quem quidem libellum poft lineas fpirales fcripfiffe cre-
ditur: ut faltem propinque ad uerum quomodolibet accederer, quandoquide
aqualé curuz circulari rectamin ueritate ¢onfegui non poffet, admetam eni
{i prope conieceris fagittam,tametfi punctum non tangas haud inglorius ha=
beberis.Hoc igitur curui rectificandi problema,ad noftra tatis wiros tand€
deuolutum eft quafiintentatum 8 nemine undj ftis abfoluti: foluendi tame
{pes atqp poflibilitas,zgregium quendam hifce moftris diebus vird inuali, qui
maultos quidé alios modos id efficiendi radidic faciles & abfqp motulinearum
fiendos:hunc uero difficilé & per'motus linearum docuit abfoluenduim, cuius
tenorem hoc inloco explicandi cenfui. Efto circilus propofitusab c fuper
centro d defcriptus,d cuius diametroa m zque velociter moueri intelligant
duz femidiametri d b & d ¢, hec qeidem ygrfus dextram,illaautem uerfus fi
niftra:iacs fint tranfmotae ad e fitii ,ubi b & ¢ puncta zqualiter ab a puncto
diftent:ductaty corda a ¢ &linea a e ef =quali, filper puncio e facio centro
fecundum quantitatem e a defcribatur circolus,cuius circurnferentia fecet fe
midiametriiquidem d b inpuncto f,d ¢ autem cortinuatdin g, itaut d ffic
fubduplaad d g .Dicitur @ triangulus zquilaterus infcriptus ciraido habenti
femidiametrom d g.2quecitcummentfuretur circulo 2 b 6. (.ihabeat ambit&

zqualem circumferentizcircgliabm ¢ ) Porffturautem d f fubduplaadip *

fam d g obhagccaufam,Nam fi eidem circule unum quidem infcripferisali
um uero circum{cripferis triangufim zquilaterd,perpendicularis qua ex cen

tro circuliad latus rrianguli infcripti ducitur, fobdupla eft ad cam,qua ex cehz =

tro circuli ad latus circumfcripti protrahitur perpendicularem, Quod {ilibe=
at quadratum x?uecircummen urabile -
circulo a b ¢ delignare, fecundum ins . %
tentioné huius irfuentoris, difpofitis c Sl
teris ut antea,fit proportio linex d f ad
lined d g, ficut perpendicularis ducta
ex centro circuli cuiufcuncg ad latus qua
drati eidem circulo infcripti, ad perpens
dicularem du&am ex centro talis circuli
ad latns quadrati eidem circiifcripti., Si=
mili? de pentagono reliquis@ figuris 2=
quilateris ac xquiangulis intelligendum
eft. Quamuisautem modusifte pulcher
admodumuideatur, ¢ ad omnes figuras
aquilateras & zquiangulas accomodari
poflit,nullam tamen eius demonftratio-
n¢ offendo,quaid reborari poflir,quod p i T
g 3 eumex
L4
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eum exponitur. At {i uera effet haec fententia inuentoris,nondumcircumfer&
tiz circuli zqualem rectam defignare poffemus.,nifi prius fubiectum huius ¢
clufionis przdifponere fciremus,difficile enim & nequads abfolutum eft.quo
pacto duz femidianetri d b & d ¢ fic elongent aque uelociterd puncio a,
ue difpofitis cateris ,?uemadmodﬁ {upra commemorauimus, linea d f fit fub
duplaad ipfam d g . lllud aut@ prius efficiendi erit, Gpcirculari curuz equale
rectaaflignemus.problemaitacy curya circularisrectificand, ex alio proble
mate prius abfoluendo,pendere dinofcitur. Sed eo pratermiffo, ad fententid
inaentoris fuprarecitatd aeniendum cenfeo,atc explorandii,confonet ne des
montftratis Archimedis an nd. Hicigitd{u ac fummopere laboranti mihi(diffi
cile nanqp erat modii hunc examinare , propter motum linearum quiin eo fup
ponitur) tandem uia comprghenfa eftconfequendiintentum, Sititags fecun
dum mentem inuentoris,linea d f fubduplaadlineam d g, & ob hoc trian=
gulus zquilaterus infcriptus circuio habenti femidiametrum d g, 2quecirci
menfuratus circulo a b ¢ ponatur femidiameter a d 6oooo.particularum
zqualium,unde & circumfesentid circuli a b ¢ interduos terminos notos ¢o-
prahendi oportebit. Nam quando femidiameter a d eft 497, particule,femi
circumferentiacirculi a b ¢ petr3.pr@ambulum inter hosduos terminos con
fticuitar 1561.& 1562, quare X per 1. praambulom dum femidiamerer a d
60000, particulas zquales habuerit,femicircumferentiacirculi a b c inter hos
duos continebitur, 1884 50.& 188572.a8g idcirco per 8,praambuli tota circi
ferentia circuli a b ¢ inter duplos ditorum terminorom reperietur, {cilicet,
376900.& 377 144.cumcp fecundiinfenté inuentoris,ambitus trianguli 2qui=
lateri infcripti circulo habenti femidiametr d g, @qualfs fit circumferentiz
circuli a b c,erit & dicus ambitus inter commemoratos terminos. fed ambiz
wasille triplus eft lateri ipfius trianguli : quare & per 8, preeambuli latus dicti
trianguliinter dues rerminos notos comprzhendetur, qui funt tertize partes
dicorii terminorum totius atbitus trianguli. Igtusitacg trianguli continebit
inter hos terminos 125633.& 125715, Latus aw@ trianguli @guilateri circulo
infcripti potentialiter triplatfemidiametr einfdemcirculi, Vnde & per 8. prae
ambualiilinea d g femidiameter fcilicer circuli,cui inferibi intelligit dictus triz
angulus,inter duos notos claudetur terminos. N latere ipfius, trianguli exi=
ftente inter duos terminos notos.fcilicet 125633. & 125715 Jper s.preagbus
lum, quagrati eius duobus terminis notis concludef, qui funt 15783650689,
& 15804261225 fed quadratiilateris dicti trianguli ad quadratum femidiame
tri d g proportionem habet triplam.quare per 8. praambulum,quadrattid g
inter duo% notos iacebit terminos,qui func tertiz partes praedictorii termino=
rum.quadratiergo d g eritinter hosterminos 52612 16896.& 5268087075.
unde & per 7. preambuliipfalinea d g inter duos notos reperietur terminos
quifont 72534.& 72582, habebat autem d ¢ zqualisipfi a d. 60000, @quas
les particulas:quare per z.praambulumrefidua c g inter duos notos cGrines
bitur terminos iftos 12534,& 12582.Suntautem duotriangulia d c.&e a ¢
2quianguli.nam angulus ¢ communis duobus dictis triangulis per quintam
primi elementorum,2quatur utricgangulorum d a ¢ & a e ¢, Duoigitur tri
angulizquicrures a d ¢ &a e ¢ binosangulos fuprabafes fuas habér 2quaz
les.quare pers 2.primi tertius reliquus unius tertio reliquo aiterius equabitur.
& ideo per quartam fexti proportio d cad a ¢ fiue e g @qualemeieftura ¢
five e g ad e c.fed e g majoreft ipfa e c,quare & d ¢ maior eﬁlmeabel g,

ablara
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ablara igitur communi e ¢ relinquetur d e maior ipfa ¢ g- abfcindaturitag
exea e n xqualis ¢ g,itauttota cn fiat zqualis ipfi e g:eritergo proporz
tio d ¢ ad ¢ n ficut ¢ n ad e ¢,totius ad toram,ficutabfcifze ad abfcifam,& id
eorefiduz d n ad refiduam n e, ficut totius d ¢ ad totdm ¢ n: quare per Is.
fexti,quod continetur fub d ¢ & n e 2quabit eiquodfub d n & nc.quod
aué fub d ¢ & n e continetur, inger duos rerminos notos habetur per 3.pr
ambulii. nam d ¢ perfenotaeft, & n e =qualis’ipfj ¢ g inter duos terminos
notos comprahendebatur , quare & quodfub d n gl n ¢, comprzhendetur
inter duos terminos notos, qui funt 752040000.& Fs4920000, Quod autem
fub.d n & n c continef, cum qfadrato dimidiz differentize lincard d n & n

¢, per quintam fecundi, 22quatur quadrato medietatis d ¢, cumqg quadratum. _

medietatis d ¢ fitnotum,fcilicet 9ooodoooo.erigper z,preambulum, quadra
tii dimidiz differentiz linear@ d n & n c inter duos terminos not&s, qui funt
145080000, & 147960000, & ideaper 7.praambulum,dimidia differentiali=
nearum d n & n ¢ inter duos notos termings réperietur, qui {unt 1zo44. &
12164, Hac aut€ dimidia differentia fublata ex fnedigtate linez d ¢ relinquit
lineam d n & eidemaddita,configit tosam line#m n'c.quamobrem Jifiea n ¢
continebitur inter hos duos terminos 42044.& 42 164. & ideolinéa a caxqua
lis eiinter eofdem reperietur terminos, In hoc aute proceflu fupponitur linea
d n minorem effe linea n ¢, cuius probation inferius aperiemus. Producta
deincepslinea ¢ m cumipfa a ¢ anBulum wecti continente,per trige{imater
tij,quadratum a m duobus quadratis lineari a ¢ & ¢ m aquipollebit per pe
nultimam primi.camc linea a c inter dhios terminos notos, atcp idcirco qua=
dratum eius inter duds notos terminos habeatar,fed & quadfatum diametri 2
m per fe notam fit,erit per 2.preambulum,quadrat@linez ¢ m inter doos tex
minos notos. quadratsi autem a c eftinterhos 1767697936,& 1797802896,
& quadratum a m eft 14400000000,quare qu:gératum ¢ M inter hosreperie
tUr terminos 12622197 104. 8 12632302064 & ideo per feptimi praambu-
lumipfalinea aum inter duosnotqg comprehefdetar terminos iftos 112348
& 112394.Ducantur demumlinez b m & be cumipfa c m claudentes tgj=
angulum b m ¢ fimilem triangulo a d c.Cumenimarcu®a c & ab fint 2=
quales, erunt & refidui ex femicircumferentijs b m & ¢ m @quales ,& ideo
cordge fuz b m & ¢ m zquales.Vterqs aut® angulorii a d ¢ Xbmc duplus
eftadangulumam c :ille quidem per 19.tertij:ifft uero per ultimamfexti ele
mentorum Euclidls, ¢ arcus b c duplus fitarcni a ¢, duo igitut anguli 2 de &
bm cfunt 2quales. Cungg duo trianguli a d ¢ &bmc fint zquicrures, opors
tebit reliquos eorum binos angulos efle zquales: & ideo trian ulod'ipfos ef=
fe 2quiangulos.quare per quartam fexti proportiod a ad aceftutmc adbe:
& prima quidem harum quatuor proportionaliii linearum per fe riota eft,reli=
quzautem duz inter terminos notos conflituuntur:quare per 1 o.praambuli
linea quoc b ¢ duobus notis intercipietur terminis,qui funt78725.& 78984,
Conftatitaqg cordam b ¢ maiorem effe femidiametro d ¢ ,cum terminus miz
nor eius ipfam femidiametrum d ¢ excedat. fed & quadratum b ¢ minus eft
neceflario duobus quadratislinearii b d & c d :id eft duplo quadrati femidia=
metri b d scum quadratum maioris termin{ b ¢ minus fit duplo quadrati femi
diametri b d. quare pér 42,primi Triangulorum noftroriangulus b d cacu
tus habebitur.duca igitur perpendicularis ¢ h adlinea b d cadetintra trians

gulum,quemadmodi ex 3o,primi triangulor concluditur,fed per 4. eiufde,
exceflus
’
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exceffus quadratorum b ¢ & ¢ d zquatur ei uod fub differentia cafuumb h
& h d atqgrotaipfa b d continetur.fed exceflus quadratorum b ¢ & ¢ d ins
ter duos notos confiftit terminos per 2.preambulum, quoniam alteriiquide
ipforiiquadratorum Per fe notum eft: alterum uero intex duos terminos co=
nites comprahendit. eft enim quadratum ¢ d 36 0o0000qo.quadratumaute
¢ inter hos facet terminos notos 6167925625 & 6238472256, quare per
przambulﬁ 2. differctia horii quadrators eit inter hos terminos 2597625625,
& 2638472 256.& inter eofdem erit etid quod fub differentia cafuabh & hd
actota b d continetur,cufhag tota b d per fe notafir,erit & per 4.preambuld
differentia cafui b h & h d interduos terminos cognitos,qui funt43293.&
43975 differentia autem duorumcafui b h & h d demptaextota b d, relin
quit duplum cafus minoris,{alicet h d:per 2.igitur preambulum,duplidline=
h d eft intér hos duos 16025.8& 16707, quare & per 8.przambulum ipfahd
linea inter hos duos continebit terminos §o12.8(8354- Quadratuminfuper
h d cum quadrato h ¢ zquipollent uadrato d ¢ per penultimam primi eles
mentorum,quadratum autery h d eftincer hos duos 64192 144.& 697893 164
& quadratum d ¢ per fe notdm eft; quare per 2, praambulum quadratum h
¢ inter duoshotos reperiet terminos, quifunt 353021 0684.& 3535807856,
atq idcirco per v.preambulum,ipfalineah ¢ continebitur inter hos terminos
79415.& 59463.Eff aur€ per quared fexti,proportio dcadchficutd eade
k perpendicularem du&am ex puncto ¢'ad lineam b d: & prima quidem ha=
rum quatuor lineard propgrtionalium pet {e nota eft;reliquarii uero duarum
utraqp inter duog notos comprzhenditur terminos.erat enim ¢ n zqualisipfi
a c inter duos terminos cognitos, fcilicet 42044.8 42164. totaaute d c erat
60000, &ideo refidua d n int illos duos notos cocludet 1783 6.8 17956. Sed
& c g fiue e n ei xqualis inter hos duos erat 12534.& 12582,quare per pris
mum preambuluditorad e continebiturinter hos terminos 30 370.& 30538,
Lineauero ¢ h concludebat inter hos 59415 8 59463.quare & per 10.praedz
bulum,quarta dictarum linegriim,quae eft ¢ k inter duos terminos notos com
prahendetur, fcilicet 30073, & 30265 Ité proportio cd ad d h eftficut e d
ad d k quarta fextfarguente. fed prima harum quatuor linearum proportio=
nalium per {e nota eft.fcilicet 60000.fecundauero,fcilicet d h concludebatur
inter hos duos 2012.& 8354, tértia denicp inter hos duos ;,0370.5( 3@538.
quare pes 1o,preambulum finea d k inter duosreperiet notos terminos, qui
funt 405 5.8& 425 2. Ex penultima aut€ primi quadratum e duobus quadratis
lincarum ek & k f aquipollet. quadratum autem € f linex zqualisipfi ac,
fuperius inter duos terminos notos continebat ; & ipfa linea e k interduos
notos confiftit, qua de re etiam quadratum eius inter duos notos comprahen
detur,quinto preambulo id edocente : quare & per 2.preambulum,quadratd
linez f k duobg terminis notis circiidabit,qui funt 85172771 1.& 873417567,
unde & per 7.preambulum,ipfalinea f k duos circa fe notos accipiet termis
nos, fcilicet 29 184.8¢ 29;y4.§ic utracy duari linearum fk & d k inter duos
notos habebitur terminos:quare & per primum preamibulii congeries duard
linearum f k & d k. fcilicet totalinea d f inter duos notos conftituetur illos
33239.& 33806.Sedlinea d g habebatur {uperiusinter hos terminos 72534.
& 7258 2.2t idcirco medietas eius inter hos 36267.8&36291, Linea igitur
f minor exiftens & 3 3806.multo minor erit & 36267.1cd medictaslince d g
maioreft G 36267.Eftitagglinead fmultominor G fubduplaadipfa d g.Di
ergo
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ergo triangulus aquilaterus infcriptus circulo habenti femididmetrd d g,2=
quecirciimenfuratur circulo a b c.ipfalinea d f minor eft & fubdupla ad li=
neam d g :quare nG poterit {tare fententia inuentoris,nifi contradictoria fefe
compatiantur in ueritate.Nam ex difpofitione fubiecti conceditur ( quiafup=
ponitur) lineam d f efle fubduplam linez d g, & deinceps exargumentatios
ne noftra concedi oportet linea d ¥, manente e3dem femper difpofitione,nd
effe fubduplamad ipfamd g. Ad finZigitur laboris maximi perducti fumus,
concludentes inuentionem {upra recitat ad ueruntquidemaccedere,intelle=
Ctui autem ueritatem ipfam defideranti nequadp fatisfacere. Sed dubita=
bit forfitan quifpiam lineam d n minorem effelinea n ¢, quod tand certum

fuperius affumpfimus,itaut pun&us h cadatulgra punum mediz fectionis -

linez d g uerfus punctii d , quatenus per quintam fecundi elemeAtord.ratio
noftraprocedat,ut fupra explanayjmus. Illud ergo ratificabimustoc pacto.
Ponamus duas lineas d b & d ¢ motibus fuis diteflifle 4 puncto a.intantum
@ corda a c fitlatus decagoni zquilateri infcriphibilis circulo a b ¢: & ponat
linea a e 2qualisipfi a c: fattopunéto e certtro fuper eo fecunduntquan=
titat€ e a defcribatur circulus,cuius circumferentia fecet lineam quidé d b in
punco flineamauté d ¢ continuatam in puncto g, quemadmodum etia f{u=
perius difponebatur:ducatur demumlinea e f. Cumigitur fecundumargus
mentationé fuperius faa,duo rriatfuli a d ¢ & a e ¢ {intaquianguli:ita g
angulus a d ¢ fitzqualisangulo e a ¢, X reliquipeliquisiangulus aut€ adc,
p ultima fexti elementog.fit decima pats Gtuor rectorii,atqp idcirco quinta ps
duoriirectoriierit & angulus ¢ ac quinta pars dugriirectori.fed angulus d
a ¢ eft duz quintz duog rector., ppterea p duo anguli d ac& d c a zquales
inuic€ ualét Gtuor quintas duor rectos: eritigit angulusdae xglis anguloe
ac,qui 2glis erat angulo a d c.ficduoanguli ¢ a e & ¢ d afunt axquales,&
ideo pcr(ilexti primi,duzlinee a ¢ & e d xquales habebuntur, pofita demit
e n zqualiipfisc g.itauttota ¢ nfitzqualislingz e g, atqpidcircoipfiac fiz
ue 2 e erit d n refiduazqualis ipfi e c.fed propter fimilitudin€ trianguloy@
adc&aecproportio d c ad a ¢ ficut a ¢ ad e c.&id®o proportio d ¢ ad
¢ n ficut ¢ n ad n d.Eftitagglinea d ¢ diuifain puncto n,fecundd proportio
nershab@tem medium & duo extrema,cuitls maior portio eft ¢ n, In taliigit
fitulineag d b & d ¢ punctus n cadicultra pudcti mediz fectionds d ¢ uer
{us centrii circuli, Amplius cfi duo latera e.d & d f triaguli d ef fintzqualia,
erunt p s.primiduoangulie d f & e f d zquales. fed angulus e d’f eftduz
quintae duorum reorom,quia duplus adangulum a d ¢,qui eftqtinta duo=
rumrecorii:quare & angulus e f d eft quintz duorum rectorum,& ideoan-
gulus d e f una quinta duorum reGorum.igitur triangulus d e f triangulo e
a ¢ eft equilaterus & equiangulus : erititacp d f zqualisipfi ¢ e, X ideoetia
zqualis linez d n:fed d n minor eft § medictasline d ¢, cum ipfa d n.miz
not fitfinea n ¢: multo igit minor erit d n &ideoetia d f G medietas linez
d g.quamobrem oportet duas femidiametros d b & d ¢ amplius elongari 4
puncto a,adhocut d f fiatequalis medietati d g:quanto autem magis elon=
gantur diGta femidiametri 4 puncto a,tanto minor fitlinea d n,ponendo fem
per ¢ n equalemipfi®a c fiue e g:dumautem ac eftlatus decagoni zquila=
tericirculo a b ¢ infcriptibilis;linea d n oftéfa eft minor medietate d c,qua=
re multo minor erit in maiore elongatione femigiametror d b & d c dpun=
&o a, Conftatitag pundum n cadereultra punctimediz {f&ioms ‘c_l ;pt:‘e;
u
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fus pun@um d,dum d f eft fubdupla ipfi d g.quoderat explanandd. Nemo
infuper fufpicaridebet.q circumferentia circuli fuper e centro defcripti, fe-
cetlineam d b inalidpunco @ f.conclufimus namep fuperius lineam e f fi=
ue a,c interhos duos terminos 42044. & 42 164.lincamaatem d ¢ inter hos
30370.30538.Lineaergo e ffcilicet femidiameter cireuli fuper e centro de-
{cripti;maioreft ipfa e d Jineh. quare aullds puncuslinez d b eftin citcums
ferentia circulifuper e centro defcripti,prater punctum f. Adfummaergo
concluditur g, {tante fuprdmemorata dif] pofitione,triangulus zquilaterusins
fcriptus circulo habenti femidiametrum d g,non habet zqualem ambitum cir
culoa b ¢, Nam i itaeffer, fequergtur lineam d f minorem efle @ fubdupla

“linez d g,qua tamen (uppowitar fubddpla eidem:quod implicat contradectis

onem. ‘Haiufmodiexamen accomodari etiam poflet ad quadratom, ad pen=
tagonum,acalias figuras zquilateras circylis infcriptibiles: in triangulo tamg
zquilatero facilius erat propter datam proportionem rationalem perpendicu
larium,quze ex centro circuli 4d latera triangulorum aequilateror®, infcripti uiz
delicer® circiifcripti, pducunt : in reliquis ait figuris aquilateris pportiones
huiufmodi perpendiculari irrationales funt, inter binas tii datas rationales p
portiones o¢s cotinent, {d quide p examine fizdo fufficeret,Sed poftd intri
angulo xquilatero nd proceflit inugtio cOmemorata, verifife eft p neqginca
terts figuris locd habear. Tantogit labdri noftro fructus refpondebitille.qp
pofterif{upra recitatam conglufionem le@uri,non fufpenfum habeant animd,
qualg nos diu geflimus,priufcjfatis négociaiftud exploraremus.ing€testy nd
iniuria nobis ageént gratias,qui ueritate tantopere & {crufatifumus & pofthac
tuebimur, Neg fruftra uigilias noftras huic exercitio nos impendiffe quifpia
fofurrare fufit, quamuis nihil aftruxiffe videamur , quippe qui neqp curuam
rectificare docuimtis lineam neqgaqualem circulo quadratam areamreddide
rimus.folent enim nonnundj opiniones errones grauius nocere Guerzacfic
me fententiz prodefle poffint. Hunc igityr fcrupulum diutusna meditatione
ag magno tandem labore eripuimus, Ratfones autem qux mouere potueriit
inuentorem, nulladinuenio fcriptas, quibus, (i qu effent,noniniuria obuiane
dum effet in calce huius orationis:quas nequadj Mathematicas,fed Lullianas
potius fuiffe arbitror;qualefcuncg tamen fuerint,efficaciam habere non potus
erunt, nifiduo contradictorid {imul ftare pofie aliquis confiteat. Satisinhoc
negocio lufifle tidemur,ad aliam deinceps inuentionem nouiflimam tranfire
ticebit, fi prius uniuerfos hac noftra fcriptalecturos hortabimur, ut pro mans
foetudin® fua noftras fufcipiant rationes, non tandj detractorias Lfed ueritatis
dunraxat monftratrices, nam fialivm quempiam laceffere, aut noftra oftenta
re facta cupidifuiffemus,multo plures, & fecimus,rationes adduxiffemus, mo
re oratorum, qui {irum Gplurimis argumentis confirmant propofitum,quauis
non zque fortibus, V nicaigitur ratione ufi fumus,ut humiliter ac {incere veri
tatem inueftigafle potius_credamur,F@ arroganter alijs detraxifle.
1018,
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recedendo,hzc quidZ uets
{us dextrd, illa uero uerfus
{iniftram; motus earum {it
2que uelox. Jag traduct
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44 6
complementii arcus ac,

60000,
41755+
Lineadl.
182475
1824¢
36490
v h 3

Linea




70
Lineae ¢,
23510,

. Lineade.
44794
68304

Linead g.
4s 54
45 54
91 48
88 1z
§99704%

Lineach."

Refpiee {ecundam figu

T0H,

ram,eft enimangulus b -,

d c obiufus.
1 48.
1885,

Lineadh,

60000,
23510,

59970
.

59970
23510
599700
29985
17991
11994
1409894%00
2y 41
Y4s98g9l4700
> £3498
23498.
Linea e &.

L]

60000,
23510,

235190
188¢%
L i 9
18808
18808
X 2354
#53
#a3r6350
738
.

[
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739
Linea d k.

44794
44794

s 179176
403146

g TuTE AT 8

179176
- 179176
2006502436
quidratum e f.

23498
®
23498

187984

211482
93992
79494
46996
L
©es52156004
quadratum e k.
B e sl e i—
2006502436
s52156004
1454346432
quadratum k f.
e
6
9.
4% 3
rx8582 8
§737395 )
K45 43454323
. g7882»26 |6
776

0
et e

L3

38136,
Linea k f.
739
37397
Linea d f.
68304,
34152,
Medietaslinexd g, .

FENSE——

3245
Differentialinex d f &
medietatis d g,
Faciam iterum fecund?
pofitionemfalfam,....-

37082, 44794+

3245.ad
ditus,

14166,di
minutus.
37082
3245
185410
148328
74164
111246

120331090
44794
14166
268764
268764
44794
179176
44794 ;
634551804
120331090
o s e A SRS
754882894
Numerus dividendus.
14166
3245
17411
Diuifor,
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¥y
€ Y4x
e 3931
EXB4S5T
FAry668 13
378 4495483
7ra88x8g4s
XS 4xxxax1|6
Xfqxxx1
Y444
177,
1

43357
Qorda igitura ¢ wellet
efle 433 57.fecundi hac
regulam pofitionis fals
{ iterum examinabo.
poidbe b Al A e

21679
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21 il 66000, §507. 32638
21 1 28662, 2634
42 22 ! 28662 35269
Tantus ergo uellet efle ssov Lineadf. »
arcus a c. » - Earils L
| 47 38_‘ 43310 ) 36009
complementiiarcusac. 143310 , Medietaslinez d g.
60000 Z 360006
443 3.1 F57841634 15269
15669 263’ 740 .
15669 2631, Differentia ltnee d f &
41338 Linea dﬁk' % medietatis d-g.
Lineae c. 43397 Faciam {ecundumregu
286612, 43337 _Jam pofitionis falizute
Linead e. .+ 3034%99 doduabus pofjtidnibus
43357 216785 , imediate pfcriptis,quaz
7204 130071 rumuna habet errorem
Lincad g ? 130071 addita & alia diminuti.
%3429 Pofitio 1,
2 22
Zl <55 1879829449 44794+ 43357
- quadratum e f, error ad=  error di=
84.b 44 28541 » ditus, minutus.
arcus D C. 28541 3245, 73.
59747+ 3 44794
Lineach. Sen! - 740
— - . s * 114164 4 o
Relpice primam figura. P yaE Yo 1791760
; 3 -
eftenim angulus bd ¢ ® 215328 313558
acutus. §9082 i 13147560
2 b, . : 814588681 43357
CompEmMERtI ACUSH s - ¢ yadratumieik, - 3245
5507.® 187 P 21678
i ° 9829449, #2 16785
Lincadh. 814588681 173428
60000, ...§9747+ 1065240768 8367"‘1'
- 3862, quadratum f k. 153007,
59747 41 140693465
28662 262 x7 3 33147560
119494 43372 |2 17384102F%
358482 r4r884884|6 Diuidendus.
35848 2 XS8yx457/388[3 3245
477976 6645%26 |8 v 40
119494 6 5 3985
53 o 6 Diuifor.
F7rx468514 ; 32638, 43624, ,Quoriens.
1. 4 Linea f k. __ ‘Tanta uelletefle corda
28541, 5 ac,
Lineack, Nunc4terd examinabo
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illud; 28284
21812 i 4951
21 19 % 28284
o2 I 19 141420
42 38 254556
tatusuelleteffearcoa ¢, 113136
47 22 140034084
complementii arcusac,
60000 : ¢77$
44142 N 40934084
1v858 e 2k
¥.0'§
15858 23344
;J|7§6 Lineadk, ¢
Lineac e. g ¢ 43 : 24
28284, ! PR Lt
Linead e. 8'7‘1‘426
o f )
43624. 26,,41
719984 o 1372
Linead g. 174496
42 38 < 1903053376
a3 quadratum e f fiue a c.
8518 28187
arcus b & e T
59795 r 197309
Linea ch. 225496
ez £ e 28487
eomplementiiarcysbec, 225496
: 4951+ 56374
Linea d h. 794506969
600005 59795 quadratum e k.
2S28ge T 1903053376
59795 794506969
' 28284 1108546407
239180 quadratum f k.
470360 5
119590 gy
478360 8326
119590 $753897 |3
&5 42 2x936x381|3
rYeg+x4l1780 K¥08 5484072
28187 6686458 |o
28187, g 6 4
Linea e k. 6
60000, 4951, L 33295,
28284, p Linea fk.

2334+
35629,

Linea df.
71904+
35954
Medietas d g.

325
Differentialinex d f &
medietaris d g.

Tam perregulam pofitis
onis falfz,
Pofitio 1, Pofitio 2.
43357 43624
Error di. Errordi,
7490, _ 325
43624
740
1744960
305368
32281760
43357
32§
216785
86714
130071
¢ 1409j02%
32281760
1409102%
184190735
¢ Diuidefdus.
740
325
415
Diuifor,

e
3r3 4
54725 |4
76548 |3
¥8xrgof35I8
axyr{fW;

. grrx1 |3
444
43833.
Tanta uellet effe corda
ac
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Examinabo illud, 4534 71833
21918, 28000 _35916.
21 25 36272000 Mcdletaslmcxdg.
Lot 2S5 9068
42 sO .
¥ Dlﬂ'ermnalmc:e dr&
;l'canmsuelletelrcarcus ¥rdgslzodo mednetanshneac g
‘47 ; RE Iam iterum per reguld
. 10, 2116, ofitionis falfz,
complementiiarcusac, Linead k. pPofmo Te :
60000 BE T 43624. 43833«
44000 43853 errordi exror di.
16000 141499 325 _ 9.
16000 131499 43833
32000 350664 & 32y
Linea ce. 131499 » * 219165
28000, ‘175332 - 87666
Linecad e. 1921331889 131499
43833, quadratum e ffiue a c 14245728
71833. ® w919 43624
Linead g. 27919, 9
i Pl 4 251271 i 392616
427 .50 27919 » 14245725
s 6 251271 391.62%1‘
Axcus.b c. '9;4.;3 o 13853109
59828, 55239 .8 Diuidendus.
Lincach. » 779470561 325
yscpgae quadratam e k, . 9
Caplementiiarcusb c, 1959331589 ® 316
4534 - LS TeIE Diuifor.
Lincadh, 4 ! "}f'kgé';"s rr3
=g 1 quadratum a3 4
28000, & FERL &
Xz *3784
§9828 ¥ 7996 FgryzxIl8
S DS yér4744 3 r3853+89)3
2E¥87 52473 318865 6[8
86
l"*;ér;""w" Xx4x861 3287 FXXEN
8887458 |9 333
o g7 It 43839,
_ 1’;5; ’:8 S 6 Tanta uellet effe corda
S 2 33791 ac
Linea79c o Linea f k. Examinabimusillud,
- . 21160 _ 219204
0000, i e
SEyav 4534 359074 21, 26
- Linead f, 4 21, 36,

’
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42, - “§2e 111808 Medietaslinez d.g. .
arcus a C. 167712 G+
470 - 8 ¥ 111808 214
* complementiiarcusac, 111808 Differentialinearii d f,
dvovs. 7y Smeditisdg.
45976 g% 4 x477|7728 Dumigitur ponitur cor
16024 ) 2079 daac43833.linea d f
. e 16024 ¥ 2088, minor eft medietate dg
32048 Linead k. in 9.dii uero ponit corda
. Lineaces e L L ac4383_9.!ineadftpaior
95T - “ avgys citmedietate dginzr1.
Lincade: Ti50 poetmoe e
" 195128
43839. c,“ & asa ke 43833,&43339‘3&111@
717918 £ o T ut d f habereturmedies
Linead g. . ROV AT ‘emdp.
55750
42 T2 2 ¥ Sed nunc explorabo
42 ¥v2 777015625  guantd oporteat efle d
. 8y 44 quadratum e k. g, dum triangulus 2qui
Arcus bc, “ “ 43839 Jarerusinfcriptuscircu-
79834 4 43839 locuius ipfa eft femidia
; Biheidh. .. e 394551 n‘\et_:er,ifopcrimetcr fue
3 g ° 131417 ritcirculoab ¢
ey . o712 L2 =
complemtntiiarcusbe, f : {5 T, 37.10 3272‘3
4464 . 175356 - -
e g . - o 79 Tl
Linead h. 92185752 ’
o000, 59834, : 7770d 5625 220"
b T, i . 1144842296 154
quadratum f k. 15620, 15610,
. 59834 - S 4970.
- 2IFY 2. e ¥338 Dum efgo femidimet
119668- - g¥673 13 circulielt 497, femicirs
29870 ¥8549437 |3 cumferétiaeftinterhos
538506 sr448arrgss 1562.& 1561,
Lk gha3n6s 3 STUETRE R Sotn,
2 g7 s quéadmodihucufcy ufi
45473 : g umus.Igitorper prz
487¥479968 33836, ambulam femicircumfe
27874 Linea f k, rentia circuli a b ¢, erit
27875, 33836 interduos.
Lineae k. = 3080 497 1561. 1562,
60000, 4464 » 35916 60000,
27952, Lineadf. b 1561
2o o Tlygle foges
6 . )
4464 35895 as . 9366090
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| @rx
‘ Frxdgs |»
‘ 437 ¥87 S
‘ F4984xs5 |8
| g3880880
&9777777F
| 499999 |o
| 4444
1884750,

minor terminus femicir
cumferentiz 2 b c.
1562
60000

9 3 720000
£z
Yr373
438571
4rr4922
F4384543
$37/28580
L FA kb
499999
*444
188572,
Maior terminus femicir
cumferentiz a b c.
Semicircumferéntia igi
tur a b ¢ eft inter hos,
188450.& 188572, iz
deo tota circumferentia
intertluplos eczum.
188450. 188572,
1884750, 188572,
376900, 377144,
9N  Incerhoseft circumferé
tiarotaa b c.
Quare & ambitus trian=
guli ifoperimetri e eft
inter eofdé.& ideo per
preambulum latus eiufz
dz trianguli eftinterter
tias horii tcerminorum.
FXLEN rE £29
3768988 377 ¥44
125633 125714

I
8
8
)
v g
I

125633 125715

didabitur.
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Interhos eft latus di&i ¢iiamdicils
trianguli, T3
Quoniaautem latys tri= " r488 7
anguli 2quilateri poten rI5Hx 74 |7
tiali¢ eriplac femidiame= 38798595 |3
trum cirguli cuiinferibi= groxxs8896ls
tur, erft data proportio- 4 4 86 ';
quadratilateris dictitris | 4 5 o 4
anguli ad quadratumfe + 45
midiametri,& ideo per - ¥ 4
prambulum quadratd 1
femidiametri huiusmds 72534,

Minorterminas femidi

»n 125633 ametricirculipdici, cui
12562} inferibitur triangulus

376 89; <uilaterus. $

* 376899 3K 4
753798 rry8

628165 Y3x89 § b4
251266 3848358142
127633 ® yx68684875ls
1Is789650689" Y4445516 |8
Minor terminus quadra "X X445 '
ti lateris riangulidicti. ! .
2Ty 72582, ® '
125715 Maice terminus femidis
< G185y ametri circuli,cui infcria
1257y bitur dictus triangulus.
® 880005 = Sedhac femidiamet fes
628575 cundi tenorem propoli
251430 tionis zqualisaebet ef=
t2gyis fe ipfi linex d g, quare
o necefleeft h’ne.aé gelle

15804260225 per o terminos,
Maior terminus quadra 25348 7258 2,1 trians

ti lateris trianguli pra-
dicti.

& ErEXI
Yy /83859688¢9
526/1216896
Minor terminus quadra
ti femidiamerri circuli,
cui infcribit pradictus
triangulus.
P X &
rY8o4EEXVES
§26808707F§
Maior terminus quadta

gulus zquilaterus inferi
tus circulo,cuius ipfa
eft femidiameter, debet
effe ifoperimet circuloa
be
Conclufimus fuperius
corda a c efle interhos
terminos 43833.&
43839, quorum primus
facit, ut linea d f minox
fit medietate d g in 5.
partibus .fecundus aut€
facit  maior fitin 2 1.ita
irz quod
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quédhic quidemeftoc=. Interhos eftd g. Minor terminus b c.
cafio minoris diminutio Quadratumautemam 81606, 81608,
nis, Gille additionisgSi zquatur quadratislinea Interhoseftbc.

ergo pro minori termiz guymac& cm. ST
L aCCipigmfls 43832, 14400000000, 81606
& promaiori43838.0¢ - guadrarum a my: ok 289636
rifimititer tantum minu= | o

et d fexmedietate d g * 1921244224: g 2 é
propter minorem eord, 12478755776+ s ; g
quantum addit propter quadratum ¢ m. yaod
alterum. Seruemus ers= W 6659539236
gohosdiGosterminos, %7 ' Q“F‘!'““m minoris ters
& omniaperdemontfira rry888  minibc.

tiones lineares inueniaz Fs7364 512 81608
mus,nonpertabulamfi Xxaf87s5I78|7 81608
nus, Continuemus auté, = #¥x¥x34 © [0 652864
in figura femidiametr - 222234 |8 489648

a d ultp ad occurfumcix 2 81608
cumferentiz in puncto 111708, 111709, 652864
m,do&istribuscordis b Inter hos eft ¢ m. 6659865664

c;bm & ¢ m, Eftaut¢
a ¢ medio loco propor=
tionalisinter d¢ & c e,
quadratiiergoa c zqua,
turei, quodfitex d ¢ in
<e. i
43832, 43838,
Interhosefta c.
43832
By 43832
o 8 7 66 4.
131496
, 350656
131496 -
175328
21244224
quadratum a c.
x

rgrr¥44224

32020

32020, 32021
Interhoseft c e,dum a
ceft43832.

27980, 27979«
Interhoseft de.
43832, 43832,

71812, 718115,

Sed pfoportio d aada
¢eftutcmadbc.qua
reper preambulum b
¢ inter duos notos habe
bitur.
60000, 43832,
¥4 1708. 111709«
< ————————— ——rl
¥ 43832
191708
350656
306824
43832
o 43832
43832
4896385056

3 2
48g638lsos6
81606

81606,

Minor terminus b c.
4896385056
43832

3
4896428888
81607

81608,

N

quadratum maioris ters
mini b c.
6659539236
3600000000
3059539236
Minor terminus eius gd
fit ex differentia cafuum
bh & h,d intotambd,
6659865664

36

3059865664
Maior tgrminus heiuf:
modi.
U 3

$1
395953|9236
60992
54
3057 986|5664
50997
§0992. 50998,
Inter hos eft differentia
cafoumb h& hd.
9008. 9902,
Pater hos eft duplum ca
fus minoris,quieft h d,
ikt AL LN b LI

4504s  4501e
Inter




o

fnter hoseft cafus h d,

Quadratum autem h d
cum quadrato ¢ h ualée
quadratiilinez ¢ d.qua
réeper preambulum c
h inter duos notos habe
bitur,

4504
4504
18016
22520

18016
20286016
quadratum maioris ters

mini hd.

4501
4501
4501
2250
18004

20259001
quadratum minorister=
mini-h d.

3600000000
20286016
3579713984
quadratum migoris ter=
mini ¢ h.
3600000000
20259001
3 3579740999
quadratum maioris ters
mini ¢ h,

&

33
X468 5
rxg837s 9
35797439848
Fo4894666 |3
FEX19 o

'

3%

Xgf 4
ryg8yzr |9
35797459998

4oX8gE866 3

‘a9 'lo

[] v

598300 59834,
Interhoseft ¢ h.
Eftautemproportio d¢
ad ¢ h ficut d e ad k.
quare per - prgambuli
e k intexr duos notosco
tinebitur. - 4
60000, 59830, 598l
27979+ 27980,

s9830
- 27979
538470
218810°
538470
418810
119660
45554
» AXE67x98
L27899
59831
27980
478ﬁ480
538459,
418817
119662
45 !
FBF g0
27901
27899, 27902,
Interhoseft e k.
Item proportio cdadd
h ficote d ad d k quare
& d k inter duos notos
habebitur.
60000, 4501s 4504+
27979« 27980s

>
3s70

1380
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27979

4501

) 27979
139895
1119164

s

§s
Y2593
2098
4504
27980

5479

360320 °

Qosté
38528
9008

r;aozrgzo
2100

2098. 2101,
Interhoseft d k.
Quadratum autem € i
aquatur duobus quadra
tisek & kf,

- 27899
27899
wr5 109}
251091
223192°
195293
QR fad LA

o 778354209
Quadratus minoris tex
mini e k.

o

27902
27902
§5804
2 5”! 118
195314
§5800
7278521604
Quadratus maioris ters
mini e k.

-

1921244224
778521604
1142722620
minor terminus quadfa
tfk,

i3
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1921244224
778354201
1142890093

78

. maiorterminus quadra=

ufk,

1
x4z 3
539842 403
A2 rr82 o8
8687860 |o
87 4

g 6

£ 4

. 5% 943 |3
2634584873
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per przambulumcg
inter duos notos.
72534 72582
60000 60000
12534 12582
Inger hoserit lipeac g,
- cut fit zqualis e n, opor
setenimd emaior€ efle
ipfa ¢ g,nam proportio
dcade gfive aceftut
acfiveegad ec,fed
e ¢ maior eft ipfa e ¢,
quare &.d ¢ maior eftli
nea < g.ablata commus
niz corelinguit d e ma

rraxSgooxzle” for jpfa ¢ g. Cumigitur

#EEYS60 fo
6 7 é
é
33804. 33807.
Interhoseft f k.

33804 33807
2098 2101

85902, 35908
Ifterhoseft d f.

74811 71812,
inter hoseratd g

359051 35906,

«Inter hoseft mediegas d

€. nondd ergo apparet
certitudo huiusrei necg
incOueniensaliquod,na

fimedieta$§ d g eftinter -

hos 359051.& 35006.es
rit neceflario etid inter
hos 35902.& 35908.in=
terquosetideftipfa d f.

Hucattende animum.

Aggrediar aliam uiam.
Inprimafacie pracedé-
tis cartz columna tertia
conclufimuslineam d g
effe inter hos terminos
72534. & 72582, cumag
linea d ¢ fit 60000, erit

¢

fitproporticdczdc a
ficut ¢ nad c e totius
ad totd, ficut abfcifz ad
abfcifam: erit yefidue d
n ad refiduam n e ficur
totius d ¢ ad totam ¢ n,
quarequodfub dn &¢
N cotinetur, equale erit
eiquodfubne & d c.
fedquod fitex ne in d
¢, el inter duos notos
per .preambulum,
12534

60000

752040000

12582
“ 60000

30000

900000000
Quadratum mediertatis
dec

900000000
7§4920000
145080000
900000000
7§2040000
147960000
Quadratum ergo dimi-
diz differentiz lineariid
n & nc eftinter hos.
14508 0000,&
147960000,

L2
3
X426
Yrr8484
F45S800T0
44908
: ¥24
2z
3
Igx4
F3r353
CIST8 44
A4/ 98% 809
4 > 2
r 4 3

¥ 4 o
2

P O o

WO, w1 e

754920000
Igitur quodfitexd nin
n ¢ eft inter hos duos
b o5 2040000‘&
754920000,
Sedquodfitexd nin n
¢ cii quadrato dimidiz
differentiz earum 2qua
tur quadratomedietatis
d c.quareper praxam
bulum quadratum dimi-
dizdifferentiz d n & n
¢ inter dyosnotos habe
bisur.

Igitur dimidia differens
tia linecarumdn & ne¢

eftinterhos 12044,&
12164,
30000, 30000,
42044« 42164.

Inter hos eft neceflario
n ¢ linea,cuizqualis eft
ac
Quadratum aut€ a c cii
geadrato ¢ m zquipols
et quadrato diametri 2
m,quare X per przam
bulum quadratum ¢ m,
&ideo

N




& ideo etiamipfalineac
m inf duos terminos no
tosconcludetur.

42044
42044
168176
168176
84088

168176
1767697936
Minor terminus quadra

siac.

42164
42164
1777802896
Maior terminus quadra
giac
14400000000
1777802896
12622197104
Minor terminus qugdra
ti cm.

1 44. 00000000
1767697936
12632302064
Maior terminus quadra
ticm,

I
r324
s +r¥geg
Xfrany
§88943%8
XrBrEXJIr o4
FER¥r 44668
FrE24
22
]
FI1%
3785
218946
18xx5 981
F98x¥8I25|3
. AXBFr382S84D
Frrr44878% 13
Frrr4
r

C O

D - -

112348, 1123940
Interhoseft ¢ m,

Eft autem proportio d Xrgz4
aadacficutemadbe ry 97625625
propter {imilituding tri- 43293 '
angulorif,quare & pe® 72984
praambul@ b ¢ interdu 789 84
os notos habebitur, ° ’3 k553 €
60000, 1;:2:. 631872
*
112348.% Z)o¥ye
5 2 631872
3123944 §52888
"n2348 )
» 6238472256
e, iiﬂfﬂ 3600000000
449392 ¥
{ 2423
AP % 2 .
s 1
449392 2208
<41y ‘ 60000.  60000.
& &1
Srygoa s . 43293+ 43974
'4;; ii i. 2 _ Interhoseft differentia
2 3123 cafuum b h & hd.
42,21 a 16707 16025,
8354+ w8012 |
6;}193 2;6 nterhoseft linea h d.
o i12394 Quadrarumautem hd o
‘ 224588 ¢ cum quadrato h ¢ ualet
449596 quadratd d c.Igit &c.
[T “ 8354
4738980616 8354
78983 . 33416
Hic oftendas angulifm _ o 27 o
b d c effe acatum. 62;:2"
78725, _ 78984+ —
jeelioseit DS draturflfn-;?os;ii t'ef:
Differetiaaute gdrati b ‘%::? hd
¢ & qdrati d c 2quat ei : gt
§dficexbd indifteretia i 3
eafuumbh&hd.
78725 S
Sol 2
787258
393625 s €409T e
157450 SRS s
s5105§ Quadratum minoris tef
629800 ; mini h ds
s51075
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6197625625

3600000000
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3600000000 17836 17956 30538
69789316 12534 12582 8354
3ygoz|o6§4 30370 30538 122152
* Quadratumminorister Interhoserit d e. 152690
mini ¢ h. 60000, 59415 , 91614
-3600000000 9 §9463, 244304 *
64192144 &3 s
3535807856 39370 ¥EgF4452
Quoadratum maiorister . 30538 4251
_minich, 7 4055 4252,
. 6 . ‘59415 Interhoserit d k.
S . 30379 Cumautemduo quadra
rrx 4159050 rgalineariie k & f k uas
#88 s %o« 178245 leant quadrati e f,duz
$7784 fov __, 178245  autemlinex ef&ek

SHpg85 25 59l
3F30245688 41
Fo+r88882 |5

xXrx8
1
7,
g
29
} wrssg s
F72684 |9
. HXF 46492124
353588 /854|6
45xr83892 |2
-.p FXX18 o
]
59415, 59463,

Interhoseft limea c h.
Eft autem proporto d
cadchficatdead e
k.quare & per przam
buli e k inter duos nos
tos habebitur. Sed pris
usquzrendaeft d e,
60000 60000
42184 42044
17836 17956
Interhoseft d n.
12534, 12582,
Inter hos exat ¢ g fiue
en,

3sso

K
PEAT T Y
30073
©59463
30538
475704
178389
297315
178389
o 374
x8xy881o94
30264
30073, 302675,
Interhoseftlinea e k.
Item proportio cdad d
h ficut e d ad d k qua-
.re & per praambuld
d k inter duosnotosha
hebitur.
60000,

.

Sol2,
8354
30370,
30538
30370
8012
60740
3037
24296
7&332%%40
405§

fint datz inter binos ter
minos,erit& per praes
ambulid fk inter duos
notos.
42044+ 42164,

Interhosefte f fiveac,

75307;‘ 30265,
Interhoseft e k.

30073
30073
90219
210514
90219
904385329
Quadratumminors ter
mini ¢ J

©

30265
joz6y
151325
181599,
60530
079§
915970225
Quadratum maioris ter
mini e k.
Quadrara autem termis
norumlinez e f fiuea ¢
xqualis ei fuperiys hab&
r,

N
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1767697936
915970225
851729711

Minor terminus quadr.
s f k. »
1777802896
904385329
8734175617
Maior terminus quadra
fi f k.

21

b
€38 2
XAxS xS |9
L. Ags9xrzdsl
SgryixdSra8
. 4188236 |4

_ 558

3

3¥87 2
+37648 9
grxx85738ls

el o A¥8goto 3
- 559
529184, 29554
Inter hoserit 6k,
Sicutrag lineara f k &
d k int duos notos habe
tur terminos, quare per
4. praambul cogeries
éaruminter duog notos

87!4!7:67r

éonftituetur.
29184 29554
4055 4252
33239 33860
Interhoseritlinead f.
72534 72582,
Interhoserat d g.
36267. 36291,
Interhoseft medietasli
nexdg,

Dumigit triangulus ths
fcriptus circulo cuius fe
midiametereft d g.ifo-
perimeter eftcirculoab
¢, neceffeelt lineam d £

multo minorem efle medietate linex d g;ndlinead

fminor eft & 33806, quare & minor & 36267.fed
medietaslinex d g eft maior ¢ 36267.igitur e,
Finis laboris maximi.  Hoc igitur pacto ad

impoflibile duceris. Eftofecundum intentioneny
tnam,@duzdinez d It & d c zque uelociter motae
recedantilinea d a,fintqziamin eoficuquem fup=
ponis,fcilicet ? difpofitis'omnibus,at conclufio tua
fonat,linea d t fit fubduplalinez d g: & ob hoc fit
triangulus zquilaterus infcriptus circulo habentife

midiametrom d g.ifgperimetercirculo a b ¢, Jam -

fequitur fecundum proceflum mei refofiendo hoe
negociym,q inhoc fitulinea d f multo minor fit &
medietaslinez d g. Sic lineam d f zqualéefleme
dietati d g, & eandemi non efle zqualé medietati d,
g confiteberis, §d eit impoffibile. Confiteris enim
d f eflemedierat linead g,id eni fupponis, fed p

pter proceflum fam factum cerriflimum,, confiteri

cogeris,lined d f nonefle zqualem medietatid g.
Omnia a3tE in hgcproceflir meo affumpra funt cer
tiflima, przter hoc unum,quod fortaffe dubietatem
ingeretintellectui, g (cilicer in figuratione quafup
ponit conclufio, linea d n minor it linea n ¢, ita
@ punctus n cadat ultra pun@um mediz fectionis
d ¢ verfus . Hocautéficroborabitur,” Ponamis
duaslineas d b & d_c motibusfuis peruenifle ad

eum ficd ubi a ¢ ficlatus decagoniinfcriptibilis cirs *

culo a b ¢, difpofitist reliquis omnibus ut res ipfa
poftulat,erunt duzlinex a e & e d @quales. nam
duo trianguli ad ¢ & ¢ a e funt zquianguli, dito™
enimanguli d a.c & d ¢ a per quinta primizquan
tur,fimiliter duoanguli a e ¢ & a c etriangulia e
¢ =quales funt:accepro ergo angulo a ¢ e comuni
duobus triangulis & ad eam cZeteris relaris, omnes
quatuor dici anguli inter fe quales habebuntur,
Hinc & per 3 2, primi tertius tertio zquitbitur, Eft
autemangulus a d ¢ decima pars quatuor rector@
per ultimam fexui, & ideo quinta pars duorii rectos
rii ;undeangulys d a ¢ duz quintz duori rectord
erit:fed & angulus e a ¢ zqualis angulo a d cquiz
ta pars eft duortiretoram, unde reliquus angulas
d a e erit quinta pars duorumrectorii:duo itacs an=
guli d a e & e d a zquales funt,unde & duz linez
a e & e d zquales conuincuntur.Cii denic e f li=
nea fit zqualisipfi a e fiue a ¢, & ideoipfi d e,erit
triangulus d e f duorum 2qualium anguloriie d £
& e f d,angulusautem ed f eft duz quinta duord
rectorum,duplus eriim eft ad angulii e d a,quierat
sk . quinm

.
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quinta pars duoriiretorum:quare angulus d e f erituna quinta duord re&o
rum, & triangulus d ¢ f 2quilacerus & zquiangulus triangulo a e c.unde &

_ linea df zqualis reperietar linex c e, fed ¢ e eft minor medietas linez d

g. Gum enim propter {imilitudinem triangulorum a dic & a e c fit propors
tiod c ad a c,&ideoad d e efzxqualem,ficut a ¢ fiue'd e ad e ¢,& d ¢ mas
foreftipfa d e erit& d-e mdior linease c!Sic conftatlineam e ¢ minore efle
medietate lmez d c:quate multo minor erit medietate ipfius d g.ergo & d f
minor erit medietate linest d g. & ideo oportebit duas lineas d b & d ¢ ma=
giselongariabipfa d a;ut grefcatlinea d f. Siautem pofuerimus ¢ n 2quale
ipfi a c fiue e g;eritlinea d n mirorlinea n c.& ideo 4 fortiori minor erit lis
" mea d n ipfa n ¢ inmaiori elangation¢linearum d b & d ¢ abipfa d 2, qua
to enim migis elonganter duzlinez d b & d c abipfa d a, tanto maiorred
ditur linea e ¢, & etiam tanto maiot linea ¢ n. Quod autemlinea d n minor
ficlinea n c,dum a c eftlatuy degagonizquilatericirculo a b ¢ infcripti per
numeros ficoftendemus, Stmidiameter d ¢ eft diifain punco e fecundd
3 proportienemhabentem medium & duo extres
NS . wmaeftenim proportio cd adac fined e =qua
lemeificut d e ad e ¢. Videndum igitur quane

tafit d e. Diuidatur d ¢ per mediumin pun
0, 84 pundfo d erigatur orthogonalis d p =
q ¢ qualisipfi-d c ducta o p, cuifit zqualis o q. Ia
J d ° d q linea eritlatus decagoni infcriptibilis circus

Io cuius femidiameter d ¢,

~{2uadratumo p. ,
v ik
rryxdsaT |6
g8+38 38867

4ysssssssso -

X2I44916 Is
M 334 z
1

6708 2. 67083,
Inthoseft o p fiueogq.

30000,

379830,

30000,
37082,

Tnterhoseft e ¢, cuieft
zqualis d n.nam dux ¢
n & d’e funt zquales,
quireablatacdmunine
relinquitur d n xqualis
ipfiec.

Siccoftat d n effemi
noréipfa n c.multo igi
tur minor erit quando
duzlinexd b&d c ma
gis elongabunt 4 linca
ad

\ 60000, 1 5
Yinead cv Interhoseftd q.f(cilicet Habemus fgitur finem
S At a0 o0 latus decagoni. huius rei,quaiidiumas
. - 9 45000 6Gooose  gnom laborem ingeflit
4500000000 37083 37982 mihi,
1 22917 22918

Venetijs die 26.Iunj,

Anno 1464- turbaw re
publica Chriftiana per
hoftem fyum Mahume

»
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IMmenfa fummi dei perfectio aperte nobis demonﬁritur,dum infatiabilem
anima rationalis cupidinem perpendimus:nam &fi continuis additamen=
tis nafci foleant artes humanz,ad plenitudinem tamen earum nund pertinz
gerelicer. Quo namq amplius in{cientijs procedimus, eo plus(mirahile di=
Gwreftare uidetur ad difcendum:fitty deinceps,quemadmodum uulgo dicit,
ut pluradubitent,qui plura didicere. Summus igitur gradus perfectionis ne=
quad humanitus attingi poteft,fed cognitis {cibilibus quantifciicy,ad alia fem
per inuenienda tenditur,quod profecto optigiffe arbitror huic uiro celeberris
mo ac diligentiffimo rerum fecrerarudn inueftigatori : qui poft muftos modos
circifumerentiam circuli aut eius medietatem reificandi, aream fuamqua
drandi,fedulo conatus eft tradere,guo naih pacto arcui quantolibet zqualis re
Gadefignaretur : ac econtra linez rectz quantaciiq propofita, qua minor fic
circumferentia circuli dati, 2qualis exipfa circumferentia arcus abfcinderef,
Ipfetamen,quemadmodum uerba fua fonanthon zqualem circumferentiz,
aut arcui cuilibet rectam aflignare pollicetur,fed ei commenfurabilém,credés
fortafle,curuz circulari 2qualem rectam dari non poffe,cum, utuulgus Geo=
metrarum clamat,carui ad rectum non it proportio.cuius contrarium fuperi-
us comprobatum eft.Pollicetor italy curuz circulari commenfurabilem recta
defignare ad hunc fenfum,ut tot fint pedes, uerbi gratia,recti.inipfalinearez
Gadefignata,quot funt curui in linea curua propofita,fed reuera fugiendo in=
conueniens,quod iecundum mentem huius philofophi fequeretur, fi curuz
circulari )
LECTORIBVS, e )
s
]

Ha&enus progreflus e fcriptis fuis RegiomGtanus, quibus ut nihil
dempfimud,fic ne addere gd€ quic; placuit. Imperfecti igit opus.ac po
tius uix inftituri particuld hanc curauimus & ipfam apponi,qua {anecolli,
commode poterat. Sed fidem noftram praeftare uolufmus,quam grariffis
mam yobis elle par fuerit, ita ut ftudium laborem( noftrum,

o

L)

@
»
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CIrcn]um a b g d fuper centro e defcriptum,duz diametrifuz fecentin
quatuor quadrantes,extendaturcp d b diameterultra b abfc fine deter
minato:demittatur corda ex punco a,quz fit a f fecans diametrum pradicta
in puncto g haclege,urfireta e h fumatur duplaad eam cordam a f,e gin
tercepta centro circuli& pun@o g fit quarta pars linea e h.Dicitur rectam
¢ h efle zqualem femicircymferentiz b a d. y
Pro huius rei exectitione,ex centro circuli educo ad cordam a f pcrpgndls
cularem e k. Efo igitur nunc fecundum intentionem atqp affertionem inuen
toris linea e h duplaad cordam a £ e g quartaparslinez e h: & obhocli
nea ¢ h zqualis femicircumferentiz b a d, liceatdemum ;;conere femxd;::!n:
& 2




84 ToH, ' DE MONTEREGIO

¢rum e a 4970, particularum, quamobrem femicircumferentia erit inter hos
germinos 156 10.8&15§20,ut ex fuperioribus iam conclamatumeft,Vnde &l
neam e h inter eofdem terminos repertum iri conftar, Nuncad numeros de,

) fccngendum.

Is610.
Inter hoseftlinea e h,

15620

[

¢ [

Quare per penultimam

Quadratum’e 2,
primi & preambulum

; 17
E#tautem « f medietas 3368 quadratume g interdu
eius,&Xideo per praxds rrgry |6 ©S exiftetnotos.
»bulum inter duos notos 4 E37G475)3 6325
habebitur, 247809892 : 6325
15810, 15620, 3’955’?5515 31625
2805, 78108 39880 12650
Inter hoserita f. 399 18975
Ex punctoautem e triz > 3 27501
anguli a e g rectangu: 805, 7810, . 40005625
liad latus re®o angulo 3902, 390F%. Quadratumminorister
oppofitii dgfcendit pers Interhos enim oportuit mini a g.
pendicularts e k. quare effe 2 k-medietat€ cor= 24700900.
pers.fexri e aeritmes dxaf, Vi0drr.
dioloco proportionalis x Minor terminus quadra
inter k a2 & a'g,&ideo 3¥ tieg. '
ger 16. fexti& pream rrrz e
ulilinea a g interdu= 63883416 p 33 .
osnotos habebitur. F47o8g80[3 8 33 .
4970 3gexrx¥23 '89;;
4970 39990 |0 - et y
347900 399 37986
.;";Z’ 6z 63| oalagis
24700900 Intcrhofs‘ exit 4 zg.. Qimdiniampnisisies
-5 mini 3 g,

N
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24700900, tas partes dictorum ter= £ 3
15380661, minori neceflario claus ) 3 4
Maior terminus quadra  detur,& ideo inter hos 21988 6
tie g, 3902.& 3905.ficipfami 333444 |3
oy noreﬂg 3905. fed per 399x85 24|
229 |3 fyllogilmiconclufimbs rrxgé2 (8
fgg668 1o ede emaigré@;glz.,' riz
r5y0472sh unde&maxpt erit 3§ 24 é
67882 |2 390;.ﬁcmator-5_§mnnot 23575 I3
. l eodem quod eftimpofli 39949925]2
Té bile. ° rEwG64 [0
F . = £z
saomes [} Aliesadidem, Quo  ——g 5
) niam e h eftinter hos; ; .
Hy 3806642 ! Inter hosetit a g.
87884 11 lyélo.&lyézo.crlf‘af- N
v l inter hps 7835, & 78 10, ‘i:o 3901
3912, 3922, g{ze gmtf,rhos i }.éei .:6;3
2 1s g9os5.unde per penu A
Inter hos erit linea e g. n’maam prigi& praam Interhoseritb g.
3 bulum quadratii » g in= 4970 4970
. ,ry,«/r.dl 15620, ter duos notus habebif., 3902 390F
390K - 3908, . 024 of. 887 887y
Inter hoseftquartapsli Im:fhog erit 3: gy‘ {nter ho}s erit g d.
i B h - 3902 Quod auremdicex b
mea 1gitur € g maior 3902 in g ¢,xquatureiquo
CRW§9'2-3‘ldeom"" 7804 €X agin g fiquare&g o
tomaior & 3905.fed gr= ’ Kio f inter duos notos habe
taparslinez e*h fivefe i P bitur,
micitcumferentiz ab d o 8 oie
eft minor & 3905.quare Is225604 §es: .
linea e g\ maior eft quar g4 209900 ik e S e
ta palte linez egh, Pros 39926504 By
pter hypothefimifacqgeu  Minor terminus quadia s 1065
am confiteris (quia po- tia g. 44360
Rnis) e g quartam parte 390f% §3*32
effelinex ¢ h: & propt 3905 8872
enunciationem tuamdi= 1952y 9448680
cendo ¢ h efle zquale 35145  Minorterminus produe
femicircumferentiz, co= 11y Giexbgingd.
geris concedere lineam - iTsqgons £875
¢ g eflemaiorem quar= AT DA 1068
taparte e h,quodimpli 71000
¢at contradictionem, Tai g 250
Velaliter, Quialinea ¢ Maior terminus quadra s ;; S
g ponebat quarta pars 28 S
ipfius e h, & e h eftiné Mai 9337 rgdus
hosduos 1¢610.& ° a'amrbtem.un dP
I5620,ipfa e g inter gr iex bg l;‘ g éumt#
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. 6318,

86 1QH.
Ciq a g interduosno  Quoniamauteme hpo
tosfitericper praam: nii duplaad a & quas
bulum & g finterddos druplaad e g.erita fdu

1iotos. plaad e g&ideoa k =
6318. 6321, gmlalis,’pﬁ eg.
Interhoserat a g. enoitacg 3 h1irem.
5 4 . Vnuscenfuserit qua
561 vdratum eius 2 h.
523 Ponatur(p ut prius € 2
7954+ 1 4370
p FFTxg6l4 ©24700900,
94486809 quadratum ea,
832477114 Jdauferoexune cenfu,
B3xrx2 fdlicet quadrato a g, re
833 « linguit unus cenfus d&=
s ptisinde 247009¢0.nda
41 1 literexpriminequit.erit
3485 s -ergo quadratum e g &
g478s5o00lo inde akunusgenfusde
S3xr8888|0 ptis 24%00900.
43413 Eftautemee a per 8.fex
fE3 timedioloco proportio
e ¢ malisint h a-& a g,qua
14940 1591, reper 21,{exti quadratd

Interhoserit gf. ¢ a eritmedioloco proa

pditionale inter quadra
ta lincarumh a& a g,
& ideo quadrath e a in
fe du¢tum zquabitur ei
quod fit ex quadratisli=
¥810. ppt hypothefim n'earur'n‘h a & a g,alte
ergomingr eft &8 10, rius fcxhcct‘m a}tcmm,

& ideo'minor & 7812, Sed nonmireris ¢ quas
fed per agumétationem dratiin quadratum du=
ex eadé Yiypothefipros ciiubeatur , cum ductio
cedetemaior € 8 12. in lineis ddtaxat locum
{ic maior & minoreodz  habeat,hoceni quo pa=

6321,

Hre812. 7822,
: Interhoserit a f,
- - .
"Sed propt hypotlezfim
eratinter hos y8o05.&

i ibil &o & fiat & intelligedd
q,UOd S impeliifs, {ic alibi oﬁenditur,gfaci:
Venetijs die 28,Iuntj, le(p trahitur ex cometo
Anno 1464. Campani fup ultima des

bandis Ywouonts - Jy  SIMI elementorum.
Hoses 7% fuandTou wov, 24700900
T T T )0 L pufach ot 7 24700900
Ao o ¥ v Aigly e 22230810000
Hveors van & wer’dMlw 1729063
puisods @ Jordga. i do 988036
HUUASEORS » 494018
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610134460810000
Quadratiiquadrati e 2.
1.cenfus,
1,cenfus demptis

24700900,

1.cenfus de cenfua dem=
tis 24700900, cefibus.
ocfitexquadratoh a
inquadratum a g.
Quare 1.cenfus de cens
fudéptis 24700900.cen
fibus,zquarur
610134460810000,
Reftaurandotp diminu=
taficut pracipitur in Al
gebra, erit unus cenfus
decéluxqlis 24700900
cenfibus g(
6101344608100004
Vtendo igitur cenfude
cenfu tamdj cenfu, age=
mugper capitulum fexs
tum Algebrz donecres
periemus fubftantia rej
qua tamenreselt cens
fus inhoc propofito: cu
. ¢ ius tand€
Cefustotus. yadix Ga
, drara es
it nume.
rusnez

L ?cﬂ ag.

247009004

12350450,
Medietas numeri rerii.
Hic numerusin fe muls
tiplicandus eflet, fed cii
fitmedietasde
24700900.cuius quadra
tum fuperius procreatis
eft,erit quadratus nume.
ri rerd dimidiatar@ quar
t4 pars huigfmi magni
quadrati, 7

h&s’
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yyaryx

Brox 34480813000

152533615202500
quadratus numeri dimi
diatirerum. -

152533615202500
6101344608 10000

7626680760 12500

4
g1y
3tx 8
sr75y
7 X8497% 4
IH9247278 45
43257957 8258975
JErx8888/E3K 253
G545 ¥¥2¥322888
§5552E332
L6 f K
5
27616445 27618446
¥2350450 12350450
39966895 39966896
Inter hos erit fubftantia
rei,quam hactenus qua
fiuimus, fed hgcres in
ueritate cenfus erat. Acs
cipio ergo radices qua=
draras.,{i quz fint, hord
nomgerorum.

G N

’ g | -

z ¥
2318 (6| 2318 |6
3374454\3| 3374455|3
39986895|2(39986896|2
FY2p064 (1| F2r2864 |1
X2 L
et ‘ 1
e 321, 6322,
Interhoseft a g.
Quare per penultimam
primi& przam.e g inf
duosnotos cotinebit.
6321
6321

6321
12642
18963
37926
2. 3995504
24700900
15254141
Minor terminus quadra
tie g, 6322
- 6322
12614
h264.4
® 18966
37932 ¢
39967684
24700900
15266784
Maior terminus quadra
deg. ™ . 3
a849 162
FErs 4l 440
87880 |5
7|
2 3
B857 1349
s Kyres734lo
, 67883 |7
7
3905. 3908,
Interhoserit e g,
Igitur fi linea a t dehet
effeduplaadipfam e g,
quemadmodiiad hypo-
thefim ftatim fequitur,
necefleeftlined e g re=
periri inter hos duos ter

Inter hoserat femicircd
fergntia b a d.

Sed linea e h maior ot

& 15620.& femicirqum
ferétia minor @ 15620,
Quarelinea e h maior
! eft femicircomfer€tia pe
dicta,quodeft contra e=
nunciatione inuentorise
Illud bene confonat fus
pramemoratis.Na quas
do ponebatur e h 2qua_
lis femicircumferentiz,
erat e g maior quartaip
<fius e h. Oportuitergo
lineam e h maiore fieri
& confequenter a f ma:
iorem, i e g debuitefle
quartaipfius e h.quofa
¢to, e h; maior habetur
femicirciifergtia pdicta.
Poterjt clun'f pia hfita
e circa id d fupius con
clufumeft,ling3 e gcon
tineriint hosduos 39os.
& 3908. fi debeat efle
medietaslinexa g, &i-
deo quarta parsipfius e

h. Quamuis enim benmes

id conclufi fit, uiatam@
huius inu€tionis perpau
cis cognita eft. Rarifli=
. mienimartesdrei X cCs
{us, quam Algebraple=
ricg nominang, Arabico
uocabulo , fatis didice~
runt.Ideo pmedia aptio

minos 3905.& 3908, raid cofirmandiiceiui.
Quare &per praam. Quodaii nG poflit «fle
bulumlinea e hquadru 3908.ne maior,hacles
plaeius inf duos notos  declarabimus.
collocabitur. Eftolinea e g 39084
3905 3908 3908
4 4 3908
Is620 15632 31264
Inter hoseritlinea e h, 35172
11724

. 15610, 15620, .

§5272464

|
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fica 3905 etitipfaminor & 390+.fed medietas a £ maior eft § 3907, quare li-
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ponitur, linea e h neceflario maior eft femicircar ferentia fepe dika :quod
eft contrafententiam eius quiareum circuli dirigere conabatur. - Hzec autem
suentio czeteris plurimis adinuentionibus fuis eo abundantior uifa eft,quo 1
I= quidem circumferentiz rotalis augeiusmedietati zqualem re®am definire -
pollicent; hac uero nd modo totius circumferéfze.fed & cuiuslibet portionis
etus ongitudinem in retum uertere moljror, Quod ut manifeftius reddacur,
exemplari figutatione urendym cenfeo,

>

o)

Irculia b e
dfuper e cé E

tro lineati,arcus b
accipfatur b d
gntulcis , mis
nor ti femicirci
ferentia,qué fub N
tendaccordafua
b d, fagitta; a
[ protenfa ultra
centri, offendac
circumfer&tiam
circuli in picto °
C.erititacy a e > -
tex portionis b a d,Sumatur demumin corda b d punctus k tantum diftans™
Eer rectamlineam 4 uertice portionis a,quatum 4 b altero termino portiois,

unc punctummagifterijuocauit uir ille.q ab eo tan(p radice totii fermé prae
fens pendeat nggocium, Ducatur infuper ex punco a corda a & corda db
directe continuetyr ulcy ad h,donec h k fit dupl ad cordam a £,& Juadrupla
adlineam g kiunde & cordam a f duplam effe linez g k confequitur. Affe-
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