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PROBLEMES
PLAISANS ET

deletables,qui fe font par
les nombres:

Partie vecueillis de diners authenys, ¢ innentez
de nouneau anec lewr demonfiration,

PAR CLAVDE GASPAR BACHET
S -DE -MEZIR1AC.

Tres-vtiles ponr tontes fortes de perfonnes curienfes,
qui [¢ fernent d Arithmetique. 7
/

g .FE-Te N
ChezPierre Rigaud,en ru¢ Merciere,au coin gde
ruc Ferrandiere,a I'enfcigne de la Fortune.

M.DCXTII.

anec Prinilege de I Autheur.
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Cardinal du Perron.

® ONSEIGNEVR,

2

@ Les rares perfecligps’
K de voftre dinin efpriz gus
4 Vous rendent capable de
)| @ demefler les points les plus chatourlleux des
feiences les plus fublimes , anec le zele tref~
ardent que ous tefmaignex anoir aw refla-
blifJement des biones leztres en France, obli=
gent affez_toutes les does plumes de facri-
foer leurslabeurs 3 voftre merite. Mass pour
| mon particulier ayant ew ce bon-heur def
puispen de tempsde [anourer la douceur de
Yoz grids 5 ferieux difcours,es cognoiftre
_ l - parexperience de combienvous furpaffez.
y 2 en
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Er1STRE DEDICATORIA.

 eneffeitle bruit que la renimee refpadu

de o’ par tows les coings de |’ Europe,re fuss
doublement tenu d'vfer envoftre endroit
dvne telle recognoif[ ance. Partant i¢ vous
offre celinret qui ne s attribue plus grand
gloire que de porter emprainte fur [on front
la marque de voftre nom.V ous levecenrez,
1l vous plaift,comme les primicesdes fruits
de mon efprit , dont ie vous fars hommage,
anec vne extreme enuie (fi ce petit efchan-
tillon vous agree ) de.vous prefenter bien-
toft quelque plus important ounrage pour
enrichir la dinine [cience, qus [ur toutes les
antres emporte le prix d’enidence 5 de
certainetéJe miaffeure tat devoftre naifue
bonté (o courtorfie, que vons verrez. dvn
bonoeil ce qui vous vient offert anec tant
d'affection, ¢ permertex que seme difed
perpemité. :
Voftre tref-humble & tref-
affetioné feruireur.

CLAVDE GASPAR BACHET.




A MONSIEVR BACHET
SVR SON LIVRE DE IEVX.
SO NNET

Ot ce que le puiffant artifan de ce monde

T Par [a feule parole a fast voir a noz. yeux

De plus beauyde plus rares¢s plus indufivienx

Dazrs le ciel,dans la terre, on dans la mer profonde.
Par des nombres efganx d'vne mefure ronde

Se lie ¢ s'entretient d'vn ordre gratieux

Et lg Chaos confus requeroit en tous lieux

Si chafque chofe eftoit fans nombre vagabonde:
Ce ne fons donc des leux que ton liure Baches

Sitaplume Sefgaye en bas elle ne chet

C'eft vn fGanowr plis hat du nbbre qus fans nombre.
S’en va deffus lamer , Jurlaterre,¢é les cienx

O wolera ton-loz,¢5r paffant noz. e Aienls

Fera voir 4 iamais qu'ilz. w'en ont en que I'ombre.
.

Charles le Grand Aduocat
au fiege prefidial de Breffe.

IN NOBILISSIMI C G.
Bachets lufis Arithmeticos.

QVeis eft ingenij decus ,vel artis

Natura,ftudiove comparatum:
In paruis etiam patere rebus
Poflunt,nec modicam referre laudem,
Notus lioneola fuit vel vna ks
Qui cunétus fuperauit arte pidor.
a3 Syl




Syluas fi cecinit Maro,grege{que

Syluz confulibus fucre digna.

Clades Iliacas pocramagnus

Qui fcribit, fimul ac Vlyflis alta

Dum dicit f£lpeyav,pvay ¢ pugnas

Eft femper fimilis fui difertus.

Sic ludens numeris Bacherus iftis
Docrina genijque i feracis

Tantas fundit opes,quid obftupendum?
Lufus non alios Daret Bachetus

Phil Coll.

A MONSIEVR BACHET
fur fes ieux Arithmetiques,
SONNET.

Vn prefere an prouffi les douces voluptez.

L L antre n’agree point ce qui n'eft prouffitable
Bien que donx:mais chafcun auroit pour agreable
De coniorndre au plaifir les prouffits foubaittez.

Tes icuxymon cher B A CHE T sdottement innentex.

Et 11ffus ont vmi d'wn art inimiable
Le plasfiran prouffit ¢ font qi'en mefime table
Chafcun peut affounir [és cursofitez..

O gue de beaux fecrets. Mais quoy gentil ounrier
D'vn labeur fiparfuiét feras-su fans loser
Non,tu ne peux. manquer d'vne immortelle gloire,

Q) aux [iecles aduenw les plm braues e_@rits
Pasffans lenrs appetits de tes fameux efcris
Celebrent asamais de BACHET la memoire,

Phil. Coll.
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Preface au Lelteur.

®OvT ainfi qu'vn accort &
A 8 brauccapitaine,ne veut point
hazarderf{on armee,ny tenter
le douteuxcuenementd’vn perilleux
conflit,qu’il n’ait auparauant aguer-
rif {es foldats;leur apprenantcomme
paricu le meftierde Mars, & les in-
ftruifanc par des feintesalarmes, &
par des combats fimulez a ce bien
comporter en vne veritable bataille.
Et de la mefme forte qu'vn muficien
excellent, & maiftre expert a rauir
Fameparloreille en pingat mignar-
dementles cordes d’vn Luth ,auant
que defploier {on art, & par vn gra-
ticux meflange desfons graues auec
lesaigus com pofer vne parfaitce har-

2 4




~ PREPACE

monie;faic preceder quelques legers
P § g

accords,& par vn gentil preludes’ac-
quiert laccention des efcoutans, &
tout d'vn coup effaye {iles cordes re-
fpondentafa main. Ainfi i'ay bien
volu mettre en lumicre ce petit trait-
té de jeux,tant pour faire comme vn
effay de mes forces, que pour conie-
&urerquelingement on fera de mes
ccuures auant que donner au iour ce
quiauec plas de labeur ay congeu
dés long-temps, & que ic {uis preft
d’enfancertouchant entiere & par-
faitte cognoiffance des nombres.aft
cavoir mon liure des Elemens Arith-
metiques, & mes Commentaires {ur
Diophante. Ie ne doute point que ce
petitouurage ne foit trefmal recucil-
li par certains hommes de bas coura.
ge,ennemis des {cicees,dontle goult
dcpraué ne peutrien {anourer quece
quitend a faire enfler labourfe,& ac-
croiltre le reuenu; quidiront que ce

: liure
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Av LEcTEVR.

liare contiér que bagateelles,& cho-
fes du rout inutiles:Mais ie m’afleure
aufli que les ftudicux, & ceux qui sot
douéz d'vn plus gentil cfprit enia-
geront tout autrement,& melmere-
{pondront pour moy A ces auares ce-
feurs , que les {ciences {peculatiues
comme font les Mathematiques de
leur nature ne vifent point au gaing,
mais leur effet principal eft d’embel-
lir la plus noble partie de I'’homme,
afcauoir 'entendement , par la co-
gnoifsace d’'vne cerraine & infallible
verite. Er neatmoins on ne peut nier

ue telles {ciences ne foient encor
proufitables,& n'apportét beaucoup
de commoditez ala vie humaine,car
Pon fgait affez par experience que les
marchands, architeétes, nochers, &
prefque tous les autres ouuriers des
arts mecaniques,ne {e peuucent pafler
del’A rithmctiquc,ccomctxic,APcro-
logic,& Cofmographie. Maisiene

e
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PREFACE
veux pasentrer envn filargechamp,
ni entreprédre en celicula lotiange
des Mathematiques, ce feroit fortir
demon fubier, &redire ce que plu-
ficurs ont dit par cy deuant. Seule-
ment pour preuuer quela cognoif-
fance decesieux,outre 'honneftere-
creati6 &plaifir de Pefprit,peut quel-
quefois rapporter de l'vrilite , ieme
contenteray de ramenteuoir au Le-
¢eur a ce propos vn faic tref memo-
rable que raconte Hegelippus, au-
theur digne de foy,en fontroifiefme
liure dela guerre de Hierufalem. Io-
{ephe , celuy qui nous alaiff¢ par ef-
crit la mefme hiftoire , fignalé non
moins par les lettres que par les ar-
mes,eftant Gouuerneur de Jotapata,
ville tre-importate.fut contraine de
fouftenir dansicelle le premier choc
de 'armee Romaine conduitte par
Vefpafian , & nonobftant qu'en ce
fiegeil donnat maintes preuues scde

{2
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Av LecTEVR.
faprudence & de {avaleut,fine peut-
il empefcher qu’apres pluﬁeurs af-
fauts, la ville fut emportee de vine
force. Parquoy ne fgachant 4 quoy
{c refoudre envn danger rout cui-
dent, fuiui d'vae trouppe de foldats
qui vouloyét courir vne mef{me for-
tune, il fe retira dans vne cauerne ou
grotre foubfterraine, que Pautheur a
la fagon des Hebricux ,nomme vn
lac;ou ayat demeuré Iefpace de quel
quesiours,en fin prefle de la necefsi-
té, il propofea fes gens qu'il trouuoit
plus expedient de saller rendre aux
Romains,& fe mettre 4 lamercy du
vainqueur,que de finir la miferable-
ment leurs iours , attendac le furicux
affauc d'vne faim enragee , qui peut
eftre les contraindroit a s’entreman-
ger en guife de beftes farouches.
Mais ces {oldats ayans congeu dans
leur foible cerucau , I'efperance cer-
taine, d'acquerir par vn acte gene-

reux




““PRrREFACE "

reux vie gloire immortelle,& prefe-
rant,ce lear fembloit,vne honorable
mort,a vne honteufe vie,refpondent
d'va commun accord; Quils eftoyet
refolus de tomber deffous leurs pro-
presarmes , & s'entretuer courageu-
fement,pluftoft que derendre les a-
bois,mattez d’vne bourrelle faimsou
{e remetere par lafcheté ala diferetio
des barbares Idolatres ennemis du
peuple de Dicu, pour foufrir toutes
les indigni.tcz que le vainqueur info.
lent peur faire endurer aux vaineus.
Iofephe scfforce de les deftourner
d'vie i mal-heureunfe entreprife,; &
leur remonftre que c’eft cotiardife,&
faute de cceur, pluftoft que gcncroﬁ—
té; Ils perfiftent en lear opinion , &
s'enhardiflent iufques la , que dele
menacer, s'il n’y confent volontaire-
ment,de 'y contraindre par force,&
de commencer par luy mefme l'exe-

cution de leur tragique deflein. Lors
Iofe

e
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Av LEcTEVR!
Tofephe ne voyant autre moyen d’el-

chapcr,s’auifc d’vnertclle ruze.ll feint
d’adherer a leur volonté,mais il leur
perfuade que pour euiter le defordre
8zla confufion, qui pourroyent {ur-
uenir en tel adte; s1ls s’entretuoyent
ylafoule, il valoit mieux f{e mertre
tous derang, & commengant acon-
terpar v bout maffacrer toufiours
le tantiefme(l’autheurn’exprime pas
le quanticfme)ce qui eftant executé,
en fin il fe treuua feul ienvie auec vo
autre ; partant comme il: eftoit elo-
quent & mal:heureux,il luy futbien
aisé d'induire fon compagno, ou par
amour,ou par force, a condefcendre
a favolonté.Or il eft cerrain que lo-
fephe en ce cas cuita ledanger d'vne
mort affeurce, par Iartifice de mon
vingtiefme probleme;Car ayat bien
preueu que continuant la tuerie en
Ja forte qu'il auoit ordonné, il falloit
quilafinilen demeuraft deux, il fit

fibie




; ‘PrREFACE
{i bien que fe rangeant parmi fes fol-

dats,fans faire femblant &'y penfer;il

femitenlaplaced’vn de ces deux a.
Voila vne hiftoire bien remarqua-
ble;&que nous apprend aflez qu'on
ne doit point mefprifer ces perites
fubtilitez, qui aiguifent l'efpri, ha-
bilitent 'Thomme ades plus grandes
chofes,8 apportent quelquefois vne
vtilité nonpenfee. - |
Refte queiauerriffe le leGeur qud
pourbien pratiquer tous ces proble-
mes il eft neceflaire. de fcauoir v
peu d'Arithmetique pratrique : Les
demonftrations ne {e pOUITONL €N
tendre que par ccux quiferont ver-
fez en la fpeculatiue , car ie fuppoife
enicelles la cognoiffance du feptief-
me; huiGiefme , & neufiefme liure
d’Eaclide,& mefme de quelques pto
pofitions du fecond appliquccs aux
nombres:encore ie forme quelque-
fois des argumens par:la praportion
con

e~



; Av LEcTEVR.
conuerfe,alterne,compofee, divifee,
& autres dont parle Euclide au cin-
quicfme liure: Outre toutcelaie me
fers fouuent des quatorze Theore-
mes fuivas,lefquelsiay voaluinferer
icy tout expres,a fin quilnemanque
rien i lentiere demonftrario de tous
ces problemes. Que ficelle'du cin-
quicfmc Problcmc n’eft pas accom-
plic,le Lecteur m'excufera; pour la
caufc queiallegueen ce lieu-la.Je ne
I'ay point obmife parignorance, car
ayant compofé dés I'heure prefente
la plus grand part de mon liure des
Elemens Arithmetiques; iy def-ja
demonftré tout cela d'ou defpend
icelle demonftration, comme ic fe-
ray voir a tous ceux qui auront l'en-
uie des’enefclaircir.

Pour conclufion i'admonefte ccux
qui voudront parfaiGement pratui-
quer ces jeux yqu'ils le faflenc auec
telle dexterité, quon n'en puifle pas

aife




PREFACE Av LEctEvn.
aifément defcouuric Partifice; Car ce
qui rauit Pefprit des hommes, ceft
vn ‘effet admirable dontlacan(e oft
inconnue. Partac (i I'on faic pluficurs;
fois le mefmeieu,il faut fouuent cha-
gerde facon defaire, ainfi queien-
feigne aux aduertiffemens queiedo-
neapresles dcm'onﬁrations,q(u’ our
cefte caufe doiuent eftre leus dii’gé-
ment, & bien confiderez.




THEOREME L

St un nombre donné [e multiplie par vn
autre ¢ e produit [¢ diuife encore par v au-
tre , il y anya telle proportion du nombre donné
at quotient de la dinsfion, qw'il’y a du dinifenr
an multiplicatenr.

B LI
B 1o
kD244 » (E 6, |

O1T le nombre donné
SA. lequel maltiplié par
B. ‘produife le nombre D;
_ : — & diuvifant D par C, foit
Ie quotient E. e dis quil y a telle proportion
de A. 'nombre donné au quotient E,qu’il y a du
diuifeur C. au multiplicateur B. Car puifque C
diuifant D, fait le quotient E, il eft certain que
C E 'multipliez enfemble produifent D ; mais
aufli par Thypotefe A B multipliez enfemble,
produifent le mefme D. Dcques par la 19.du 7.
d’Euclide ily a telle proportié de A,a E.que de
C,a B. Ce qu'il falloit demonftrer.

. A i E O
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2 Problemes plaifans ¢5 deleflables,
THEOREME 11

S8'il ya quatre nombres proportionanx , ¢
gu'on multiplie le premier ¢ le troifiefme par
vn mefme nombre ; le multiple du premier
anya telle proportion au fecond,que le multiple
du trosfie[me an quatrie[me.

] AL B VET0, SOient quatre
| Gg. nombres pro-

ortionaux A.B.
J o —F\li—l% D. 2 fcavoir
qu'il y ait telle proportion de A,2 B.que de C,
aD.& qu'on multiplie les devx A C.premier &
troifiefme,par le mefme nombre G. & foient leg
produits E. F. Ic dis qu'il ya telle proportion
de EaB,quede FaD. Car puifque il y atelle
roportion de A2 B que de C a D. il y aura, par
l{; proportion alterne, telle proporti6 de A a C,
quede BaD. Or pource que le mefme G mul-
tipliant A & C, produit E &F, ilya telle pro-
portionde EaFquede A 2 C »doncques aufli
il y a telle proportion de E aF quede Ba D, &
alternativement , telle proportion de E 2 B.que
de FaD. Ce qui fe dewoit demonttrer.

THEOREME 31Kk

Sttvois on plufienrs nombres fe multiplient
enfemble,le produit feratoufionrs le mefme , ex
qu’elle




A qui [ font parles nombyes, :
guelle fagon ; ¢ par quel ordre qu'on les mul-
tiplie,” "V '

[ VeLine ayant demonfteé en la 16.du 7.que
‘Ede deux nombres foit qu’on multiplie le
premier-pare fecond, oule fecond ‘par le pre-
mier,le produit eft toufiours le mefine, Te veux
icy preuuer que le femblable aduietit en trois,
ou plufieurs nombres. ‘Or trois o plafieurs
nombres fe difent’cftre multipliez” enfemble,
lors qu'on’en multiplie’ deux enfemble, &l¢
produit par v autre & ce produit derechef par
vnautre, & ainfi tant qu'il y aaura de nembres,

Az ByrolC 4 Soient donc premi?-
Dé. "HE. 1F1a. Snche Przpcgezctméz
v nombres A. B. C,
| Bt K it Sage l multipliant A 'par B (oit
fait D. lequel multiplié par C prodaife E : Puis
changeons d'ordre »8 multplions B par C'&
{oit fait F. qui multiplié par A produife G.Chi-
geons derechef d’ordre & inaltiplions A par C,
& foit fait H, lequel multiplié par B produife K
(Car voild' toutes les diffrences fagons que peu-
uent admetere trois nombres fe multiplians en-
femble)Te dis que les trois produits E.K.G. font
vn mefine hombre, Car puifque B multipliant
les deux A.C.produit D.F.il y a telle proportioni
de A2 C,que de DA F. donc le mefme nombre
{e produit multipliant A par F,8 C.parD. par la
19.du 7. Partant E & G font vn mefﬁle nombre.
Semblablement puifque C mulripliant A & B,
2 pro
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4 Problemes plaifans ¢ delettables,
e By Cu | l)roduit H&F.ilya tel-
D6. HS8. F.|le proposnon entre A
l E24. K24. G24 & B, qu'entre H&F.
arquoy le mefme né-
bre fe fai@ multipliant A par F & B par H.
DoncquesK G font vn mefme nombre.Parquoy
tous les trois E.K.G.font yn mefme nombre.Ce

qu'il falloit preuuer.

Maintenant {oient propofez quatre nombres
A.B.C.D. & multipliant A par B, & le produit
par C. foit fait E. qui multiplié parD.faflc K.

Puis - -changeans

E 24. F 6o. ' d’ordre & multi-
Az B3 Cg4. Dy. ¢ plians DparC. &
G 12. . le produit par B.

K 120. .Hr1o. foit fair F,qui mul-

tipli¢ pat A pro-
duife H. Ie dis que K. H. font vn mefime nom-
bre,& que le mefime nombre fe produira touf=
iours en quelque autre fagd qu'on multiplic en-
femble les quatre nombres A.B.C.D, Car puif-
que multiplians enfemble d'vn cofté les trois A.
B. C ; & d’vn autre cofté les trais D C. B. nous
trouuons les deux B. C, d’vn cofté & d'autre,
multiplions B. C. enfemble , & foit fait G. Or
parce qui aeft¢ demonftré en trois nombres le
mefme E quife fait multipliant A par B, & le
produit par.C,le mefme E dif-ie fe fera aufli
multipliant B par C , & le produit (a {cauoir G)
par A. femblablement nous preuucrons que F
fe feroit mulupliant D par G. Puis donc que le

mefme G muldpliant les deux A. D produit EF,
A par F,




- qus Je font par les nombres. )
il y atelle proportion entre AD , quentre EF.
Parquoy le mefime nombre fe fait multipliant
AparF,& D par E. DoncquesK. H font vn
me{me nombre. Or par femblable moyennous
preuucrons toufiours le mefime. Car de quatre
nombres en multipliant trois enfemble d'vn
cofté,& trois d’vn autre, il fe rencontrera touf-
iours que des trois pris d’vn cofté & d'autre, il
y en aura deux qui 1je)ront les mefmes. & par ain-
{i la mefme demonftration aura toufiours lieu.

Semblablement fi 'on propofe cing nom-
bres , i’en prendray quatre d’vn cofté , & quatre
d’vn autre , & s’en treuuera toufiours trois qui
feront les mefmes d'vn cofté & d’autre.Parquoy
m'aidant de ce quiacfté demonftré en trois &
en quatre nombres , ie parferay la demonftra-
tion d'vne mefme forte. Etfi on propofe fix
nombres , ie me feruiray de ce qui aura efté de-
monftré en cing, & ainfi toufiours fi onen
propofe d’auantage.Décques le moyen de la do-
monttration eft vniuerfel , & applicable i toute
multitude de nombres.

ADVERTISSEMENT.

Ce mefme Theoreme d'vne autre fagon a effé de-
mon$tré par Clanius Jurlar9. du 8. e Mais de com-
bien ma demenitration foit plus briefue ¢ plus clere
que la fienne,i'en laiffe le ingement au prudent leclenr,
Certes ceste propofition et fort vtile. ¢ imporiante,
non feulement 4 caufe des pro[)lemes [winans  mais
anffi pour faciliter la demonstration de Plufieurs autres
beaux Theoremes, comme ie feray weosr Dien aydant,
en mon linre des Elements Arithmetigues.

Az THEO




6 Problemes plaifans ¢ deleétables,
4 HE O R EME - 1iV.

De tout uombre pairement pair,la moitie eft
vn nombre pasr. ;

| Az4._] SOit A nombre pairement pair,
['B 12 | dont la moiri¢ foit B.  Ie dis que

— Beft v nombre pair; Car fi B eftoit
impair , le nombre A feroit pairement impair
feulement par la 33.du 9. Ce qui eft contre ’hy-
potefe. Donc il faur que B foit pair. Ce quife

denoit demonttrer.,

ADVERTISSEMENT.

La conuerfe de cefle propofition,a [canosr que tout
nombre , dont la moitié ¢ff nombre pair , ¢ff pasrement
pairseft 1rop enidentescar puifque multipliant la moitic
d'vn nombre pair par 2..on fait le mefme nbre.fi icelle
moitié eft nombre pair , eftant mulesplice par 2,qui oft
anffi pair , infalliblement le produit [era nombre pai-
remens pair parla definition.

“THEOREME V.

De towt nombre pairement impair feule-
ment,la moitié eft vn nombre impasr.

Ao, 1Efte propofition eft la conuer-
Il B I)'O- ‘l Cfc de la 33.du 9. Soit A nom-

‘e bre pairement impair feulement, “‘3;
a

Sy ——




qui ¢ font par les nombres. 5
{a moitié foir B. Ie dis que B eft impairjcar i B
eftoit pair,le nombre A feroit pairement pair
par I'’Aduerdiffement du precedent Theoreme.
Ce qui eft contre l’Hyporcfe. Donques B eft
impair, Ce qu'il falloit demonftrer.

THEOREME VI

Tout nombre pairement pair, eff mefuré par
le guaternaire; & tout nombre que le quater-
naire mefureseft paivement pair.

bR .. B | SOitAB. nom-
| G4 Dz.. | bre pairement
pair,duquel la moi-

'ié foit C Bnombre pair,par le 4. Theor, & foit
G.le quaternaire. Ie dis premierement que G
mefure le nombre A B. Car prenant le binaire
D,qui eft la moitié de G5 il eft cuident quily a
telle proportion de Da G,que de CBya A B. &
par la proportion alterne il y a mefme propor-
tionde D.aC B. que de G.a AB. Mais D me-
fure CB (car tout nombre pair quel eft C B,
commeil a efté prenuéseft mefuré par le binai-
r¢)doncques G pareillement mefure A B.

En apres po(gns que le quaternaire G.mefure
quelque nombre comme A B. Ie dis quec A B.
~eft pairement pair. Car en premier lieu il eft
certain que A B eft pair, d’autante qu'il eft mefu-
ré par vn nombre pair quel eft G;comme on re-
cueillic de la 21.du 9. Partant prenons la moitié
de A B; qui foit C B, Lors commeau parauant

Aa ilya
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oA g B | ilyauratellepro-
l| &5 D ll portion de C B a

A B..que du binai-
re D au quaternaire G. & alternatinement telle
proportion de C Ba D. que de A B.a G;mais A
B eft mefuré par G par 'Hypotefe. Donques
aufli CB. fera mefuré par D. Partant C Beft
nombre pair; Parquoy A B eft pairement pair
par Iaduertiffement du 4. Theor. Donquesil
appert de la verité de ce qu'il falloit demoftrer.

THEOREME VIL

Tout nombre qui ﬁrpaﬂé du binaire quelque
nombre pairement pair, eft pasrement impair
ﬁulement.

BT | © Oit le nombre AB
LA AR S5 8 | S(’urpnﬁﬁmt du binai-

te A C ,le nombre C B pairement pair;, Ie dis
que A B eft pairement impair feulement. Car
en premier lien que AB (oit pair il efk enident
par laz1. du 9. d'autant quiil eft copose de deux
nombres pairs A C. C B. Enapres que ledit A
B foit feulement pairement impair , ie le preuue
ainfi. §'il eftoit pairement pair; il feroit mefuré
par le quaternaire par le precedent Theoreme.
Or CB qui par I'Hypotefe eft pairement pair,
eft pour melme raifon mefuré par le mcfn}c
quaternaire.Donques le binaire A C reftant,le-
roit aufli mefusé parle quaternaire, chofeim-

Poﬁiblc.
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qui f¢ font par les nombres. >
poffible. Parquoy A B ne peuteftre que paire-
ment impair. Ce qu'il falloit prenuer.

THEOREME VIIL

Tout nombre pairement impair [éu Lement,
[urpaffe du binaire quelgue nombre paircmen
pair.

’Eft lacon-
|A..g..._..c.D.... .8 | Cw_& G
precedente. {oit A B nombre pairement impair
feulement. Ie dis qu’il {urpafle de deux quelque
nombre paitement pair. Car puifque A B eft
pair,foyent ces deux moities A C. C B. qui fe-
ront nombres impairs parle 5. Theor. Décques
de C B oftant I'vnité CD. le refte D B {era né-
bre pair.le prendsle double deD B qui foit G B.
nombre pairement pair par l'aduertiffement
du 4. Theorel. Alors d’aurant quetout AB 2
mefme proportion a tout C B que le nombre
ofté¢ GB. alofté D B. ( Car d'vn cofté & d'autre
il y a proportion double)Il s’enfuir aufli que le
refte A Goaurefte CD, 3la'meéfine proportion
double, parla1r. du7. Or C D eft I'vnité parla
conftruction, donc A Geeft le binaire. Parquoy
ayant cfté preuné que G Beft pairement pair,
1l eft euident que A B. furpaffe vn pairement

pair G B;du binaire A G. ce qu’il falloit demon-
ftrer.

A g THE O
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THEOREME IX

Si Low adioufte enfimnble denx nombres v
pairement pair ¢ Uantre paivement impair
[enlement , le composé [éra pairement impast
Jeulement.

| Acees Covrens B | AV nomb%'e paire-
ment pair A C.

foit adioufté le nombre C B pairement impair
feulement. Ie dis que le compose A B eft paire-
ment impair fealement. Car s'il eftoic pairemét
pair,le quaternaire le mefureroir patle 6 .Theor.
Or d’autant que par Ihypotefe AC eft paire-
rement pair,le quatetnaire le mefuresaufli par la
mefme raifon. Donques le mefme quaternaire
mefareroir aufli le reftant C B,& par confcquét
C B feroit paitement pair.Ce qui eftimpoflible,
ayant efté {upposé qu'il eft pairement impais
feulement. Doncques A B ne peut eftre que
paireinent impair. Cequ'il falloir demonttrer.

THEOREME. X
Si Lon multiplie vp nombte pairement
pair,par quel nombre que ce [oit, le produt Jera

nombre pairement pair.

} e

.3 2B E nqmbrc Pai;;ment pair
Cs I ; Afoit multiplié par B quel
4- : ;
nombre qu'on voudra , & {oit

le
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- quifé font par les nombres. It
le produit C. le dis que C. eft nombre paire-
ment pair. Car puifth A pairement pair me-
fure C,& le quatenaire mefure A par le 6.Theo-
reme, Il fauc aufli que le quaternaire mefure
C. Parquoy C.eft pairement pair par le mefine
Theoreme. Ce qu’il falloit preuuer.

THEOREME XL

Si lon mltiplie quelque nombre pasvement
imparr [eulement par v nombre in pair,le pro-
duit ﬁm pairement impair [enlement.

—A'T'E'T Oit vn nombre A. paire-
! Dj3. Eixg ment impair {eulement,

C 30, qui mulciplié (Par B nombre
f | impair,produife C. fe dis que

C eft pairement impair feulement, Ie prends
D lamoitié¢ de A. & multipliant D par B, foit
produitE. "Il eft euident que E , eft lamoitié de
C. Car puifque B multipliant A fait C;le mef-
me B multipliant la moitié de A. fera la moiti¢
de C. Or eft-il que D eft nombre Impair par le
§-Theor.parquoy multipliant enfemble les deux
impairs B. D, le produit E,eft impair par la 29.
du 9. Donques C(duquel la moitié E eft nom-
bre impair ) eft neceflairement nombre paire-

ment impair {eulement parla 33. dug. Ce quil
falloit demontftrer, :

THEO
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THEOREME XIL

Silon multiplie que/que nombre pairemmt
impair [enlement par vn nombre pair, le pro-
duit fera nombre pairement pair. ,

(: Ecy eft euident pat la definitionr mefme du
nombre pairement pair, Car ce produit eft
fait de la muliplication de deux nombres pairs.

THEOREME XIIL

Tout nombre plus grand quetroiseft pasre-
ment pairyon il furpaffe quelque nombre paire-
meent pair de vt , 04 bien de-denx yonbien de
tross.

——

Oit proposé le n6-

R s y
S eE v BB bre A B plus haut
VoA C ''''''' B | que trois. Iedis que A

] P o S B ‘ B eft pairemcm'pair 4

o ou vrayemét qu'il fur-
paﬂb quclque nombre pairement pair, d’vn, ou
de deux , ou de zrois. Car puifque A B cft plus
haut que trois, il faur qu’il foit quatre , ou plas
grand que quatre: fi c'eft quatre ceft yn nom-
bre pairement pair par le 6. Theor. s'il eft plus
grand que quatre , ou quatre le mefure , & par
ainfi il eft pairement pair par le mefme Theo-
treme ; ou bien oftant quatre de A B tant de fois

quon peutil refte quelque chofe, comme A C.
Or
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Or eft-il que A C. ne peut eftre qu'vn,ou deux,
ou trois(cat autrement ofi n'auroit pas ofte qua-
tre tant de fois qu'on pourroit)&C B.eftant me-
furé: par quatre ; eft nombie pairement pairpar
le 6. Theor:- Donques A B. {urpaffe vn nombre
pairement pair,d’vn,ou’dc-deux,ou detrois.Pars
tant nousations entierement preuué. ce quiil
falloit demonftrer. :

T.HE O-R.EM E . XLV

S'il’y a guatre nombres proportionaux,dini-
fant le premier par le [econd , on anrale mefme
quotient , g dinifant letraific/ime par fe qua-

triefme. .
A18. Bé6. Ch: ﬁ—: Qienr A B.
E'3. 12 lgiREEe ok G, D. qua-

. tre - .nombres

proportionaux ceft afgauoir qu'il y ait telle pro-
portion de A.a B. que de C.a D, & divifant A
pat B. foit le quotient E.-Ie dis que le mefime E
{e produira dinifant C par.D. Car puilque dini-
fantA par Byle quotient eft Esil y a relle propor-
tion de'A:a B;que de E,a L'vnité parladefinition
de la divifion. Maispar lhypotefe il ya mefme
proportion de A, 2 B; qaede C.a D: Docques
il y 2 aufli mefine propostion de CaD,quedeE
a' Pvnité, Parquoy. il appert.pat la definition de
la divifion que diuifant C par. D, le quatient cft
E. Ce quil falloir demonftrer.

: ; AD
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ADVERTISSEMENT.

On peut tiver d'icy a caufe de la proportson conuer-
Jesque dinsfant le fecond par le premieryon produit anffi
le mefme quotient , que diuifant le quatriefme par le
trotfiefme: ¢ & canfe dela propgﬂion alterne , on pro-
dust le mefme quotient, [oit qu'on diuife le premier par
le trosfiefme , [ost qu'on diuife le fecond par le quarrief-
me;c5 devechef par la proportion conuerfe 5 on prodm'z
le mefie quotient diuifant le troifiefme par le premier,

& le guarriefme par le fecond.
P'RYO'BEE My B B

Deuiner le nombre que quelam anra pens é.

Y)Remierement fais tripler le nombre péfé,&
Ppar apres prendre la moiti¢ duproduit;s'it fe
peut faire {ans fraltion,& s'il ne fe peut faire au-
trement fais'y adioufter 1. puis prendre la moi-
ti¢ de tout;laquelle moitié fais depechef tripler,
& demande combien de fois il ya'g en ce. der-
nier triple. Lors pour chafquc 9,pren’ 2, & tu
deuineras le nombre penfé. Prends garde feule-
ment que’s’il a falla adioufter 1. pour prendre la
moitié, il te faut aufli’ adioufter 1. au nombre
que tu trouueras prenant 2 pour chafque 9. Par
exemple quelqu’vnait fongé 65 quil le triple
niendra'18; qu'il en prenne lamoitié ;il aura 93
qu’il le triple, viendra27. Ou 9 eft contenu 3.
fois, parquoy tu prendras 3 fois2 ,a {cauoir 6

pour



-

quifé font par les nombyes, 15
pour le nombre penfe. Or qu’on ait penfé ¢, en
le triplant ‘viendra 15. 2 qui il faut adioutter r.
pour en ‘prendre la moiti¢, & au licu de 15. on
aura 16,dont la moiti¢ eft 8,qui triple derechef,
fait 24. Qu 9 eft contenu2 fois ; parquoy pre-
nanc 2 fois 2, tu auras 4. auquel fi ta adioufes 1.
a caufe de I'vn qu'il a fallu adioufter pour pren-
dre la moitié;tu trouneras 5.le nomibre penfe.

‘DEMONSTRATION.

11 faue neceflairement que le niombre pensé
foit pairsou impair,ou que ce {oit Pvnité, Po-
fons premictement quon cut fonge 1. alors
triplant r.¢iendra 3.3’ qoi il faur adiouter 1.felg
ka régle'donnee, & viendra 4. dontla moirié eft
2,qui triplé derechef fait 6. Parquoy fi tu de-
mandes combiédefoisil ya 9au'defnier wriple,
on refpondra quiil n'y eft point. Done il s’cn(E:u't
qu’'é ne peut auoir penfé‘_qu’vnl,h c;m‘fe de Pvni-
té adjontee pour faiteé 14 Partitié.Parquoy ence
cas lareigle et bonne & infalliblex

D 36, A%, B ag. i SEcondement foit
T §o o S A. le nombre pen-

fé,nombre pair;lequel

: = : ~1 triplé fafle g qui qﬁ-m
Pair parla 28.dit 9.pacrant la moitié de B.foir C.
qui triplé derechet ; prodaife D. Alors puifque
multipliant‘A par 3; & dinifanc le produit B. par
2.1le quotient eft C.il faur par le premier Theo-
reme qu'il'y ait telle proportion de'A 3 C que
de2 a3, & conuertiffant de C 3 A 5 quedesa.
Parquoy
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Parquoy C contient ‘A’ vne fois & demi. Donc
fil'on multiplie C par 3,d'ou fe produit D, c'elt
o il v autant que fi Fon
| D36. A8 B 24. | multiplie par 3. le
| 4 = r.  Cru | nombre Aspris vne
9. 2. 3. | fois & demi. Ceft
- donc autant que f1
I’on multiplie A par 4 3. (car 3 fois 1'{ fait 4 3)
Parquoy le nombre D fe fait multipliant A par
4~ & partant par la definition de la multiplica-
tion,il y atelle proportion de 4 ¢ aD. quede- 1.
a A. Docques {1 de ces quatre nombres propor-
tionaux , on double le premier, & le troificlime,
d'ou fc produifent 9,& 2;'on conclurra par le 2.,
Theoreme quil y a telle proportion de 9 a D,
que de 2.3 A. Parquoy autant de fois que 2 eft
contenu an nombre pair Ajautant de fois preci-,
{¢ment g eft contenu en 1D, dont ilappertde la
verité de la regle. ..
Finalement le nombre peni¢ A. foit impair,
dont le triple B fera aufli impair par la 29, du 9.
doncadiouftant 1. 2 B. foit fait C ,dont lamoi-
- xig foirDsdont le triple foit
i B21. .| E. Ie prens G nombre pair

GG tienlN moindre que A de 1. & fon

! H18. :Ca2 | triplefoit H. dontlamoiti¢
‘ K 9. .D.1. | foitK,donrletriple foit L,
L27. . E 33. | Or ilappert puifque A fur-

pafle G de 1.-que B furpafle
H de 3(2 {gauoir du triple de 1)& par confequét
C furpaffe H de 4. Ddcques D furpafle K de 2
(a {cauoir de la moitié de 4) Parquoy E furpafle
L de 6.
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L de 6 ( 2 {cauoir du triple de 2) partant ayant
efté demonitréen la premiere partie que L con-
tient 9 autant de fois Prccifémcut »que G con-
tient 2. Ilelt enident que E contient 9 autant
de fois auffi,& non pas dauantage, car il ne fur-
pafle L que de 6. Parquoy prenant autant de
fois 2. que 9 [¢ treune de fois en E, nous aurons
le nombre G, auquel adiouftant 1. comme veut
la reigle 5 nous aurdns A. le nombre penfé.
Doncques nous auons entierement & parfaittc—
ment monftré 2 deuiner le nombre pcnfé. Ce
qu'il falloit faire.

PROBLEME L

Faire le wefime d'vie antre forte.

FAIS tripler le nombre penfé, puis prendre la
moitié du produit , ou fi le nombre eft im-
pair adioufter 1, puis prendie la moitié.Fars tri-
pler derechef cefte moitié, puis prendre lamoi-
ti¢de ce triple , ou adioufter 1. comme aupara-
uant {1 le nombre eft impair, a findele pouuoir
partiy en deux.' Lors demande combien de fois
ily a 9-enla derniere moirié, & pour chafque 9
prens 4. remarquant que {1 la diuifion ne fe peut
faicela premiete fois fans adioufter 1, il te con-
uient aufli retenir 15 & fi la divifion ne fe peut
faire la feconde fois,il te conuient retenir 2.Par-
quoy fi toutes deux les fois la dinifi ne fe peut
faire,il te faut retenir 3.Par exemple (i 'on auoit
penfé 7. le faifanc tripler, viendra 21. auquel il

faut
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fauradioufter 1. pour prendre la moitié¢ qui eft
1,dont le triple cft 33,auquel aufli adiouftant,
& prenant la moiti¢, vient 17.Auquel g eft con-
venu vne fois feulement. Parquoy tu prendras
vne fois 4. auquel tu adioufteras 3. a caufe que
la diuifion ne seft peu parfaireni la premiere
ny la feconde fois,& tu auras 7.le nombre pen-
{é.
On peut aufli faire ainfi le probleme. Fais
adioufter au nombre penfé la moitié du mefme
nombre , & acefte fgmme fais adioufter dere-
chefla moitié de la mefme fomme.Puis deman-
de combien de fois il y a 9,8 prens 4.pour chaf-
que 9 comme deuant;mais aufli prens gardeque
fi le nombre pen(é na point d’enticre moitié , il
faut faire adioufter 1, & prendre la moitie dece
nombre,& I'adioufter au nombre penfé. Quefi
le mefme aduient la feconde fois , il faut auffi
faire le mefme,& pour la premiere fois retenir
1, pour la {econde 2,pour toutes deux enfemble
3.comme auparauant, Par exemple {1 I'on auoit
penfé 10. luy adiouftant fa moiti€ vient 15  aur
quel faut adioufter 1.pour auoir la moiti¢ 8,qui
adiouftee 14.fait 23. Auquel 9 eft c6tenu deux
fois.Parquoy prenant deux fois 4,tuauras 3,au-
quel adiouftant 2 2 caufe que la feconde fois il a
fallu adioufter 1. pour prendre lamoitié , tu au-
ras 10. le nombre pcn(g.

Quelques yns encore prattiquent autrement
ce probleme. Car ils font adioufter au nombre
penfé fa moiti¢ , ou bien ( s'il eft impair) fa plus
grande moiti¢. (Cardautant que tout nombre

impair

— e — e
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impair fe peut diuiferen deux nombres,dst 'y
furpafle I'autre de Pynicé , ils appellent le plus
grand,la plus grande moitié du nombre impair)
& femblablement i cefte fomme ils fone adion-
fter (2 moitié ou fa plus grande moiti¢, puis de-
mandent combien de foisilya 9. & pour chaf-
quc 9. prennent 4.mais ils demandent encore i
apres auoir ofté tous les 9 de la derniere fomme,
on en peut ofter encore 8,& fi cela eft, ils retié-
nent 3.Que fi 8 ne s’en peut ofter,ils demandens
fi 'on en peut ofter 5. & pour cela retiennent 2,
Que fi 5. nes'en peur ofter ; ils en font ofter ;.
& pour cela retiennent 1.

DEMONSTRATION.
Ei. AS. Bis IE .de.monftre la prc"
32 Ciz miere fagon de par-

faire ce probleme, car
les autres deux font
fondés fur les mefmes principes. Il eft certain
par le 13. Theor. que tout nombee plys grand
que 3 eft pairement pair, ou furpaﬂge quelque
pairement pair de 1. ou de 2.0u de 3. Soit donc
premierement le nombre penfé A plus grand
que 3. & pairement pair qui triplé faﬂg B qui fe-
Ia pairement pair auffi par le 10. Theor. done-
ques C. la moitié de B. fera nombre pair par le
4 Theor. parquoy ttiplant C. le produit D fera
nombre pair parla 28.dy 9. Soit donc fa moitié
E. Or nous auons demontré au precedent pro-
bleme que le nombre D, contient A quatre fois
i & de

L.
1 9 4.  D3é6.
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& demi. Parquoy il senfuit que E la moiti¢ de
D contient le melme A deux fois & quart (car
__ 2% eft la moitié de
| E18. AS8. B24. | 4 ;) partant multi-
72 2 1. Cra. | pliant Apar 23 pro-
| o9 4. D36. | uviendroit E. Donc-
: ques il 'y a mefme
proportion de 2 ;2 E que der.a A, Partant mul-
tipliant par 4 tant 2§ que 1. d'ou fe produifent
9 & 4. il y auratelle proportionde 9 a E que de
4.2 A.par le 2. Theor. Or eft-il que 4 melure
A par le 6. Theor. Doncques 9 mefure aufiE,
& autant de fois que 9 eft contenu en E , autant
de fois 4 eft contenu au nombre penfé A. Donc
il appert que de ce coftélaregle eft infallible &

bonne.

Secondement foit A

N2y,
| GS. 2'7;\9. le nombre penfé {ur-
K24. C28. paffant de 1. lc nombre G

l L ig? D'is } pairement pair , & tr.iplan't
M36. E4a. A foit fait B.qui fera impair
| N18. FaL par la 29.du 9. parquoy ad-
iouftant 1.2 B comme veut
laregle,foit fait C & le triple de GfoitK. Il eft
certain (comme nous auons dem&@ré en la der-
niere partie de'la demonttration du precedent
probleme ) que C. furpafle K de 4. Parquoy K
gftant pairement pair par le 10.Theoreme,il faut
aufli que C foit pairement pair , par le 6. Theor.
dautant qu'il eft mefuré par le quaternaire: foit
donc D la moitié de C. qui fera nombre pair pat
le 4. Theor. Patquoy E le triple de D fera aufit

Pair
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pait par la 28.du 9. Onen pourra donc pren-
drela moitié F. Ie prens aufli L. la moitié de K,
puis M.le wriple de L, puis N.la moitiéwdc M.
Or puifque,comme il a ¢fté dic, C furpafle K de
4.l faar aduouér que D. farpaffc L de 2. (2 fca-
uoirde la moitié de 4 ) doncques E furpafle M.
de 6.(a fgauoir du triple de 2)doncques E ne fur-
pafle N. que de 3. (a fgauoir dela moirié de 6)
Partant ayant efté demonftré cy deuant que
N. contient 9. autant de fois precifement, que
G pairement pair contient 4. 1l eft euident que
F contiendra aufli 9. autant de fois , & non plus
(pource que il ne furpaffe N que de 3.) Parquoy
prenant 4. pour chafque 9 contenu en F, nous
viendrons trouucr le nombre G, auquel adiou-
ftanc 1. comme veutla regle nous deninerons le
nombre penfé A. Ce qu'il falloit faire.

GS. i Troifiefmement {oit A.le
i il 5, nombre penfé furpaffant de
'y S| oY i, le nombre G, pairement

D 45. pair.Doncques A.eft paire-
M3é g 46. | mentimpair feulement par
N8, Fis | le'7.Theo¥'. {oit donc Bdon
triple, qui fera aufli paire-
ment impair {eulement par le 1. Theor.Parquoy
C.fa mortié fera nombre impair par le 5. Bheor,
Doncques D le triple de C fera aufli impair par
la29.da 9. Parquoyadiouftant 12 D.foit fair E
dont la moitié foic F, Lors comme auparanant
ie prensK. le triple de G, dont la moitié foit L.
dontle triple {oit M. donc la moitié foit N. Or
puilque A, ﬁlrpaﬂl G dez, il appert que B. fur-

B pafle
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faﬂ‘e K de 6(a fgauoir du triple de 2. Parquoy C
urpaffe L.de 3 (2 fgauoir de lamoitié¢ deé. )
Partant D furpafle M de 9 (a {gauoir du triple
de 3) & par confequent E furpafle M de 10.

Parquoy F. ne furpafle

G Aoyt M, que de 5. ( 2 fgauoir
K24. Bjo. de lamoitié de 10 ) donc~
L (- Cuy. ques ic conclus comme

D 4s. auparauant que F contient
Mt e 7

9 autant de fois que N. &
| N18. Fz23. | non plus(écau;}: que N.
contient 9 quelquesfois
precifément , & F ne {ux-
paffe N que de 5.) Partant prenant 4.pous chaf-
que 9. contenu en F nous trouuerons le nombre
G. auquel adiouftant 2. comme veut la regle,
nous deuinerons le nombre penfé A. Ce quiil
falloit faire.

Quatriémement foit A le nombre penfé fur-
paffant de 3 le nombre G pairement pair Et foit
Kle triple de G, doncla moitié foit L. dont le
eriple foit M, dont Ja moitié foit N. & foir auffi
B. le triple de A ;5 qui fera impair parla29 du 9,

e parquoy luy adiouftant 1.

GS8. A 11. | loitfait C.Oril appert puif
’ B33. | que A furpaffe Gde3;que

K 24.  C34. | B. furpafle K de 9;2 fgauoir
Liz. pi. | du triple de 3.) parquoy C.
E s1. | furpaliele mefme K de 10.

M36. Fpg. | Doncques K eftant paire-
N 18. Hz26. | ment pair par le 10. Theor.
... lny adiouftant 10 nombre
paire

T T
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pairement impair feulement , le compofé a {ca-
uoir C. fera pairement impair feulement par le
9. Theor. Soit donc fa moitié D nombre impair
par le 5. Theoreme; qui furpaffera L de 5.(2 fca-
uoir de lamoitié de 10 ) & (o0it E le triplede D,
qui_eftant impair parla 29.du 9. il luy faut ad-
ioufter 1 5 & foit fait F , dont la moiti¢ foit H.
Puifque donc,comme nous auds preuué, D fur-
pafle L. de 5. il s'enfuit que E furpaffe Mde 15.
(a fcauoir du triple des.) & par confequent F.
furpaffe le mefine M.de 16.)Farquoy H ne fur-
pafle N..que de 8, (2 fcauoir dela moitié de 16. )
Doncques ie cclurray comme auparauant que
H ne contient pas 9.plus de fois que fait le né-
bre N.Parquoy prenant 4. pour chafque 9 con-
tenu en H ; on trouuera le nombre G; auquel ad
iouftant 3;comme veut laregle , on deuinera le
nombre penfé A.Ce qu'il falloit faire.

Finalement foit le nombre pen{é moindre que
4, comme 1, 0u 2,0u 3. & premierement foit 1.
dont le triple eft 3,2 qui adiouftant 1,viét 4,dont
ta moitié eft 2 : qui triplé fait 6. dont la moitid
eft 3. O 9 w'eft point contenu de fois.Parquoy
prenant 1. feulement pour I'vnité adiouftee a la
premiere dinifion,tu deuineras qu'ona penfér.

Secondement le nombre penfé {oit 2. dont le
triple cft 6,dont la moirié eft 35 qui triplé fair 9,
auquel adiouftant . vient 10. dont la moirié eft
5. ou 9 weft point aufli contenu. Parquoy tu
prendras feulement . pour ['vnitéadioyftee 3
la {econde dinifion.

Troifiefmement le nombre pensé {oit 3; dont
B 4 pre
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le triple 9,auquel adiouftant 1,vient 1o, dont la
moiuéeft 5, doncle triple eft 15.auquel adiou-
ftantr.vient 16. dont lamoitié eft 8. Qui fem-
blablement ne contient point 9 Mais tu pren-
dras 3. a caufe de P'vnité adionitee tarft a la pre-
miere qu'a la {econde dinilion,&ainfi deuineras
le nombre Pcnfé.Domqucs nous avons parfaic-
tement monftré a deuiner tout nombre penfé,
Ce qu'il falloit faire.

Maintenant il eft aifé de méftrer que les deux
autres fagons de faire ceieu reniennent a cefte
cy, & ont les melines fondemens, Car quant a
la feconde nous auons ja monftré cy deflus que
t_rip’er vn nombre,& prendre la moiti¢ da pro-
duit, c’eft autant que multiplier leditnombre
par 1+, donc ccft autant que luy adioufter fa
moitié. Parquoy fi a cefte fomme nous adiou-
ftons derechef fa moitié;c’eft autant que fi nous
la multiplions aufli par 1 ;. Doncques c’eft au-
tant que_fi nous multiplions le nombre penfé
par 2 5,d’autant que 11 par1 £ fait 2 3. De cecy
tu peux aifement recucillir la demonftratié en-
ticre de ceftefagon de faire , appliquant toutes
les parties de la demonftration donneea icelles
ce que i’obmets par bricueté,

uant 2 la troifiefme fagon, elle ne differe
quafi point de la feconde:Car il eft euident que
la plus grande moitié d’vn nombre impair, n’cit
autre que la moiti¢ du nombre pair prochain,
plos grand d’vn que leditimpair. & quand a ce
qua la fin on demande apres qu’on a olté rous
les
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les 9.5il refte 8,0u 5. 0u 3. La caufe de cecy ap-
pert aflez par la feconde,troificfme, & quatrief-
e partic de la prefente demonftration.

ADVERTISSEMENT.

Quicongue comprendra parfaittement la demon-
ftration de ces deux pf-'o[h’ems.r, il luy [era facile de for-
ger des regles nouuelles pour deuiner le nombre penfe a
Uimitation des precedentes. Cay par exemples fai tri-
pler le nombre pensé » puis prendre lamousé du pro-
duit,puis multiplier ladstte moitie par 5. & prendre
encor la moitié du produits tu denineras le nombre pen-
s, fi tu demandgs combien de fois ily aig. en la der-
miere moitié ; ¢t fi pour chafgue 15. tu prens 4- Obfer-
uant comme cy d¢ffus , qu'il fant retenir 1, on 2 , on 3,
felon que la dinifion ne fe peut parfm’re la premiere, ou
la féconde fois , ou toutes les deus enfemble. La caufe
de cecy eftsque multiplier vn nombrepar 3,6 partiv le
produst par 2, Ceft antant que mzzltiplier ledit nombre
par1z.c mulzip!ier wn nombre pars, e pam’r le
produit par 2., c'eft amam gue multiplier le mefine
#ombre par 2. ( ces nombres [é trenuent en dintfant le
maultiplicatenr par le dinifeur , car diuifans 3.par 2.
viemt 1 3,¢ diuifans y.par 2,vient 2. %) doncques fai-
ve ces deux multiplicarions, ¢ ces deux diz;iﬁom,c’f/?
autant que multiplier le nombre pensé par 3% dautans
que 13.par 25 fair 32 le telaiffe appliquer tout le re-
fbe de la demonftrarion(qui eft chofe bien aifee,artendu

Big que
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gue 3% multiplse par 4. fast 15. & tutronneras que fi
le nombre pensé fwrpaffe d'vn quelque nombre paire-
ment pair , outre les 15.contenss en la derniere moiric,
il y anraencore 5,5 [i le nombre pensé paffe de 2.quel-
que plairemmt pairsala fin il reftera 8, ¢5 1 le nombre
pense paffe de 3 quelgque pasrement pair il reflera 13 a
la fin. Parquoy fi tu veux imiter la feconde,on troifief-
me fagon de parfaire ce probleme ; Tu feras adioufter
an_ nombre pensc fa moitié ou [a plus grande moirié
(celaeft autant que le multiplier par 1% ) puis a cefte
Jomme tn feras adionfler vn nobre efgal a elle mefine,
& encore de plw la moitié,on le grande moiti¢ de la
mcfine fomme(cela eff antant que la mulriplier par 2%)
puss tu demanderas combien de fois il y a 15. & pour
chafgue 15 .tu prendras 4,vetenant anffi 1.on 2.0u 3. fo-
lon que la dinsfion ne fe pourra parfaire la premicre,
ou la feconde foss , o toutes deux: enfemble. On bien
apres anoir fait ofter tows les 1. de la derniere [fomme,
tu demanderas s'il vefle encor 13,00 8, ou §, ¢ retien-
dras pour cela on 3,04 2,01 1.

Cefte mefme regle fe pourroit aucunement changer
fila premiere fois on fasfoit multiplier le nombre pema’
par §spuis partir par 2,puis multiplier [47' 3.¢ dere~
chef partir par 2. Car tout cela (evoit bien antant qne
multiplier le nombre penfe par 3% comme auparanit,
& partant pour chafque 15 il fandroit anffi prendre 4.
Mais il yauroit de la difference en cela, que fi le nom-
bre pense paffoit d'vn quelque pairement pair,la par-
tirion ne fé pourrost faire fans fraflion nyla premiere,
1y la feconde fois , ¢ [i le nombre pensé paffoir de 3.
gueelgue pavement pair,la partision ne e ponrroit ﬁzilrc
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la premiere fois feulement. Partant entel cas il fant
changer la regle s & (ila partition ne f¢ pent faire la
premiere fois,fenlement reienir 3. [i elle ne fé peut faire
la feconde fois, fenlement retenir 23fielle ne f¢ peut fai-
ve toutes deux les fois,retenir1. Il eff vray qu’imitant
La troifiefme fagon de parfaire ce probleme,il 'y a pas
tant de dimerfue. Car fi le nombre pensé paffe dvn
quelque pairement pair; ala fin tows lesis. offez il re~
Sera 5. comme anparanant, & [i le nombre pensé paffe
de 2. quelgue pairement pair, il reftera anffi 8;mais f§
le nombre pensé paffe de 3. quelque pasrement pair il
reflera va.non pas 13. La caufe de tous cecy n'eft pas
malaifee a trouner , I'en laiffela recherche an curienx
lecteur , qui fuinans le chemin que ie luy @y tracé,c& f¢

Sfondant fur les mefines principes ¢~ theovemes en pour-
ra vensy facilement a bowt.

On pourrost aui faive multiplier par 5 , puis partiv
par 25 derechef multiplier par §.¢ partir par 2.
demander combien de foisil y a 25, ¢ pour chafgue
25. retenir 4. ¢~ ainfi en leuﬁmr: antres manieres.
Prens garde feulement qu’en cefte derniere facon , il
aduient ce que ie viens de dire, a [fanoir que fi la par-
tition ne [e peut faire iufle toutes deux les foss , il fant
retenir 1. [i elle ne f¢ peut faire la feconde foss il faut
vesenir 25 (i elle ne fe peut faire la premiere fois,il fant
retenir 3.

PRO




28 Prgbleme.f plaifans & deleGtables,
R OB 1L EME:EIL

Faire le mefme encor diuerfemens.

Ais doubler le nombre penfé, & a ce double
Ffais adioufter 5»puis multiplier le:tout par §.
puis y adioulter 10, & mulriplier le tout par 10,
Lors tenquerant quel eft ce dernier produit, &
en oftant d’iccluy 350, du refte , le nombre des
centaines , lera le nombre penfé. Par exemple
qu’on ait penfé 3,{on double eft 6,auquel-adiou-
ftant 5, vient 11, qui mulcipli¢ par 5,fait §5;au-
quel adiouftant 10, prouient 65 , qui multiplié
par 10,produit 6 yo,duquel {i tu oftes 3 5o, refte-
1a 300,01 tu vois clairement que le nombre des
centaines,a {gauoir 35¢it le nombre penfé.

DEMONSTRATION:
2 Qit A. le nombre
ArSD : Bé6 \ penf¢, qui- doublé
H o7, : fafle B, auquel adiou-

B O ftant §. vienne C. qui
25 i3 mulripli¢ par 5. .pro~
s5.F650. E 5. duich,auquc] adiou-
350 I ftant 1o.{e fafle E qui
. e ) . s

& 100 mqlgphe par 10. pro
_— duife F dont oftant
350, {oit le relte G. Ie dis que prenant autant

329 : Rty ;

d'vnitez qu'il v 2 de centaines en G on deuinera
] l e ! -~ /
le nombre pensé A.Car puifque C. eft compofé

de
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deB. & de 5. Ce fera autant multiplier C. par .
que multiplier par le mefme sles parties dont
C.eft compofé,a {gauoir B , & 5. par la premiere
du fecond d’Euclide. Or on {cait aflcz que mul-
tipliant 5 par 5 ; le produit eft 25. foit donc H
produit dela multiplication de B par 5. Partant
il s’enfuit.que D eft ei;gal aH, & a 2. ioints en-
femble. Parquoy puifque adiouftant 10 a D,
prouient E,& adiouftant aufli 102 25, prouient
35- Il eft certain que H & 35 enfemble font ef-
gaux a E.Doncques c'eft autant multiplicr E par
10, que multiplier H 8¢35. par le mefme 10. par
lax. dufecond. Partant F eft efgal a ce qui fe faic
multipliant H. par 1o,ioint a ce qui fe fait mul-
tipliant 35 par 10. Or mulripliant 35 par 10 pro-
uient 350.. Doncques F contient 350 & le pro-
duit de la multiplication de H par 10. Parquoy
puifque oftant 350 de F le refte eft G,il faur dire
neceflairement que G eft le produit de lamulti-
plication de H par10. Cela fuppofé prenons les
trois nombres 2.A 5.1l eft certain par le 3.Theo.
quen quelle fagon, & par quel ordre que nous
les multipliés enséble lle produit fera toufiours
le mefme. Or mulsipliant A par 2,& le produit
B par 5, nous faifons H. Doncques le mefine
H fe fera fi 'on multiplie 2 par 5 , & le produit
10 gor A. Puisdonc que A multiplié par 10 fait
H; confiderons maintenant les trois nombres
10. A. 10. par le mefime 3. Theor. il senfuit que
nous aurons ke mefme nombre multipliant A
par 10, & le produit H par 10. que nous aurions
multipliant 10 par 10, & le produit 100. par A.
Or
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2 Or nous auons preu-
A : Ba. ué que multipliant

H par 10 le produit
H 50' 5 & v et G. Doncques le
% s to. | mefmeGfe produira

multiplidc A par 100.
3;F650‘550 E 65' ! Parquoy G cont ient

6o 100 autat de fois que
A contient Pynité,
Doncques la regle eft bonne,

ADVERTISSEMENT.

S5 th confideres bien le s fondemens de cefle demon-
fErasion qui ne font autres que la premiere du fecond
appliquee anx nombres b nostre 3. Theoreme 1u com.-
prendras aisement le moyen de diucrfifier la prattigue
de ce probleme en cens miile fagons : car premierement
Ji 1 veus: toufiours gue le mombre des centaines expri-
me le nombre pense, ¢ gue les mudtiplicatios f¢ faffent
FAr 2, par 5, ¢5 par 10. comme Aauparanant,mass feu-
lement que le nombre qui f¢ Jonbftrait de la derniere
fornme,a fiauoir 350, foit changé. Prens garde gue 350
eft prouenn du . g% on 4 adionfbe du commencemens,
lequel multiplié par §.a fait 15, augnel adionflant 10,
eft prouenu 35,qui finalemen multsplic par 10, pro-
dust 350. Doncques fi tu veux changer 350 , chgnge
les nombres que tu fais adioufler , par exemple an liew
de §. fass adioufler 4> 5 12.. aut lien de 10. ou bien tels
autres nombres qu'il 1e Plaira,c5 lors pour feanoir quel
nombre il faudra foubfiraire , multiplie le premier 4.
par syviendra 20,auque adionfle 13 viendra 32,qus

multiplié

~
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multipli¢ par 16 5 fera 320, le nombire gu'th conniendra
[oubftraive de la derniere fomme: ¢ ainfi fi tu changes
encore les 4 & 12,01 changeras auf]i le 320. Parguo
defia par ce moyen le probleme [¢ peut parfaire en inﬁx)-'
nies fortes differentes.

Secondement voulant encor que le nombre des cen-
teines monjire le nombre pensén pews toutesfoss chan-
ger les multiplicatenrs. Car nows anons conclu gue le

 nombre Gfe fait multipliant le nombre pensé o A, par
100,pource que les tross multiplimtmr: 2.5.¢% 10.dot
w05 110445 fornmes [eruis ymultipliez. enfemble font 100,
dautant que 2. foss § font 10,5 10 fuss 10,font 100,
Doncques pouruen que tu prennes pour multiplica-
teurs des nombres qui multipliez enfemble faffent 100,
i wimponte guels ils foyent. Parguoy premierement
1h s¢ peux; ferwir des mefmes 2.5. & 10. en changeant
Lordre feulement comme fasfant en premier lien mulzi-
plier par 5. puss par 10 , puss par 2504 bien premiere-
ment par L0spuis par 2.¢r en fin par 5. on ausrement,
En apres u peux prendre d'ausres nombres quti faf-
Jent le mefine effect comme 5.4.5. o bien 1. 2. 2. Sfen~
lement prens garde qu'en tous ces changemens le nom-
bre qu'sl fant foubftraire ala fin change auffi, felon la
diucerfité des multsplicatenrs,¢5 des nombres qii’on fais
adioufler. Par exemple prenons 5. 4. 5. pour multipli-
catewrsses pour nombres a adioufler 6. ¢& 9. ¢ foit le
nombre pensé 8. Quon le multiplie par 5,viendra 40,
wuguel adiowftant 6, viendra 4.6: qui multiplic par 4,
fera 184,anquel adiouflant o,viendra 193, qoes mults-
pliépar 5, donnera 965. Oy pour (Ganoir guel nombre
il faum foubftraire de 96§ confidere qu’apres anoiv ad-
soufé le premier nomibre 6,0n & muleiplsé par 4,puss on
soufté




52 Problemes plaifans ¢ deleltables,
a adioufté 9,¢5 multiplic par 5. Doncques multiplic 6
par 4,viedra 24 adiousie 9, viendra 33 qui multiplié
par §.donne 165.le nombre qu'il fant fonbftratre. Auffi
de 96 5,0fant 165 il vefte 800,01 le nombre des centei-
nes eft le nombre pense. .
Troifiefmement tu peux prendre tous autre nombre
que 100 , ¢ faire qu'sl foit contenn an reflant de la
foubftrattion antant de fois quw'il y aura dvnitez. au
nombre pensc : ¢ pour ce faire il ne faut que choifir
our multiplicatents des nombres qui multipliez. en-
femble faffent le nombre que tn vens.Comme i tu venx
prendvre 2.4 ychoifis pour multiplicatenrs.2.3. 4.0n bien
2. 6. 2. &M ats [Gaches auffi treuner le nombre qu'il 1e
Jaudrafoubftraive a la fin,ainfi que ic £ ay mﬁigne' ¢y
deffus. Par exemple prenons pour multsplicareurs ».3.
4.0 pour nombres a adionfler 7. & 8. & [oit le nom-
bre pensé 53qui doublé fera 10,4 qui adionflant 7, vier
v7.qui multiplic par 3. fait 51, a qui adiouflant 8 , pro-
uient 59,qus maltiplic par 4. fait 236. Or pour ffa-
wosr quel nombre il faut foublraire, multiplie 7 par 3,
wvient 21,adioufle 8 vient 29,qui muliiplic par 4, don-
ne116. Doncquesde 236. ofte 116. reftera 120,00 14
v0is que 24 eff contenu 5. fuis & par latu iuges que le
nombie pensé eftoit 5. Tu peux auffi ne prendve que
deux multiplicatenss , ¢& o adioufter guvn nombre,
comme i tu vouloss que le nombre des dizaines expri-
mat le nobre penfe,prens 2 & 5. pour multiplicatenrs,
& 6. ponr nombre a adioufter 5 & foit par exemple le
nombie pense 7,qui doublé fera 14 5 auguel adionflans
6.viendra 20, qui multiplie par §. produira 100. dont
sl fant ofter 30( A antant que 6 .fois § font 30) cg-le re-
fte 70 contient 7.dizaines,antant qu'il y a d'vnitez an
nombre
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nombre pensc. Semblablement on ponrroit prendre
quatiecingsou f1x,0u plufienrs multiplicatenrsyy ad-
wuster danamiage de nombres,comme i laiffe confide-
ver an prudent leclenr.

Finalement on pewt dinerfifier la prattique de ce pro-
bleme vfant, de foubfivattion au lien daddition,¢- par
confequent a la fin vfant daddition anlieu de foub-
traction.Comme [i tn te veux fernir des nombres don-
el an premier exemple,foit 32 le nombre pense.fais-le
doublerswiendra 24 , dont fiss oster § 5 refiera 19, qus
mnltiplic par 5. fera 9. dont fais offer 10, restera 8 5
qus mulliplic',par 10.produsra 850. Mais maintenant
i fant adioufler 350 2 850 au lien de le foubfbraire , &
la fomme fera 1200 ou le nombre des Centesnes expri=
e le nombre pense 12. . La demonfiration de cecy est

Jacile , fuppose ce que nows anons demonfiré , ¢ u'est
point befoin de sy arrester danantage.

PROBLEME 1V.

Deuiner encor le nombre pensé d'vne
autre forte.

CEI’ce fagon femble plus ingenieufe que les
autres ; bien que la demonftrarion en foit
plus ailce. Fay mulriplier le nombre penfd par
quel nombre que tu voudras,puis diui(gr le pro-
duit par quel autre que tu voudras ; puis multi-
plierle quotient par quelque autre , & derechef
multiplicr,ou dinifer par vn autre , & ainfi tant
que tu voudras. Voire mefme s’il te plait remets
cela ala volonté de celuy qui aura [‘;ngé le gé-

re,
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bre , pourueu quil te dife toufiours par quels
nombres il imultiplie,& par quels il diuife. Mais
pour deuiner le nombre 'penc}é , prens en mefme
temps quelque nombre 2 plaifir,& fais 2 lentour
d’iceluy fecrettement toutes les mefmes multi-
plications &diuifions,& lors qu'il te plaira dar-
refter dis aceluy, quiafongé le nombre, qu’il
diuife le dernier nombre qui luy refte , ‘Par le
nombre penf¢ ; Toy femblablement diuife ton
dernier nombre par le premier que tu auras
pris, & fois affeuré que le quotient de ta diuifi6
fera le mefme que le quotient de la fienne. Par-
?uoy fais adioufter a ce quotient le nombre pé-
¢ 8& demande qu'’il re declare cefte fomme;alors
oftant d'icelle le quotient connu , tu fgauras in-
falliblement que le refte ceft le nombre penfé.
Par exemple ?oit le nombre penf¢ 5. fai-le mul-
tiplier par 4,viendra zo. fai-le divifer par 2. vié-
dra 10;fai-le multiplier par'é. viéndya 60 , fai-le
diuifer par 4,viendra 15,8 ainfi fai multiplier &
divifer tant qu'il té plaira,mais en mefime temps
choifis quelque nombre , & fais alentour d’ice-
luy toutes les mefines operations. Par exemple
prens 4. qui mulciplié par 4 , fait 16,qui diuif¢
par 2,fait 8,qui multiplié par 6, fait 48,qui diui-
{é par 4,donne12. Lors i tu te veux arrefter 13,
dis 2 celuy qui a fongé le nombre qu’il diuife
fon dernier nombre a {cauoir 15. parle nombre
penfé 5. le quotient fera 3. & tu vois bicn aufli
que tu aurds e mefme quotient fi tu diuifes ton
dernier nombre 12 parle premier que tu auois
pris qui eft 4. Parquoy def-maintenant tu peux
: faire
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Haire vnaflez plaifant ieu deuinant. le quoticng
degefte derniere dinifion , chofe qui femblerg
bic@¥admirable 3.ceux qui en ignoreront la cau-
fe. Que fi.ta veuxaudir le nombre penlé, fans
faire femblant de fcauoir ce dernier quotient,
fais adioufter leditnombre penfé , audit dernict
quotient, &. demande la fommedecefte addi-
tion, qui eft 8 en l'¢xcmple donné;d’ou fi tm
{oubftraisle quotientconnu 2 fgauoir 3ste refte:
rainfalliblement le nombre penfé 5.

'- «ﬁi)f»iz‘MdN*s}ATR ATION.

‘ ‘ 4 Oit A le nombre
Bio. Nu''( St penfé; qui malti-
iy H " °frplié par ’N,fdﬂi‘ B.
Dés. QJ K 36, l qui dinifé'par P; do-
$IP0 g Do 9.” * 1 me Ciqui'muleiplié

| M;. A Cpar QL produife D;

s —! _quidimf¢ par R.faf-

feE. & ptetis d'vh dutre toltd I Hombre F. qui

multiplié auffi par N.faflc G. qui diuifé par P.

donne Hogui mildiplié pat Q_produife K. qui

divifé par Rofaffe L. ‘Alors dinifant B parlens-
bre penfé A: foit e quotient M. Te dis que le
mefme quotient M. proviéndra divifant I parF.

Car puifque 1¢ mefine N. mulriplidne les deux

A.F.peoduit B. & G. il ya telle proportion de

B 2 °G. qife:de ‘A2 F & parce que le mefime P

diuifant les deux B.G,}i'oduit C,& Hilya inef=

me [Pmporrion de Ca M3 que deBia G 5 & par
confequent la mofine que de A ¥ B femblable-

2 ment

Afs F3.
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ment pat mefme raifon il y 2 mefme proportion
de DaK,quedeCaH ,& par confcauent la

__ . mefmequede AaF.
|1 As. Fj. & finalement ilya
l Bio. N4 Gn. mefme proportion

C1o. Pa.. - HE. ’ deEaL.quedeDa

Ez5. R4 Lo. que de A.aF.Donc-

' Dé6o. Q6. K36. 1 K, ceft a [cauoir
' M3. ‘ ques par la’ propor-

" tion alterne, il ya
telle proportion de E a A,quede L a F. Parquo
diuifant E par A,& L par F;il proniendra le mez
me quotient Far le 14. Theor. Cela preunéle
telge dela regle eft enident. Carcognoiffant le
udtient M,fi tu y fais adioufter le nombre pés
¢ A;il eft certain que de la fomme oftant l¢
quotient M. cognu, le refte fera A. Doncques
pous anons bien monftré 3 deuiner le¢ nombre

y@nfé. Cequil falloic faire.
ADVERTISSEMENT.

On peut changer infiniment la prasigue de ce pro-
bleme ,d antant qu'on peut faire multiplier ¢ dinifer
par diuers nombres quels que Lon veut , & n'importe
gue Lo fafe mulviplier,puss diwifér alternatiuement,
ou que Lon faffe multiplier dewx ou trois fois de (ustre,
puis dinifer femblablemét. L on pewt auffi ayant cognu
Lz dernier uatient vfer de foubftrattion , anliew d ad-
dition , fi s nombre pensé [¢ treune moindre qu'iceluy
quotient.Comme en'exemple donné en la demonfira-
tion i Lon e fus arvefic apres awoir multiplié. par ?...
¢
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be dernier nombre,d'vn cofié eut efté Go , de l'antre 36.
Parquoy faifant dinifér 6o. parle nombye pensé 5 le
quotient eff 12 ; qui te viendra pareillement dinifant
3G par le nombre 3.pris du commencement. Partant fi
du quotient 12, tu fais foubftraire le nombre pense,de-
mandant combien il reste, on te vefpondra qu'il veffe 7.
Donc il eft certain que fi tu foubstrais 7. du guotient
cognu 1,le vefle 5, ¢ff le nombye pensé. L'onpent :w]ﬁ
@ ce dernier quotient cognu faire adionster ,ou foub-
Siraive diceluey non tout le nombre peme’,mak quelgue
partie diceluy , comme lamoitié le viers , le guart , ok
guelgue autre. Car cognoiffant ka partie d'vn nombre,
sl neft pas malaisé de cognoistre tout le nombre.

PROBLEME V.

Faire encor le mefime dvne autre facon.

Efte fagon eft la plus difficile 3 prattiquer

C de toutes,& la demeontftration én eft aflez
¢achee. Prens deux,ou trois,ou pluficurs nom-
bres premiers entre éux , de tclle forte que cha-
eun d’iceux foit premier & chafcun des autres,
comme font ces trois 3.4.5. & cherche le moin-
dre nombre qui eft mefuré par iceux,qui eni e«
xem(})le donné elt 6o. Lorsdis a celuy qui doit
penfer le nombre qu'il en penfe quelcun qiil né
pa(fc Point 60, & mets pcinc de treuuer van né-
bre qui eftant mefuré par 3. & 4, {urpafle d’'vn
quelque muliple de . quel eft 36. femblable-
ment ticuue vn nombre qui eftant mefuré par
3& 53 furpafle d'vn quelque mukiple de 4,quel
£y cft
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eft 45.finalement cherche vn nombre qui-eftant
mefuré parg & g furpafic d'vn quelque muli-
plede 5, queleft 40. Ayanuces trois nombres,
fais ofter 3 tant de fois quion pourra du nom-
bre penfé,8 qu’on e difece qui refte ; & pour
autant d’vnitez qu'il reftera prens aurant de fois
40. " Semblablement  fais ofter 4. tant qu'on
ppurra du nombre penfé,& demandant le refte,
pour chafque vnité reftante retien: 44.finale=
ment fais aufli ofter tousles 5. du nombre pen-
f¢ , 8 pour chafque vnit¢ qui reftera.retien 36.
Puis adioufte engzmblc tous les nombres-que
tu as retenuy & fila fomme ¢ft moindre que 6o,
elle fera efgale au nombre penfé ; mais fi elle
pafle 6o. oftant dieclle 6o tant de fois que tu
pourras,le refte fera le nombre penfé.

Par exemple qu'on ait fongé 19,en oftat tous
les 3. d’iceluy refte 1. pour lequel ru retiendras
vne fois 40.enjoftant tous les 4,refte 3. parquoy
tu retiendras 3 fois 45 ;2 [cauoir 135, en oltant
tous les 5, refte 4 : parquoy tu retiendeas 4. fois
36. a fcauoif 144. Or adioufte enfemble 4o0.
135.8¢ 1 44,la fomme fcxa 3195 d’our fitu oftes 6o
tant de fois qu'on le peut ofter,il refterarg. le
nombre penf¢. Que fi oftant tows les 3.5 tous
les 4 , & tous les 5 , il ne reftoir iamais rien; le
nombre penf¢ {eroit infalliblement 6e.

ADVERTISSEMENT,

Cesle fagon de dewiner le nombre pensé a eslé tou-
vhee par Forcadel en fes annerations fur I'eArithme:
: tique
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tigue de Gemme Frife; & par Guillaume Goffelin en
la premiere partic de fa traduétion de I Arithmetigue
de N icolas Tartaglia, & en ces lieux l'vn ¢& Lautre
fe vamer d'en donnerla demonftraiic, bien queny I'vn
ny [autre n'en approche passcomme ie feray claivement
apparoiftre. .

Quant a Forcadel il appert affex. qu'il v'a point
compris la canfe vniuerfelle de ce probleme. Cav il ne
parle que de denx nombres premicrs entre enx , & en-
core veus-il que Uun furpaffe lantre de Pvnite. Er ce
gui eft le pis il ne demonflre pas bien cefte particuliere
fagon de faire.Or eft-il qu'on peut prendre denxtross,
quarre , ou plufienrs nombres premiers entre euxyde la
fagon que nows auons dit , & parfaire toufionrs le pro-
bleme 5 & quand on n'en prendroit que denx,il n'est
point necelfaire que Lvn furpaffe Lantre de Vvnité feu-
lement, Car prenons par exemple 5.6 9. eAlorson
pourra penfer quelque nombre qui ne fisrpaffe point 45.
(d'amans que 45. eft le moindre nombre mefiné pars
& 9) & ponr chafque vnité reflante apves qiwon anra
ofte tous les 5. ie vetiendray antant de fots 36:( car 36
eft mefuré par 9. & furpaffe de Ponisévn multiple de
5. ) femblablement ponr chafgue vnité- veflante apres
auoir ofté 1ous les 9. ie vetiendray 10. (car 10. eft mefis-
vépar 5. furpaffe 9. de Ponité )foit donc , par exem-
Ple . le nombre pensé ar. envffant dicelny tous les s,
refte 1.Parquoy ie revien 36. En offant tous les g , refte
3> Parquoy ie retsen 3 fous 10 5 a fganoir 30. Puts ad-
soufte 36 ¢ 30, dont la Jommeef} 66, d’on i'ofte 45 &
refte 21.le nombre pense.

Quant a Goffelin il 4 bien propose la fagon de ce
probleme plus gencralement , mass il i a faie gue [em=
4 blane




40 Problemes plaifans ¢ deleélables,

blant de le wouloir demonftrer , car en cffeit il ne de-
monfire rien 5 ¢ pour donner vne entiere ¢ parfaitte
demonftration de cecy il faut.

Premicrement enfeigner demonsiratinement la ma-
niere de treuner tans de nombres que Fon voudra pre-
miers , entre cux en la fagon que i ay declaré;a fganoir
gue chafcun d'icenx [oit premiersa chafcun des autres,

& donner quelgue raifon pourguoy il eit neceffaire
qu’ils foyent tels.

Secondement il faut anlfi enfeigner demonitratie-
mentla fagon de trennervn nombiesqus eftant mefuré
par guelques nombres premiers entre enx , ainfs que
say ex;me' % ﬁrpa/ﬁ: d’vne vnité fenlement vn antre
nombre premier a chafiun d'icenx , ou quelgue multi-
ple diceluy 5 car cecy eft le fondement de toute la regle.

Finalement il reste encor a preuner que ioignant
enfemble les nombres pris felon les vnitez. restantes,
comme enfeigne laresglea fimme d'icenx doit estre
¢[gale an nombre pensés on bien estant d'icelle fomme
le moindre nombre mefaré par tous les nombres pre-
wmiers entre enx choifis dw commencement , le resie est

le nombre pensé. Doncques Goffelin n'ayant fatisfass
a pas un de cestrois points , il ne fe pewt vanter aucs
vasfon danoir demon(tré ce P robleme.
Or bien gue ic ne vueille donner icy lentiere de~
monftration d'iceluy, & autant que pour ce faire il me
faudroit fppofer beancoup de chofes que ie demon(ire
en mes elemens Arithmetigues;tontesfoss ponr conten=
ter aucunement le Lectenr 5 ie luy rendray raifon de
ce queic pourray , fans [uppofer antre chofé que ce
gue §'ay proteste an commencement de vouloir [uppo-
fer. Ponrle refle ie le fupplieray d astendre anec pa-

sience
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rience que men Lisire des elemens _Arithmetiques fost
preft avoir lalumieve , ce gus fera bie 108 Dien
aydant,

Pour le premier point sl est aysé 'y fariofaire. Car
premierement pour anoir deux nombres premiers entre
enx s on pesit en prendre devxc differens de Ponité,car fi
tels nombres anoyent quelque commune mefure antre
gue L'vnité, on preuncroit que quelgue nombre mefi-
rant le plus grand , & mefurant le moindre offe du

plus grandsmefureroir anfsilvnsie reflante, ce qui et
smpofible. En apres fi Lo iointt enfemble deusx: nom-
bres premicrs entre enx , lewr fomme fera nombre pre-
mier a chafcun diceux par la 30.du 7.Parguoy vos-
la vn moyen certain d'en anoir troistels que nous de-
fivons. De plus pour en auoir tant que Lon voudra,
il ne faut que prendre autant de nombres qui foyent
premiers de leur natre,tels qu’ Euclide les definit en
lasz. definition du 9. Etqud'on en puiffe tresuer tant
gue Lon defirera,e mefme o Autheur le demonftre en
la 20.du 9.
Maintenant qu'il foit neceffaive que les nombres
que nous chosfilfons pour faire ofter du nombre pense,
foyent premiers emre enx:, de telle forte gue chafcun
diceux foit premier a chafiundes autres,iele demon-
Sfreen cefle fagon. Qu'on ast choifi les trois. wA.B.C.
& que quelgu v vueille dire gueles denx A.C. pen
uent eftre commmuniguans ou compofez. entre eux. le
dis que cela fipposé,le probleme ne fe peur parfaire en
la fagon cy deffus exposee 5 car on ne pourra iamais
trenuer vi nombre qui mefuré par les denx. A.B. fur-
paffe dvie vnjsé feule le reftant C. on guelgane fie mul-

5 siplie
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gx'[zle, nywvn qui mefire phr

. D:a. | lesdenx B, C, furpaﬂ} dvne
A4. By. Co6.| vnitélereffant A.onl'on mul-
’ E-----—_--q--F\(}_. tiplie 5 ce qui tousesfois fevoie

. ' neceffaive comme il -appers.
Quefiles deux A. C, font compofez. entre enx, foit le

nombre D. leur commune mefure , & gson donne s'il _

¢t pofsible le nombre E G , mefisré par les denx A. B.
& [uipaffant de lvnite EG. le nombre EF, efpal a
Cyoufin multiple. Alors puifgue A. mefuure E G,
le nombre Dymefiurant o A , mefurera aufi le mefime
EG. ¢ puifgne C. mefure E F. le nombre D. mefn-
rant C.mefisrera anffi lemefme E F.Parquoy le mef-
me D ymefurant tout E G, ¢b le nombre ofte E F. me-
furera encor lvmite veflante F G. Ce gui eft impofiible.
Lame[me abfidité £ enfuinrarfi Lon penfe donner vn
nombre mefiré par B Csquifurpafle A ou fin mul=
viple de Lonite. Doncques moftre intention eff fiffi-
Jamment preunce.

Pour le fecond /m'nt, ie ne le pm': icy demonflrer pour
la canfe cy deffus alleguée. Mais ic 'ay def-1a demiftré
parfaittement en mes. elemens Arithmetigues parvn
probleme qui dir ainfi [ Eftant donnez, plufienrs nome
brres premicys entre eux.de telle forte que chafcun d'i=
cenx [oiepremier achafoundes antres,treuucr vn nom-
bresqui mefiiré par enx tousyun excepte‘, furpaffe dvne
vnite feule.celny qui eff excepté 5 ou quelque [sen mul-
tiplz] Par confequent pour le troificfme point dependat
entierement du. [econdsie remets anfsi le Leltenr a mon
Liure des Elemens, ala fin duquel ie luy feray woir
derechef cepetic ounragesenrichy peut-eftre de guelgue
noanellete,dont ie manieray entre 0y & la , €& accom-

pl;
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Pli detout ce gui maintenait luy peut defaillir.
Cependant pour fuciliter la pracique de ce P 735!&»
me,foient propafez. lestrois mombres 3.4. 5 : ¢ gi'il en
faille trenner vnmefurépar 4 ¢5 5 . &> firpaffant 35
on queique (ie multiple de U'vniré; Prens premierement
le moindre mefuré par 4.6 5 gui eff celuy gui fe fust,
les multipliant Vvn parlantresa fganoir 203par la pre=
micre partie de la demonftvation de la 36.du 7. €1 5'il
ne fatisfairaceque tu vewxyil e le conuient doubler
trsplerquadiupler o toufionrs asnft mulviplier iufyues
4.ce que tw ayes rencontré celuy que 1 defsves , comme
enlexemple donné, le double dé 20 ; afcanoir 40. eff
be nombre quetu cherches;car i ¢/t mefire par 4 ; &
pars; & furpaffe d'vn 39, multiple de 3. femblable
ment. fi 1 veux vn nombre mefuré par 3. & 5. qui
farpaffe dvne vnité un multiple de 4. Prenle moin-
dre mefiré par 3.¢5 5.qui eft 15. & puis qiil ne [azise
faill pas a ce qu'on defire pren fon donble qui eft 30.
Leguel n'eftant pas encore & propos,pren e iriple,afia-
woir 45. quieft le nombre.gue tu cherches. De mefme
pour anoir v nombre mefuré par 3 ¢ 4 5 qiti furpafe
de Lvmité vn mnltiple de . pren le moindre mefuré
par 356845 @mainz,qui neffant par tel qgute 1 veux,
ny moins fon double 2.4, tu prendras fon wiple 36 5 qui
fac Ueffet quetn defires. O ayantune fois trouué ces
wombres , ty poutras,fi tn venx,en trouner infinis an-
tres de mefme s car il e faut qu’ adioufter aux - nom=
bres ja trounez. e moindve quieft mefire par tous les
nombyes premiers que tu as choifi,comme i @ 40. 45.
36. tu adionfles 60;tu auras tross aures nombyres fai-
fans le mefme ejﬁt‘i,a/_&auoir 100; 105396.0.4 wfauels
[ivw adioufles encor 6o, 14 ent anras tross amres 5 ¢
‘ : ainfs
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ainfi tant que tu voudras. Etbicn qi'il w'importe def~
quels tu te ferues, quant ala certaineté de la reglestou-
tesfois il importe beancoup quand 2 la facilitéycar fi tn
choifis les moindres , la pratique en fera bien plns
aifee. ‘

R este a dire quelque chofe du nombre que l'on pref-

¢rit pour borne & celuy qui fonge le nombre,a fin gu'il
n'en penfe point vn plus grand,qui eft le mefme nom-
bre giéon foubftrait alafinde la fomme des nombres
retenus, Or ce nombie laeft le moindve. qui eft mefuré
par tous les nombres premicrschoifis 5 queleff 6o. en
Fexcemple donné.Et i Lon aner choifi 2. 3.5:Ce nom-
bre L ferost 30. Et fi Lon anoit choifs 3. 5.7:ce nombre
ia feroit v05. Muintenant ponr tronuer le moindre
mombre mefuré partant de nombres guw'on voudra, Eu
clide en a donné regle generale e la 38. du 7. Carce
gu'sl demonflre des trais nombres donnez. [z pess
cliendre a toute malritude de nombres. Toutesfois
eftant propofez. des nombres tels gne nons anons decla-
e, ﬂfgauoir premicrs entre enx d'vne telle forte que
chafeun d'eux foir premicr a chaftun des amres ; on
peut donner pour ce fubiect-vne regle particuliere bien
aisée , qus eff tirée de laditte 38.du 7.y appliquant la
premiere partie de la demonftration dela 36,Caril ne
faut gue multiplier enfrmble les nombres dinez.. Com.
me i c'eStoyent 3, 4%, mul:ipliam yspar 4 ,vient 12,
gui multiplie par 5, fait 6o, Ainfi[i les nombres pro-
pofez eftoyent 3, 5,7 y multipliant 3,par §, vient 15,qui
multiplie pary faitt 105.

Voila ce que ie puis dire pour le prefent alentour de
ce Probleme,qui eff certes tref-bean ¢t tref~fubtil , &
gi'enbrefie feray voir Dien aydant, parfasiement de-

monstre
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menfire. L'aduersis [eulement le Lectenr , qu'il fe peu
parfaire tour de mefine i Von faifoir offer.quatre, cing,
Jixson plufienrs nombres premiers entre e en la- -
niere exposee, & ponr le faire toucher andoigt , i'en
venx donner vn exemple en quarre nombres. loint les
quarres nombres choifis. 2.3.5.7. e Alors le nombre g
quel il ne faudra pas penferwn plus grand fira 210;
ywi eft celuyquile fair middtipliant enfemble tous les
guatre nombres choifis;y pour chafque vnité qus refte
va oftant tows les s, il fandra rerenir 105.Pour chafque
wnite veftante'voffam sonsiless il faudraveeniy
70. Powrcliafyut wwité veftante oftams tous les § , il
faudra retaniv '136.0 &% pour ‘chafgue wnité reflan.
testous lesy.offexiil fandra vesensr 116.Puis adionft i
enfemble lesnombres verenasilenr fomme fera efgale au
nombre pensé.finon gi'clle fiirpaffe 210."Car alors i
Saudra ofter 10, dicelle fomme 1ant-de fois qu'on
pourrascs-le vefls fera le nombre pensé.’ R
¢ LS00 b 2HRC §i i

PROBLEME vI |
Deuiﬂ?rg pﬁaﬁm: xmbm q;u qmlguvwz

L aura pense.

i

Velgu'vnait fongé: plufieurs nombres, &
premierement (que>la multitude  d’iceux

{oit v nombre impair; c'éft 3 fcavoir qu'il en
ait fongé wois ou cingrou fepe x:. Dis luy qu'il
te declare la fomme du premier & dun fecond
ioints enfemble, puisla E)mme du {ccond & du
troifief
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troifiefme , puis celledu troificlime & quas
triefme, puis celle du -quatriefme & cinquiefy
me , & ainfi toufiours:la fomme des deux
prochains,& finalement: la fomme dun dernieg
& dupremier. Alors prenant toutes ces fommes
en mefmeordre qu'elles tanront . efté donndes,
adioufte enfemble toutes celles. quife treune-
ront ez lieux im pairs,af;zuoir la premiere, troi-
fiefme,cinquie{me B.{emblablemér.adioufte en.
feble,toutes celles qui fe srengerdr éslicux pairs
alcauoirla (ecade,quatriefme,fixiefme 8.8 fou-
ftray la fomme de celles'cy;de la fomme de cel-
les la,le vefte fera lé daubledu premier nombre.
pensé.Comme s'il auait fongé 2.3:4.5.6.Toutes,
les fommes des deux prochains , auee celle du,
dernier & premier feroyent 5.7.9.31,8.Delquel-,
les fivu:preis celles-qui font s ienx. impaics,
alganoir 5. 9.8 leur{osme (era 228 fiita, prens,
celles qui font és lieux pairs 2 fgauoir 7. & 11,
leur fomme fera 18,qpi oftée de 22, refte 4, dont
la moitié z/'eft le preticrnombré pefisé! Or vn
des nombres penfez eftant treuné, tu auras aifé-
ment tousles autres;daurant-que tixconnois les
fommes quiils font, efkants,pris deux 2 deux;
Que fi lamultitude des nombres penfez eft vn
nombre pair,fay toy comme au parauvant decla-
ret la fomme diceux prisdenk ¥ denkphais a la
fin:ne demande paslalomme:dudesnier: & du
premicryainscelle dudépnicr & duifecond 55 en!
apres adioufte enfemblecgutes (les fommes des
licux impairs; exceptéia premiere ) & d’autres
cofté adionfte enfemble toures les! fomme? des;
o ieux
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lieux pairs, & de la fomme de celles cy,fouftray
la fomme de celles 14, Te refte ferale double da
fecond nombre pensé.Comme {i 'on auoijr pé-
fé ces fixnombres 2.3.4.5.6. 7. Les fommes d'j
ceux pris deax 2 deux,auccla fomme du dernier.
& fecondsferoyent 5.7, 9:11.13. 10, Mais celles
des lienx impairs excepté lapremieré font 9 &
13.qui iointes enfemblé font 22.Célles des licux
pairs font#.11. 10, qui enfemble font 28, d’on fi
tufoultrais2 2, le refte 6. fera le double du fe-
cond nombie pensé;algaudi de 3,

‘DEMONSTRATION.

- P W w0
| £5.. G7.- Ho. K, (L8|

Oyent les nombres penfez A.B.C.D.E.dotic
Sla multitide eft nombre impair , & Ja*fors-
me du premier & fecond foit F, celle du fecond
& rtroifiefme foit G;celle du troificfine & qua-
triefme foit H ; célle du quatriclme & cinquief-
me foit K, & celle du cinquiefme & premier
foit L. Maintenant confiderons célles qui font
és lieux pairs , a fcauoir G. & K. Il eft éuident
que G contiét vne partie dé'F(a {¢auoir B) & vne
partie de H(a [cauoit' €) femblablement K cone
tient vne partic de H (3 {¢anoir D) & vnic partie
deL. (2 (};‘Luoit E) dongues G.K. énfemble ¢-
tienent tout ce qui eft toitenu en H, &' de plus
partie desfommes. F. L premicre & ‘dernicre.
Tout de mefme s'ily auoic danantage de’ fom:

mcs
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[ A2 B3 Ca Ds. Ec. |
| Fs. G7. Ho. K1 L8.|

mes,nous prequcrions toufiours que celles des
lieux pairs contienent precisément tout ce qui
eft contenu en celles des lieux impairs interpo-
{ées,& de plus partie desextremes. Or il appert
qu'il refte en Fle nobre A,qui n’eft point conte-
nu en G.& qu'il refte en Lsle mefme A; qui n'eft
point contenu K. Parquoy les fommes F. H. L;
furpaffent iuftement les fommes G, K. du nom-
bre A. pris deux fois.Ce qu’il falloit preuuer.

| A2. Bz Cy4 Dy E6” M7 |

l Fs. G7. Ho. Ku. L3 N ro. |

Soient maintenant les'nombres pcnfez A.B.C.
D.E.M. dont la multitude eft nombre pair, & la
fomme du premier & {econd foit F.celle du fe-
cond & troifiefine, (0it G, celle du troifiefme &
quatric(ine, foit H; celle du quarriefme & cin-

niefine foit K, celle du cinquiefme & fixiefme,
{oit L. & finalement celle du fixicfme & fecond
{oir N. 11 eft certain,fi nous feparons le nombre
A, des nombres B.C.D.E.M.que des reftans., la
multitude fera nombre impair, & i nous oftons
2affi la fomme F, d’auec les antres , les reftantes
afcauoir G.H.K L. N. {eront inftement les {om-
mes des nombres B.C.D.E.M. pris comme cy
deflus. Parquoy par c¢ quiia efte del-ja demon-
firé les fommes G. K. N. enfemble, furpaderont
les fommes H. L, dudouble du nombre B. Ce
qu’i! falloit preuuer.

Il
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!kappeert donc que cefte fagon de faire reniéc
% lapremicere,en s'imaginant que le premier des
nombres penfez; {oir ofté, & oftint femblable-
ment lapremiere fomme. On ne laifle pourtant
dedeuiner ledit premier nombre, d'autane que
cognoiflanc le fecond B; i on ne le foubftraicde
lafomme Filerefte fera neceflairemét le premier
nombre'A ; & de la mefme {orte on treuue rous
les:autres, car aftanc B cognude la fomme G,le
refte eft C; & oftant C. delafomme H ,il refte
D,8ainft des autres. Parquoy nous auons fufh-
famment_enfeigné: 1 deuiner rous les nombres
penfez:Ce qui'il falloic faire. -

1 ADVERTISSEMENT.
39 1 ol

Efte fagon de parfhire ce problemeaucc{a

; demonftration yi¢ la tiens du R.. Pere Iean
Chatftelierde la Compagnie de Iefus ; homme
certes tref-experren toute forte de Science, -

Il eft bien vray.qion pourroit faire le mefime
enpluﬁeurslautre!s facons. Premierement parla
regle de: deux faulles: pofitions,ou par I'Algebre
comme je laiffe iuger a ceux qui {ont capables
d’en faire experience;

Secondement en 'vne autre forre tref-facile,
qui ett teile. Toints enfemble routes les fommes
donnees , & prens lamoitié de cela, ce ferala
fomme de tous les nombres penfez , fila multi-
tude d’iceux eft nombre impair. Que fila mul-
titude des nombres penfez eft nombre pair,laif-
fela premiere fomme,& ioints enfemble toutes

s D les
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les autres,&prens lamoitié de cela;Ceferaanfli
la fomme de tous les nombres penfez excepté
le. premier. Or fcachant la fomme de tous les
nombres penfez il eft aifé de les deuiner rous.
Car foyent les nombres penfez tels queicy de-
uant 2. 3. 4. 5. 6. les fommes{eronc auflig.7.9.
11.8, le[quelles iointes enfemble font 205 dont
la moitié z0,eft 2 fomme iufte de tous lesmom-
bres penfez, ce qui eft euident,car ¢s fommes §.
7.9.11.8; il appert que chafcun desnombres pé=
{cz eft contenu deux fois. Partant fi tuveuxde-
uiner le premier nombre, puifque tu {caisque l¢
{econd & troificfme font 7.8 que le quatsicfme
& cinquiefme font 11, oftant 7. & 1 ( a [gauoir
18)de la fomme de tous(a gauoir de 26) il faut
necellairement que le refte 2 , foit le premier,
nombre:& de lamefme fagon tutrouuneras tous
les autres; ou bien te feruantde celuy que tu
auras ainfi treuué , tu trounetas lesautres par
fon moyen comime auparauant. Que fila mul>
ritude des nombres eft nombre pair,tuvierasde
femblable artifice laiffant la premiere fomme;
& la caufe en eft cuidente parla demonftration
donnee. il
Troificfmement on peut proceder ala {olu=
tion de ce probleme d'vne fagon bien differen-
te, qui eft rellc; fi quelei a penfé trois nombres,
fais-toy declarer la fomme d'iceux pris deux a
deux,comme il achté dit. Mais s'il en a penfé
quatre;fais toy manifefter la fomme d'iceux pris
trois A trois , ¢n tant de fagons qu'on les 'y peut
prendre,& s’il ena penfé cing, fais-les ioindre
quatre
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quatre A quatre,s'il en apenfé fix , fais-les ioin-
drecingacing& ainfi des autres. Alors pour
deuiner: les nombres Penfcz tien cefte rqglc ge-
nerale. - Adioufte enfemble toutes les fommes
quiteferont manifeftees,& diuife la fomme d’i-
celles par vn nombre moindre d’'vne vnité que
celuy qui exprime la multitude 'des nombres
penfez. Le quotient fera la fomme iufte des né-
bres penfez ,laquelle eftant cognue', ccft chofe
tropaifee de trenuer tous lefdirs nombres I'vn
apres-lantre. Par exemple qu'on ait fongé ces
quatre nombres 3.4.6.8. La fomme du pre-
mier,fccond & troifiefme, fait 14.

La fomme du fecond, troificfine:, quatriefme
fait 19. La fomme du troifiefme , quatricfme,
premier fait 17. Lafomme du quatriefme, pre-
mier & {econd fair 16, Toints enfemble toutes
ces fommes,tu auras 66 slequel firu diuifes par-3
( qui eft v moins que4: expuimant la multitu-
de des nombres penfez!) tuauras 22, quis eft la
fomme iufte'des nombres penfez. Parquoy fitu
oftes de22.lésfommas 14. 19. 17. 16'vne apres
lautre ;tu erouneras cous les  nombres penfez
Pvn apres Paurre.

Cefte regle a efté rouchee par plufieurs, mais
elle eft Farticulietcment bien expliquee par Xi-
landre fur la 6. propofition du premieriure de
Diophante. La demonfirationen eft bien facile,
car trois nombres fe peuuent joindre deux 2
deux entrois fagous , mais chafcun dliccux ne
(cra(pris que deux fois , d’aurant qu'on en hiffe
toulionrs vn. Et quatre nombres fe peuuent

2 ioin
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joindre trois a trois en quatre fagons, mais cha-
cun diceux ne fera pris que trois fois pour la
mefme raifon. Ainfi cinqnombres fe' peuuent
accoupler quatre 2 quatre en cing {ortes , mais
chafcan d’iceux ne fera pris que quatre fois,
& ainfi des autres. Dont on peut facilement
comprendre lacaufede cefte regle. 7

Quant 2 ce qu'en la fagon inuentee par le P.

Chaftelier (ce qui fedoibraufli entendrede Ja
premiere & feconde dont i'ay parlé ‘en cet ad-
uertiffement ) fi la multitude des nombres pen-
{ez eft nombre pair, il faut ioindrele dernier
auec le fecond ;non pas auec le premicer , quien
voudroit fgauoir la raifon.le dis que celaclt ex-
fediét,pource que qui ioindroit le dernierauec
e premier, le probleme pourroit receuoir plus
Geurs folutions , voire infinies fil’'on admetles
fraGions , parquoy l'on ne pourroit pas certai-
nement deuiner les nombres penfez , puifque
plufiears autres ioints' de mefme fagon pour-
royent faire les mefmes.fommes. Par exemple
quand on auroit penf¢ 3. 5.6. 8. filonprendla
fomme du premier & fecond; qui eft 8 celle du
fecond & troifiefme,qui cft 11. celledu troifiels
me & quatricfme, qui eft 14.& celle du quatric{-
me & prcmicr >qui eft r1. L'onne fqauroit pat
1 deiner cerrainement les nombres penfez,car
foit que Pon choififfe ccs quatre 1.7.4.10. OU
bien ces autres z.6. §. 9: OU CNCOL CES AULLES 4.
4.7.7. & encor plufieurs autres , voire infinis
admetrant les fraéions , on trouuera toufiours
les mefines fommes en les prenant deux a deux.
Eten
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* Eten efte,fi tu te penfes feruir en ce cas de
la regle donnee, tu la trouueras du tour inutile,
car toutes les fommes des licux impairs iointes
enfemble;feront le mefime nombre que les fom-
mes des lieux pairs, comme en exem ple donné
8 & 14 fontle mefme,que 11.8 11.2 {auoir 22.
Que fitu veux recourir i la regle de faux, ot
foudras la queftion du premier abord , pofant

uelcun des nombres infinis qui {a peuuent
?oudre s Ouautrement tu n’en viendras iamais a
bout. Quant i la feconde regle que i'ay donné
en cetaduertiffement, tu trouueras aufli quelle
ne s’y peutappliquer.

Mais certes il n’y a rien qui defcouure mieux
le fecrer, que Poperation de I'Algebre, car apres
auoir difcouru parfaittement i Penrour du pro-
bleme propof¢, & pourfuiuy toutes les parties
d'iceluy,venant 3 Fequation, tu ne trouucras ia-
mais qu'vn mefme. nombre efgal 2 {oy-mefine,
comme en l'exemple donné t trouueras 11. ef-
gala 11, Qui eft vn figne infallible que la que-
ftion regoit infinies {olutions,commie a trefbien
remarqué Pierre Nugnez au 6. chapicre de la
premiere partie de fon Algebre , & qu'alors elle
elt folue infiniment comme parle Diophante,
Or pour dire ce quife peut 2 lentour de roures
femblables queftions , il (¢ fandroit feruir &’vne
mienne inuention , par laquelle enleigne le
moyen en tel cas de creuner vn nombre au def-

us ; ou bien au defloubs duquel, tout nombre
pris pour valeur de Ia racine,pcut {oudre la quie-
ftion p ropofee,on vrayemér quelquesfois treu-
3 uer
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aer deux nombres , entre Lefquels tout autre
ceftant pris pour valeur de 14 racine , on {acisfait
ala queftion. Commeen Fexemple propofé,on
peut mettre pour le premi¢r nombre pensétout
nombre moindre que 8, &/ fi Pon anoit propofé
vuetelle queftion. Treuuer fix nombres que la
fomme du premier & {econd foit 14;5celle du fe-
cond & troifiefine,foit 9 ; celle du troificfme &
quatriefme, foit 2 celle du quatricﬁnc & cimr>
quicfme,foic 8. celledn cinquiefine & fixicfime,
{oit 10. & celle du fixiefme & premier {oit 9. e
preuueray par mé inuention, que cefte queftié
n’a qu'vne folution en nombres entiers, lefquels
font 6.8. 1. 1. 7. 3. Mais fi 'on admet les fractics
elle en a infinies; Car rout nombre qu'onmette
pour le p','emicr, qui {oit plus grand que §,&
& moindre que 7, lafolution fera tres-bonne.
Or eft-il eft enident que par le moyen des fra-
¢tions , entre §. & 73 on peut prcndrc infinis
nombres,mais il n’y a que 6.d’enticr.

Pout contenter aucunement le lecteur ftu-

dieux, 'expliqueray bricfuement cefte mienne

inuention x la fin de ce liure ; aux fubtilitez des
nombres qui {uiuront les problcmes, remettant
le trai@d pachait & entier de cefte matiere , a
mes commentaires fur Diophante,efquels outre
cela,ie me fay fort;Dicu aydant,d'cxpliquer par-
fairtement ce diuin Autheur,donnant raifon &
entiere demonftration de toutes fes operations,
& corrigeant le texte en pluﬁeurs endroits mi-

{erablement depraué.
PR O
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«#PROQBLEME VIL

Deuiner vnmombre que quelcun zuraen
Limagination (ans luy ricn
demander.

A1s penfer vin nombre'a quelcun, & disluy
Fqu’il le multiplie par quel nombre que tw
voudras, & au produit fais-adioufter vn cerrain
nombre,tel qu'il te plaira,& fais aufli diuifer ce-
fte fomme par quél nombre qu'il te viendra en
fantafie. Alors divife auffi 3 part toy le nombte
par qui tu as faic multiplier,par celuy parqui tu
as fait'dinifer, & autant d’vnitez,on parties d’y -
nité qu'il y aura en ce quotient , aurant de fois
fais ofter le nombre penfé du quotient qui eft
prouenu  celuy qui a fongé le nombre , puis tu
deuineras aifément ce qui luy refte,fans luy rien
demander. Carcerefte fera toufiours le quo-
tient qui prouient diuifant le nombre que tu as
fait adioufter apres la multiplication , par cclu y
qui a ferui de diuifeur, Par exemple queleun aic
penfé 6.fais-le multiplier‘pa; 4, viendra 24 /ace-
la fais adioufter 15,la forame fera 39 , fais-la di-
vifer par 3,le quorient fera1z. Or divifancle
multiplicateur 4,par le diuifeir 3 ; il e prouient
15 Doticques fais ofter du quotient 13. le not-
bre penf¢ vne fois, & encor le-tiers dliceliy a
fgauoir 6,& encor 2,qui font 8. reftera’ . qui eft
le nombre qui te'prouiendra diuifant le noiibre
adioufté 15. pat le diuifeur 3. femblablemenc ¢l

: Pt auoit
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anoit fongé 8. fais-le multiplier par 6 , viendra
48,fais y adioufter 12,viendra‘éo.fais-le. dinifer
par 4, viendra 15. & pource que diuifant le mul-
tiplicatenr par le diuifeur prouient 1 2. fais ofter
de 15. vne fois & demy le nombre penfé,a fca-
uoir 8 & 4 qui font 12.Tu deuineras que le refte
eft 3. qui prounient diuifant le nombre adioufté
12, par le diuifeur 4.

DEMONSTRATION.

A% B4 'E 8. | Qit A. le noinbge
Ha4. Ciuy. Fy. penfé,qui muleiplié

1 K3 D39 Gu. par H fafle B ,auq,uel
l ¥orgde, 500 adiouftant C.prouicn-
- ne D.& diuifant D.par

K.{oit le quotient G. & femblablcment diuilgnt
les nombres B & C, parle mefme K;loyent les
quotiens E.F, & dinifant encor H, par K. foicle
quotient L. Ot puifque B. & C. enfemble font
efgaux 2D ,ileft cerrain que les quotiens E F.
enfemble font efgaux au quotient G, & puifque
A multiplié par H. produit B ; qui diuifé par K,
donne le quotient Esil y a telle propertion de
A 2E. que de K a Hopar le 1. Theor. Parquoy
par I'Aduertiffement du 14.Theor il fe produira
le mefme quotient,foit qu’on diuife E par A,foit
qu'on divife H. par K;mais dinifant B par K, le
quotient eft L. par la conftru&ion, doncgques le
mefme L. prouviendra dinifane E par A. & par
confcquent multipliant A par L, le produit fera

E.Partant puifquc la rcgle donnee ordonne que
: du
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du.quotient G. on fafle ofter A autant de fois,
& autant de parties d'iceluy , qu'il fe' rerrenue
enL d’vnitez, & de parties d'vnicé il eft eui-
dent que celd eft rout le. mefime que faire ofter
dumefme G.le nombre E.Or nous auons mon-
{tré que E & F enfemble font-efgaux 2 G- Don-
ques oftant E de Gule refte fera F, qui te ferain-
falliblement cogneu,d’antant que C.cftle nom-
bre certain que tu as fait adioufter apres lamul-
tiplication,qui diuisé par K, donne le quotient
F. Parquoy laregle eft bonne & f{uffifamment
demonttrée, . AU

ADVERTISSEMENT.

Ce ien couftumieremen: [¢ prattique par. plufienrs
dvne facon  trop particaliere. Carils fom roufionrs
doubler le nombre pensepuis adioufter a cela vn nom-
brepair tel qu'ils veulent , puispartir cefle formme par
2. ¢ du quotient fom ofter le nombre peme’ vne fois ¢
finalement deuinent que le refte ceff la moiri¢ du nom-
bre pair gi’ils ont fart adionfler, Mais |a regle gene-
rale que ' ay donné eff beaucoup plus belle,er plus fub-
tile,c5- ce probleme ainfi pratiiqué bien gi'il foir aiséa
celuy gui eft experta bien manier les nombres, [emble
neanimoins admirable aux antres, & Uartsfice a'icelu 'y
ne peut estre fucilement defeounertyencor eff= | cnidens
gue la facon commune fus le/qgue’e ventent alamienne,
& n'el? que commevn efchantillon dicelle. (ar puis
gue le muliiplicatenr ¢ le dinsfour n'ef? guele mefme
. diuifant Uun par Uasitre,il prouient 1. done il appert
gue du dernier quatiems il ne fan faive ofier G’ vne fosg
Do le
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le nombre pensé, & le refic ferainfalliblement: ta mois
vié du wombre adioufté.a canfe que le diuifenr eft 2.

- Quue i Lon m'obictteqion ne peut aisément prarti-
quer ceprobleme [; generablement guei'ay monftré , fi
Lon ni'ejt bien versé en U Avithmetique ;. a canfe que- le
Plus fonnent il y insernient des fratbions 5 dont tourle
monde ne ft fiait pas bien efcrimer. le refpons premie-
vement que ie n'efcris pasprincipalement pour cenx: qui
font du tout ignorans comme i ay def-1a proteftésesqui
Jont fi bebetez. 5 tardifs 4 comprendre les proprietez.
des nombres, quf'ils font trouuer Pithagare vn effronit
menteyr,difant que U ame de bomme w'eft vien gu'vne
nombrenfe harmonie. En apyes ie dis qi'on peut prat-
tiquer cc iew en infinlies fagons , [ans toutesfois 1omber
en fraltions , & pour aider les plus foibles ¥en venx
donner les moyens. g :

Prens pour muluiplicatenr quel nombye gue tuvons
dras,pournen que tu pranes pour dinifenr’y ou le mefme
sombresonvn autre qui le mefure ; ‘& que le nombre
que tu fais adioufter,[oit auffi mefuré parle mefine di-
uifeur. (omme fi Lon anoit fonge 7. fais le mulriplier
par s.viendra 35.Et d antant que §.n'a point de nom-
bre guile mefure [inon lwy mefme 5 tn ¢s conmtraint de
preadre anffi 5. pour disifeur , @ par confequent de

faire adioufter v nombre mefieré par 5. comme 10. gus
adionfle a 3 5 fera 45, qui dinifé par 5.donme 9.dnguel
i 1 fass offer vne fois le nombre penfe ( pource que le
enultiplicatenr dinisé par le dimifeur donne 1. ) le refe
Jera 2.qui prouient auffi dinifant vo.pars. Que fi in
prens pour mulviplicatenr le nombre 6. tu ponrras pre-
dre pour dinifenr ou le mefine 6.'on 3.0u 2. Par exem-
ple foir 7 lenombre peme’ comme auparanant , fais le
multipliey
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multiplier par 6. viendra 41.¢5 fi tu veux choifir pou?
dinifenr 3.fassadioufber vm nombre qui ait ticvs comme
15. viendra 57..qui dinisé par 3. donre 19. duguel fass
ofter dewx fois le nombre pensé (4 canfe que le multi-
plicateur 6. dinisé par le divifeur 3. donne 2.) veflers
§ qui prouient anffi diuifant x5 par 3.

En omtre i tm nete veux poin: affubictlic a prendie
pour multiplicarenr vin nombre qui foiv mefive par le
dinifenr, tu te penx exemprer de cerre peine ‘en ceffe
forre. Choifis premierement-en toy mefme quel. dinifeny
que tn voudras,cr commande a celny gui fonye le nom-
bre den penfer vn qui foit mefuré par ton dinifenr ji
preuet, comae fitn veux faire diuifer par 3. dis by qu'sl
Jange quelque nombre qus ait tiers,¢5 fi tu te propofes de
faive dinifer par 4. disluy gu'il fonge: quelgue nombre
gui ait quart @& ainfi des autres. Car alors il ' impor=
tera par quel nombre tu faffes mulriplier, pournen gue
14 faffes toufionrs adioufter vn nombre, qui foit mefuré
par ton diuifenr. La canfé detout cecy ie la laiffe cher-
cher au curienx: Lellenr, elle e5t bien aisée a treuner,
& nedepend que du 10- v1. ¢ 12. Axiome du7.
d'Enclide. i i

PR'OBLEME VIL

Denx nomres eftant propofez,lvn pair ¢
A autreimpair,deniner de dewx perfonnes
lequel dscenx chafcune

: aura choifi.
Schm par exemple Pierre & Iean aufquels

tu ayes propos¢ deux nombres I'vn pair &

Pautre
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Yautre impair comme 10.& 9. & que‘chafcun
d'eux choififle vn de ces nombres aton infgew,
Lots pour deuiner lequel chafcun aura choifi,
Prens auffi deux nombres'vn pair,& I'aurre im-
gair,comme 2.& 3. & fay multiplicr celuy que
ierre aura choifi , par 2. & celuy que Iean aura
choifi,ar 3.Apres fay ioindre enfembleles deux
roduicts,& que la fomme te foit manifeftée,ou
Eié demande?eulcment fi cefte fommeeft nébre
pair ou impair , ou ar quelque moyen plus fe-
cret tafche dele de[gouurir,céme leur comman-
dant d’en prendre la moirié, Car fcachant cela
tu viendras aisément a bout de t’on attére, d’au-
tant que {i laditte fomme eft nombre pair, infal-
liblement le nonibre que tu as faié multiplier
Ear ton impair ( af¢auoir par 3 ) c’eftoit le nom-
re pair ( afgauoir 10 ) Que fi ladice fomme eft
nombre impair,le nombre que tu as fait multi-
plier par ton impair (‘afGauoir par 3 ) eftoit in-
falliblement le nombre impair(aftanoir 9) Com-=
me i Pierre anoit choifi ro. & Iean o, fay multi=
plier par 2.celuy de Pierre,& par 3. celuy de Ies,
les produits feront 20. & 27. dontla fomme eft
47-nombr¢ impdir, dont tu conieGures que ce-
luy que tu as faict mulriplier par 3.c’eft le nom-
brcimpair, & partarit, que lean anoit choifi 9.
& Pierre 10. Que fitu fais multiplier par 2. ce-
luy de lean , & celuy de Pierre par 3. Les deux
produicts feront 18 & 30.dont la fomme eft
48.nombre pair, dont tu recneillis que celuy qui
a-efté multiplié par 3. Ceft lenombre pairy &
partant que Pierre a choifi 10, Ieanig. ’
DEMONS
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DEMONSTRATION.

Y A demonttration de cecy eft tres-facile & ne

depend.quede la 28.& 29. du 9. car comme
on peut inferer dea 21.du mefme liure,le nom-
bre pair par quel nébre qu'il foit miultiplié fait
toufiours yn nombre pair,mais limpair cft bien
de differente nature,cars’il eft muleiplié paf vn
pairsle produit eft pair par la 28. 8 s'il eft 'multi-
pli¢ par vir impair;le produit eft impair par la 29.
Parquoy (i faifant ce ieuy il fe rencontre que le
nombre pair foit multiplié par ton impair tous
deux lesproduicts feront pairsscar anfhi de au-
tre colté vnipair fera multiplié par vn impair, &
par confequent la fomme fera infalliblement
nombre pair par la 21.ja citée. Mais s'il te re-
monttre que tu faffes muliplierle: nonibre im-
pair partoniinpair; on multipliera d’autre cofté
le pair parle pair, & partant le premiet produict
feraiimpairyde fecond:paiti Doncques lafomme
des deux-fera nombre impair comme a demon-
ftré Clauius {ur la 23 .duig) .

ADVERTISSEMENT.

Ce icn.ne vegoit autre diueffizé z ]inonqm’ Lon pent
choifir quels deux: nombres que L'on veut, ¢ faive mul.-
viplier par lefquels d'eux que ¥on veut , pournen que
Von fost toufionrs pair 5 Lautre impair. 1l est vray gue
7 ay inuenté les deux fisinans @ Limitasion de ceftuy cy,
qui feront a propos powr faive le mefine cffect en diffe-
renmtes manieres.

' PROBLE
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PROBL EMEVIX.

Fasre le mefme en dewx nombres pasrs , doit
Lun foit paivement pair, ¢y L antre paive=
rement impair fenlement, o
Q Vils choififfent parexemple I'vn 6.8 Fau-
tre 8.Prens comime auparanant deux nom:
bres dont I'vn foit pair,& Fairre impair, comnie
2. & 3. & faisaufli multiplier Fvn‘-cfes nombreé
choifis par 2. 'autre; parig. & ioindre les pro:
duits,& que lafomme tefoir manifeftée, on bié
tenquiers fi ladicte fomine cft nambre paire=
ment pair,ou nonsce qué eu pourras feavoir, fai:
fant prendre la moitié d'jcelle ; & deyechef la
moitié de lamoitié ;'¢arfi la moitié dela fomme
eft nombreipairjla fomme eftnombre paireméc
pair ,'par Paduciejffement du 4. Theor. & fi la
moiti¢ de lafomme eftnambre impair la fom-
me eft noribre pairimericiinpair feulement par
la 39.du 9.0r fi la (ufdi&e fomme eft nombreé
pairement pair, fois alleuré que le nombre que

ta as faié& multiplier par Pimpair , comme par
1. eft le nombre fy:n'rcmcnt pair ‘(2 {eauoir 8. )
Que’ filadicte fomme eft nombre pairement
impair feulement , fois cerrain' que le nombre
que tu as fait muliplier parton”impair ( A {ca-
uoir par 3 eft le nomibre pairetment impair feu-
lement ( a {cauoir 6.) e t'en laiffe faire Texpe-
rience,car ¢’eft chofe bien-aisée.

DEMONS
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DEMONSTRATION:

T Ous auons demonftréau 1o, Theor. qu'vn
nombre pairement pair,par quel nombre

qu'il foir multiplié,produit toufiours vn paire-
ment pajr. Mais le nombre pairement impair
feulement, s'il eft multiplié¢-par vn pair, produit
Vi pairement pair-par le 12.Theor.&s'1l eft mul-
tiplié parvn impair,produit vn- pairement im-=
Pait feulement, par le 11, Theor:' Parvanc il fe
rencontre qué tu faflesmulviplier par Fimpair,
fe nombre pairement pair;}c produir fera ‘paire-
ment pair; quicftantadioufté 4 T'antte 'produit

qui eft aufli pairement paif,prouenant de deux -

niombres pairsmultipliezenfemble ;12 fomme
ferainfalliblerent vn nombre pairement’ pair,
car deux pairement pairsioinrs enfemble , font
viipairemenc pair;d’antantque chafcun d’iceux
eftant meéfuré pag le quaternaire; il faur-que la
fomme d’icenxfoit aufli mefurde pacle mefine
quatcrnaire,8¢ par. confequent ladicke fomme
eft nombre:pairement pair parle 6. Theor.Que
sikaduient.que ru fafles multiplier par Pimpair
teromibre pairément impait feulement e pro-
duir {era pairemént impair feulement 4 auquel
adiouftantlaucré produit qui eft toufiours pai-
remgnt paic par laraifon cy deflus alleguée , la

fomme fera neceflairement vn nombre paire- |

" ment impair feulement par le 9. Theot. partant
il appert de la moitié de la regle donnée.

PROBLE
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PROBLEME X

Fairele mefme eil deist nombres impairs pre-
miers entre eux.

Onne a choifiraux deux perfonnes , denx

nombres qui. {oyent impairs & premiers
entre eux' comme 9 & 7. pourueu que Pvn &t
ceuxdoit nombre composé comme eft 9.8 prés
femblablement pour; tes multiplicareurs denx
nombres premiers entre-cux,mais il n’importé
pas quiils foyenc tois: deux. drfipairs , pouruen
que I'vn diiceux mefure Fon des:;atirres | denx
quetuas donnéa choifir) Par exemples pren 3
& 2. qui-font premiérsentre enxy & 'vn diceux
2 {gauoit 3: mefured'vn des aurres & fcauoir 9.
& fay! multiplier comme auparauant I'vn des
nombres choifis par:3. 'aurré pat ‘2 & que la
fomme des deux produits te foir manifeftée o
bien enquier 1y fbladitre fomme: eft mefurée
par celuy de res mulriplicateurs qaijmefure 'vn
des nombres choifis,comme en Pegemple don-
né fay moyen de foaueir fi+lafufdicte fomme
¢ft mefurée par 3. en commandane quon pren-
ne le tiers d'icelle. ‘Par 13 tu-denineras infalli-
blement lequel des deux nombies chafque per-
fonne a choifi.Car i ladicte fomme eft mc[ﬁréc
par 3. c'eft figne quele nombre \que tu as fait
malriplier par 3.cft celuy que le mefmeé 3:ne me-
furoit pas a fcauoir 7.Que fi ladicte fomme n'eft
: pas
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pas mefuree par 3,c’eft figne que le nébre que tu
as fait multiplier par 3, eft ccluy mefime que 3.
mefuroit , 2 é)auoir 9.8& de mefme fagon proce-
dera la regle fitu donnes des autres nombres 2
choifir ,. & que tu enprennes des autres pour
multiplicatcurs,pourueu qu'ils:ayent les condi-
tions requifes.

DEMONSTR ATION.

—A_g.-.— B Oye_r{t les deux nombres
o f i 47 _ choﬂxs A B. tous deux
Fi7. Gig | impairs, & premiers entre
Hi11. K18, | €ux,pourueu que I'vh com-

‘ ——=———1 'me A {oit nombre compofé
(ce qui eft necellaire, d’autant que nous fuppo-
fons queI'va d’iceux foit mefuré par vn autre
ndbre ) & prenons aufli deux nombres D.E.pre-
miers entre eux, pourueu que 'vn d’eux comme
D,melure le pombre A. Maintenant qu’on mul-
tiplie A,par D , & foit fait F, & qu’on multiplie
B.par E. & foit fait G. Ie dis que D ne peut me-
furer lafomme des deux nombres F G.Car puif-
que D.multipliant A.produit F.il cft certain que
D mefure F par A. Parquoy fi D mefuroir la
fomme des deux F G. 1l senfuiuroit que le mef-
me D melureroit aufli G. ce qui eft impoflible,
d’autant qhe A, & B. eftant premiers entre eux,
& D mefurant A, il faur dire que D eft premier
AB. par la 25.du 7. mais par lhypotefe, le nom-
bre E , et aufli premier au mefme D. doncques

E “ tous
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tous les deux B.E.font premiers 3 D:& par con-
fequent le produit de leur multiplication, 2 fga-
uoir G eft premier au mefime D par la 26. du 7.
Partant il eft impoflible que D mefure G. Voila
donc vne partic de laregle demonftree.

En apres D.F. multipliant B, produife H & E
mulcipliant A, produife K. Ie dis que D mefure
la fomme des deux H. K. Caren premier lieu
puifque H eft produit multipliant D par B, il
appert que D mefure H.{fecondement puifque E

multiplidt A,produit K,il s’enfuit que A mefure -

K.Or eft-il que par 'hypotefe D mefure A;d6c-
ques le mefime D mefure aufli K. Parquoy puif=
que D mefure les deux H. K. 1l mefurera auffi
Ja fomme d'iceux. Ce qu'il falloit preuuer.

ADVERTISSEMENT.

Cefte regle ne s'eflend pas fenlement anx: nombres
smpasrs,mass elle peut auorr liew encor que 'vn des no-
bres choifss foit paw ¢& Lautre smpair , pouruen qu'sls
foyem premiers entre enx , & que tu prenes toufionrs
pour multiplicasenrs deus nombres auffi premiers en-
treenx ¢ dontU'vn mefure Uon des antres.Par exem-
ple prenant les mefmes mulu’plimtem 3.00° 25t% pon-
w085 donmer a choifir les deux nombres 8.¢5 7. ¢& alors
le 2. em ofté celuy de tes multiplicatenrs quit'enft gus-
deé powr dewiner, d'antiat gue et luy qusmefure 8.6
certes il eft enident que la demonfiration eff genevale
powr tous nombres premiers , foit quils foyent impairs,
on non , porivuen qu’ils obferuent toutes les antres con-
ditions requifes. 1l ¢ff vray que ny les nombres,choifis,

i
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#y les mudtiplicarenrsyne pennct eftre tows a'e'ztx pai(: a
caufe que deux nombyes pairs ne font iamass premiers
entye eux. , ains ont toufonrs le bimirepwr commtine
mefure,

PROBLEME XL

Dewiner plufienrs nombres penfez pourues
que chafcun d'iceux foit motndye
gue dix.

A1s multiplier le premier nébre penfé par 2,
Fpuis adioufter . au produir , & multipiicr le
touit par 5,&a cela adioufter 105puis y adioufter
le fecond nébre penfé,& multiplier le tout par
10, puis y adioufter le troifiefme nombre penfé;
& fil'on apenfé dauantage de nombres, fais en-
cor multiplier cela par 10.puis adioafter le qua-
triefme nébre , & ainfi fais toufiours mulriplier
par 10.& adiouftervn des autres nombres pen-
{ez. Alors fais-toy declarer la derniere fomme,
& filon n’a penfé que deux nombres , foubftrai
d'icelle fomme 3. & durefte le nombre des di-
zaines , te monftrerale premier nombre penfé,
& le nombre desnombres,le fecond.Que fi Fon
a pen{é trois nombres , ofte de 1a dernicre fom-
me 350. & dn refte le nombre des centaines ex-
primera le premier nombre pensé , celuy des di-
zaines lefecond , celuy des nombres le troifief:
me: & de mefme fagon tu procederas toufiours
adeuiner dauantage de nombres, comme fi 'on
en a penlé quatre, t foubftrairas de la derniere

E ‘2 fom
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fomme 3500, & du refte le nombre des mille
exprimera le premier nombre penfé, celuy des
centaines le fecond , celuy des dizaines le troi-
fiefme,& ccluy des nombres le quatricfme. Par
exemple les quatre nombres penfez foyent 3. 5.
8. 2. fais doubler le premier viendra 6. auquel
adiouftant 5. vient 11;qui multiplié par 5. donne
§5. anquel adiouftant 1o, vient 6y , auquel ad-
iouftant le fecond nombre , vient 70 qui multi-
pli¢ par 10. fait 700. auquel adiouftant le troi-
fiefme nombre , vient 708 qui multiplié par 1o.
fait 7080,auquel adiouftant le quatriefme nom-
bre, vient 7082. Que fi tu en foubftrais 3 500,le
refte 3582 , qui exprime par ordre les quatre
nombres penfez.

DEMONSTRATION.

E problemc'imite entierement lartifice du

C 3.& tous deux ont prefque le mefime fon-
dement. Car comme nous auons demonftré en
celieu I, doubler vn nombre , puis y adioufter
5> & mulriplier le tout par 5 , puis adieufter 10,
cela eft aurant que multiplier le nombre par 10,
& au produit adioufter 35. Or tout nombre
eftant mulriplié par 10, le produit contient vn
nombres precis de dizaines , & par confequent
en efcrivant ce produit la, la derniere figure fe
treuue vn'zero , & la premiere eft le mefme né-
bre qui a efté multiplié par 10. Parquoy fi 2 ce
produit on adioufte quelque autre nombre
moindre que 10. La premiere figure ne change
point,

e
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point , & la feconde fe trenuc le mefine nombre
adioufté an lieu du zcro. Doncques la caule eft
manifeﬁc.pourquoy quand ona penfé deux nom-
bres , apres que Poperation eft faitre [clon qu'il &
efte dit,il faut de la derniere fomme ofter 35 (qui
eft vn nombre fuperflu qu’on faic adioufter {ubti-
lemenc pour cacher Partifice ) & du refte le nom-
bre des dizaines eft neceflairement le premier
nombre pensé, & céluy des nombres eft le fecod.
Par mc({’ne raifon quand on a penfé trois nom-~
bres,puiique apres auoir fait tout le mefme qu’en
deux, on multiplie le tout par 10,& on adioufte le
troifiefme nombre penfé,il eft euident quele
premier qui auoit defia efté multiplié¢ par 10, {e
treuue alors multiplié par 100. & le f{econd fe
treaue multiplié par 10 , & le troifiefme fe treuue
mis au lieu d’vn zero qui feroitenla place des
nombres, & pource que le nombre fuperflu ;5.
feﬁauﬂinnﬂdphéparroﬂleﬁchigécn550l)6t
il appert affezde la caule de la regle donnee, &
lamefme demonftration a licu en quatre,cingfix,
ou plufieurs nombres,comme il eft eyident. L'on
peut aufli, de ce qui a efté dit, comprendre la rai-
fon de la condition appofee a la propofition du
problemc,qu’il faut que chafcun des nombres
penfez (oit moindre que 1o. Carfi quelcun d’i-,
ceux cftoit plus grand que 10, il feroit augmenrer
la figure precedente,d’autant d’ynitez quil y au-
roit de'dizaines en iceluy,comme il appert par la
regle d’Addition. Parquoy noftre regle (P

cren-
droit inuile.

By ADVER
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ADVERTISSEMENT.

" (este regle que i'ay donne fort generalement et appli-
quee par pluficurs a dinerfes chofes particulieres.

Les vns sen [eruent pour deusner combien il y a de
points en chafque dez de tant qu'on en anra gette' s la
pratiigue en ¢ft bien aifee car les points d'vn de ne pen-
uent iamais paffer 6 , @ ne fe faut qu’imaginer que les
points dechafque dé fontvn nombre pensésc laregle eft
du tout la mefme.

Les autres s'en [eruent pour deuiner qui de plufienrs
perﬁime: aura pris vne baguc s en quelle main il Vanra,
en quel doigt, ¢ en quelle sointure ¢ alovs il fant di[}m—
Jfét les perfonnes par ordrestellement gu’vne foit premie
ve,Lautre [econde, [ autre troifiefine B. Semblablement il
Je faut imaginer que des denx mains L'vne oft premiere,
Lautre ef fecodescs anffi que des cing doigts de la main,
FPun eft premier,Lantre fecond,l'antre trotfiefme B fai
re encor le mefme des ivintures. de chague doigt.Parquoy
ce ien n'eft vie autre que dewiner quatre nombres penfez.
Par extmple fuppofons que la quatricfime perfonne ait
la bague sen la fecondemain,an cinquicfme doigt,en la
troifiefime ivintre, fais doubler le nombre de la perfonne,
viendra 8. anguel adionfiant 5, vient 13, qus muln’plic’
par 5sdonne G5 5 anguel adionflant 10 s vient 75.¢y
adionflant le nombre de la main.prouient 77. qui multi-
Plié par 10.donne 770. anquel adionfbant le nombre dn
doigt,vient 77 5.qui mulsipli par 10, donne 77 50. a-

wel adionflant le nombre de la iointwre,vient 7753- du-
guel il faut foubstraire 3500 & lereite fera 4253 dons

les figures expriment, tout ce qH on vews dewiner. Que fi
Von
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Lon vouloit deusner feulement de plufieurs perfonnes,la-
quelle ala bague , & en quel doigtyce ne feroit que deui=
ner deux nombres penfel , mass il faut prendre garde
w'en ce cas on s'imagine en chafque perfonne dix doigts
difpofez. par ordre 5 parquoy il peut arriuer quune per-
fonne aitla éaguc audixiefme doigt, ¢ partant alors a
wn nombre precis de dixaines adiouflant 10, il te fera
auffi vn nombre de dizaines precis, mais plus grad dun
gw anparanant; Parquoy apresiafonbfiraition,il reftera
ero,en laplace des nombres. Doncques oela t'arrinant
Jois affeure que pour deuiner le nombre de la perfonne , il
te faut ofter 1. du nombre des dizaines , ¢ dire que telle
perfonne a la bague au dizie(me doigt. Par exemple que
ba fixiefme perfonne ait la bague au dixiefie dosge. fais
doubler le nombre de la perfonne,viendra 12,auquel ad-
iouflant § vient 17.qui mulsiplié par §,fait 85 , auquel
adiouflant 10, fait 95, & 4 cela adiouftant encor le
nombre du doigtvient 105 , d'on fi 1w offes 35, refle 70.
O tn wois clairement que le nombre des dizaines fur-
paffe d'vnsle nombre de la perfinne.

Pour dinerfifier la prattique de ce probleme,il ne fays
gue bien entendve ce que ¥ ay dit en L'aduertiffement dy
3. cydeffums. Car premierement bien que les multiplicas
teurs ne (¢ pusffent bonmement changer: ( & autant qu'il
faut toufiours qu’ apres anoir adioufté chafgue nombre,
Von mulriplie le tout par 10) toutesfois on y peut encor

proceder anec quelque diuerfiré , car puifque multiplier

par a @ puis par 5, c'eft autant que multiplier par 10,

sl appert qu’an commencement op pouryoit faire mmlti-

plier le premier nombre par 10, aulicu de doubler , puis

multipher par 5. Ou bien faire en premier iiew mylsi-

Plier par 5,puss par 2. Semblablemens apres guon p ad-
: .

jonfle
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soufte quelgu’vn des antres nombres,an lien de fasve mul.
tiplier le tout par 10 , on pourroit fasre maltiplicr par 2,
pis par 504 bien par s.puis par 2.

Secondement quand aunx nombres fuperfiuns que Von

Jait adioufber powr connrir Uartifice,c dont la fomme fe
foubfirait a la fin,ils [¢ pennent changer comme Lon vens
& par ainfila reigle fe pent diuerfipier eninfinies manie-
vesy la canfe en eft eusdente,par ce que ‘ay dit en 'ad-
uertiffement du 3. probleme.Par exemple foyent les qua-
tre nombres penfez. 4.1.5.3. comme cy deffus. Fay mul-
tiplier le premier par §-viendra 20. fais y adioniier 8.
viendra 8. Fay doubler celasviendra 56. faisy adion-
fler le fecond nombre pense, vicndra §8. fay multiplser
cela par 10.viendra §80. fais y adioufter 12, viendra
§92. fais y adioufler le 3. nombre pense , viendra §97.
fais-le doubler viendra1194. faisy adionfler 6. viendra
1200.fais-le multiplier par §. viendra 6000. auguel
adiouflant le dernier nombre pense viendra 6003. Or
parce qu apres auoir adionflé 8.on 4 doublé,c'et antans
gue fi ' on anoit doublé 8. qui fait 16. lequel mulriplié
10 fait 160. auquel adionflant 12, vient 172. gui doubls
fait 344. anquel adiouflant 6. vient 350. qui multiplie
pars. donne 1750, Partant le nombre gl faut foub-
Srraire eft 1750. qui ofté de Goo3. reste 4253, quiexpri-
me les quatre nombres penfez..

PROBLEME XIL

Quelgwun ayant pris en fes deux mains cer-
tains nombyes dunitez , dont la proportion
[feulement [oit cogriené deniner apres quelques
ch zmgem?s,c'é&im il luyenrefte en vne main.

Quelqu’vn
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Velqu’vn ait pris en la main droi&e certain
nembre d’vnitez,comme de getrons,&qu’il
en prenne aufli cerrain nombre en la main gau-
che, pourueu qu’il te declare feulement la pro-
portion de ces denx nombres. Par exemple qa'il
en ait 15.en Jamain droi&te & 12 ¢n la gauche,
alors il te dira que le nombre de ceux de la droi-
&e,au nombre de ceux de la gauche eft ¢n pro-
portion d’vn & vn quart. Partant fais luy mettre
de la gauche enla droicte quel nombre de get-
tons que tu voudras,pouruneu qu’il {e puille faire,
& quil ait partie {femblable 2 celle ou A celles
qui feront exprimées an denominateur de la pro-
portion,comme en 'exéple donné,ot le denomi-
natcur eft 1% fay luy metcre de la gauche en la
droicte quelque nombre qui ait quart,comme 8.
~enapresdis luy qu’il en remette dela droicte en
" da gauche autant quil en eft demeuréen la gau-
che {elon le denominateur de la proportion,a fca-
uoir qu'il y en remette vne fois , & vn quart au-
tant qu'il y en eft demeuré & pource que de 12,
oftant 8. il demeure 4. il eft certain qu’il y en re-
mette g, & entour il s'en treauera lors 9. enla
gauche. Adonc ta deuineras ce qui luy refte en la
droicte par tel artifice. Pren le dominateur de la
proportion af¢auoir 1 % adiouftes y 1. viendraz
g multiplie par 2 %, le nombre qu'en premier lieu
tu as fait tranfporter de la gauche en la droicte,
a[cauoir 8 viendra 18 le nombre que tu venx
deuiner.
Autre exemple,qu'il prenne 39. iettons en la
droiéte, & 15..enla gauchequi. eft vne propor-
§ tion
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tionde 2 ;. Disluy que de la gauche en ladroiéte
il mette vn nombre qui ait cinquiefme céme 10.
Alors il en aura 49. en ladroicte , & reftera 5.en
la gauche. En apres dis-luy qu'il en remette dela
droi&te en la gauche deux fois autant qu'il y en
eft demcuré, & les trois cinquiefme ; du mefme
nombre qui eft demeuré, & il y en remettra 13.
parquoy en rout il enaura lors en la gauche 18.
Mais tu deuineras ce qui luy refte en la droiéte, fi
tu adiouftes 1. au denominateur de la proportion,
car il viendra 3 £ par qui maltipliant 10.le nom-
bre que du commencement tu as fait tranfporter
de la gauche en la droicte, tu auras 36. le nombre
iufte qui luy refte en la droicte.

DEMONSTRATION.

e b B E nombre de la
AL o S ah Lmaindroitcfoit
K1 : ! A.B. & ccluy dela

gauche DG , &le
dominateurde la proportion qua AB, a DG,
foitK : & qu'on adioufte le nombre cogneu H
G, auec A B, puis qu'auec le refte D H,on ioigne
le nombre A C, qui garde auecD ,H , la mefme
proportion exprimée parle denominateur K. A-
lors ie dis que la fomme des deux CB. H G. fera
cogneiie Car puifque il y a telle proportion de
tout A B.atout D G. que du nombreeft A C,au
nombre ofté D H. il senfuit que le refte C B, au
refte H G, a aufli la mefme proportion. Parquoy

putlque H G eft cogneu fi par le denominateur K
on
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on multiplioit H G, on auroit, le nombre C B. &
partant fi on multiplie HG par vnnombre plus
grand d'vn que K, il prouiendra la fomme des
deux C B, H G , comme il appert.

ADVERTISSEMENT.

Si le denomsnatenr K. eff nombre entier ( ce qus
aduiendra fila propovtion de o A Bsa DG ,eff propor-
tion multiple y ou de(palite ) la prattique de ce ienn'a
aulle difficulsé,es n'inaporte quel nombre foit H G,qu’on
faittranfporier du commencementde D G , en oA B.
Mais [iK a quelgue frattion adioinse, alars pour cuiter
les frattions quine peunent eftre admifes en ce probleme,
il eft neceffaire ( comme il aefle dit enla regle) que H G
foit vn nombre ayant telle partie, quelle ¢ff exprimée an
denominatenr K. Car cela ﬁ:ppo;e’ nous ne pourrons
tomber en fraltions, & antant que [i oA B. contient D
G. vne ou plufienrs fois , & encore quelque partie ox
quelques parties duditt D G. il eft neceffaire que D G.
ait telle partie quelle eft exprimee par le denominatenr de
lafraétion continue en K .Partant ledit denominatenr de
ladicte frattion mefure tout le nombre D G. Dongues i
nous fuppofons que le mefme denominateur mefive auffi
HG , il senfiiura que le mefine mefurera anffi le reftant
D H. Parguoy D H. anra lamefme partie,onles mef-
mes parties exprimées en K, Doncgues nous ponrrons
fans frattion prendre le nombre oA C , qui ast mefme

proportion 4D H. que o A B. 2 D G.

Or de la prattique ¢5 de la demonfiration donnée , 5!
appertsqu'il fans ioufionrs faive tranfporter le nombre
cognen du commencement,de la main on eff le moindre

nombre
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nombre, en celle oi est e plies grandypartant il faus guie
celuy anec qui tn fais le icn te manifefle en quelque main
eftle pls grand,c en quelle main eff le mowndre nom-
bre , finon qgue la proportion des denx nombres Joit pro-
portion d’e/d'galité,afgauoir guily ait autant de gettons
envne mam gu’'en antre, Car alors il n’impone 7y quel
nombre on fa/fe tranfporter ny de quelle main, Et i'ad-
uertisle Lellenr que ¢'eff en cette devnieve fagon feule que
parcy denant on a practiqué ce ien. Pargnoy la reigle
generale gue 7ay donnée est de mon snuention s Comme
auffi celle du fuinant.

PROBLEME XIII.

Faifant le mefine qu anparanant ,. deniner apres
les mefimes chan gemens , combienily ad'v-
nitez. en chafque main ¢ combien il
Yen anost du commencement.

POfons le cas comme cy deflus,qu’on eut pris

1g.gettons en la main droite, & 12. enla gau-
che, & qu'on eneut transferé 8. de la gauche en
ladroi&e , & qu'on en eut remis de la droi@e en
la gauche vne fois & quart autant qu’ily en eftoit
demeuré. Alors puis que par la regle precedente
tu fcais ce qui refte en la droi&e, n’é fay nul fem-
blant,mais demande encor quelle proportion il y
a du nombre qui fe treune en vne main , a celuy
qui fetreune en Pautre, car fitu {cais telle propor-
tion,I'vn des nombres teftic cogneu, tu cognoi-
{tras infalliblementagtre > comme en l'exemple
donné
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donné,fi P'on te dit qu'apres les changemens faits
il ya deux fois autanc de getrons en la droicte ,
qu’en la gauche, puis que par la regle precedence
tu fgaisquilyena18. en la droiéke, tués bien
afleuré quil y en a 9 en la gauche.Parquoy la pre-
miere partie de ce probleme eft bien aifée,& por-
te auec {oy fa demontftration.

Maintenant fi tu veux deuiner combien il y
auoit de gettons du commencement en chafque
main,puis que tu {¢ais par la premiere partie la
fomme de tous les gettons (caren exemple don-
né {gachant que les changemens faits il y ena 18,
enl’'vne,& 9 en l'autre,tu {cais que la fomme de
tous eft 27) & puis que tu fcais aufli que le nom-
bre de la droi¢te du commencement contenoit
celuy de la gauche vne fois & quart; il te conuiér
diuifer la fomme cogneue ( 4 fcanoir 27 ) en deux
nombres Pui obferuent la proportion de 1 5. Or
pour diuifer tout nombre donné en deux qui ob-
{eruent entre cux telle proportion quel'on vou-
dra,fers toy de cefte regle. Prensles deux moin-
dres nombres qui obferuent la proportion requi-
{e, & les adioufte enfemble & par la' fomme d'i-
ceux diuifele nombre donné , & par le quotient
multiplie les deux moindres nombrés, obferuans
la proportion requife, tu trouueras les nombres
que tu cherches.Comme en Pexemple donné ou
il faut diuifer 27. en deux nombres , obferuans la
proportion de 1 %. Pren §.& 4.les moindres nom-
bres qui gardent ladiéte proportion , leur fomme
fera 9. par qui diuifanc 27. le quotient elt 3. qui
multipliant 5.& 4. te donne 15. & 12 les nom-

bres
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bres que tu cherchois. Tu deuineras donc que du
commencement il y auoit 5. gettonsen la main
droicte,& 12.enla gauche.

DEMONSTRATION.

A premiere partie de ce Probleme eft eni-
Ldeme de foy mefme, & ne tequiert pas autre
demonftration. Car cognoiffant vn nombre, & la
proportion qu'il a auec vn autre,il eftcertain que
cetautre la fe peut cognoiftre facilement , mulri-
pliant,ou diuifant le nombre co gneu par le deno-
minateur de la proportion cogneué , {elon quil
eft le plus grand, ou le moindre terme de la pro-
portion.

Quand la feconde partie elle eft aufli route
demontirée , fil'on demonttre la fagon de diuifer
v nombre donné en deux nombres,qui obferuét
la proportion donnée. Soit donc propoféle nom-
bre A, qu'il faille diuifer en deux,gardans la pro.
——.____ porttion, dont l¢ denomina-
| Az7. Bag. 1 teur eft B.Ie prensies deux C
{ Cs5. D4 | D. les moindres qui obfer-
{9 -
:; Gi1

Fig uent la proportion donnée,
5. Hie { & lesioignantenfemble,leur
T fomme foit E. & diuifant A.
par E, foit l¢ quotient F: & multipliantles deux
CD, parF. foyentles produits G.H. Ie dis que
G. H. font les nombres cherchez. Car premiere-
mentil eftclair qu'ils obferuent la proportion re-
quife, dautantque le mefine F. multipliant les
deax C D, a produit les deux G. H.en apres , que

les
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les mefmes G. H.ioints enfemble faffent A | icle
preuue.Car puisque E diuifant A,d6ne pour quo-
tient F, ij appert que F. multipliant E, produira,
A. Or eft-il que E eft efgal aux deux CD, Don-
ques par la premiere du fecond d’Euclide, les deux
nombres qui fe produifent maltipliant C, & D,
par F. (afgauoir les deux G. H ) ioints enfemble
feront efgaux a A , quife produit multipliant E,
par le mefmeF. Ce qu'il falloit demonftrer.

ADVERTISSEMENT.

Ponr prattiguer fubrilement ce probleme, ¢ le prece-
dent , il faut enfasre comme ces trois. Premierement on
fépemt ferusr Bn precedent pour vm. Secondement on fé
pewt feruir de la premiere partie de ceftuy cy pour vn
autre,mais alors il ne fant point faive femblant de f¢a-
noir ce gui vefte en vne main les changemens faits. Troi-
[iefmement on fe pews encor feruir de la feconde partie de
ce probleme pour vn troifiefimeien , qui femblera peus
estre plus admiyable gue les deux antressmais alors auffi
il ne faut point monflver ny de fganosr ce qui refle en vne
des masns dpres les chamge‘mem, nyayant demande la
Jeconde foisa proportion des wnitez. veflantes en chafque
mainy il ne fant point faire femblant de [panoir le nom-
bre defilittes wnitez ,mais sl fant dinifer fecrettement la
Jomme d'icelles en dewsc parvies,qus obferuent la propor-
vion premiere,enia fafon ques'ay enfcz;gnc' s ¢ deniner
par ce moyen soombien il yy anoit au commencement d'v-

witez.en chafguemain.
Ie t'aduersis encorsque ce que i'ay dit de prendvre les
denx moindres termes obfernans la proportion donnce,
comme
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comme C D. n'eft pas abfolument necefJaire , car bien’

gi'on print des autres nombres en la mefme proportion,
cela nimporieroit pas comme il appert par la demonfira-
tion,mats ie fais prmdre les moindres, pour plus grande
Sacilité en operant d'autant que les plus petits nombres
Sont plaws aifez. a manier.

PROBLEME XIV.

Plufieurs dez eftans icttez., deninerla fomnie
des points adionflez enfemble d vne

certaine facon.

AR exemple qu’on ait ietté trois dez A ton in=
Pfgcu , fais adioufter par quelcun les points d’i-
cenx enfemble ; puis laiffant vn d'iceux 2 parten
Peftar qu'il eft , fais prendre des autres deux les
points de deffoubs ,  fcauoir ceux quifont en la

artie du dé appofee 2 celle de deffus qui paroit
Fur la table,& qu'on adioufte ces points 2 la fom-
me des precedens, puis qu’on rejette derechef ces
deux dez,& qu’on adioufte les points d'iccux, qui
aroiffent deflus,a la fufditte fomme, & qu’on en
ﬁiﬂ‘c vn d’icenx en Peftat qu'il eft auec le premier,
& que du troificfme on prenne les points de def-
foubs,& qu’on les adioufte aux autres:finalement
w'on rejette ce troifiefine, & qu'on adioufte 2 la
gxl}!ittc fomme les points d’iceluy qui paroiffent
deflus, & qu'on le laiffe en Peftar qu'il eft auec les
deux autres. Lors tapprochant de la table & re-
gardat les points des trois dez qui paroiffent (i'dl
s,
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fiis ytu-les adioufberas enfemble; & a leur fomme
adioufterasencor 21,8 tu deuineras la fomme de
tous: les points adiouftez enfemble s en la fagon,
que i'ay dit, Comme i la premiere fois les points
des trois dez font 5. 3. 2. Leur fomme fera1o. &
laiffant vn d’icenx a part tourné comme il eft ;2
{¢auoir le g.qu'an prenne les points oppefez du 3.
8 du 2,0n treuucta 4,8 5.qui adiouftez a 10,font
19- Puis quon reictre ces denx dez , & que les
peints d'iceux paroiflans deflus foyent 4,81, qui
adiouftez 2 19,feront 24:& Jaiffant le 4 3 part avec
le premier , qu’on prenne les points oppofcz de
l'autre , qui font 6; qui adionftez 3 24,font 30. fi-
nalement qu'on reiette ce mefme dé, & que les
pointsdedeffusdiccluy foyent 2, quiadiouftez a
3a.font 32.8&quon lailleanflice dé.en Veftar qu’il
eft.auee les autses. Lors t'approchant & regar~
dant les trois dez, tu trouueras que les points pa-
roiffans deffus font 5. 4. 2. dontla fommecft 1x
3 quifitu adiouftes 21 , comme i‘ay dit, tuauras
32. lafomme requife. Geien fe peuranfli pratti-

uer en tant de.dez.que lon vondm, comme.i'ens
eigneray en aduertiffement.

DEMONSTRATION:

CE icu peat {embler admirable A ceux qui en
ignotentla caufe,8¢ toutesfois la finefle n'eft
pas dés plus grandes, car elle ne depend quede la
ftructure des dez , qui font tous fagonnez de telle
lorte ; que les points des deux partics oppofces
oints enfemble font roufieurs 7., Par aink d'vn

F cofté
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coftéil yar.de lautre cofté oppofé 6. D'vn cofté
fetreune 2,de Pautre §,d’vn ¢ofté eft marqué 3, de
Tautre 4. Doncques toutes les fois que ta fais pré-
dreles points des deux parties oppofeesd’vn mef-
me de,ti es afleuré que leur fomme eft 7::Par-
quoy puilque parfaifant le ieu comme 2y enfei-
gné, on prend les points des parties oppofees en
trois dez,il eft certain que cela eft autant que pré-
dre troisfois 7, afgauoir ir. & partant adiouftant
11.atous les autres points qu'on affemble ,il eft
euident qu'on a lafomme de tous, B
"ADVERTISSEMENT.
Pren garde que les dez, foyent marquel comme i'ay
dityc qu'ils ne foyent point faux , car autrement le pro-
bleme ne_[¢ pourroir parfaire. Prems gardeanffi gu'il
fant prattiguer ce ien comme iay tnfet;gm' s [ans: qué sa-
mais onfaffe prendre immediatement les points desipar-
ties oppofees d'vn mefine dé. -Carcelwy qui verroir ffai-
ve le e , ponrroir par ce moyen-la defcosunrir I'artifice
bien aifement remurquant que les points oppofex. d'wn
de font toufionys 5.
<M ass pour faire le mefine ien en quatre, cing , on
Plufienrs dez. , il ne faut que prendre garde combien de
fots o7 fait adioufler les points oppofex. d'vn dé , & vete-
iy antant de fois 7, pour ddiou/’fr alafin.Comme fil'on
auoit ieMte quarre dez. | prattiquantle ien ainfs queiay
monftré en iross  on trennevoir gu’on fair prendre fix fois
les points:oppofez. dvmdé y partansaly fin il favdvois
ddionfler 6. fois 7. affanoir 42. ¢ en cing dez. on tron-
Heroit gt on prendroit dix fois les paints oppofex. d'vm dé,

P 8
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partant a la fin il fandroit adionfler 0.5 ainfi roufionrs
Fopeut fuive vne reigle posr 14t de dez que I'on voudra:

Deusner combiegz de points il y a en trois cartes

P Rensviieu de cartesentier,otiil yena 52,8

" que quelcun choififfe trois d'icelles telquelles
qu’il voudrajtirdenineras combien eles contien
nent de poiritsen cefteforte Dis luy qu’a chaflcus
ne des caiteschoifies il adionfte tir des autres car
tes,quellesaccompliflent lenombre de'15,en c6=
putantles points dé la carce ehpifie;cela fait,qu’il
te donne leé refte des carees,lots did nombre d’icel:
lesofte 4,& levette fera infalliblemerit le nombié
des points ‘destrois cartes. Par exemple que les
points des trois cartes' foyent 4. 7. . 1 eft cer=
tain que pour accomplir1y, cofmputant les points
de chalque carte'd 4,1l faae adionfter 11 cartes ; &
@7,il en faut adioufter 8.8: 4 9,il en fauradioufter
6. Parquoy le refte des cartes fera 24. ot fi tu
oftes 4,reftera 20 , le nombre des points des trois
carresicar 4, 7, & 9, font20. Or comme on peut
prattiquer ce icuen beaucoup de fortes , en quel
nombre de carres que ce foit ,ie Penfeigneray en
Paduertiffement.

DEMONSTRATION.
POV R rendre pairfaitte raifon de cecy , fuppo-

fons que les trois carres choifics {foyent les
Figs frois
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trois moindres,a {¢auoir les trois As. dont chaf-
cun ne vaille qu'vn ; alors il eft enident que pour
accomplir 15,3 chafque carte il faur adioufter 14
carres , & partant le némbte tant des trois choi-
fies que des adioultees fera 45 , lequel eftant ofté
du nombre entier des cartes qui eft 52 , il en refte
7. dott fi Pon ofte 4,refte 3,le nombre des points
des trois cartes choifies. Or cecy fuppofg ileft
aifé a prenuer, quil faut toufiours ofter 4. du ng-
bre des cartes reftites,pour deuiner la fomme des
points des trois cartes; Car d’autat qu'on augmé-
tera les nombres des points d’icelles , en mettant
des plus hautes cartes , autant moins de cartes il
faudra adioufter pour accomplir les quinze , &
partant d'autant precifément s'augmentera le
nombre des cartes reftantes , parquoy oftant 4,
comme auparanant,le refte {cra toufiours efgal au
nombre des points des trois cartes choifies, par
Paxiome : fi 2 deux nombres efgaux on adioufte
nombres efgaux,les fommesferont efgales. Com-
me fi au lieu du premier As , on met va fix , aloxs
la fomme des points fera augmentee de g, Car au
licu de 3,¢lle fera 8. Mais aufli ala premiere carte
aulicude 14 , quony adiouftoit pour accom lir
15 yon n'adiouftera maintenant que 9, qui {(r;nt
cinq moins. Parquoy le refte des cartes fe treuue-
raaugmenté de cinq. Dont il appertde la verite
de mon dire.

AD
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ADVERTISSEMENT.

De ceste demonflration on peur recueillir vne regle
generale pour tout nombre de cartes, gmel nombie que
Vo faffe accomplir(car anliew de 15 , on pourroit faire
accomplir 14513, 16,8 ) qui eft telle. Triple le nombre

e tufass accomplir,c an produit adioufte 3 , & foub-
Jtray cefle fomme de tous le nombre des cartes : le refte fe-
ra le nombre qu’il te faudra foubflrasre des cartes reflan-
tes pour faire leien. Comme en Vexemple donné triple
15,vient 45. adioufte 3.vient 48.foubftray 48. de §2,vefte
4:le nombre qu’il faut oSter des cartes restantes.

Que file triple du nombre gaon fait accomplir auee
3. Je treune efgal & rous le nombre des cartes , ¢'est figne
que le nombre des cavtes yeftantes , dosr exprimer tuffe-
ment le nombre des points des tross carses chaifies.

Que [i le mefine triple ioint auec 3, st plus grand
gue tout le nombre des cartes, alors il ¢ fans foubftrasre
le nombre des vartes, 5 le vefle fera wi nombre gu'il fant
adioufler au nombre des cartes refbantes pour fasve le
seny Parexemple Sil n'ya que 36 cartes,crqu’on vensl-
le comme auparanant fasre accomplir i : Pour tronser
ba vegle tn triplevas x5 viendya 45s0m adiouflant 3,vient
48. Qui ne fe pent Joubfiraire de 36. nombre des caries,
parquoy au vebours ; foubfbray 36. de 48, ¢ le e 1.
Jera vn nombre g’ foriidra adiousier- anx carres ¥e-
Rantes , vfans icy dodddizion au liew de foubstra-
&ion. ' W

Et en effest cecyn'eft point changer la regle donice,
comme: posrront comprendre aisement ceix “ghi - foms
sans fos pew exercez en VeAlgebre; G gui fganent les

F

3 regles
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regles & Addition , & [oubftrattion par plus & par
meins, Car fuinantla regle il fandroit foubfvaire 48 de

36 5 ce qui f¢ feroit par le figne de moins , & diroit-on
gue le vefbe feroit,moins 12, Puts il faudroit foubitraive
moins 12,4 nombre des cartes reStantes 5 ce qui 5t an-
tant comme adionfler 12 an mecfme nombre.

_ On pent doncques prattiquer ce ies en infinies fagons
differentes. (ar premicrement. on le peut faire en tout
nombre de cartessquellesgu'elles [oyent 5 ¢ combien de_
poinis gi'on faffe valoir chafque caree.

Secondement on pent fasre accomplsr quel nombre que
Fon veut,compusant tonfiours les points de chafque carte.
Voire il w'eft pas necefaire qu’aucc tonies trois on faffe
accompliy le.mefme nombre , mais on penut nommer tross
nombres differents,comme 13,14, 15 , & alors pour for-
mer la regle il fau adionster enfemble ces trois nombres,
&y adsouster 3., & parfaire tout le vefte comme i'ay diz
¢y deffus.

FEinalement onpeut faire le mefie ien en quatre,cing,
fix s on pluﬁenn cartes 5 @ former soufionrs des regles a
FPimitation de celle que 'ay donnee , comme fi Pon veut
deuiner les points de quatre. cartes , ¢ faire accomplir
1§.par toutycs que le nombre des cartes foit. 5 2, ie mul-
tiplieray PAr 45le nombre 15,viendra 60 5 4 qui i adson~

Jleray 4, viendra 64 ic foubitraivay de la le nombre
des cartes s a [gancic 52, veStéra 12  quieit le nombre
qu'sl fandra, adjouster. an,nombre, des cartes vesian-
_,{EJ‘,__ 1] z:,‘:‘ (Y g} o "
Pren garde fenlement qu'il peut arriner quelguefois
guelenombre des garees fera fipetiv, ¢ bes trors que tu
Seras.accomplir s grands quil n'y aura pas affez. de car-
tes pour ct faireyd ousesfars.au parfairas encere e iepsfi in
r Aeman

>
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demandes combien il Sen fant, qu'il n'y ait affez de car-
tes | pour accomplir les trois nombyes que 14 auras ordon--
né; pouruen qu alors i t'imagines que le refle des carses
foit le mefme nombre qui defant auecle (fgne de moins,
Par exemple que le nombre des caries foir 36, ¢ qgue i
Jaffes par rout accompliv 15,¢5 que les trois cartes choifses
Soyent2-3. 4. 1l eff certain quon ne pourra pas .accom-
Plir 15 pariout's car a la premiere carte il en fandroir
adioufler13;a la feconde 12.4 la troifiefmue 11.¢5 ces.trois
nombres auec les trois cartes choifies font 39, Parquay le
nombre de toutes les cartes w'eftans gue 36il £'en fandra
trois qu'on ne puiffe accomplir 15, par.tont 5 Doncques
imagine. 10y que le refle des cartesc'eft moins 3.6 puif~
que ien ce cas la regle enfeigne qu'an nombre des cartes
reflantes il faut adiouster 1. Adioufle 12 a--3 ., tt an-
ra5.9,le nombre des points des srois cartes choifes,

PR O'BLEME XVL

De plufieurs cartes difpofees en diuers rangs de-
uiner Laguelle on auya pens¢,

PRens 15. cartes s & les difpofe.en trois rangs,
fibien qu'il s’en treune cing en chafque rang,
& que quelcun penfe laquelle qu'il voudra pour-
ueu qu'il te declare en quel rang clle eft. Alors ra=
mafle apart les cartes de chafque rang , puisioint
lestoutes enfemble,mercane toatesfois le tang ou
eft la.carte penfec au milien des deux autres.' En
apres; desechef difpofe roures les eartesen trois
rangs;en: pofantivne an premier;, puis vne au fo-
297182 ) cond,
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condspuis vie au troificfine ;& en remettant de-
rechef vire au premicr , puis yne au fecond , puis
vne au troifieline , & ‘ainfi iufques a ce qu'elles
foyent toutes rangees. Alors demande en quel
rang ¢ft la‘carte pcnfeef , & ramafle comine aupa-
rauant chafque rang 2 parr, mettant au milieu des
autres,celuy ot éft [a catte penfee; & finalement
difpofe les encore enttrois rangs de la mefme (or-
te qu'auparauant,& demande auquel eft-ce que fe
treuwe la carte penfee’, & fois affeuré qulelle fe
treuuera lors la-troifiefime du rang o elle fera,
parquey tu la deuinetas aifément.

Quié i tu veuxencore mieux couurir lartifice,
tu peus ramaffer derechef toutes les cartes en la
fagon que vay dit deflus y metrant au milieudes
deuxautres, le rangot eft la carte pehﬁt'e y& lors
la carte penfee fe treuuera aumilien de toutes les
quinze Tartes , fi; bien que de quel cofté que I'on
commence a conter elle fera toufiours la hui-
Gl Aoitie BN 1

Ceieufe pr'nttj' ue ainft communement , mais
P'enfegneray en I'aduertillement comme on peut
faire le mefme en tout nombre de cartes,& en
beaucoup de fagons differentes 124

BEMONSTRATION.

Qut ‘refidee raifon infyllible:de cecy!, il me
Pﬁwt preuuer que difpofantlescartes ainli que
i'ay ditpat trois-fois: ; en fin‘apres: la troifiefme
fois lacarte penstie-eft neceffairemée la troifiefine

du rang ouclle fe! treuue. Qv pren garde que la
premiere fois ayantrangé en Treisirangs quinze
i cartes
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caxtes, comme 'ay dit , quand tu fGais en quel
rang eft la carte penséetu és affeuré que © cf_i: vne
des cinq quifont en ce rang la.Partant recucillant
apare les cartes de chafque rang , & mettant an
milieu des autres rangs, celuy oucttla carte pen+
{ée & les difpofans derechef comme i'ay enleigne
alors tu metsen diuers rangs les cinq cartes qul
auparauant n’eftoyét qu'en vn feul rang, Parquoy
regarde bien en quelles places tombent les cartes
da rang du milieu , entre lefquelles ta feais que
doit eftre la carte pensée , & remarque ces cing
points.

1. Quela premiere tombe au fecond lien du
troifiefme rang.

2. Que la feconde tombe au troifiefme lieu du
premier rang. ;

3. Que la troifiefme tombe au troificfme licu
du fecond rang.

4. Que la quatriefmetombe au troifiefme licu
du troiliefme rang.

5. Que la cinquiefme tombe au quatricfine
lieu du premier rang.

Doncques fi la carte penfec eft lors au premier
rang, tu és affeuré que c’eft la troifiefme  on qua-
triefme d'iceluy par la remarque du fecond &qua-
trie(me point, parquoy difpofant derechefles car-
tesen la fagon ordonndée;elle tombera neceffaire-
menten latrojfie{lime place du fecond ; ouen la
troufiefine da tieificfime rang;par le troificine &
quatrie{me point. X

Que frapres lafeconde difpofition la carte pé-
fee eftayfecond rang ; taes_alfeuré que ceft la
T S trot
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troifiefime du mefine rang ; par la remarque du
troifiefme point , parquoy dés lors tu la peux de-
uiner , mais quand bien tu rangeras derechef les
carres en lafagon exposée ', elle recumbera ron=
fiours en la mefime place par le mefme. troifiefine
point.

Que fi la carte pensce apres la feconde difpofi-

tion cft au trotfiefme rang, tu és affeuré quecelt

lafeconde; ou la troifiefine d’iceluy par la remar-
que du premier, & du quatriefime point, parquoy
rangcant derechef les cartes, elle tombera infalli-
blement en la troificfine place du premier rang,
par le fecond point,ouen latroifiefme du {econd
parletroifiefme point. Donques, quoy qu’il ad-
uienne, apres la troifiefine fois,la carte penféefe-
ra toufiours la troifiefme du rang ourelle fe treu-
uera. Ce qu’il falloit demonftrer.

ADVERTISSEMENT.

Sitn comprens bien le fondement de ceien il re fera

bien aisé de le farre en tout mombye de cartes , i en plu-
Jeenrs diﬁ/cnte:ﬁzgom. Carla fine[fe confifte cn cela,que

les cartes d'vn me[me rang par vne antre difpofition: fe
ffppzrfm,é- [e mettent emdiners rangs site que ie veux

¢fclasrcir enrierement, par vn exemple. facile. Pren 16.

cartes, ¢ les dzfpofe [fevlement en denx fang; stellement
gl yenait 8.4'vn cofté 5 ¢ 8. de Pautre. Lovs foa=
chant en quel vang eff la carte penfee stn és. affeuré que.
c'eft vne des hust:parquoy prenant lescartes de chafque
ang 4 partsc des difpofare deselle forreque tu en mei-

165 Vae.an premier rangstaptre an fecond pris.vne av.
; , premier
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premierspuisvne au fecodss ainfi infques ala finytuois
bie que des huit cartes entre lefquelles eff la carte pensee,
i en tobe quatre d'vn coflé & quatre de Lautre, parguoy
demadant lors en quel vang eft la cavie pensée tu és. affen-
vé que 'oft vne de quatre. Que fitnles ranges derechef
ainfi que.i’ay dit 5 de ces quatre la il en 1ombera denx
d'vn cofté, ¢ deux delautre, pariantfitu {gais lovy en
quel rang eft la cavte pense , in és affeuré guec’est vne
des deux. Que fifinalement tn les ranges encore comme
il faur,de ces denx la Uvne [e treunera an premier vang,
Vautre an fecond. P arquoy [cachantlors en quel rang eff
la carte pensee, tu la deusneras infalliblement. Qe fitu
venx faire le sen Plus promptement prenant les mcfmes
16. cartes, ilte les faut di/lbajér en quatre rangs , [i bien
guen chafque rangilyen ait 4. & dpre; anoir few en
guel rang eft la carie pensée, difpofant devechefles car-
tesenla fagon ¢y deuant expo:e'e, les: quatre de ce rang
la fe fepareront toutes,tellement quvne tombera an pre-
mier rang,l antre au fecond, antre au troifiefme; Uautre
au quatrie(me. Partant tout incontinet tu peunx: demi-
nerla caree penfee feachant le rang owelle off pour alors.
DPar ce mefme ariifice quelques vns fort vn autre ieu
ffﬂé’l geniil, par lequel plufieurs cartés effant propostes
a pluficnrs perfonnes , om deuine guelle carte  chafyue
perfonne a pense. Par exemple qu'ilyair quatre ,rrc':ﬁm-
nes., pren quatye cartes gy les monfhiant: a la piicmier,
perfon\ne, dis<luy gi’eile penfe celle galelle” voudrar ;g5
mets a pactees guatiecarnas: Puis pren-en quasre. au
1res ¢ les prefente de i fine a la fecomde perfonne: ok
fin giielle penfe celle gidelle voudras ¢ fais encor: raus
lemefs e ainec la troifiéfine- & quarriefine perfonne. pd=
lors preslesquatie carees. de i premicre pecfonne ¢ les

difpofe
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difpofe en quatre rangs, o icelles range les quasre
de la feconde perfonne ; puis les guatre de la troifiefme,
puiscelles de laguatriefme., E; prefentant chafiun de
ces quatre rangs a chafgue perfonne,demande a chafou-
ne en quel.vang eft la care par elle pensee:car infallible-
mentlacarte de la premiere perfonne,ferala premiere die
rang ou elle f¢ trewuerala carte de Iy féconde perfonne
féra la fecondede fon rang; la carte de la troifiefme, féra
latraificfme en fon rang ;& la carte de la guarviefine,
ferala quatriefme du rang ou elle ¢ treunera, Ei ainfi
des antres, 5's] Yaplus de perfonnes , ¢ par configuent
Plas de cartes. Lavaifon de cecy eft bien euideme , par-
tant ie ne m'y amuferay pas dauantage.

PRROBLEME XVII

Denzner de plufienys cartes, celle que quelgn’'vn
anya pensé.

PRen tang de cartes qu'il re plaira, & les. mon-
ftre par ordre a celuy qui en voudra penfer
vne, &quiilen penfe vne pourucu quil fe fou-
uiene la quantiefine Ceft 2 {avoir i celtyla pre-
micre,ou la feconde,ou la troifiefine B Mais en
mefme temps que'tu luy monftres les carces Pyne
apres l'autre conte les fecretrement » 8 quant il
aura pensé, & que tu auras conté rout outre quil
te plaim,pren les carcés quetu-auras contées , &
dont tu fcais parfaitement lenombre |, & pole les
furdes aurres que tu nas pas contées , de telle for-
tequeles voulantreconter elles fe trequent dif-
poses ancontraire , i feanoir que la derniere folit

: a
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la premiere, & la penultiefme {oir la feconde , &
ainfi des autres. Alors dis hardiment que les con-
tant en celle fagon la carte pensée rombera: fous
le nombre des cartes par toy fecrettement con-
tées & tranfposces, puis luy demandant la quan-
tiefme eftoirla carte pcnsée, commence 1 conter
tes cartes ainfi que i‘ay dit a rebours, & fur la pre-
miere mets le nombre exprimant la quantiefime
eftoit la carte pensée, & fuivant I'ordre des nom-
bres, & des cartes tu ne failliras iamais de ‘ren:
contrer la carte penfee, lors que tuarrineras au
nombre que tu auras dit.

DEMONSTRATION.

[ofle Be TG00, B T, e IH. K. |
Ix. 2 3. 4. §. 6.7, "8 9. |

P Rens les cartes A.B.C.D.E.F.G HK.& quela
premiere foit A, la {econde B. la troifiefme
C ». & que la carte pensée foitla quatricfine, 3
fcavoir D. & ﬁlppo(j()ms quetu ayes conté tout
outre qu'il t'aura plcu, a fgauoir iufqnes 2 K. qui
font 9. cartes. Alors ayant renuersé ces 9.cartes &
commengant a conter par la derniere,ta diras que
la carte pensée viendra la neufuiefme. En apres tm
demanderas la quantiefme eftoit la carte pensée,
& onte dira qu'elle eftoitla quatriefme, parquo
mettant ?uatrelur leK. & cinq fur H. & fix fur
G. & ainfi confecutiuement tu trouneras que le
nombre 9. tombera infalliblement fur la carte
pensée D. Or la caufe de cecy n'eft pas trop ca-
chée,
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chée, ‘car en contant les mefmes cartes arordre,
foit.qu'on commence par vn bour , ff)it qu'on
commence parl'autre, il y a toufiours le. mefine:
nombre d'vn cofté & d’antre. Donequesil y aau-!
tant de cartes defpuis D. julques 3 K , que défpuis
K. infques 2 D. Partant puis que mettant quatre
fue D.le nenfrombe fur K. il eft certain que fil'vn
mer quarre {ur K. il faudra que le neuf rombe fur
D. Parquoy la practique de ce probleme eft fuffi-

famment demonfirée,
 ADVERTISSEMENT,

nelgues vns prattigaent ce ienon pet diuerfemens
& femble qud'ils le faffent pour miewse counrir Partifice.
Car il adiouflent toufiours 1. an nombre des cartes qi'ils
ont contéesy ch difent que la carte pensée tombera Joubs
ce nombre laainfi angmenté dvnimais aloys ayant-de-
mande la grantiefie éftoir i carse pensée , ils ne ‘tom-
ENCERt DS 4 conter par ce nombre |3, mais parvn plus
Grand d'vne vnité,comme en Vexemple donné sayant ci.
1¢ 9 cartesiils dironr qgue la carte pensée viendra la ds.
xiefmesmais ayant [eengielle estoir Ia quatriefine , ils
mettiont cing fur le K fix fur H.fept far G & ainfi cox-
Secntinentent. }

' Oril appert affez que cefte fagon de faire vessiens 4
celle que s'ay donné , carfion accron efgalement denx
nombres,les fommes garderomle mefmeinterualle par:
guoy emre §. ¢ 10.4by aantant dinmerualle gu'entre
4 & 9: Doncgses i mettant 4 fur K, ie-y. tombe(tr D.
camme 1’2y presucyil fast necefaivement que mettans .

ir K. le 1o, tombe fur le mefme D,
’ ’ " PROBLE
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PROBLEME XVIIL

De plufieurs wnitez parordre difpofees en rond,
. /
deniner laguelle on anra pense.

A Oyent par
; exéple dix

L it B vnitez A.B.C.

i i BALCH I

. difposées

K 2 3. C come tE vois,
tellement que

H 8 4 D A foit la I?rc-

y SPRIE s B miere; B la {¢-
H@Giousg . conde, C.la

2103 troifiefime Re.

o ¢ comme fice-

ftoyent dix cartes commengant par I'As , & {ui-
uantpar ordre iufques a dix;& que quelqu’vn pé-
fecelle qu’il voudra, puisiqu'il en touche vne la~
quelle qu'il luy plaira. Lors au nombre de celle
quiil.aura touchée adioufte le nombre iufte de
toutes les vnitez, & luy fay conter 2 rebours iuf+
ques cefte fomme 13, commégant par celle qu’il
atouchée,& mettant fur icelle {ecretement le ng-
bre de cellequ'ila pensé, & infalliblement 4 a fin
il tombera furI'vniré pensée.Par exemple qu'il
penfede G. 2 fcauoir 7. & qu'il touchele B. i {ca-
uoir2. Adionfte 3'2. tout le nombre des cartes &
feauoir 10. tuauras 1z. disluy: qu’il conte jufques
ar2.commencant dcfptlis B. &allant 2> rebours

du
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du cofté de A. L. K &.. mettant le nombre pensé,
a fcauoir 7. fur B. Ainfi 8, tombera fur A. & 9. fur
L. & 10.fur K. & 11. fur H. & finalement 12. fur
Pynité ‘pensée G. Le mefime adnicndroit quél
nombre d'vnitez qu'il y eut,comme s’il y en anoit
15. tuadioufterois 15. an nombre de 'vnité tou-
chée,& ferois conter iufques  tellefomme;allant
arebours & commencant par I'vnité touchée , &
mertancfur icelle le nombre de I'vnité pensée &
ainf1 d¢s autres.

DEMONSTR ATION.

A demontftration de ce ieu eft facile prefup-
L poﬁmt deux principes; L'vn eft celuy que i’ay
def-ja apporté en la demonftration du proble-
me precedent; a {cauoir que pluficurs vnitez eftar
difposées par ordre, fi 'on met vn nombre fur
la premiere , & que continoant 2 conter {elon
Pordre nacurel des nomibres,il en tombe vn au.
rre fur la derniere,le mefme nombre: tomboit fur
la premiere , (i Yonmet furla derniere celuy la
qu’on auoit mis furla premiere; & qu'on conte a
rebours. ,

L’autre principe eft que plufieurs vnitez eftant
difposées en tond, fil'on commence 2 conter par
quelqu’vne,& qu'on mette quelque nombre fur
icelle,pourfuinant de conter en rond infques a ce
quon renienne a celle par laquelle ona commen-
eé,le nombre qui {e fair adiouftant tout le nom-
bre des vnirez a celuy qu’d aura mis fur ladite vni-
té;rombera fur la mefine vnité,  Par exemple lquc
‘on
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P'on commence 2 conter defpuis A , & que l'on
‘mett¢8 deflus, 1 efteuidenc que i 'on parfait e
rond, en fin deflus lemefme A,il rumbera 18. qui
fe fait adiouflant 8 au nombre des vnitez qui
eft 10, 19 o

Car commenceant 3 conter par vne des vni-
tez,& parfaifant toutle rond, on paccoutt toutes
les vnitez  parquoy c’eft autant que prendre togt
le nombre defdittes ynitez, - :

Or celafuppolé , que quelcun ajt penfé ynité
G.a [ganoir 7. Alors celle qu'il touchera,ou ce fe-
ra la mefme ; 0u vne autre apres {uivante en Log- -
dre natarel des nombres,ou vne autre deuant.

Premierement qu’il ait touché lamefine, alors
la chofe eft enidente. Car par laregle donnee il
commécera 2 conter defpuis le mefme G.iufques
4 17,mertant 7 {ur le mefme G,parquoy par le fe-
cond prefuppof¢ , le nombre 17. tumbera fur le
mefme G.

Secondement quil ait touché vae ynité fuivi-
te comme L. alors adiouftant le nombre des vni-
tez felon la regle aunombre de L, tu feras conter
infques 2 20,mettant fur L le nombre penf¢ 7. Or
eft il que Geftant 7, & poutfuiuant a conter pat
ordre,le nombre 10.tombe fur L.Doncques i for
L. nous mettons 7sen contant-a rebours, & reue-
nant pat le mefime chemin,le nombre 10.tumbera
infalliblement fur G. par le peemier prefuppofé.
Doncques le nombre zo.tomgera aufl furle mef-
me G.par le fecond prefuppofé.

Finalement qu'il ait touché quelque vnité pre-
cedente comme B,alors adiouftantao 3 2, tu };ms

G conteg
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conter iufques a12 , mettant le nombre penfé 7,
fur B:& allant du cofté de ALK, : Oreftil que
mereant 2. Deffus B,& contant naturellement du
cofté de C.D 8. le nombre 7. tombe fiir G;Donc-
?ucs il’on s’im:igine que B {oit 7,il senfuit qu’é
uppofe que G. foit 2. parle premiet prefuppofe.
Parquoy quid I'on met 7.deflus B;& qu'on pour-
fuit 3 conter du cofté de A, C’eft antant que fi 'on
auoit commencé a conter defpuis G ; mettant ‘2.
fur iceluy. 11 eft donc ¢ertain par l¢ fecond pre-
fuppofé que pourfuinant a conter,& patfaifantle
rond,le nombre 12 tombera fur lé mefine G. Par-
quoy la prattique de ce ieu demenre patfaitce-
‘ment demonttree.

ADVERTISSEMENT.

On peut en denx fortes dinerfifier la prattmque de ce
iex.

Premierement faifant commei'ay dit gue quelgues
wns font au probleme precedent. Par exemple qu’on
it penséy , &b souché B comme cy deffus Aulien de
Saire conter sufgues a 12,comme la regle donnée enfeigne,
ie feray conter infgues a 1 3,qui eft 1. plus:miais alors fur
Vonité touchee B , ie ne feray pas menve le nombre pemc’
7 > ains Lanire gui fir,a feanoir 8 , & infalliblement le
nombre 13. tombera fur G. & il eff certain que par cefle
Sagon Vo consre mieux: Lartifice.

Secondement pour trouner le nombre infques anquel
ie veux faire conter. lepuis aw nombre de Poniré tou-
ehee , adioafler le nembre de toutes les vnitez non vne
Sfois feulement,mais deux, trois quatre ou plufients fois.

Par
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Par exemplele B.eflant touche ie peux faire conter inf-
Ques @ 13,04 iU[ques @ 22.08 infGues 4 32.4 28¢5 ainfi
sufques a: quel ansre nombre qui prouiendra adionflant
a 2. guelgue multiple de 10. & laraifoneftla mefme
que celle gue £ay apportee an fecond prefuppose , car fur
damefme vinisé que tombera 12 , fiur la mefmespaifaifant
le rond tomberont auffi 22, 32. 42. .

Le:mefme Sentend filon veus prattiquer le icw en la
fagon cy denant declaree. Par exemple le mefine B eftit
touchi:; fi l'on fait conter infques a3y au lien de 1250
pent anffi faire conser iufques @ 23+ 33. 43. Be. & ainfi

* des antresvnitez.,

Prens garde que. (i n fais ce ies.anec dix cartes , il
atra plus de grace s & Lariifice fe:cachera mienx [i tu
venuerfes les cartes , tellement qu'on ne vaye pas comme
elles fone difpofees:mais sl oft nece(aire que tu remarques
la difpofitson d'icelles ya fin de Jeaubir le nombre de - la

carie touchee pour srouner celuyiunfgues anquel il fant
faire.conter, '

PROBLEME XIX.

Sz deyx ont proposé entre eux,de dire chafcun
Fun apres Lautre alternasinement v nombre i
Plasfiriqui touresfoss ne furpaffe point v certain
nombré prefixe, pout voir adionfRant enfemble les
nombres qi'ils diront qui arrinera plaftoft aquel-
que nombre prefcrit ; faire fi bien qu'on arrine
toufiours le premier.an nombre defiiné.

Gai2 Soit
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Oit 100.le nombre deftiné, & quele nombre

prefix,qu’on ne peut pafferfoit 10, fi bié qu’il
foit permis de dire 10, ou tout nombre moindre.
Par exemple le premierdie 7 , le {fecond 10, qui
font 17:puis le premier fPrenne §squi font 22: & le
fecond prenne 8, qui font 30 : & ainfi toufiours
Pyn apres I'autre alternativement préne vn nom-
bre i plaifir ne furpaffant point 10. & qu'on ad-
ioufte toufiours les nombres qu'ils diront infques
ace qu'on paruienne a roo. & que celuy qui dira
le nombre accompliffant roo 4foit reputé pour
vainqueur. Or pour vaincre infalliblement , ad-
ioufte 1.aunombre qu'on ne peut paffer, qu'eft
icy 10, tu auras 11,& ofte continuellement'r , du
nombre deftiné 100, tu auras ces nombres. 89.
78.67. 56. 45, 34. 23.12.1. Partant fi tu commé-
ces a dire 1. quel nombre que ton aduerfaire dife,
il ne te pourra empefcher de paruenit 212, 8cde
laaz;, & dela,azg, & delaa 45, & delaas6, &
de 13,2 67,& de la,a 78,8 de la,a 89,8 finalement
dela,aro00. Dontil appert que fi les deux qui
ioiient 2 ce feu fcauent tous deux la fineffe infal-
liblement celuy qui commence emporte la vi-
&oire. Toutesfois ce n’eft pas regle génerale, car
fi T'on changeoit le nombre deftiné a{gauoir 100,
ou le nombie qu'on ne peur paffer a ﬁ;auoir 10, la
chofe pourroit aller autrement,comme ie decla-
reray cy apres »

DEMONSTRATION.

A demonftration de cecy eft affez euidente, fi
Pon confidere attentivement la fagon que
i'ay
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i'ay donné pour former la regle generale. Car en
I'exemple propofé(qui nous feruira pour tout au-
tre) quand ta prens 11. furpaffant d’'vn le nombre
10. que l'on ne peut furpaﬁ&r » & que tu loftes de
100,dont il refte 895l appert que {i tu dis 89,quoy
que die ton aducrfaire,il ne te peut empefcher de
paruenir a 100. Car premierement quand il di-
roit le plus grand nombre qu'’il puiife dire a f¢a-
uoir 10, ne peut paruenir 4 100.d’autant qu'entre
89,& 1oo,l'interualle eft 11. mais il ne parviendra
qu'a 99 & partant il ne te reftera qu'vn pour ac-
complir 100.

Secondement quand il diroit le moindre qu'il
puifle dire , & fcauoir 1, tu ne lairras pourtant de
gaigner,car il ne te refteraque 10 pour paruenir a
100 ; d'autant que la difference de 89 2 100 eftant
ms’il adioufte 1. a 89, il ne te faudra adioufter que
10 pour parfaire 100.

Finalement quel autre nombre qu'il dife entre
L& 10,il eft trop enident qu'a plus forte raifon tu
pourras accomplir 100. Pour lamefime caufe fi de
89 tu oftes 11, don il refte 78,il appert qu'ayant
pris 73. ton aduerfaire ne te peut empefcher de
venir 386 , & pour la mefme raifon ayant dit 67,
on ne te peut empelcher de dire 78,&ainfi de tout
les autres nombres aflignez qui reftent oftant c6-
tinuellement 11. Doncques la regle eft infallible
& parfaittement demonttree.

ADVERTISSEMENT.
On peut apporter de la dimerfité en la prattique de

ceien,

Gt Pre
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 Premicrement a canfe quele nambre defline pour'y
parnenirspeut eftre quel nombre gue Lon voudra choifir,
par exemple an lien de 100,0n f¢ ponrrost propofer izo,
& alors les nombres qud'il fandrost vemarquer feroyent.
109. 98.87.76. 65. §4. 43. 32, 21.10.  On il appert
anffi que celuy qui commencerost gaignevoss infalli-
blement.

Secondement pouirce que le nambre prefix que Uon ne
pent paffer.fe peut anffi changer a plasfiv. Par exemple
vonlans toufionrs paruenir a 100.on pourvoit pour le
nombre prefix choifir. 8, ¢ alors les nombres gu'sl fan-
dreit remarquer feroyent 91.82.73.64.. 55. 46. 37.28.
19.10. 1. ¢ celuy qui commenceroir gagneroit anffi.
e Mais fi L'on prenoit 9 pour le nombre prefix , les nom-
bies 4 remarquer feroyent 90. 80. 70. 60. 50. 40. 30.
20 10. Partant il appert que celuy qui commenceroir
pourroit perdresfi U antre entendoit le fecret du jeu, d’au-
tant que le premier ne pounant paffer 9, ne pourroit par-
nenir 4 10,¢45° ne porinant dive moins gue 1, il ne pour-
r0it empefcher que lantre ne paruint & 10. ¢ partant il
ne posrroir empefcher qu'sl ne paruint a toss les antres
nombres confecutinement ¢ finalement a 100.

e Maisil eff certain que tows ces ieux me fe font pas
ordinairement auec cenx quiles [canent defia , ains anec
cenx: qui les ignoveas, -Partant [i ton aduesfaire ne [fait
pasla fine[fe du ien , tu ne dois pasprendre roufionrs roms
les nombres remarquables ¢ neceffaires , pour gaigner
infalliblement , car faifant ainfi tu defeonnyiras trop
Partifice y ¢ 5l eff homme de bon efprit il remarquera
tout incatinent ces nombres la,voyant que tu choifis touf-
iours les mefmes:mais an commencement tn penx dire
a la volee des antres nombresyinfques a ce que tu &Z/’F;O‘

ches
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ches du nombre defliné , car alors tu pourtas fubtilement
accrocher quelcun des nombres neceffaires de pewr de-

[ire furpris.
PROBLEME XX.

Eftant proposé quelgue nombre d'vnitez dj-
Stinguees entre elles ,les difpofer & ranger par
ordye en telle forte , que reiettant toufiours la
nenfuiefme,on la dixicfme,on la tantiefme que
Lon vondraiufques 4 vn certain nombre, les re-
Jtantes [oyent celles que Lonvoudya.

N aaccouftumé de propofer ce probleme
O en cefte forte. Quinze Chreftiens & quin-
ze Turcs fe trenuent fur mer dans vn mefime na-
uire,& s’eftant efleuee vne terrible tourmente; le
pilote dit qu'il eft neceflaire de ietter dans la merx
la moiti€ des perfonnes qui font en la nef , pour
fauuer le refte. Or cela ne fe peut faire que par
{ort;Partant on eft d’accord que fe rangeans tous
par ordre,& contant de neuf, en neuf, on iette
chafque neufuiefme dans la mer iufques a ce que
de 30. qu'ils font,il n’en demeure que 15.On de-
mande comment il les faudroit difpofer pour fai-
re que le {ort tombat fur les 15, Turcs fans per-
dre aucun des Chreftiens. Pour faire cecy proms-
ptement remarque ces deux vers.
Mort tu ne falliras pas.
En me liurant le trefpas.
Et pren garde feylement aux voyelles a ¢ i o u.
G g T’ima
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~Timaginant que la premiere a,vaut vnsla feconde
¢, vaur 2 ; la troifiefme i,vaut 3 5 la quatriefme o,
vaut quatre;& la cinquicfime u,vaut 538 d’autant
quil faur commencer par les Chreftiens , en la
premicre {yllabe (Mort ) la voyelle 0 te monftre
qu’il faut en premier licu mettre 4. Chreftiens: en
ia feconde fgllabc (Tu) la voyelle u te monftre
qu'il faur apres ranger 5. Turcs. Ainfi (ne) fignifie
2. Chreftiens;(fal)vn Ture; (li) 3. Chreftiens;(ras)
vn Turc (pas) v Chreftien ; (¢en) 2 Turcs ; (me) 2
Chreftiens; (li) 3.Turcs: (urant)vn Chreftien;(le)
2 turcs; (tref)2 Chreftiens; (pas)vn Turc.La regle
generale pourfairele mefme en tout nombre def-
pend de ce que ie diray en la demonftration,

DEMONSTRATION.

Oulant faire ce ieven quel nombre que ce
: {oity par e:i‘emple €n. 30, imagine toy 30.vni-
tez toutes {einblables comme celles que tu vois

| ooooovb0b60000006 | commengant &
| o0ob6000000000000 | conter par la
prefiere, mars
que la neufuiefme ou la trantiefme que I'on vou-
dra.auec quelque figne comme mettant deflus
cette marque, puis conte- defpuis celle que tu as
marquée, de Ja mcfinefagon ; & marque aufli la
neufuicline, & continue a faire le mefme recom-
mengant quand tu {cras au bout,& faurant toures
celles que tu auras defjé Marquees iufqu-cs ace
que tu en ayes marqué le nombre requis , comme
.en

icy defcrites,&
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enl'exemple proposé, iufques a ce quetu enayes
marqué quinze; car alors toutes les vnitez mar-
quées {eront celles qu'il faudra rejetter; & les au-
tres,celles qui demeureront. La raifon en eft bien
euidente. Parquoy i tu remarques la difpofition
defdictes vnitez,a {auoir comment les marquées
font difposées parmi les né marquées,tu feras ai-
{ément vae regle pour quel nombre que ce foit.

ADVERTISSEMENT.

1l es? aisé avoir que ceien f¢ peus prasiquer fort di
Herfement. Car premierement, le nombre des vnitez. pent
efbre tel gue Lon vest, par exemple au lie de 30. on en
pounoit meitre 40.50. 6o, ou plus s ou moins. Seconde-
ment anlieu de vejetter toufionrs la neufuiefme , on peus
reietter | fixiefme,la dixiefie,on la trantiefine que I'on
voudra,

Finalement aulies d'en rejester antant gu'il en de-
meure on peut nen rejetter que tant pex que lon vondra,
tellement qic'il en demenve dauantage , ou bicnen reier-
ter fi grand nombre qu'il ‘en demeure bmucoup moing,
comme en Fexemple donné, Juppofant gu'il y ent en dans
la nef 6 Turcs feulement, ¢ 24 Chreftiens , ¢ que pour
defcharger le vaiffean, il n'en ent fallu ietrer en mer que
la cinguicfme partie des perfonnes a [tauoir 6. on les eut
ped difpofer de forte,que le fire fut tombe feulement fur
les 6. Turcs. De mefme 'il y anoit 20 Tures , & 1o.
Chrestiens , g5 gu'slen falluf? offer les 5. Onles pour-

roit difpofer en telle facon gue les 10. Tures S'en iroyent,
@ les 1o, Chrefliens demcureroyent.

Orcomme iy tonche en 1 preface de ceste @unres’eft
: @ s par

e R —— o E——
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parcefte innention que lofephe [¢ fanua trefubtilemient
dans lotapata ainfi qi’s recueillit euidemment des paro-
les A Egefippus touchant ce fairau 3. Liure de la guerre
de Hierufilem. Et bien qiil ne particularize. pas affez.
ceste allion, 1outesfois par ce gu'il dit nous nous pounons
smaginer comme le tout fe paffa. Car ainfi guil raconte,
il y eut 40..Soldats qui fe fanuerent aucc lofephe dans .
lelac., i bien qw'a conter ledit Iofephe. ils effoyent en.
tout 41. Partant fuppofons qu'il ordonna que contant de
17018 ¢ t70is, 02 tuerait touflones le troifiefime : e/l cer-
tain que procedant de la forte sen finil en deuoit refler
deux; parquoy tout le but de Ioﬁ'phe deuoit-¢ftre de [
Lliffer fubrilement en la place dvn de ces deux la. Or fi
tnweux foauoir de 41. perfonnes difposces par ordre,
reietzant tonfiours la troificfiney en quelles places feront
les deux gui doinent refter a la fin, tn te peux [ermr de
la veple gire i'ay donnce en la demonftration's & tu tron-
ueras que ¢'est en la fezicfime ¢ tremte-uniefme place,

PROBLEME XXL

Dlufienrs nombres ine(gaux effant propofez , di-
wifer chafiun dicenx endenx parties,¢ treu-
ner dewx nombres defGuels Uvn multipliant

. wne de[dictes parties, ¢ Uantre multipliant

. Lantre;la fomme des denx produits [e trenne
par-tout la mefme.

E Probleme couftumierement fe propofe en
( :ccﬂc {orte.Trois femmes vendent des pom-

au marché;la premiere en vend 20, lafeconde 0.
la
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iatroifiefine 40. Et elles vendent rout™ & vn mef-
me prix, & rapportent chafcune la mefme {fomme
d'argent, on demande comime cela fe peuit faire.

1 eft certain que prenant cecy crucment com-
me il eft proposé ; & s'imaginant qu'clles ayent
vendu toutcs leurs pommes 2 vn feul prix ; & 2
vne {eule fois; la chofe eft impoflible, caren cefte
facon il ne peuteftre que celle qui a plus grand
quantité de pommes , ne “rapposte d’auantage
d’argent. Mais il fe doit entendre, quelles ven-
dent adiuerfes fois , & 2 diuers prix , bien qu’a
chafque fois elles vendent chafcune 2 vn mefme
prix. Par exemple metrons que la premicre fois
elles vendent 1. denier la pomime , & qu'a ce prix
la premiere femme vende 2. pommes la {econde
17. latroifiefme 32. Alors la premiere femme au-
ra 2. deniers,la {econde 17. & la troifiefme 2.
Puis {uppofons qu’a la feconde fois elles vendent
le refte de leurs pommes 3. deniers la pomme, a-
lors la premiere pour 18 pommes qui luy reftent,
aura g4 deniers. La feconde pour 13. pommes
qui luy reftent,aura 39.deniers.Latroificfime pour
8. pommes qui luy reftent, aura 24. Or qu'onaf-
{femble rout argent de la premiere, 2 (canoir 2.8
j 4.8 tout celuy delafeconde;a {Gauoir 17 & 39.
& finalement celuy de la troifiefme , 2 feavoir 32
& 24. on treuucra que chafcune rapporte ¢6. de-
niers.Partantil appert qu'en femblables queftids,
le tout, gift a diuifer les trois nombres propofez
en deux parties , & treuner deux nombres done
I'vo mulcipliant vne defdictes parties , & l'autre
T'aucre, la fomme des deux produicts foit la mef-

me
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me par tout. Pour faire cecy i'ay inuenté la regle
{aivante generale & infallible perfonnc par cy
deuant ne s’en eftant anisé que ie fcache.

Pren les differences du moindre nombre des propofiz.
anec les plus grands, comme en Vexemple donné prenla
differencede 20.a 30. ¢ celle anffi de 20 & 40. 116 an-
745 10. & 20. Cela faityregarde quels nombres ces diffe-
Yences ont pour commune mefiire,comme 2.5.10.¢5 chos-

s pour tes multiplicatenys quelques deux nombres , dont
Vinternalle foit 2., ou s«ou 10, Comme 1 ¢& 3. o 1.¢5 6.
0% 1.¢5 7.04 1.5 11, Par exemple choifis 1 & 3. Alors
par Linterualle dicenx qui eff 2. diusfe la difference de
20.4 40, ( 4 ffanoir 20 ) ¢ par leguotient 10, multi-
plic apart les deux nombres 1 ¢5 3. 15 anras 10 ¢ 30.
Partant diesfe le moindre des nombyes propo(e 4 fea-
u01r 20, en deux: telles parties que tw vondras ponruen
gue la plus grande firpafle 10. le moindre des denx 10.
@ 30. Par exemple dinife 20 en 3. ¢ 17. ¢ adionfle
30.alamaindre, offc 10 dela plus grande , tn auras 33
& 7. les denx parties cherchees de 4o. [emblablement
pour trouner les deux partiesde 30. tu procederas ainfi.
Diuife la difference de 20 a 30. (4 fganoir 10) par Lin-
tevuale qui eff entre 1. ¢ 3. (& [eamair par 2.) le guo-
tient feva §.qui multiplie par 1. ¢4 3. donnera 5. ¢ 15.
Partant puis que 20, eff def-ja diniséen 3. ¢ 17. ad-
soufte comme anparauant 15. an moindre & Souftrai .
du plus grand, tw anras 18. & 12. les denx parties de
30. que tu cherches. Doncques tu as dinisé les trois nom-
bres propofex. comme il fant, a [eauvir le premier en 3.5
17. le fecond en 18. ¢ 12. letroificfmeen 33 ¢ 7. &
multiplians Pune de ces parties par 1. Vamre par 3. la

Jomsime des denx produicts <ft par sout 5 4.
Q) ue

w
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Que fianlien de x & 3.1 choifis pour multiplica-
ters 2 & 7. par leur interudlle 5. dinifela plus grande
difference 20. viendra 4. qui multiplic par 2. ¢& 7.don-
nera 8. ¢ 28. Partant dinsfe 20.le moindre des nom-
bres propofez. en dewx telles parties , gue la plus grande
Surpaffe 8. parexemplediufé 20.'en8. & 12. ¢ ala
moindre adionste 18. de la plus grande ofte 8.t anras
36. & 4. les deux panties de 40. femblablement par
Vinterualle 5 .diuife la moindre difference 10.viendra 2.
qui multiplie par 1.5 7.donnéra 4. & 14. Partant les
deuxparties de 20. cflant 8. & 12, adionfle 14. a la
moindre 5 offe 4 dela plus grandeytn anras 22 ¢ 8.
les denx: parties de 30. (Doncgues les trois nombres fons
diuifez. comme il faut,le premicren 8 ¢ 12..Le fecond
en 22. & 8. Le troificfine en 36. & 4. G~ maltipliant
Lune des parties par 2. L antre parz. la fomme des denx
produséts eft par.tont 100, ‘
Que fi 14 prens pour multiplicaterirs v & 1. dome
Finternalle eft xo. diwife la plus’ grande difference 20.
par Uinternalle vo. le quotient fera 2. gui multiplian: 1.
& 11 donmera 2: & 22. partans diwife le mosndre des
nombres propoféz. en dewx parties 5 dont la plus grande
furpaffe 2. comme en 6. & 14..¢ i lamoindre adionfle
22.05te 2.de la plus grande; sn anras 28. ¢ 2. pour
les parties de 40. Et par le mefme internalle 10.dinsfant
la moindyre diﬁ‘}'/ence 10.Vient 1. qui multl’plie’par 1.0
11. donme 1. G 11. Partant les parties de 20.eflam 6.c4
14. adiouste 13ala moindre, offe 1.de la plus grande,tu
auras 17.¢5 13.pour parties de 30.Donc le premies eff di-
diniséen 6. & 14.Le fecond en 17. ¢ 1 3. Le trojfiefme
en 28. b 12. Et miultipliant Fune de ces parties par 1.
Lantre par 11la some des dewe produits et par {out 160.
DEMONS
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. DEMONSTRATION.

A “."‘-‘ B 30lP 2:°Q 108 ] QOyét propo-
‘8 $83 .50 b+ %i Sfcz les deux

Py Hoz. K 18. nombres A. B.

EigmSp 1}"L 12, M a2, pouir les diuifer

s G N 1. ""“OAIG. emia fagon re-

e —— aife; Leur dif-
L Ly gL ’9*6" ?crcuce {oit C.
qui foinmefuree parlenotbre D, & prens deux
nombres E.Ridenrkinterualle foic.D. & divifans
C.par Difoicle quotiét G.qui maliplidt les deux
E:Fproduife les deux LaM. & diuifans A.lemoins
dre desidenxnombres® propofez en deux parties
HK.telles'qu’on voudyas pouruen ‘quede la plus:
grande K.on puiffe foubftraire Mule:moindre des:
deix L. M & adionftit énfemble H:Lifoit la fom-
me N.puis oftit Mde & foitle refbe:O. ic dis que
N. O!fonrles parties de B qui'muleiplices' 'vne
pat E:Fautce par F.produifent denx nombres, dét
la fomme eft efgalé atafomme des deux quife
produifmt,‘multipliant,H.K.lcs partiesidc A, (pav
fa confbruétion)par lesméfmes nombres E.F. Car
premierement que Nt O idints: énfemble {oienc
cfgauxaBafdle preuuc. :

Puis queD. eft Tinrerualle des nombres E. F.

il eft certainrque*D. Frenfernble: font ¢lgaux au
nombre E. parquoy - pa le r.duasle:nombre qui
ce faitmaltiplizt E.par G afganoir L.eft efgal aux
deux'qui fe produiFenc smultipliant par-le mef-
me G.les deux D.F.afcanoir aux deux ‘C.M. Parcit
C.elt
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C.eft Tinternalle des deux L.M.Parquoy fi dux
deux H.K .sious adioutons L,8cque nous en oftiés
M,ceft aurant que fi aux ‘deux H;K ;méust adion-
tions feulement le nombre C.Orde! cefte additid
& de cefte foubftra&tio lPtom'cncnr les denx N.O,
doncques N.O.font efgaux auxrnombrc«s» H K,
auec lenérmbre C.Patrant Puifque H:Kfone ef-
gaux 2 Aj&'que A Cifontelgauxa By Heft: eui-
dent que'N ‘O .font ¢fgaux aB.Ce quiil falloit
Preuu'er, g > ¢ Vi SC { \ { {
Secondement qu'on multiplie’H pag, F;& foicle
produit P.qu'on multiplie K -par E,& foit le pro-
duit Q. Dautre coftéqu’on multiplic aufli N.par
F, & foit le produit R.qu’on multiplie O parE.
& foit le produir T.le dis'que les deux: produits
P.Qioints enfemble,font ef;ga'ux- aux denx R.TL
Carpuifqie H Ljenfermiblefont efgause 4N Le
nombre.qui fe fait maltiplidt N par F(afcauoir R)
eft efgalauxdenx qui fefont multiplianc par ¢
mefmeF,les deuxH LyOr multipliant-H pat File
produit € P,Dont R.efvefgal a P.&auproduit
de la multiplication ‘d¢ L.par F. Scmb‘lab!emen‘t
puifque Kiéftefoal aux-devx M ©,Le nombre’%
qui {e faict multipliantK.par E,eft efgalauz deax
qui fe fontmultipliant parle \mefime Ejles deax
M O;or multipliant O par E,le produit seft, Tidéc
ques Q.eftefgal ¥ T,& au produit de la multipli-
cation de Mipar E.Partant R.SurpaffeP.da pro-
dujtde L parF. & Q. furpaffe T, du produit de
M par E. Orces deux produicts font cfganx (‘car
puis que le mefme Gmulripliant E'F, produi&
L'M,ilyatelle proportionde EaF, que de I
aM,
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2 M, parquoy il fe produit le mc{me nombre mul-
wipliant E par M ; & mulsiphanc F parL , parla
19 du7. Doncques R furpaile L. du melme nom-
bre,dontQ, furpafle To partant il eft enident que
P.enfemble,font la meﬁ';:: fomme que RT. Ce
qu'il falleit demonttrer, ,

La mefme raifon, & la mefme fagon de faire a
lieu fi lesnombres propofez font plus dedeux;car
felon lareigle on compare toufiours phafcun des
plus grands auec le moindre. Partant la_ demon-
ftrationeft generale, !

VADVERTISSEMENT.

1l fant igy remarguer dens: chofes,pony ne tomber pas
¢n guelque ingonuenient. . y 21r

La premigreefique comme la queftion f¢ propofe or-
dinairementsil fant euiter les fraftions, ¢ donner lafo-
Lution en nombres entierssqus ¢ft la canfe qu'sl eft prefque
neceffaire queles differences des mombres. propofel ayens
quelgue commune mefires 6ar autrement dinifan), com-
me enfeigne laregle, quelgw’vne des differences par v
nombre qui-nela mefurevoit passle guorient ne ferost pas
snsier 5 partant le plus fonnent en tout le. vefle de U'o-
perasion les fraélions [¢_trouneroyent entremeslées. I'ay
dit qree cela effoir [requ neceffarre , car guelquesfois il
peus arvimer gue bien quelzs fdicles differences n' ayent
poing de communemiefure quel vnité,zousesfois la folu-
sion [¢ pewt donner en nombres entiers , ponrnen que le
moindye des nombres propoféz. furpaffe an moins de 2. la
plus grande difference Par exemple foyent les trois mom-
bres propofez. 20.25.32. bien-que les differences 5. ¢ 12.

nayent
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o ayent poina de commune mefure que Lvnit¢ o neant-
moins,ponrce que 20 furpaffe de beaucoup 12. on pourra
Sort bien foudre la que/?ion,prcnam ponr multiplicatmr;
dewx nombres,dont Uinternalle foit 1. comme 1 ¢ 2.Q) ue
fin pmce:!es [elon la vegle,¢5 que 1u fafes 4. €16. les
deux parties de 20. tu trouneras 14. ¢ 11. pour les par-
ties de 2.5. ¢ 28.¢5 4. poar les parties de 32.¢5toufionrs
Pvne dicelles multiplice par 1 Lantre par 2. la fomme
des deux produills fera 36.

La feconde chofe digne de remarque eft.qu'il faut
auec grand efgal choifir des multiplicatenrs dont linter-
walle (oit vn nombre mefurant les differences. Car pour
ne tomber point en inconuenient il faut que lefdiéls mul-
tiplicateurs foyent tels que par lenr interualle diuifant la
plws grande difference, & par le quotien multipliant le
moindre defdicts multiplicateussyle produit fe treune an
moins moindre de 1. que le moindre des nombres propo-
Jex. Partant les nombres propofiz effant 20. 30. 40. ¢
les differences 10. ¢ 20. encor que 2. [oit lenr commune
mefure, [i ne m'efl-il pas permis de choifir pour mulsi-
Plicatenrs tous nombes dom Uinternalle foir 2. car fiie
pren 3. & 5. diuifant par linteruale 3. 1 difference 20.
Le quotient est xo. gui multiplie par 3. fair 30. qui ef?
plus grand que le moindre des nombres propofez. ( a fga-
Hoir que 20) parquoy la queffion et infoluble parce
moyen & la canfe de cecy eft affez. euidente par la regle
donnee, & par la demonfiration d'icelle. Car il fandyoit
dinifer 20. en denx tellesparties, que dela plus grande
on peut ofter 30. Ce qui eft manifestement impoffible.
Dont auffi on peut comprendre la raifon de ce gue iay
dit, qu'il e5t necefJaive que le moindve des nombres pro-

Pofex furpaffe, ponr le moins de 2.le produis de 1amyl.
H tiplication
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tiplication du moindre multiplicatenr par le quotient de
la dinsfion. Car il faut dinifer le moindre des nombres
propofez en dewx telles parties 5 que de la plus grande
on puiffe offer ledst produit. Or la plus grande partie
d'vn nombre ( ne voulant point admettre leSfrastions )
c'eft ce qui refe ostant 1.dudict nombre. Par exemple la
plus grande partie de 20. fans fraction.c eft 19.dsusfant
20.en 1. ¢& 19. Doncques puis que le produst de la mul-
tiplication fufmentionné dost eftre moindre que 19. il eff
Jorce que pour le moins il foit moindre de 2.que 2o,

Par tout ce qui a efte ditl,on voi affex. que ce proble-
me [¢ peut practiquer en beanconp defagons differentes,
@ peut recenosr beancoup de folutions. Car premiere-
ment fans changer les nobres propofez.on peut bien fou-
uent choifir beanconp de diffevens multiplicatenrs obfer-
was les conditions vequifes Secondemet encore retenat les
mefmes multiplicateurssla queftio peus recenoir differen-
tes folutions,felon qu'on dinsferale moindre des nombres

Propofex en differentes parties , ce qui [é peur faire bien
Jouuent enbeancoup de fortes,car il w'importe en quelle
fa;an,on Ic.rdiuije,paurum gue la plm gmnd: partie foit
toufiony s plus grande, que le produst de la multiplication
J#fmentionné. Troifie[mement,ayant vne fois choifi des
multiplicatenrs a propos, ¢& dinisé les nombres propofez.
en parties propres afoudye la question,retenant les mef~
mes partics, tu pewx. changer de multiplicatenrs,prenant
deux autres nombyes quelconques en mefme propertion,
comme au liew de 1 & 3 prenant 2 ¢& 6. o1 3.5 9.R¢.

Finalement cefleregle ne s'eftend pas feslement a tross
nombres, mas elle f¢ peut prattiquer en toute multiude

de nombres pouruen gu’onobferue toufiours les conditions

requifes,car on pourroit propofer tels nombres qmlla [a-
ntion
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wbion [eroit impoffible 5 comme qui propoferoit 20. 30.
41. '

PRO BHE ME"XXIL

De trois chofes ¢ de trois perfonnes propofies,
deuiner quelle chofc aura ¢fté prife par

chafque perfonne,

Magine toy que des trois perfonnes I'vne cft
remiere, Pautre feconde, autre eft troifiefme,
&lemblablement des trois chofes fais-en vne pre-
miere, Lautre feconde’, Yautre rroifiefme. Puis
prenant 24. gettons donne 1. getron ala premiere
perfonnc, deux a la feconde, trois ala troifiefme;
& laiffant les 18. gertons reftans fur la table ; pers
mets qu'a ton infcen chafque perfonne prenne
celle des trois chofes qu'elle voudra; cela faivor-
donne que la perfonne qui a pris la premiere cho-
fe , prenne des gettons reftans autant ‘que tu luy
enas donné,&?que la perfomlc qui a pris la {e-
conde chofc,prcnnc des gettonsreftans deux fois
autant que tu luy enas donné; & que la perfonne
qui a pris la troifiefme chofe prenne des geftons
reftans,quatre fois autant que tu luy en as donné.
Alors demande le refte des geftons, & pren garde
quil n’en peut refter que 1. ou 2.0u 3.-ou §. ou'6.
ou 7. iamais 4. Partant pour ces fix fagons diftes
rentes remarque ces fix paroles. t
Par fer,(efar,ladis,deusnt fi grand, Prince.
Que s'il refte 1 getron tu te feruniras de lapres
3 |2 mieke
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miere, il en refte 2. tu te feruiras de la feconde,
s'il refte 3. gettons,tu te feruiras de la troifiefine,
- sil refte §.getrons tu prendras la quatriefme &
ainfi confecutiuement.Or pour t'en feruir tu dois
remarquer, qu'en chalque parole il y a deux fylla-
bes dont la premiere fignifie la premiere perfonne
& la feconde fignific la feconde perfonne;fembla-
blement pren garde aux voielles a ¢ 5. Car n.ﬁ‘gni-
fie la premicre chofe, e la feconde, i la troifie me,
arquoy felon que tu trouueras vne de ces voiel-
res en vne des fyllabes,tu dois iuger qu'vne telle
chofe eft entre les mains d’vne tcﬁc perfonne. Par
exemple fuppofons qu'ilrefte 3.gerrons & que
partant il te faille feruir de la troifiefine parole
{adis. Alorsdautant que la premicre voiclle 4 eft
enla premiere fyllabe , twdiras que la premiere
perfonneala premiere chofe,, & pource que la
troificfme voielle /,eft en la feconde fyllabe , tu
diras que la feconde perfonnea la troifiefime cho-
fe Et{cachant ce quont la premiere & feconde
perfonne, tu fcais bien ce quala troifiefme.

¥
ey

DEMONSTRATION.

i IL faut en premier licu demonftrer que 3 per-

fonnes ne peuuent prendre 3 chofes qu'en fix
fagons differentes,& cecy fe preuneainfi.Premie-
rement deux perfonnes prenant deux chofes ne
peuuent changer qu'en deux fagons,car ou la pre-
miere perfonne a la premiere chofe, & la feconde
perfonne a la feconde chofe , ou bien la premicre
perfontea la feconde chofe,&la feconde perfon-

ne

.




qui [¢ font parles nombres. ny
ne a la premiere chofe. Cela {uppofé quandil ya
trois perfonnes & trois chofes, quel changement
qu'on fe puifle ima{giner,il faut neceflairemér que
Pyne des trois chofes,par exemplc la premiere , fe
treuue entre les mains de la premicre persdnesoun
de la feconde, ou de la troifiefime. Or la premie-
re chofe eftant entre les mains de la premiere per-
fonne, les autres deux perfonnes ne peuuét chan--
ger qu'en deux fagds,come i'ay defia prcuué:fem—
blablement la mefime chofe eftanc entre les mains
de Ja feconde perfonne, les autres deux perionnes
- ne peuuent chiger quwen deux fagons,& par mef-
me raifon la mefme chofe eftant entre les mains
de la troifiefme petfonne, les autres deux ne peu-
uent changer qu'en deux fagons. Doncques tous
ces differens changemens ne peuuent eftre que 2.
fois 3. 2 {gauoir 6. Ce qu'il falloit preuer.Or que
laregle que i'ay donnee pour fignifier chafcune
de ces fix fagons f{oit bonne & infallible , ie le
preuie aifément, Car fuppofons.

Premierement que la premiere perfonne ait la
premiere chofe ; la feconde perfonne la {econde
chofe;& la troifiefme perfonne la troifiefme cho-
fe.Alors felonla regle,la premiere perfonne pren-
dra 1. des 18. gettons reftans ( i {cauoir vne fois
antant que ta luy en as donné)la {econde perfon-
ne en prendra 4(a fcauoir deux fois aurant queta
luy enas donné) & la troifiefme perfonne en pré-
dra 12 (2 {auoir quatre fois autant que tu lay en
as donne) Yartant la fomme de tous ces getrons
elfant 17. i appert quil ne reftera qu'vn getron.
Donc en tel castu te {eruiras fort propos de la

3 pre
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premiere parole Par fer. qui montftre vne telle di-
fpofition.

Secondement que la premiere Perfonne ait pris
la feconde chofe , la (econde perfonne air pris la
premiere chofe, & la troifiefme perfonne la troi-
fiefme chofe.Alors 1a premiere perfonne prendra
z gettons,ln {econde perfonne en prendra auffi 2,
& latroifiefime en prendra 12.& la fomme de tous
ces gettons eft 16, qui oftee de 18, refte 2. Partant
en tel castu te peux bien feruir de la feconde pa-
role Cefar.

Troifiefmement que la premiere petfonne ait
la premiere chofe, la feconde perfonne ait latroi-
ficfme & la troifiefme ait la feconde. Alors la pre-
miere perfonne prendra 1. getton,la feconde 8. la
troifiefme 6. qui tous enfemble font 1§. qui ofté
de 18. refte 3. Partanten cecas tu te feruiras fort
bien de la troifiefime parole Zadis.

Quatriefmement que la premiere perfonne ait
la feconde chofe,la feconde perfonne ait la troi-
fiefme , & la troifieline perlEonnc ait la premiere.
Alors la premiere perfonne prendra 2. gettons, la
feconde 8. la troifiefine 3. quitous enfemble font |
13.qui ofté de 18. refte 5. Partant en tel cas tute
peux feruir de la quatriefme parole Deuint,

Cinquiefmement que la premiere perfonne ait

la troifiefme chofe,la feconde perfonne ait la pre-
miere chofe, & la troifielime perfonne air [a {e-
conde. Alors la premiere pcr&nne prendra 4.
gettons,, la feconde 2 , & la troifiefme 6,qui tous
enfemble font 12. qui ofté de 18, refte 6. Partant
en tel cas tu te peux bien feruirde la cinquiefme

parole ]
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parole {igrand.

Sixicfmement que la premiere perfonne ait la
troifiefine chofe;la feconde perfonneait la {econ-
de,& la troifiefime perfonne ait la premiere.Alors
la premiere perfonne prendra 4.gertons,la fecon-
de 4,8 la troifiefme 3, qui tous enfemble font 1,
qui ofté de18,refte 7. Partant en tel cas tu te fer-
uiras fort 2 propos de la fixie(me parole. Prince.
Que fi tu veux auoir de-

1. | 2. e. i. | wuant les yeux ces fix diffe-
- G T Y rentes difpofitions , tu les
3. | a i e. | peuxvoiren lafigurecyap-
§o | e doa. | pofee, ol eft marqué acofté
l 6. | i. a e | de chafque difpofition le
| 7. | 4 e a | nombre des gettons qui re-
e ftent.
ADVERTISSEMENT.

Quelques uns prattiquent ce iew vn peu differemmit,
car ils donnent vn getton ala premiere pmﬁnm,deux a
la feconde s & quatre ala troifiefine , pavtant les gettons
veftans ne font que 17, Puis ils ordonnent que celny qui
a la premiere chofe , prenne des gettons reflant autant
s gu'il en a veceus & que celuy qui
o. l acveeis W 4 la feconde chofe , prenne des

e. a. i | gettons veflans deux foss antant
2 l a. O % qu'sl en a5 ¢ que celuy gui ala
: ‘ TR YR Y troifiefme chofe , prenne des get-

€. i a. | tonsrestanstrow fous amas gu'il
i. e a | enayer faifant encefle fugon,on

; wrayement il ne 1efte poine de
4 getton,
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gettons ou il enrefle 1, on 1,01
o777 - T A T 450 §,04.6 5 ¢ iamais 3.Pour
ganl e Az les difpofitis,il 'y a que la gra.
oA, I tiicfme & la cinguiefme qui
, & oyiliac e changent de place,la quatrie/me
Se e i oa. | dewenan cinquiefine, ¢ la cin-
6. | i e a. | guicfine dewenant quatricfme,
- e comime .t pesx voir en la fignre
cy appofee,cs l’experimce v'en rendra certain.

Or plufienrs ont laifsé par eferitcy denant cefle fagon
de faire ce ien en trogs perfonnes ¢i- trois chofes. o M ais
perfonne que ie frache r'a encor donné regle certaine
pour fairve le mefine en quarre perfonnes ¢ en quatre
chofes. Partant ie veux icy adionfter ceffe petite inuentio,
& premierement je fuppofe que les differentes diSpofi-
tions de quatre chofes prinfes par quatre perfonnes , ne
pennent eftreen tout g#e 24. Cequi f¢ preuse aisement
tout ainfi que i'ay preanccy deffius que les dinerfes dsfpo-
Jirions de t70is chofes ne Jont que 6. Car il fant de ne-
ceffieé gu'vne des quarre chofes (comme la premiere) [t
entre les mainsde lvne des quatre perfonnes : g icelle
chofé eftant ensre les mains de la premiere perfinne , les
anutres trois ne penuent changer qu'en 6. fagons comme
vay preuné cy deffus. Semblablement la mefine chofe,
oftant entre les mains de 1 Jeconde perfonne ,les autres
trois peunent changer en 6, ﬁzgom]éulemem. & lemef
me aduiendra quand laditte chofé fera entre les mains
de la troifiefime perfonne, on de la quatriefime. Parant il
eff ensdenr que toutes ces differentes dijjwfgiam > 76 pen-
sent eftre que 4.fors 630 feanoir 14, :

Cela fupposé pren 88 gertons, donnane 1, d'iceux ala
premiere perfonne;. a la feconde; 3.4 la troifiefine; s 7

ala
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o La quatriefmes qui tows enfemble font 105 parquoy il en

veftera 78. Alors quand chafque perfonne anra pris la

chofe qid elle voudr a,ordonne gue celuy qui a pris la pre-

smiere chofesprenne des gettons restans antant gu'ilen a,

G que celny gui a pris la

0. | 0. a €| feconde chofe prenne des
Lissfaiente. gettons reflans quatre fois

P CL R autant qu'sl en a; ¢&-que ce~

5. fderer e luy-qui a pris latroifiefme

PV 0 A chofe.en prenne feize fois an-

8¢ {oei a0l tant giish en a.Puis fans rien

N2 k0s sasihil direde celuy qui a pris la

e e aoy &t quatriefine chofé demande le

18\ frols Bl reste des gertonsicar ou sl n'¢

B e iy reflera porntson il en restera

22. | v v nombre exprimé par vn

24.5) ‘e vaenii de ceux gue tn voss icy cos-

27l oovde s as tez. Partan felon le nombre

29. | a. i 0. des gettons qu'sh reflera, fers

‘r, 30. | oxibide: toy dela difpofition des vo-
330 [ ass sve yelles aeioqui refpond an-

' 38, | eunisuon dit nombre en la figure ap-
39 uhuesiil 4l pofee. & bien que ie ne met-

: g, vea digg te que trois voyelles en chaf-
| 44 ey astin; que difﬁo{ition,cela n'impor-
4655 by e te rieny car [cachant les cho-

& i ad ik, fes prifes par les trois_pre-

bagos |- i sevso, wiieres perfonnes yil eft ewi-

| st j i e a dent qiee | quasrie(me per=

[oune ne pemt amoir gue
Lantve chofe qui rg/f;. Par excmple ﬁq"poﬁ;\m gu'il reffe
22, gettons ; Regarde les voyclles guei font a Lendroit de
H 5 o
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22;a fganoir e.0.i. Car elles [ignifient que la premiere
perfonne ala feconde chofé , e que la Jeconde perfon-
ne,a la quarriefie chofe,cs que la troiftefme perfonne,
la troificfme chufe’, dont 5enfuis que la quatriefme per-
fonne a lapremicre chofe.

Quant ala demonfiration de cefte regleselle n'eft poins
differente de celle que ay donné cy denant en trois cho-
fés,@trois perfonnes. Parquoy ie ne la concheray point
an long pour euiter prolixite.

Quue fi ie ne forme pas des mots gui exprimet ces diffe-
renses difpofitions , ceft d autant que cela feroir inutile,
Car il ne [erusroit vien de ffanoir les diuerfes difpofitions
Jilon ne fgait les nombres des gettons qui reftér vefpon-
dant anx dittes difpofitions.Or eff-il qus'ih eft prefque im-
poffible de fe founenir de ces nombresia pource qi'ils ne
gardent ns ordve , ni proportion entreenx , ¢ queleny
multitude offufque la memoire. Partant il est neceffaire
a celuy quivondra praiquer ce ien., d'anosr denant Jeés
yeux la figure appofee , laguelle il pourra efcrire en vn
morcean de papier pour s'en ferusr.an befoing.

Onpourra anffi fe feruir facilement de ces mefmes
nombres difpofez. en cercle , contenant au dedans les
quatre: nombyes 1.2, 3. 4. Signifiant les gnasre chofes.
Car feuchant le veste des gettons s il faut chercher an
cercle debors le nombre d iceluy reflé , & prendre le
nombie qui luy refpond au cercle dedans , anec les
deux: nombres fuinants , comme fi le vefle des get-
tons ¢St 43 ;5 on prendra 43. an cercle debors puss
o7 prendra le 3.qus luy refpond an dedans,anec les dewx
nombres fuinans,qui font 4.¢1. Par ainfi ces trois nom-
bres3.4.1. ainfi difpofez. fignifient que quand il refe 43.
gettons, la premiere perfonne,a la troifiesme chose,la f;’ -

conde
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conde perfonne,a la quatriesme chofe , & la troifiefme
perfonne a la premiere chofe ; dons senfiir que la gua-
riesme pevfonme a la feconde chofe. Mais il f fant pren-
dre garde alaligne K D , qui dinsfe le cevcle en denx
parties e[gales. Car file nombre des gettons refans [
treuue en la}mm’e K.B.D, ilfant prendr'e le nome’;r.c
gui luy refpond an dedans anec les deux fusnants, con-
tant du mejme cofté, afgawoir rirant depuis K vers B
vers D. comme nous auons monfiré le nembre reftan:
effant 43. «Mais filenombre du refte des gettons fe

tremug
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trenue en la partie K C D. sl faut conter tout an con-
tratve 4 feanoir tirant defpui: Kwers Car D, Partan:
[ile refle des getrons eftoir 8, on prwdroif 2. & les deux:
nombres fuinans du costé de D . afianoir 1. & 4. Ainfi
JSile reste des gettons eftsir 3 9. 0nprendvroit les tross nom-
bres 2.3.1.mais fi le refle des gettons eftoit 1.4. on pren-
droit 1.1.3. & ainfi des autres,

Ze voulois faire fin, quand m'eflant 1ombez. entre les
mains trois liures d’eﬂ’ri-thmeiique de P. Forcadel , ‘ay
treu{téqn'ﬁmr:ﬂ'ﬁzjﬁm il traictoit de ce probleme ; ¢
Porrce que cet o Authenr s artvibue beaucoup , & qu'il
Pponurroit eftre que Lefprit du curieux: Lectenr preoccupé
de [is vanseries,fe lairroit aifement perfuader estre vray
tont cequ'il ditsie le vews bien aduertiy des fantes que
commet en cet endroit ledit Forcadel,

En premier lien il ¢ trompe lonrdement , quand il
estime que cing chofes f¢ pennent feulement difpofer en
20. fagons differentes ; car elles Je peusent difpofer en
120. fagons, comme 'on peut aiscment demonfiver par
ce que s'ay dit cy deuant, & le fondement de la demon.

Sration 5t que piis gue 4. chofes [ difpofent en 14
differentes fortes, cing chofes ¢ difpoferont en ¢ing fois
24 fortes, c’eft a feanoiren 120 fagons. Paniant [i quel-
9'vn fiinant ce que dit Forcadel penfoit fasre ce ieu en
cing chofes,et cing per/énms,n’ay.zm remarguc gue 20.
di/[‘mﬁtiam des cing chofes’, sl ponrroit arriner en cent
Jortes gu'il ¢ treuneroit count.

En apres Forcadel fe vante de donner regle generale.

Pour faire ce probleme en tout nombre de chofes , & de
perfonnes,qui [oit impair , difant quon prenne autant
de nombres en progreffion A rithmetique , commencente
Par 1. & progrediffante par 1. & damre coffé , qu'on

P renne
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qui f¢ font par les nombres: 12§
prenne antans, de nombres en progreffion. geometrigue
double commencente par Punite. Mass ceste regle el
d tout fauffe,ce qw'il me fuffit de prenner par Lexemple,
gue luy mefme choifit de cing chofes & cing perfonres.dl
dit gu'il fat prmdn 144. gettons, ¢ a caufe des cing
nombres de la progre[fion e Arithmetique 1.2.3 4.5 . il en
fans donner 1. ala premiere perfinne; 2 @ la feconde; 3.4

in

La troifie/me; 4. la quatriefime, & §. ala cinguiefme
& reflera 129. gettons. Puis 4 caufe des cing nombres
de
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de Laprogre(fion geometrique dowble, 1.2,4.8.16. H fan:
dire que celuy qus prendrala premiere chafe,prmm des
$129. gettons vestans, vne fois antant g4l en a e qgue
celuy qui a pris la feconde chofe,en prenne dews fois an-
‘tant quil ena que celuy qus a la trosfiefine chofé , en
prenne 4 fois antant guilenas & que celuy qui a la
quatriefme chofe,en prenne 8. fois autam guilena; &
finalement que celuy qui ala cinquicfme chofesen prenne
16. fois autant qu'ilen ailors 4 fon opinion felon le refle
des gettons on pourra dewiner la chofé gue chafcun anra
pris. Or pour preuner que ceffe regle est faufle,fuppofons
guée le premier ait la premieve chofe,le fecond la feconde,
le troifiefine la troifiefine, le quarriefine la cinguiefime, ¢
le cinquiefine la quatrieme. Doncques le premier prendra
L getton;le fecond 4. le troifiefme 12. le quatriesme 6 4.
& le cinguiefme 40. qui tous enfemble font 121. qui ofté
de x29. le refle fera 8. en apres pofons le cas quele pre-
mier ait la premiere chose,le fecond la troifieme , le troi-
[iémela guatritme,le quatrieme la feconde , ¢4 le cin-
quicme la ciﬂquiéme,a’oncquu le premier prendra 1. get-
tonsle fecond 8.le troifieme 24. le guatriefme 8. ¢4 le cin-
quieme 80. qui tous enfemble fons auffi 121. qui oft¢ de
219. reste 8 comme auparanant. Partant bien que ces
dewsx difpofitions foyent differentes , tontesfois il refle vn
mefine nombre de gettons,doncgues par ce refle on ne
pent deniner infalliblement laguelle ¢'eff des
dens,gy-par confequent la regle de For-
cadel ¢ff incertaine ¢t

Jauffe.
SENSVI
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QVELQVES AVTRES

PETITES SYBTILITEZ
DES NOMBRES, QV'ON
propofe ordinairement,

)

Iedemande vn nombre qus eftant dinisé par 2,
il vefte 15eftant dinisé par 3,il vefte 1 5 b Jem=
blablement effant dinisé parq,oupars, ou
par 0, il refle toufionos 15 mais eftant dinisé
par 7,il ne reffe rien.

% E's TE queflion fe propofe ainfi ordi-
; ‘ nairement. Vne pauure femme portant
820\ vn panier d’ceufs pour vendre au mar-

ché,vient 3 eftre heurtee par vn certain
qui fait tomber le panier , & cafler tous les ceufs,
qui partant defirant de fatisfaire:é la panure fem-
me,s’enquiert du nombre de {es ceufs, elle ref} pod
qu'elle ne le fcait Pas certainement, mais quelle
eft bien fouuenante que les contant deux a deux
il en reftoit 1. & femblablement les contant trois

atrois,

-
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atrois, ou quatre i quatre, ou cing 2 cing,ou fix
fix,il reftoit toufiours 1. & les contant fepra fept
il ne reftoit rien. On demande comme de la on
peut conie&turer le nombre des ceufs.

11 eft certain que pour foudre cetre queftion il
faut treuuer v nombre mefuré par 7,qui furpafle
de lvnité vn nombre mefuré par2:3. 4. 5. 6. &

uifque 6o eft le moindre mefuré par le(dits ng-
r)rcs »& que ‘par confequent il mcgnre tourautre
nombre mefuré par les mefmes nombres par lc
corollaire dela 38 du7 , il appert que le nombre
cerché doit eftre vn multiple de 7. furpaffant de
Pvniré 6o , ou quelque multiple de 60.Mais auant
que pafler outre,il faut remarquer qu’a fin quela
quettion foit poffible,il eft neceffaire que chafcun
desndbres 3.3.4.5.6.{oit premier au nombre 7. Ce
que ie preuue ainfi.Soit B. le nombre 7. & foit A
quelcun des nombres fufdi¢ts qu'on dife n’eftre
___pas premier au nombre B. don-

A4. B7.| quesils auront quelque com-
-- mune mefure qui foit C. ie dis
l Do G.H ! quileft impoflible de treuuer

vn multiple de B ; furpaffant de
Pynité vamultiple de A.(ce qui toutesfois eft ne-
ceflaire pour foudre la queftion comme il appert)
car fi Pon fouftient le contraire foit D H.multiple
de Bfurpafsit D G multiple de A,de P'ynité G H.
Alors puifque C mefure B, & que B mefure D H;
il s’enfuit aufli que C mefure D H. & puifque A
mefure D G. & que C mefure A,le mefine C doi:
aufli mefarer D G. Doncques C mefurant D H,

& D G.mefurera aufli 'vnité reftante G H.Ce qui
eft
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eft abfurde & impoffible. 11 faur donc neceflire-
mentque A {oit preniier 2B, & ainfl rousles ag-
tres nombres {us mentionnez. - Ce qu'il falloit
preuuer. i ¥ 7 ynav

Enapres il eft 4 noter que fi pluficurs nombrés
font premiers a quelque autre nébre , le moindre
nombre mefuré par les mefmes nombres, eft aufli
premier awmefine nfbre, ceque ie demonftre en
meselemens Arithmetiques. Partantil eft cerrain
que 60 & 7. fontpremiers entre: cux. Doncques
poutt foudre cefte queftion parregle- infallible , 1l
faut anoir recours a ce probleme queie demon-
ftre anfli au melme lieu. i

Deux nombres! premicrs.entre eux eftant dori-
nez sereauer v maltiple duquel d’icenx qu'on
voudra,’qui-furpa(ﬁ: Pautre de Pvnité , 'ou quelque
multiple:de Pautre. frrla oh

Mais: d’aurant que la conftru@ion de ce pro-
bleme eft affez difficile > &’laldémonftration riop
longue»ic ne la veux apporter icy. Parquoysenat-
tendant que mon lore des’ elemens foir mis en
lumiere on pourra taltonnant quelque peu teu-
uer le nombre cherché en cefte forte. 1 faur.don-
bler , tripler, quadrupler & ainfi continucilement
multiplier le nombre 6o »iufques 1 ce quelon
treuue v nombre qui acereu de Pynité foir me-
furé par 7.Ainf1 mulcipliant 6o par §.viendra 300,
auquel adiouftant 1. on aura 3o1 le nombre cher-
ché. : X

Cardan donne v autre moyen qui femble vn
peu plus court,bien qu'en fa procedure il commer
le vice qui parles Philofophes eft appellé. Perizio

| prin
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principy. Car fa regleeft telle. Ofte 7. de6o. tan
de fois que tu pourras , & prens le refte quieft 4
Puis cherche vn multiple de 7. qui furpafle de
Pvnité vn multiple de 4.Iceluy eft 21. qui pafie de
Pynité 20.multiple de 43diuife 20 par 4,viendra §.
Doncques {i tu multiplies 60 par 5. tu auras 300,
multiple de 60,auquel adiouftant 1,viét 301. mul-
tiplede 7. Orqu'en cefte operation on commet-
te le vice que i'ay dit , il eft bien euident , car on
fuppofe qu’il faut treuuer vn multiple de 7, fur-
raﬂimt de I'vnité vn multiple de 4, fans en déner
€ moyen certain,qui eft autant inconnu, comme
le moyen de trenuer vn multiple de 7, {urpaffane
de ’vnité vn multiple de 6o. Toutesfois cefte re-
gle facilite aucunement linuention du nombre
cherché,d’autant qu'il eft bien aif¢ en taftonnant,
de treuuer yn multiple de 7, furpaffantde 1. vn
multiple de 4 , 2 caufe de la petiteffe des nombres
7.& 4. Ce qui cft plus difficile,les nombres eftant
plus grands,comme 60.& 7.
uant au refte celafuppofé , cefte regle eft in-
fallible , car encor que Cardan nela demontftre
pas;toutesfois la demonftration en cft telle. Puif-
que oftant 7.de 6o tant qu'on peut, il refte 4;il eft
certain quoftant 4. de 6o,le nombre reftant a fca-
uoir §6, eft multiple de 7. Or fuppofons quon ait
treuué 11 muldiple de 7., furpaﬂ:}:nt de Pwnité 20.
multiple de 4, & diuifant 20.par 4,{oit le quotiét
5 3 Ie dis que fi on multiplie 6o. par g,0onaura vn
multiple de 60 moindre de I'vnité que vn multi-
plede 7. Car multiplier 6o par g, c’eft autant ?uc
multiplier par le mefie 5. les parties de 6o,a {ga-
uoir
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"o, Go. y Woir§6,& 4. &puifque 7. mefu-
o 60 ; : Pl

35 o re 56 comme ilaeftd dic, il eft
o o certain que le mefime 7.mefure-
raauffi le produit de §6. multi-
pli€ par 5. Quantau produit de
la multiplication de 4 par 5, Celt le n8bre 20 ; an-
quel par hypotefe ne manque que 1. pour eftre
multiple de 7:partant icignant ces deux produits,
aleur fomme('qui eft efgale au produir de go. par
5 )il nemanqueraauffi quet. pour eftre’ multiple
de 7. Cequ'il falloit preuver.

Pour conclufion prens garde queé cefte queftio
n’a pas vne feule (olution,car on peut trouuer in-
finis nombres qui la foudront, ce qui fe fait ainfi.
En ayant treuué vn comme 3or. prens le moindr¢
nombre mefuré par 7. & 6o. qui eft le produit de
leur multiplication , fcauoir 420, & adioufte ce
nombre 2 301 ,tu auras 721, qui fait le mefme
effet que jo1. & fi tu adiouftes derechef 42031721,
tu en auras encor vn autre,ainfi plaficurs autres
fans fin, adiouftant toufiours 420. Dont j] appert
que Tarraglia en la premiere partic 1. 16. q. 146.
doutant fi cefte queftion peut receuoir plus de
deux folutions , n'a pas entendu laregle generale
& parfaitte demonttration d'icelle,

IL. ‘
Treuner vi nombre, qui eftant agisc’ par 2lasffe
B dinisé pay zaiffe 2;¢ dinisé par 4 laif-
[ 3 & diuisé pars.laiffe 4 ;¢ dinisé par .
laslf s3mais qus dinisé par 7.n¢ laiffé rien.
) Iean
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Y Ean-Sfortunat, & Nicelas Tartagliaen la pre-
;Imi,ete p.1.16.q. 150. confeflent d'ignorer Ja re-
gle generale pour foudre cette cy', & toute fem-
blable queftion ; bien que le premier afferme de
plus temerairement qu'elle ne fe peut-treuuer, lc
fecond fe contente d’aduotier ingenuement qu'il
ne la fcait pas. tit 51 ‘
. Toutesfois elle n’eft point plusdifficileque la
precedente. Car puifquc il faut trevuer von multi-
ple de 7,qui eftant diuifé par 2,0u par 3,0u par 4,
ou par §,ou pat 6, laifle toufiours vnnombre
moindre d'vn que le dinifeur ,il eft certain qu'il
ne fautqu’vn nombre qui foit mefur€ par 2.3.4:5.
6. ’eft & dire , qui foit multiple de 6o, & qui fur-
pafle d’'vn quelque multiple de 7.Car prenant par
exemple 6o, il appert que fi 59 eftoit multiple de
7il fatisferoit 2 la queftion,d’autant que ledit 59,
eftant diuif¢ par lequel que ce {oit des nombres
fufdits,le refte de la dinifion fera toufiours moin-
dre de 1. que le dinifeur , ce qui fe preuue ainfi.
Prenons par exemple 5. pour diuifeur. Puifque §.
mefure 60,0ftant 5.de 6o,le refte §5.feraaufli me-
faré par 5. & puiflque l'interualle de 552 60 cft le
melme g il eft euident quedessa 59 (qui cft
moindre de 1.que 60) l'interualle fera 4. moindre
de 1.que . Partant diuifant g9. par g.le reftein-
falliblemencyils moindre de 1, que le mefine 5.
Ainfi preuuerat®on le femblable des autres nom-
bres 2. 3. 4.6, Ceft done chofc affeuree que pour
foudre cefte quettion , il ne faut que treuucr vn
mulriple de Go. qui furpafle de 7.'vn ‘multiple de

7. ce qui fe fait certainement par le probleme dst
ray
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i'ay fait mention en la queftion precedente,&que
dé¢s maintenanti’ay demonftré en mes clemens.

Mais d’autant que pour la raifon alleguee iene
mets pas icy ledit probleme,on pourra cependant.
faire comme enla precedente queftion, & multi-
plier. 6o par 2: 3. 4. & ainfi continucllement iufe:
ques a ce qu'on trenue le multiple qu'on cherche:
Ce qui fera fait tout incontinéc, car doublant 6o.
vient 120 ,daquel oftant 1, refte 119 le nombre
cherché.

On peutaufli fe feruir de la regle de Cardan
qui eft telle. Ofte les 7. de 60,8 pource qu'il refte
4streune ynmultiple de 4,qui furpafle 7,0u vn (&
multiple de i,comme eft 8;& diuife 8 par 4, vient
2. Doncques multiplie 6o, pat 2 ,tu auras 120 le
multiple de 6o; furpaflancde 1. 119 maltiple de 7.
La demoantftration de cecy: eft toute - femblable 2
celle de la precedente , & cefte regle a la:mefme
imperfection que i'ay rematquee en l'autre. Mais
ienfay point procedé enuers Cardan de fi mau-
uaife foy qu’a fait Buteon , en fon Algebre,car le-
dit Cardan ayant mis de fuitte ces deux queftions
en fon Arithmqtiqq_c chap. 66, (i bien que I'vne
cft 1a-queftion 43, Pautre la 64. 1l s’eft mefconcé
appliquant 2 }a precedente 12 regle de cetre cy, &
dennant pour cefte ¢y la reglequifert 3 la prece-
dente,ce qui luyeft aduenu parnefgarde non par
ignorance ; & neantmoins Buteon ou pat malice,
ou pour n'auoir ey l’efprit de connoiftre ce que ie
vien de dire,reprend fort aigrement ledit Cardan,
quoy qu'il wapporte rien de meilleur , ains ndn
content de fe confefler ignorant, touchant la te-

s gle
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le generale pour foudre cefte queftion , il ofe af.
ermer non Igns temerité,qu'elle ne fe peut trou-
uer fe perfuadant que perfonne ne paruiendroit
iamais a cc a quoy il auoit failli Eicn que fon
ceuure tefmoigne aflez qu'il fgauoit plus de La-
tin, que d’Algebre ; & qu'il s’eftoit plus eftudié a
bien parler qu’a penctrer les fecrers d’vne fi hau-
te {cience. : :
- Ie ne veux pourtant excufer Cardan en ce quil
adit qu’il eft neceflaire que le nombre qu’on(ilup-

pofe deuoir mefurer le nombre cherché ( queleft -

7) enl toutes deux ces queftions, doic eftre pre-
mier de fa nature , car cela eft faux , & fuffic qu'il
foit premier a tous les autres. a {gauoir és exem-
ples donnez a2.3.4:5.6. comme i'ay preuué en la
precedente , ce queie pourroy monftrer par cent
exemples. ‘Aduertiffant de plus le Leéteur , que
cefte queftion regoit aufli infinies folutions. Car
ayant treuu 119, autanvde fois que tu luy adiou-
fteras 420 5 antant tu trowwetas de nombres fai-
fans le mefine effe& que mg.

T1T.

Deux bons compagnons ont 8. pintes de vin a
partager entre cux efgallement lefquelles font
dans vn vafé contenant inflement 8. pintes,
& pour faire leur partage ils #'ont que denx
autres vafes dont Pvn contient §.pintes , ¢
Lautre 3. On demande comme ils pourront

partager inflement leur vinyne fe fernant gue

de ces trois vafes.
On
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N peut foudre cefte queftion en deux fagss.
O Premierement du vale contenant 8, qui eft
plein on verfera 5. pintes dans le vafe contenant
§» & d'iceluy on en verfcra 3. dans le vafe conte-
naat 3. 8 il enreftera 2. dans le 5. on verfera puis
les trois pintes qui font dans lc 3. En apres de ce
qui eft dans le 3,dedans le 8 ; & on mertra dansle
3.les 2. qui font dans le 5. en apres de ce qui eft
dis le 8,on remplira derechef le §, & du s.on ver-
fera vne pinte dans le 3.ce qui luy manquoit pour
le remplir. Pactant il reftera inftement 4. pintes
dansle vafe de 5. & 4 pintes dans les deux au-
tres.

Secondement on vetfera du vafe de 8,trois pin-
tesdans le 3, lefquellcs on mettra puis dans le va-
fe de 5.& derechef du vafe de 8,0n verfera 3.pin-
tes dangle 3 , dont on en mettra 2. dans le 5. pour
le remplir,& lors il n’en reftera qu'vne dans le 3.
en apres on vuidera le §. dans le 8, & on mettra
dans le , la pinte qui eft dans le 3. & des 7 pintes
qui fe trenuent dans le 8,0n en verfera 3.dans le
3.Partant il en reftera 4 iuftement dans le 8. & 4
dans les deuxautres vafes,

Or bien qu'il femble que cefte qaeftion ne fe
puifle foudre par regle certaine , & quil y faille
neceffairement proceder A taftons , tousesfois on
peut par v difcours certain & infallible parue-
nir 2 la folution d'icelle , ou defcouurir fon im-
pofibilicé (i par hazard on la propofoit impoffi-
ble,& de fait alentour dela queftion proposée on
peur ainfi difcourir. Puifque pour partager 8.
pintes efgalement il faut qu'il y en ait 4. d’vn co-

il fté
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{té & -de Tautre, & il eft certain quilon’en peut
3uoir 4. que dans le s.oudans le 8. il nous ‘faut
procuter Pvi,oulantre , voiladone que e peux
prendre deux differentes routes, & fuinant lapre-
miere ie feray ce difcours. Pour faire que. dans le
valeide g.il refte.4 pintes iuftement,il faue , ledic
vafe eftant plein,enofter vne feulement,celane fe
peut faire qu'en-yerfant icelle-pinte dansl'v des
denxautresa qui 1l ‘ne faille: qu'vne pince pour
eftre plein; ccla ne peut arriver au 8. ( car file s.
eltancpleinil ne m:m?uoir qu'vne pinte au 8.
poureftre plein, il senfuiurois qu'en tout il y.au-
roit 12. pintes contre hyporefe , il faur donc que
ceidoit le vafe de 3. 2. quivil ne faille qu'vne
pinte pour cftre plein; & pardtantil faur que dans
iccluy ily aicfenlément 20 Or ¢ela fe peut. imagi-
nercn déux fagons: La premicre ; file 3, eftans
plein,on'peut ofter viie pinte d'iceluny, lafeconde
dile 3.eane viidey ony; apparte d’'vn autre vafe
lefdickes 2;pintresLa premicre facon ne peut reuf-
city car il faudroir que 1€ 3. eftanc plein, il ne mi-
qualtqu'vne’pinte-a Pyn des autres vafes pour
eitre plein, ce qui ne peutarrinerau g. (caril fau-
droit qu'il n’y cur.que 4. pintes dansiceluy 5 qui
{eroitduppoler ce que Fon cherche)il ne peut’aufhi
arriger au 8. car il fandroit. quil y cut 7. pintes
en iceluy qui‘iointes aucc lesaurres 3.feroyent en

-tout 10. pintes contre l’hypotcﬁ:)doncqucs il faut

{uiurela feconde fagon, & apporter dailleurs 2.
pintes dans le 3.Mais cela ne peut venir du 8. (car
{i ke 3. eftanc yuide,il ny auoit que 2. pintes dans
le 8. quoy quele 5. fur pleintout le nombre des

pintes
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pintes ne feroit/que 7. contre Phypote(e”) il faut
doric que les 2, pintes viennent du 5.Or pout fai-
re quil n’y ait que 2. pintes'dans le' 5. il fdot en
ofter 3. quand il eft plein, ce qui eft bien aisé 2
caufe que nous auons vn vafe contenant 3. Par-
tant {i'on rebroufle chemin , & fil'on reprend
lefil du difcours ‘delpuis la ‘fin' iufques au com-
mencement on- treunera la premiere fagon de
foudre la qucftion.

Suviuant Pautre routcie feray ce difcouts. Pour
faire demeurer 4. pintesdans le'8. il faut en ofter
4. Celafe peut imaginer en 3. fagons. Premicre-
ment oftant les 4. pintes d’vn coup, ce qui eftim-
poflible ( car iln’y a point de va(lg contenant 4 )
{ccondement oftant 2 pintes; & puis 2. auttcs, cc
qui'eft aufli impoflible ( carbien que on puifle
ofter 2. pintes,comme i'ay monfteé cn Paurre dif-
couts,ou 'on fait venir 2. pintesdans le . rouites-
fois cela fait il eft impoflible d’en ofter 3. autres
comme on' peut recueillir du mefime difcours.)
Troifielmementoftant 1. pinte; & puis 3. & cefte
fagon eft fort vray femblablejeat fion pcut met-
tte'yne pintedansle 5. il fera aisé den mettre ;.
dans le 3.0t pour faire venir vne pinte dansle s.
il faue ou que T'on ofte 4.dudi® 5. lors quil eft
plein,ou que l'on'y apportedailleuts ladicte pin-
el Le premier moyen cft impoffible, cardus. on
ne peat vuider 4. pintes dans le 3.qui n'cneeft pas
capable; on ne les peut auffi vyider dans e 8. (car
1l faudroit que'dans le 8. il y eut def-ja 4. pintes,
& partant tourle nombre des pintes {eroit 9.con-

‘we Phypotefe) il fant donc embrafler le fecond

I g moyen
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moyen, & apporter d’ailleurs vne pinte dans le 5.
Cela ne peut venir du 8. (carle g. eftantvuide
s'il n’y auoit qu'vne pinte dans le 8. quoy quele
3. fut plein,rout le nombre des pintes ne feroit
que 4.) il faut donc quil vienue du 3. Or pour
faire que dans le 3. il n’y ait qu'vne pinte , il faut
en ofter 2.quand il eft plein.Doncquesil faut qu'a
Pvn des autres vafes il ne maque que 2.pour eftre
plein. Cela ne peut arriuerau 8 ( car autrement
tout le nombre des pintes feroit 9 ) Done il faut
1u’il arriue au 5. Et partant il faur que dans le g,
il n'y ait que 3.pintes.Ce qui fe procure aisément,
verfantle 3. quand il eft plein, dedansle 5. Par-
quoy reprenant tout ce difcours defpuis la fin iuf-
ques au commencement , ontronucra lafeconde
fagon que i’ay donnée pour foudre cefte queftion.
Mais pour abreger aucunement ces difcours,&
cognoiftre incontinent i la queftion eft foluble,
& comment elle fe doit foudre,il faut regarder Ja
difference de la contenue des deux moindres va-
fes qui cft 2. enl'exemple proposé, & fi I'on treu-
ue par le difcour's qu’il faut qu'il demeure 2 pintes
en quelque vafe, la folution eft trouuée, car du 5.
rempliffant le 3.il appert qu'il refte 2. dans le §.
Et l'on voit que I'vn & l'autre des difcours prece-
dens eft venu aboutir A cet endroit.Partant la ¢6-
dirion que preferit Forcadel 2 cefte queftion au 2.
Liurede fon Arithmetique , n’cft pas neceflaire.
Car il veur qu'on prenne pour les deux moindres
nombres,deux des nombres prochains en la pro-
greflion continuelle des nombres impairs , qui
commence 2 1.3.§.7. 9.8 & pout le plus grand,la
fomme
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fomme d'iceux:comme en I'exemple donné nous
auons pris 3. & 5. & la fomme d'iceux , afcanoic

8. Mais encor qu’obferuant cefte condition la

queftion {oit toufiours-foluble, toutesfois il n’eft
point neceflaire de choifir de tels nombres , ce
qu’il me fuffit de preuuer par vnfeul exemple,
Soyent les deax moindres de 5. & de 8. pintes,&
le plus grand de 12, il ¢ft enident que 5. & 8. ne
fon;rpoim deux nombres prochains en la [Pm-
greflion des impairs,& que 12.n'eft point la fomn-
me d'iceux. Neantmoins la. queftion fe peut
foudre.Car fuppofant que le vafe de 12. foit plein
& quonle vacille diuifer en deux efgalement,
il faut procurer que dans le vafe de 8. il fe treuue
6. pintes. Or pour ce faire il faut quand le vafe de
8. fera plein,en ofter 2. 1 faue done que le vafe de
8. eftant plein,il n’en manque que(z. 2 vn des au-
tres,ce ne peut eftre au 12. (car autrement tout le
nombre des pintes feroit 18 ) Donc il faut que ce
foit au 5. Mais pour faire qu'il n’en manque que
2. au 5. on doit {uppofer qu'il n'y ait que 3. pintes
dansle 5. Ce qui ﬁf peut procurer aisément d'au-
tant que 3. eft la difference entre 8. & 5. Partant
tu foudras la queftion en cefte forte. Du vafe de
12. remplis celuy de 8. & de celuy de 8. remplis
celuy de 5. & verfe celuy de . dans celuy de 12.

- puis verfe dansle 5. les 3. pintes qui font demeu-

rées dans le 8. & remplis derechef du vale de 12,
celuy de 8. & du 8 verfe 2.pintesdans le 5.qui luy
manquent pour eftre plein, il en reftera infalli

blement 6, dans le vafe de . .

Iv.
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ELoH et s &1 '

Trois marss f’t}zlgmx, aucc lenrs femmes [¢ tren-
suent de nuit an paffage d'vne riniere, ou ils ne
wvencontrent gu'vn petit batteas [ans battelier
Sfeeftroit quil: 7 off capable que de dewx per-
* fonnes,on demande comme ces fix perfonnes
" pafferont dein i dewse,tellement que samars
 aucnznefemme we demenre en compagnie dvn

_oude deﬂ;&b&zgzmcs St [on maryn eff prefent.

L faut qu'ils paflent en fix fois en cefte forte:
IP_Ljemier_c_mcnt deux femmes paflents puis Fvne
raméing le batteau , & repaffe avec la troiftefime
femme, Cela fait 'vné destrois femmes rameine
 le batteau, & fe mertant en terre: auecfon mary,
Laiffe pafler les deux autres hommes, qui vont
treuuer leurs femmes. Alors vn defdics hommes
‘auec fa femme rameine le batteau , & metrant fa
femme cn tesre , prend Pautre homme, & repafic
avec luy. Finalement la femme quide treune paf-
s¢e.auec les trois hommes entre ‘dans le battean,
&en deux fois va querre les deux autres femmes,
par ainfi cn 6. fois tous paffent,

1 femble aufli que ecfte queftion ne foit fondée
en aucune saifon. Mais toutesfois la conditionap-
posée;, qivil ne faut point qu'aucune femme de-
meure accompagnée d’aucun des hommes (i fon
mary n’eft prefent,nous peut guider pour trouuer
la folution d’icelle par vn difcours infallible, Car
il eft cerrain que pour paffer deux adeux , il faut

ou
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ou que deux hommes paflent enfemble; oudeux
femmes,'ou'vn - homme: auec {a femme. Or au
premitr paflage onne peut faire pafler ‘dcux hé-
mes ( caralors vn:homme {eul deméureroir auec
les trois femmes contrela condition) dohc il eft
neceflaire ou que deux femmes paffent’, ou qu’il
paffeyn homme auecfafemme 5 'mais ces deux
fagons renienent & vne,d‘autant que fidenx fem-
mes paflent , il faut que I'vne rameinele batrea,
partant vne feule fe treuue 2 Paurre rive ; & (i vn
homme paffe auec {a femme;le mefine aduiédra,
d’antant que homme doit ramener le bartean
(car fi la femmele ramenoit ellefe trevueroic
anec les deuxautres hommes fans fon mari ) Au
fecond paflage deux hdmesne peunent pafler(car
I'va deux lairroit {2 femme accompagnée d’'vn

autre homme ) Vn homme aufli auéc {2 femme -

ne peur paffeg(car eftant pafsé il fe trenueroic feul
auecdeux femmes') il eft donc neceffaire que les
deux femmes paffent, ainfi les trois femmes eftic
pafsées,il faut que I'vne d’icelles ramene le bae-
teau,quoy fait. Au troifiefme- paffage oir reftent
d pafler les trois hommes & vne femme , orrvoir
bien que deux femmes ne peuuent pafler |, puis
quil n’yena qu'vne. Vn homme aufli suec {4
femme nepeur paffer (-car eftant palséil fe treu-
ueroit {feul anec les trois femmes)donc il faur que
deux hommes patlent, & allent vers leuts deux
femmes,laiffarit Pautce homme aucc fa femme,
Or qui ramenera le batteaurvn homme ne le peut
faire ( car il laitroit {2 femme accompagnée d’vn
autre homme ) yne femme ne peut auifi. ( car el-

Ie
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le iroit vers vn autre homme laiffant fon mary)

:Queg fi les deux hommes le ramenoyent,ce feroit

ne rien faire , car ils retourneroyent I3 d'ou ils
font venus.Partant ne reftant autre moyen il faur
qu'vn homme auec {2 femme ramene le batteau.
Au quatriefme paffage ot reftent 2 paffer deux

‘homines auec leurs deux femmes , il eft cerrain
-qu'vn homme auec (a femme ne doit paffer ( car

ce {eroit ne rien faire ) les deux femmes aufli e
peuuent pafler ( car alors les trois femmes fe-
royent auec vn feul homme)donc il faut que les
deux hommes paffent.Alors pour ramener le bat-
teau deux hommes ne peuuent eftre employez
( car ce feroit retourner1a d’ou ils font venus) vn
homme feul auffi ne peut ( car cela fait il fe treu-
ueroit feul auec deux femmes ) doncques il faut
que ce foitla femme qui en deux fois aille quer-
re les deux autres femmes qui reftent i pafler , &
voilale cinquiefme & fixielme paflage. Partant
en fix foisils font tous paflez fans enfreindre la

- condition,

Encor que ces deux dernieres quefti6s foyent c6-

" me ridicules;toutesfois ily a quelque fubtilité 2

les refoudre, partant i les ay bien voulu mettre
icy;m’efforgant d’en rendre raifon, 2 fin que ccux
qui par cy deuant ont pensé que cela ne fe pou-
uoit faire:changent d’opinion , & fgachent que
tout effect certain a vne caufe certaine.

Eftam




gtéi fe font par les nombres. 143

; V. ;
Effant propofeetelle quantité qu on voudyz pe-
Jant v nombre de liures defpuss 1. infyuesi
40. inclufiwement ( fans toutesfors admertre
les fractions ) on demande combien de pois
posr le moins il faudroit employer 4 cet effeit.

E refpons 4. pois, dont le premier pefe.1. liute
& les autres fuiuent en continuelle proportion
triple; & feront lefdicts quatre pois 1.3.9.27.
Ecla propertion triple commencente par 1.2
cefte merueilleufe proprieté fue prenant quel-
que nombre de termes en icelle proportion , on
pourra parautant de pois pefer toute quantité
pefante quet nombre de liures que ce foit def; puis
1.iufques 2 la fomme de(didts termes. Ainfila
{fomme des quatre termes 1.3.9. 27. éftant 40.ie
dis qu'auec quatre pois , d’ont I'vn pele 1. liure,
‘autre 3. Iautre 9.1'autre 27.0n pourra pefer tou-
te quantité pefante quelque nombre de liures
defpuis 1.iufques 3 40. De mefme auec ces cing
Pois- 1.3.9.27.81. dont la fomme eft 121.0n pour-
ra pefer toute quantité pefant vn nombre de li-
ures defpuis 1. infques A 121, & ainfi des autres.
“Orbien que cefte proprieté de la proportion
triple qui commence par Pvnité air efté remar-
quee par plufieurs:toutesfois nul,que ie fcache,ne
s'eltencor mis en deuoir d’en donner raifon. Par-
quoy fuyuant ma couftume ie veuy entreprendre
de ce faire.Et pour Y patuenir ie fuppofe ce Theo-
reme,

Pla
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- V.

Plufieurs termes eftant propoféz en continnellc
proportion triple commencantépary. Leder-
nier ¢ft efzal awdonble de lafomme de:tons
les precedens y adiouftant 1. :

A demonttration de cecy eft bien aifee , par-
Lquoy ie ne feray que toucher le: fondement
dicelle. Ce Theoreme en antres paroles dit prel-
que le mefine,que laregle qu’on' déne pour treu-
uer la fomme de plaficurs nombresscontinuelle-
ment proportionat s pourueu que le denomina-
teur de la proportion , & le premier & le dernier
terme {oyent connus , laquelle regle eft tiree de la
35-du9:d’Euclide & eft telle. Ikfant ofter le pre-
mier terme du derniet,le refte dinifé par vin nom-
bre moindre de 'vuité, que le denominateurde 12
proportion,donnérala fomme de tops les termes
excepté le dernier;: Doncques'le dernier contient
le prémier; & de plus ld fomme de tous les autres
precedens autant defois; quil y ad'vnitez au né-
bre moindre de 1. quele denominateur de la pro~
portion.Partant en la proportion triple:commen-
cante-par va, puifque le premiertermecftvn ; &

le nombre moindre de 1 que le denominareur 3,

eft 2. 1l faur conclureeé que le dernier terme con-

tient 1. & le double delafomme des precedens,
qui eft iuftement ce que dit mon Theoreme.Cela
fuppofé prenons. premicrement deux pois a{¢a-
uoir 1,& 3.dont la fomme eft 4. 1} eft bien certain
quiil n’y a pas difficulté de pefer pariccux vne

quﬁl‘
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tité qui {oit efgale en pois a quelcun d'iceux, ona
la fomme d’iceux, comme vne quantité pefante 1,
ou 3,0u 4.Mais la difficulté eft de pefer vne quan-
tité qui pefe vn nombre tombant entre lefdics
deux pois,comme vne quitité pefante 2. liures &
cefte difficulté (e refoult par le Theoreme fusalle-
gué,car puifquc 3. doit contenir le double de 1. &
de plus 1.fi on prend vne quantité dont le pois
{urpafle de 1. le premier pois 1.comme fait la qua-
tite pefante 2.il appert par ledit Theoreme qu'ad-
iouftant le pois de 1. 3 laditte quantité, on fera vn
pois efgal au fecond pois,qui eft 3.

Secondement qu’on prenne les trois pois 1. 3.
g.dont la fommeeft 13. Ie dis aufli que par iceux

on pefera toute quanticé pefante depuis Liufques

a13. Cariay defia preuué que parles deux pre-
miers on’ pefera iulquesa 4. Que fi I'on propofe
vne quantité de g.liures puifque g.furpaflc der. la
fomme des deux premiers pois,il appert par mon
Theoreme que fi 2 5.1'on adioufte laditte fomme
qui eft '4.0n fera le dernier pois 2 {gauoir 9. Done-
ques i a la quantité de g. liures on ioint les deux
premiers pois , cela contrebalancera le troifiefme
En apres puilque ce quirefte defpuis cinq 2 neuf
eft efgal comme i'ay preuué a la fomme des deux
premicrs pois , a fcauoir quatce: poak pefer tout
nombre de liures, entre cinq & neuf, a fcauoir 6.
7.8.on procedera d’vne fagon contraire acelle d6t
on vie pourlPefcr auec deux pois depuis rialques
a 4. Car pui que . liures auec la fomme des deux
premiers pois, efgalent le troifiefime comme i‘ay
demonttré , il appert que 6.liures auec l¢ fecond

K pois
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ois 3 ,oftant feulement le premier 1;efgaleront
fe mefme troifiefme:& 7 liures auec 3 ',c(ggaleront
le troifiefme 9,auec 1:& 8. liures auec 1,efgalerdt
le mefine troifiefme 9. finalement pour pefer def-
puis 9 iufques 213, il n’y a nulle diﬂ‘;culté » 2 caufe
que linterualle n’eft auffi que 4 ,la fomme des
deux premiers pois , & faut faire tout de mefme
comme pour pefer auec deux pois defpuis 1. iuf-
ques a 4. & cefte demontftration eft vniuerfelle,
les mefmes raifons ayant lien en tout nombre de
pois choifis de mefme fagon.Parquoy pour euiter
prolixité ie mettray fin a cefte queftion,feulement
i'aduertis le curieux Leéteur , que la proportion
double commengante par 1: fait bien vn Fembla-
ble effe&t , mais non pas auec i peude pois , car
pour pefer par icelle iufques 2 31, il faudroit ces
cing pois 1. 2. 4. 8.16. L2 ou pour pefer iufques 2
40 par la proportion ttiple , il w’en faut que 4.c6-
me i‘ay preuué. Toutesfois qui voudra, pourra
voir comme en autre fubiec , Tartaglia fe fert de
cefte proprieté de la proportion doubleen la fe-
conde partie,liure 1.chap.16.q.32. Pour toute au~
tre proportion plus grande que-ta-triple , elle ne
peut faire cet cffet , car parexemple prenant ces
trois pois en propottion quadrufolc I. 4.16. aucec
iceux on né peut pefer 2. liures ni 6;ni 7, ni 8,ni 9,
ni1o0. & ainfi des auttes,

A28
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V1.

Sounent on vequiert qu'on redusfe vae plus haute
monnoie en des plus baffés de differente va-
letr , tellement qu'il y ait e[gal nombre des
vnes ¢ des autres ,comme [i l'on demande
qu'on reduife vn efcn en foubz , ¢ en liars,
tellement qu'il y ait antant de foubs que de
liars.

POur faire cecy , regarde la proportion d’'vn
7 foubz 2 vn liard qui eft quadruple,& diuife éo.
qui eft la valeur d’vn efcu , en deux nombres,ob-
feruans la proportion quadruple,ainfi que 'ay en-
feigné au probl. 3. tu trouweras que ces deux né-’
bres font 48,8 12. Partant tu peux dire pour fou-
dre la queftion,qu’il faut 48 foubz,& 12 foubz re-
duirts en liars,qui font-aufli 48 liards. Laraifon de
cecy eft bien euidente , car puifque vn foubz eft
quadruple d'vn liard , & 48 eft quadruple de 12,il
eft certain que 12 foubzen liards , font 48 liards.
Que fi 'on vouloit reduire vn efcu en liars & de-
niers , dautant que la proportion d’vn liard a vn
denier cft triple, & qu'vn efcu vaut 240 liars , il
faut diuifer 240 en deux nombres obferuansla
proportion triple qui font 180 & 60. & on dira
?ue 180 liards , & 6o liars reduits en deniers ,.qui
ont aufli 180 deniers, font la valeur d'vin efcu.
On pourroit de mefme reduire la plus haute mé-
noic en plufieurs plus bafles , comme en trois ou
Kz qua
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quatre.Car tout ainfi que i‘ay enfeigné au 13.prob.
2 diuifer tout nombre donné en deux , abferuans
la proportion donnee, ainfi peut on diuifer le no-
bre donné en pluﬁeurs,obferuans les proportions
donnees,comme s’il faut dinifer 6o.en trois nom-
bres, que le premier au fecond ait proportion fef-
quialterne , & le fecond au troifiefme ait propor-
tion double ,ie continueray ces proportions en
trois termes,comme en 3. 2. 1. dont la fomme eft
6,par qui dinifant 6o,,vient 10,qui multipliant fe-
parément les {ufdits trois termes; donne les nom-
bres cherchez,a {gauoir 30.20. 10.Décques fi 'on
veut par exemple reduire vn efcu en deniers,dou-
bles,& liards,tellemét qu'il y ait autdt des vns que
des aucres;d’autdt que le liard au double a propor-
ti6 {efquialterne, & le double au denier a propor-
tion double ie diuiferay 240 ( qui eftla valeur de
Pefcu en liards)en trois nébres, obferuds lefdirres
proportions,qui feront 120. 80. 40. Partant ie di-
ray qu'il faut 120 liars , & 8o liars reduits en dou-
bles , qui font 120 doubles ; & quarante liars re-
duits en deniers qui fontanfli 120 deniers. Et ce-
feregle eft fi cerraine & infallible qu’encor que
les nombres des moindres monnoies viennét en-
tremeflez de fra&tions , la folution de la queftion
ne laiffe d’eftre bonne & veritable. Par exemple
qui voudroit reduire vn efcu en foubz , & en de-
niers,anec Ja mefine condition,il faudroic divifer
60. en deux nombres,obferuans la propottion de
1221 qui feroyent 55 2=, & 4 %;. Partant on di-
roit qu'il faut g5 foubz & = d'vn foubz & autant
de deniers;&la folution feroit tres-bonne, car 55
de
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deniers & *; d’vn denier font iuftement 4 {oubz
& 1; d'vn foubz , qui ioints a 55 foubs & *- font
6o {oubz,la valeur de lefcu.

VIL

Vi homme venant a monrir pavtage fon big con-
[iftat en certaine fomme d'efcus, 4 fes enfans,
en telle forte qu'tl ordine que le premicy pren-
ne 1.¢fcuy ¢y La feptiefme partie du reftant, en
apres gue le ﬁ:wna’ prenne deux efcus & la
Leptiefme du refte,c- cela fait que le troifiefme
prenne 3. cfcus , & la [eptiefme du refte , &
& ainfi confecutinement des antres.Or le par-
tage fait en cefte fagon il [e treune que chafcun
des enfans eft efgalement proportionné , l'on
demande la somme des escus , ¢ le nombre

des enfans.

POVR foudre route femblable queftion prens
X ledenominateurdela partie mentionnee , &
d'iceluy ofte 1:le refte fera le nombre des enfans,
& le quarré dudit refteyfera la fomme des elcus, &
chafcun aura autant d'efcus >quil y ad'enfans.
Comme en Vexemple propofé, d'autit que la par-
tic mentionnee eft prens 7. denominateur d’i-
celle, & en ofte 1. reftera 6. le nombre des enfans,
dont le quarré A fanoir 36. eft la fomme des ¢f-
cus, & chafcun aura 6. efcus comme tu peux voir
palrl experience., La demonftration de cecy cft
telle,

K 3 Soit
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Soit le nombre B.denominateur de la partie,&
foit A.moindre de 1.que B:& foit encor C. moin-
dre de 1.que A. & {oit F le quarré de A,& multi-
pliant C par B:foit fait G, & multipliant C par A.
{oit fait H. Or puifque A multipliant {oy -mefme
& multipliant C. faitF. & H. & la difference des
C A. eft I'ynité , il senfuit que F cGtient A,vne
fois dauantage que ne fait le nombre H,partant A
cft la difference des deux F.H.{emblablemét puif-
que € multipliant A.& B.produit H Gy& la diffe-
rence des deux A.Bseft I'vnité,il senfuit que C.elt
la difference des deux H G Doncques H.eft moin-
dre que F du nombre A : & le mefine H.eft moin-
dre que G,du nombse C: parquoy la differéce des
deux A C.eftanc r:il faut auffi que le mefme 1.foit
la difference des deux F G.Partant fide Fl’on ofte
1,refte G,qui diuifé par B,donne C. Or il efteui-
dent quadiouftant 1 A C, fefait A, le cofté de F.
Doncques la fomme dés efcus eftant F,& le nom-
bre des enfans A,il appert file premier prend 1,&
la partie du refte denommee de B, qu'il aura vn
nombre d’efcus efgal 2 A,come dit laregle. Refte
& preuuet que tous les auttes en auront autat {ui-
uant Pordonnice du pere, & il eft certain que le
premier ayant pris vn nombre efgal a A:il refte H.
car A eft la difference des deux F H comme nous
auons preun¢.Or qu'on préne D moindre que C.
de I ynice, & par confcqucnt moindre que A de z,
& mul



< it LT B~

qus [¢ font par les nombres, 151
& multiplidt pac D.les nébres A.B.foyét faits L.K.
Alors puifque la differéce de A.&B eft il senfuit
que D eft la differéce des deux L.K.& d’autant que
le mefme A.mulriplidt les deux D C.(dont l'inter-
ualle eft r.)prouiennét L.8& H,il s'éluitque A eft la
difference des deux L.H. Partit K {urpaffant L de
D:& H furpaffant le mefme L de A,il s’enfuit que
H furpaffe K du mefme nombre dont A furpaffe
D.2 fgauoir de 2.Doncques fi le fecdd enfant préd
2. du nombre H,reftera K, duquel prenant la par-
tie denommmee de B.viendra D. & puifque D auec
2.fait A:il appert qu'il aura autant que le premier,
a{cauoir vn nombre efgal 2 A. De mefme fagon fi
l'on prend E.moindre que D de 1:& par confequét
moindre que A de 3,multipliant A.B.par E &pro-
duifant N,M, on pregyera que la difference entre
L.8& M eft lamefme qu'entre A & E,a {¢auoir 3. -
Partan {i le troifiefme enfant prend 3. du nombre
L,reftera M.lequel diif¢ par B,donnera E. donc-
ques puifque E ioint 2 3.faic A,il appert que lc
troifielme enfant aura autant que chafci des pre-
cedens, & la mefme raifon fert pour tous les au-
tres,& ne faut point douter quil n'y ait aflez def-
cus pour faire que chafcunen ait autant quil'y a
d’vnitezen A, Car le quarré F. doit contenir fon
cofté A.autant de fois quil y ad’vnitez audit A.
Cefte regle fe peut prattiquer fort diuerfemét.
Car premierement felon qu'otichangera le deno-
minateur de la partie , 'on changera auffi la folu-
tion. Maisil faut prendre garde qu’en la propofi-
tion de la queftion,il ne foit fait mentié que d'v-
ne mefine partie, car fi I'on faifoit mention de di-
K2 uerle,
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uerfes parties,comme fi P'on difoit que le premicr
prenne 1,& la moiti¢ du refte,le fecond 2, &le tiers
du refte ; & ainfi en quelque autre femblable ma-
niere , la queftion feroic impomble.En outre il ne
faut point que la partie mentionnee ait autre nu-
merateur que I'vnicé , car fi 'on propofoit la que-
ftion en telle forte, que le premier deut prendre 1.
& 3 du refte,le fecond 2.& ; du refte,& ainfi con-
fecutinement,la queftion feroit aufli impoflible.
Secoddement Fon peur changer les nombres
que chafcun prend,auant que de prendrc vne cer-
taine partic du refte , comme en I'exemple donne
aulieu que le premier prend 1,le fecond 2;le troi-
ficfme 3:& ainfi confecutinement:on pourroit re-
querir que le premier prit tout autre nombre, c6-
me §. mais alors il faudroit que les nobres des au-
tres , fuiniffent en continuelle progrefsion Arith-
metique ,dont la difference fut le mefme 5. Par
exemple il faudroit que le fecond prit 1o, le troi-
fiefme 14:le quatrie(llmc 20. & ainfi des autres, &
en tel cas on trouueroit toufiours le nombre des
enfans,comme auparauant oftant 1.du denomina-
teur de la partie:mais le nombre des efcus fe treu-
ueroit multiplidt le quarré du nombre des enfans
par §,a {cauoir par le nombre que prend le pre-
mier, & qui eft la difference de la progrefsion.”
Comme {1 'on veur que le premicr prenne 5,&la
feptiefme du reftedie fecond 10,& la fepticfine da
refte:le troifiefme 15, & la feptiefme du refte: &
ainfi des autres : le nombre des enfans fera touf-
iours 6 , mais lc nombre des efcus fera 180. qui f¢
fajt muldipliant le quarré de 6,4 fcauoir 36. par §.
: & chafcun
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Et chafcun des enfans aura 30 efcus , a caule que
5.fois 6.font 30. La demontftration de tout cecy
{e tire aisément de ce qui a efté dit,come  ic laif-

{e a confiderer au prudent Lecteur.
Troifiefmementla queftion {¢ pourroit propo-
{er dinerfement fi on ordonnoit que chalque
enfant prit premierement vne certaine partie, &
apres vn certain nombre. Comme qui diroit. Le
premier prenne la feptiefme de toute la fomme,
& vn efeu de plus; le fecond prenne la fepticfme
du refte, & 2. efcus apres. Le troifiefme prenne
la feptiefme du refte, & de plus 3 efcus , & ainfi
conlk;cutiuement. Et en tel cas il faut comme au-
parauant ofter 1.du denominatcur de la partic, &
le refte fera le nombre des enfans , mais le nom -
bre des efcus prouiendra, multipliant ledit deno-
minateur par ledit nombre moindre de 1. qu'on
met pour lenombre des enfans. Comme en l'e-
xemple donné le nombre des enfans fera 6. & le
nombre des efcus 42.8 chafeun aura autant d'ef>
cus qu'il y ad’vnitez au denominatcur de la par-
tie alganoir 7.La demonftration eft facile a treu-
uer al'imitation de la precedente. Mais on doit
aufli obferuer pour faire la queftion poflible,
qu'on ne fafle mention que d’vne feule & mefme
partic , & 'on peat {emblablement changer les
1}91111)1'65 qu'on prend de plus > pourucu qu'ils {c
fuiuent en continuclle progreflion Arithmetique
& que le moindre {oit efgalala difference. Com-
me {i l'on veut que le premier prenne la {eptiel-
me de toute la fomme, & 4. de plus ,il faut que
le fecond prenne la fcpticfmc du refte, & 8. de
| S plus,
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plus, & que lc troifiefine prenne la {eptiefme du
refte & r2de plus , & ainfi des autres. Alors le
nombre des enfans fera 6. comme auparauant,
?u’on treuue eftant 1.de 7. Mais pour auoir la
omme des efcus, ayant multiplié 6. par 7. il faut
mulciplier le produiét 42 par 4,qui cft la differen-
ce de laprogreflion , & viendra 168. la fomme
des efcus, & chafcun en aura 28.lequel 28 fe treu-
ue multipliant 7.par 4.

VIIL

Trozs hommes ont chafcun certaine [omme
d'efcus. Le premier donne des fiens any deux

antyes antant ou'ils en ont chafcun. Ena presle

Jecond en donne aux: denx antres antant guils

enont chafcun. Finalement le troifie(me en don-
ne anx denx antres antat qu'ils en ont chafcun:
celafait chafcun [¢ treune 8. efeus. On demande
combien chafiun en anoit du commencerent.

Efte queftion fc refoulr aisément par vn
Cdifsours qui portc auec foy fa demonftra-
tion, & qui cft tel. Puisque ala fin chafcun fe
treuue auoir 8. efcus , & quimmediatement au-
parauant le troifiefme anoit donné av premier,&
au fecond, autant qu’ils auoyent chafcun , il faut
dontque chafcun d’fceux nen cuft que 4. & que
le troifiefme en eut 16. Mais le fecond en venoit
de déner aux deux autres autant qu'ils en auoyér
chafcun. 1 faur donc qu'auparauant le premier

nen
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n’en et que 2. Le troifiefme 8. & le fecond 14.
Or cela n'eft aduenu qu'apres que le premier en
a donné aux deux auttes autant qu’ils en auoyent
chafcun. Doncques il conuient dire que du com-
mencementle fecond en auoit 7. le troifiefme 4.
& le premier 13.
Etremarque que pour foudre generalement
toute femblable queftion , il faut toufiours pren-
dre des nombres en mefme proportion que 13.7.
4. & 8. car pourueu que cela foits procedant de
méfme fagon tous trois  la fin {e treuneront el~
gaux. Partant le nombre auquel fe faic Lefgalité
eftant donné, il eft aisé de trouuer les trois nom-
bres du commencement , car il ne faut que diui-
fer e nombre donné par 8. & multiplier le quo-
tient par 13.7.& 4. comme {i 'on ditfaifant dela
mefine forte que chafcun  la fin fe treuue 6.efcus
divife 6.par 8. vient 2. qui multiplié par 13.7.& 4.
te donne a cognoiftre qu'au commencement le
premier auoit 9 2.le fecdd 5 %.Letroifiefme 3. Par
mefime raifon les trois nombres que chafcun a
du commencement eftant donnez, il eft facilede
treuuer celuy auquel fe doit faire lefgalité. Caril
eft neceflaire  fin qug la queftion foit poflible,
que le[diés trois nombres donnez obferuée mef-
me proportion que 13.7. 4. partant fi tu dinifes
le plus grand par 13 oule moyé par 7.0u le moin-
dre par 4.il viendra par tout vin mefme quotient,
qui eftant multiplié par 8.praduira le nombre au-
quel {e doit faire I'efgalité. Comme fi les nom-
bres donnez eftoyent 26.14. 8. diuifant 26.par13.
0u 14 par 7.0u 8 par 4 vient toufiours pour quo-
tient
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tient. 2. qui multipli¢ par 8.produit 16. le nom
bre auquel fe fera I'efgalité,

Or d’icy Pon peut tiver la fagon d'vn icu affez
gentil pour deuiner de trois perfonnes , combien
chafcune aura pris de gettons ,ou de cartes, ou
d’autres vnitez & ce icu fe pourra prattiquer en
celte forte.

Commande que le troifiefme prenne,par exé-
ple,vn nombre de gettons tel qu'il voudra, pour-
ucu qu’il (oit pairement pair,c’eft a {gauoir mefu-
zé par 4. Enapres ordonne que le fecond prenne
atiant de fois 7. que le troifie{me a pris de fois 4.
& que le premier prenne tout autant de fois 13.
Alors commande que le premicr donne de fes
getrons aux deux autres autit qu'ils en ont chaf=
cun, & puis que le fecond endonne aux autres
autdt qu’ils enauront chafcii,& finalemée quele
troificime fafle rout de mefme. Cela fait pren le
nombre des gettons duquel que tu voudras des
trois ( car ils s’en trevueront tous vn efgal nom-
bre } & pren la moiti¢ d’iceluy,ce fera le nombre
des getrons quaunoit le troificfime du commence-
ment, partant il eft ais¢ dedcuiner les nombres
des autres, prenant pour celuy du fecond autant
de fois 7. & pour celuy du troifieflme ‘antant de
fois 13. qu'il y a de fois 4. au nombre du troifiel- |
me cogneu.Par exemple,que le troifiefme ait pris
12. gettons,alors le lJchond enprendra 21, & le

premier 39. & apres que chafcun aura donné &
regeu comme i’ay diuisé, it aduiendra que chaf-
cun aura 24. & la moitié de 24. a fcanoir 12. eft
iuftement le nombre du troifiefme, Cecy neft au.
tre
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tre en effedt que la regle que i'ay cy denant don-
née.Car le nombre auquel fe fait I'efgalité eftant
cogneu, pour trouuer ce que chafcun auoit du
commencement , i'ay dit qu’il falloit diuifer le-
dit nombre de 'efgalité par 8.&mulriplier le quo-
tient par 13.7. & 4. Oreft-il certain que dinifer
vn nombre par 8, & multiplier le quortient par 4.
Ceft autantque prendre les quatre huictiefmes

,du mefine nombre,a fcauoir la moitié.

Mais i I'on me demandoit par quel moyen i'ay
treuuc¢ que tous les nombres qui peuuent foudsc
cefte queftion doiuent obferuer mefime propot-
tion que 4.7.13. & par quelle regle generale on

‘pourroit foudre toutes autres ﬁ‘mblables que-
ftions , encor que I'vn changeat la proportion de
ce que chafcun doit donner aux deux aucres, c§-
me fi au lieu de leur donner vne fois autant quils
ont, onrequeroit qu'il leur donnaft deux fois,
zrois fois, quatre fois autant Rac. Ie re(pons que
I'Algebre eft celle qui m’a ferui de guide en cecy,
& que de Poperation d'icelle,on peut finalement
tirer la regle generale demandée. Parquoy pour
{atisfaire aux plus curieux , ie veux chercher pat
cefte voye comme fe peut foudre la queftion,{up-
polant que chafcun a fon tour donne aux deux
autres deux fois autant d’efcus quils enont. Ft
pour ce faire procedant refolutiuement ie dis que
comme ainfi foit que le troifiefime 1 la fin don-
nanta chafcun des autres deux fois autant qu'ils
en ont, ils {e treuuent tous trois auoir vn mefime
nombre d’efcus, il faut que lesnombres du pre-
mier & fecond fullent auparauant clz_;;mx;pnrmnt

1c
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ie pofe que le premier cuft alors 1 . d’elcus,& le

{ecod aufi 1.8.Et puis quil faut que le troifiefme
leur donne a chafcun le double de ce qu'ils ont,
doncques il leur donnera 2. 8. 2 chafcun. Mais a-
lors tous trois doiuent auoir vn efgal nombre, &
le premier & fec8d enont chafcun 3.8 doncques
le troifiefme a pareillement 3.8. Partat reprenant
2.8.qu'il a donné au premier,& 2.5.qu'il a donné
au fecond,il eft neceflaire que ledit troifiefme au-
parauit que de donner, cut 7.5.le fecond 1.&.& l¢
premier 1 & aufli.Or eft-il quwimmediatement au-
parauant le fecond vient de donner 2 chafcun des
autres,deux fois autant qu'ils auoyent, & parrant
il leur vient de donner les ; de ce qu’ils ont 2 pre-
fent, 3 fcauoir & au premier, & 3* & au troifief-
me. Parquoy ledit fecond reprenant ce qu’il a d6-
né,il {e treuuera qu'auant que donner,le fecond
anoit ;2 Rac.le premier  Rac. & le troifiefime .
Rac. Mais aufli il conuient confiderer que le pre-
mier immedjatement auparauant a donné a chaf-
cun des autres le double de 'argent qu’ilsauoyét
a {cauoir a chafcun d'iceux les ; de ce qu'ils ont
maintenant, doncques il a donné au {econd 22
Rac. & au troifiefme 3* Rac.Partant reprenant le
fien , ic conclus que le premier au commence-
ment auoit £~ Rac. le fecond ;2. Rac. & le troi-
fiefime Z. Rac. & voyla que la queftion (pour par-
ler auec Diophante) eft folue infiniment, c’eft 2
dire que rout nombre que 'on prenne pour va-
leur de la racine, 'appliquant deuément aux po-
fitions, l'on foudra la queftion.Partant tous trois
nombres que l'on choifira , obferuans la mefme
prOPOY
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proportion que §5. 19. & 7. ils feront l'effer que
Ton demande, &lefgalité f¢ fera (fi 'on prend
§5- 19. & 7.) au nombre 27. qui eft le cube de 3.
qui furpaffe d’vn le denominateur dela propor-
tion déce que chafcun donne aux autres:ou bien
fi 'on prend d’autres nombres que 55. 19, & 7
I'efgalité fe fera en ynnombre qui aura la mefme
proportiona 27.qu’auront les trois nombres pris
a 55.19.7.que {i'on eut fait vne femblable ope-
ration pour la queftion auparauant proposée, on
eut trouué qu'au commencement le premier a-
woit 3> Rac. le fecond 3. Rac. & le troifiefime ¢
Rac. Parquoy en ce cas-lail eft neceffaire qu'on
prenne trois,nombres obferuans la proportion dg
13.7.4. & choififfant les mefimes 13.7. 4. Pefgalité
{e fait an nombre 8. qui eftle cube de 2. nombre
plus grand d’vn que 1. denominateur de Ia pro-
portionde ce que chafcun donne aux deux ag-
tres. Or de cefte operation ie tire vne regle ge-
nerale qui dit ainfi.

Triple le denominatenr de la proportion , &
au produit adionfte 1.tu anras le troifie[me no-
bre , a cetroifiefme nombre adionfle 2. ¢ mul-
viplie le tout par le denominatenr de Iy propor-
Yion, & an produit adionfle 1. tu atiras le  fecond
nombre. Toins enfemble le fecond ¢ troifiefme
nombre i trounez , & lesr fomme adioufle 1.¢y
multipliele tont parle denominatenr de la pro-
portiom, & au produit adioufle 1.14 auras le pre-

mier
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mier nombre, ¢ le nombre anquel ¢ fera lef-
qalité féra le cube du nombre furpaffant d'vn le

denominatenr de la proportion.

Ar exemple en la premicre queftion ofile de-
Pnominateur dela proportion eft 1. ie pren le
triple d'iceluy denominateur, a fauoir 3. auquel
vadioufte 1. & i'ay 4.pour le troifiefme nombre.
Tadioufte 2. 2 4. vient 6. que ic multiplic parr
& au produit adioufte 1.1y 7. pour le fecond
nombre. Paffemble 4. & 7. & 2 leur fomme i'ad-
ioufte 1. vient 12.que ie multiplic par 1. & au pro-
duit 'adioufter, i'ay 13. pour le premier nomirc,
& le cube de 2. afgauoir 8. cft le nombre auquel
fe faitefgalité. ‘

Enla (geconde queftion oui le denominateur eft
2.Ie triple 2.8 an produit adioufte 1.i’ay 7. pour
le troi!l:efme nombre i'adioufte 2 2 7. vien 9. que
ie multiﬁlie par 2.8 au produit adioufte 1.i'ay 19.
pout le fecond nombre.I'affemble 7.8 19.8 leur
{fomme adioufte 1. vient 27. que ie multiplie par
1. & au produit adioufte 1. i'ay g5. pour le troi-
fiefme nombre , & I'efgalité fe fait au nombre 27
qui eft le cube de 3. furpaffant d'yn le denomina-
reur 2. & laregle ferc aufli bien pour touteautre
forte de proportion commel’experience fera voir
achalcun:car ce n’eft pasicy le licn d’enfeigner
demonttrativement comme i'ay tiré cefte regle
de l'operation de 'Algebre , & que partant clle
eftinfallible , ie m’en rapporte au iugement de
ceux 12 qui fgauent comme on tirc la quinte-cf-
fence d'vne operation d’Algebre quia pafsé par
I'Alembic d'vn efprit bicn delié. A
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IX.

Trois hommes ont a partagera 1. tonneans, domt
ilyen afept pleins de vin,[ept visdes,c fept
pleins 4 dems. Te demande comme Je peut fai-
rve le partage,en fartc que tous trois ayent vn

¢/gal nombre de tonncanx,dy efzalle guantité
de vin,

Efte quettion eft propofee par Tartaglia en
Cla premiere partie , liure 16, q-130. & encoril
en propofc vae femblable en Ja q- 131, {uinante.
Mais ledit autheur & contente de donner la foly-
tion defdictes quettions , fans enfeigner la regle
generale pour foudre routes autres {femblables;la-
quelle fagon de faire je repute indigne d’vn fi ha-
bile Mathemaricien. Doncques pour ne commet-
tre la mefine faute je dis qu’il conuient digifer le
nombre des tonneaux par ccluy des perfonnes, &

file quotient ne vient nombre encicr, la queftion
eftimpoffible,comme {uppofant quil y ait 2r.ton-
neaux, fi on mer 4. perfonnes , le partage ne fe
peut faire comme on requicrt,car afin que le né-
bre des toneaux ¢ partage efgalement, il faudroit
que chafcun en ey g i-quielt chofe abfurde ,vn
tonneau ne fe pouuant ainfi brifer en pluficurs
pieces.l faur donc que ce quotient fe treuue en-
ticr,car Ceft le nombre des tonneaux que chafeun
doit auoir.En apres il connient prendre ledic quo-
tient, & en faire autant de parties qu'il ya de per-
fonnes,obferuant toutesfois que chafcune dlicel-

E les
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les parties foit moindre que la moiti¢ du fufdiét
quotient. Comme par exemple les tonneaux eftds
21.& les perfonnes 3.ayant diuifé 2 1.par 3.le quo-
tient eft 7.que ie coupe en ces troisfparties 353, 1
ou bien en ces trois 2. 2.3, dont chafcune eft touf-
jours moindre que la moiti€ de 7.0x par lemoyé
defdittes parties on peut foudre la queftion fort
aifément,appliquant chafcune dicelles 2 chalque
perfonne. Ainfife feruant des premieres qui font
3. 3.1. Le premier 3. fignific que la premiere per-
{onne doit auoir 3. tonneaux pleins & autant de
vuides (car chafcun en doit toufiours prendre au-
tant de pleins que de vuides) & pat confequent la
mefine perfonne n'en doit auoir que 1.2 demy
plein pour accomplir les 7.De mefme le fecond 3.
monitre que la feconde perfonne doit (prcndre 5
tonneaux pleins,3 vuides , & par conlequent 1. 3
demy plein. Finalement la troifiefine partie 1. de-
note que la troifiefme perfonne doit auoir 1. ton-
neau plein , 1. vuide,, & par confequent §. a demy
pleins. Par ainfi chafcun aura 7.ronncaux , &3
tonneaux de vin,partant autant les vaifleanx,com-
me le yin feront partagez efgalement.

Que fi Fon fe veut ?cruir des autres parties de
7,4 {cauoir 2.2.3. on trouuera vne autre foluris,&
tout aufli bonne , & dirat-on que le premier doit

rendre 2. tonneaux pleins , 2 vuides , & 3 demy
pleins.le fecond femblablemét 2 .tonneaux pleins,
"2 vuides,& 3.demy pleins, & le troifiefme 3. ton-
neaux pleins,3.vuides & 1. demy plein. & pource
que I'on ne peuten point daurre fagon faire trois
parties de 7, dont chafcune {oit moindre que 11
moitie
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moiti¢ dudit 7,0n peut affeurer que le partage en
tel cas ne fe peut faire en point d’aurre forte.

Et pour mieux faire voir la certaineré & gene-
ralit¢ de ma regle,prenons Pautre exemple deTar-
taglia ot il fuppofe que le nombre des tonneaux
foit 27, & les perfonnes 3.comme auparauant ie
prendray le tiers de 27.qui eft 9.& verray de faire
trois pars de 9.dont chalcune {oir moindre que la
moiti¢ de 9. Or cela fe peut faire en trois diffe-
rentes facons car les parties de 9. peuuent eftre 3.
3. 35 ou bien 1.4.4. ou bien 2.3.4. Partant on peat
donnertrois {olutions : car il fe peut faire que le
premier prenne 3. tonneaux pleins , 3.vuides,& 3.
demi pleins,& rout autant en prendront le fecond
& le troifiefme. Ou bien le premier en prendra r,
plein,r.vuide,8 7.demy.pleins:le fecond 4 pleins,
4.vuides, & 1. demy: plein:le troificfine de mefine
4-pleins,.yuides,& 1.demy plein.Ou finalement
¢ premier en prendra 2.pleins, 2. vaides,& 5.demy
pleins:le fecéd ; pleins,3 vuides,& 3 demy pleins:
le troifiefme 4 pleins, 4 vaides , & 1. demy pléin.
& en toutes les trois fagons chafcun ¢ 9.vailleaux,
& 4: tonneaux de vin.Neantmoins en ce cas Tai-
taglia n'apporte qu'vne folution d*autant qu’il
ignoroit la regle generale pour foudre toutes
{emblables quettions.

Que filon fuppofe qu'il y ait 24.tonncaux dée
les 8. {oyent pleins, les 8. vuides , & les 8. demij-
pleins,& qu'il les faille partager de la mefme fa-
¢on entre 4perfonnes;diuifant 24. par 4. viendra
G.Parquoy nous verrons de faire de 4. quatre par-
ties dont chafcunc {oit moindre que lamoitié¢ du-

I 2 dit
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dit 6. Ce qui ne {c peut faire qu'en vne forte ,les
parties eftant 2. 2. I.1. Par ainfi nqusdirons que le
partage ne fe peut faire qu’en vne forte, 3 {cauoir
f1 le premier en prend 2. pleins 2.vuides,& 2.de-
my pleins;le fecond aufli z.pleins,z.vuidcs,&z.dc—
my pleins:le troificfine 1.plein ,Lvuide, & 4. demy
pleins:& le quatrieﬁne de mefme 1.plein, Lyuide,
4.demy pleins.Pat ainfi chafcun aura 6.vaiffeanx,
& lavaleur de 3. tonneaux pleins, Ie ne m’eften-
dray pas dauantage pour rendre la raifon de cefte
mienne regle,cela eftant fifacile,que tout homme
de bon efprit en viendra bien aifément a bout.

X.

Ly 41.perfonnes envn banguet tant hommes
que femmes O enfans,quicntout defpendent
40 [oubz , mais chafque homme paye 4 foubz
chafGue femme 3  foubz chafque enfant 4. de-
niers. Ie demande combienily adhommes,

combien de femmes,conbien d'enfans.

CEﬂzc queftion a mis en grande peine tous les
Arithmeticiens qui ont efté par cy deuant,
comme Frere Luc,Frangois Felician,Nicolas Tat-
taglia , Eftienne de la Roche & autres,qui tous fe
{ont cfforcez de la foudre par regle certaine, mais
toutesfois ne font point venus 3 bout de leur del-
{ein,car tous font d’'vn accord que 'on n'en peut
fortir qu'en cefte maniere.Pofons que tout le né-
bre des perfonnes foit de celles qui payent le

moins, a {cauoir d’enfans , dont senfuic puifque
cha
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chalque enfant paye 4.deniers,qui fot 5 de fiqu'ils
payeront en toat 3* {. qui oftez de 40 {. refte 2z,
qu’il faut garder 2 part. Enapres (oubftraifons le
moindre prix des deux plus grands , a {cauoir £ de
3 & de g refteront § & 3% & puifque ces trois re-
ftes 22.2.:% font tous d’vne mefime denomination:
{ car aucrement il les y faudroit reduire) nous (er-
udt des numerateurs feulement, il nous conuient
diuifer 79,en deux telles parties,que I'vne {oit me-
furee par 8,l'autre foit mefuree par 11;ce que nous
ferons en raftonant de cefte forte. Oftons vne fois
11.de 79.refte 68.qui n'eft pas mefuré par 8.Partat
oftons z.fois 11. de 79. refte 57. qui aufli n'eft pas
mefuré par 8. Parquoy oftons 3.fois 11.de 79.refte
46 , qui encore n'eft pas mefuréd pat 8. Doncques
oftons 4.fois 11. de 79 , refte 35 » que 8 ne mefure
point auffi. Oftons donc §. fois 11. dé 79.refte 24
qui eft mefuré par 8.Parquoy nous dirons que les
deux parties cherchees de 79 fone §4. & 24. Cat
divifant s 5.par 11.le quotient eft 5. tout jufte ; &
diuifant 24 par8.le quotient eft 3.Doncques nous
dirons que le nombre des hommes cft s.celuy des
femmes 3 ,dont lafomme eft 8. qui oftee de 41,
refte 33. pour le nombre des enfans. Que fi Fon
n'eut pas peu faire de 79. deux pars,dont I'vne eut
efté mefuree parti, 'autre par 8. la queftion eut
eft¢ impoffible. Ex 79 fe fl;t peu diuifer en deux
telles parties en plufieurs diuerfes fagons, la que-
ftion eut peareceuoir tout autant de differentes
folutions,

Voila la regle que dennent les autheurs (ufdirs,
quelle comme ie ne nie pas qu’elle ne foit aflez
L3 bon

1a
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bonne & fubtile,& fondee fur raifon comme Pon
peut voir facilement , ic foultiens aufli qu'clle eft
fort i.mparfaittc 5 Tant parce que en pat tic Lon y
procedc a taftons, que parce que elle ne rouche
pasau fond de cefte matiere. Car toute femblable
queftion propofee vniuerfellement fans eftre ap-
pliquee 2 aucun fubiet (i elle eft poflible ) regoit
touliours infinies folutions, comme fi 'on difoit.
Faittes trois pars de 4r.que P'vne multiplice par 4,
Pautre rpan‘ 3,l'aucre par 3. la fomme des trois pro-
duits foit 40. 11 cft cuident que ceft la mefme
quettion propofee plus gencralement,car icy I'on
ne requiert point que les trois parties de 41.{oyét
nombres entiers , ce qui eftoitauparauant necel-
{aire a caufe qu’on fie peut admettre fractions de
perfonnes fans abfurdité. Voire mefmel’on peut
appliquer vnie femblable queftié 2 tel fuicét, quil
ne {era point neceffaire que la folution fe donne
en nombres entiers;cdme fi Lon difoit.l'ay achere
41. Aulnes detrois differentes cftoffes , a fcauoix
du veloux 2 4.efcus laulne, du Satin 2 3. efcus, &
dela toile 3 20 f.& le tout me coufte 40, clcus. Te
demande combien i'ay pris de chafque eftoffe.Or
en tous femblables cas telles queftions regoinent
infinics (olutions comme ie feray voir ¢y apres.
Doncques pour dire ce qui {e peut a Pentour de
cefte queftion,il fe faut {eruir d’vne mienne inué-
tion,dont i'ay defia touché vn mot en l'aduertife-
ment du fixiefme probleme, laquelle a cefte occa-
fion i‘expliqueray icy bricfuement , promettant
encor d’en traitrer ailleurs plus au long,&aduer-
tiffant toutesfois le leGteur que s'il weft affez ex-
pers
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pert en I'Algebre, il ne fe trauaille pas pour en-
tendre ce qui s’enfuit ; car celuy {eroit peine per-
due, dautant qu’im ploram le {ecours de cefte
diuine {cience ie dilcours en cefte {orce.

Soit le nombredes hommes 1 . doncques
celuy des femmes, auec celuy des enfans fera 41,
1.Ra. & puifque chalque homme paye 4. {. tous
les hommes enfemble payeront 4.Rac.de f. &
partant les femmes auec les enfans payeront 40
4 Rac. Mais d’autant que chafque femme paye 3
f. & chafque enfant 3 {. Il appert que la fgmme
que payent les femmes & les enfans enfem-

le , 4 fcauoir 40-4 Rac. contient le nombre
des femmes trois fois, & le tiers dunombre des
enfans, & maltipliant icelle fomme par 3. le pro-
duit 120-12. Ra.contient le nombre des femmes
neuf fois,& vne fois le nombre des enfans , par-
quoy oftant de la vne fois tant le nombre des
femmes que desenfans, 2 {cauoir 41-1 Rac. le re-
fte qui eft 79-11 Ra.contiendra huit fois le nom-

redes femmes : doncques dinifant par 8. nous
aurons pour lenombre des femmes 9 Z-1 1 Rac.
qui oft¢ de 41-1 Rac. laiffera pour le nombre des
enfans 31 % TaRa.Parainfi nous aids en termes
Algebriquesle nombre des hommes quieft 1 Ra.
celuy des femmes quieft 9.2-1 2 Rac. Celuy des
enfans,quieft 31 3 T2 Ra.dét la fomme eft iufle-
ment 41. & {elon qu'il eft requis en la quettion,
les hommes payeront 4 Rac. les femmes 29. -4
s Rac.&les enfans 10 2 + : Ra.dontlafommeeft
inftement 40. Partant il eft cuident quela que-

’ {tion
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ftion eft foluc infiniment (comme dit Diophan-
te) Ceft afgauoir que I'on peut prendre tout né-
bre pour valeur de laracine , pourueu toutesfois
qu'on le puil]é conuenablement apliqueranx po-
{itions. :

-+Or pour ce faire ray remarqué deux points.Le
premier eft qu'encor qu'on vueille foudre la que-
{tion generalement fans (e foucier fi la folurion
vient en nombres entiers,ou rompussil faur neit-
moins prendre garde qu’il ne s'enfuive aucuné
abfurdité;comme en lexemple donné fi I'on vou-
loit metcre 8. pout valeur de la racine, il s'enfui-
uroit quele nombre des femines feroit moins
que rien,car nous auons trouué par force du dif-
cours que le nombre des femmeseft 9 71 Rac.
& partantfil'on prent 8.pour valeur de la tacine,
15 Rac. feront 11.7qui eftant fouftrait de 9 Z re-
ftera pout le nombre des femmes , moins 1 L.
DPoncques pour remedict a tous ferhblables in-
conueniens ie regarde fi quelqu’va des nombres
de mes pofitions eft composé de nonibre moins
racine,oud¢ racine moinsnombre,ou fil'vn eft
d'vne forte,lauere de Pautre , & lors' dinifant les
nombres par les racines , s’il y a nembre moins
racine , le quotient cft vn terme an' déflous du-
quel il faut prendre la valeur dela racine,& sl y
a racine moins nombre, le quotient eft vn tenme
aundeflus duquel il fanc prendre la valeur de la ra-
cine, parcant {i 'vi des nombres des pofitions eft
compos¢ de nombre moins racine , & L'autre dc;
racine moins nombre,on a deux termes encre lef-
quels deneceflivé fe doit prendre la valeur de la
racine

e T
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racine exclufiuement. En la queftion propofée,
pource qu’il n’y 2 quele nombre des femmes ou
fe rencontre le fighe de moins , il n’y aura auflt
qu’vh terme,qui fe treuyera divifane 9 7 par 1.3
& le quotient 2 fcauoir 7 ;2 fera ledit terme au
deflous duquel tout nombre pris pour valeur de
la racine foudra la queftion ( pouruen quon ad-
mette les fractions) que fi 'on prend pour la ra-
cine 7 *- ou quelque nombre plus grand,le nom-
bre des femmes e treuuera rien ou moins que
rien.

Mais pour donner vn exemple ot fé rencon-
trent deux termes , foit le nombre des perfonnes
20. 'argent en tout defpendu foit 20 {. & queles
hommes pa{yent 4. les femmes = {. les enfans
3 {-Lors polant 1 % pour le nombre des hommes;
les femmes & les enfans enfemble {eront 20-1 &
& puis que chafque homme paye 4 f.tous les ha-
mes payeront 4 & de {.& partant les femmes avec
les enfans payeront 20-4 &. Et d’autant que chaf>
que femme paye : {.& chafque enfanc il eft cer-
tain que lenombre de f. que payent les femmes
eft la moitié'du nombre des femmes, & le nom-
bre de fous que payent lés enfans cit le quart du
nombre des enfans. Donéques 20-4 . contient
la moitié du hombre dés femmes & I¢ quart da
nombre des enfans, & thaltipliant tout par 4.vié.
c!m 80 16 ®. contenant deax foisl¢ nombre des
femmes, & vne fois ¢eluy des enfans , partant
oftons en 26-1 .. quicotitient vhie fois tant le
nombie des femmcs,que celuy des enfans,reftera
6o-15 R pour e nébre des femmes,qui ofte de 20-

3 1.K,
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1 . teftera 14 &40 pour le nombre des enfans.
Nous auons doncques 1 Bz.pour les hommes;6o-
15 Rac.pour les femmes, & 14 Rac. 40. pour les
enfans,& pource qu’il ya nombre moins racine
2 {auoir 60-15 Rac. diuifant Go pac 15. le quo-
tient 4. ferale termeau deffous duquel fe doit
prendre Ja valeur de la racine,& dautant quil y
“racine moins nombre; afcauoir 14 Rac. 40. diui-
fant 40 par 14. le quotient 2 § ferale terme au
deflus duquel il faur prendre la racine. Partant
tout nombre pris entre 2 5 & 4. foudra la queftid
fil'on admet les nombres rompus,& point deno-
bre qui ne {oit entre ces deux termes ne fera pro-
pre. :

Le fecond point que ic remarque,& pour faire
venir la {olution en nombres entiers, lors que le
fubiec ne permet pas qu'on fe {eruc des fractios,
comme quand on patle de P,erfonnes ou d’ani-
maux viuans, quon ne peut divifer.en plufieurs
parties {ans abfurdité,& pour ce faire, fi és pofi-
tions il ne fe rencontre aucune fraction la chofe
eft bien aisée,car on peut prendre pour valeur de
la racine rout nombre entier qui {e retreuue en-
tre les bornes des termes cherchez par Lartifice
queiay enfeigné, comme au dernier exemple,
pource que en toures trois les pofitions il n'y 2
aucune fracion,on peut prendre pour la racine
tout nombre entier qui [e treuue entre 2 & 4.&
pource quiln’y a que 3. on peut dire que telle
queftion par nombres entiers na qu'vne {eule fo-
lution & le nombre des hommes eft 3. celuy des
femmes 15.celuy des enfans 2. mais fi Fon ad-

mettoit
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metroit les fractions,il appert quentre 2 3 & 4.
on en peut prendre infinics.
Que fi en quelqu’vn des nombres des pofitions
il {e rencontre des fractions, il ya vn peu plus de
difficulté,comme au premier exemple o il y a
des huiciefies tant au nombre des femmes qu'é
celuydes enfans. Toutesfois en tel cas ie proce-
de ainfi tref~certainement. Le nombre des enfans
eftdt 515+ Rac.pour faire que tantla racine,que
iceluy nombre des enfans fe rencontre vn nom-
bre entier , il eft neceflaire de prendre pour
laracine vn nombre entier dont les & adiou-
ftées a ; faflent yn nombre entier, & fi faut que
iceluy nombre foit moindre que 7 *- (quicft
le terme rreund ) or cela n'eft autre que treuuet
vnnombre au deflous de 7 £; . qui multiplie pac
3- & au produit adiouftant 1. la fomme {oit me-
furée par 8. ceft 2 dire treuner vn mulciple de 8.
qui furpafle d’'vn vn multiple de 3. tel toutesfois
que iceluy multiple de 3. dinisé par 3. donne vn
quotient moindre que 7 2-. Ce probleme cft par
moy parfaiGement conflruit & demonftré en
mes elemens Arirhmetiques , comme dcln-ja ray
touché en la premicre de ces fubrilitcz,& de plus
outre ce que 1'ay [ dit, iemonftrc a treauer les
moindres mulciples des nombres donnez faifans
cequi eft requis,& puis apres tous les autres par
ordre. Au mefme liure encore ic demonftre ce
probleme confecurif 3 Fayrre » & qui fert bean-
coup pourlentiere folution de cefte queftion.

Denx




Deux nombres premiers entre eux effant do-

nez, trewwer vn mnltiple de Uon oui firpaffé

Lautre,ou quelque fien multiple, de tont nombre

donnéstellement que le[dicts multiples [oyent
les moindyes qui accomp!. [Jent celu.

Et apres anoir trewué les moindres , 1 enfeigne

4 treuner par ordre tous les antres multiples fai-

 fant vn mefme effet.

. IE n’ay peu pour la raifon cy deuant alleguée
‘ inferer en ce linre la conftruction & demon-
* - Jtrarion de ces beaux problemes; parquoy ie prie
‘le courtois Lecteur d'actendre aucc patience que
mon liure des Elemens puiffe fortir ‘au iour. Ce-
pendant il fanourera cefte mienne inention, la-
quellci’cfpere luy faire goufter voe autrefois fi
pleinement qu'il en pourraeftre du tout raflafié.
Certes encor qu'elle foir affez facile, fi n'a cile
efte rouchée par aucun Autheur cy deuant , au

- moins que ie [cache,&toutesfois onne peut fans
icelle/foudre parfaictement plufieurs queftions
qui ontinfinies folutions,principalement les re-

il *"?lgsd’Alligation que iufques a prefent Ponn’2
icen faire qu'en vne fagon trop particuliere,la ou
ie me vante d’en donner roufiours infinies folu-

- tions, ce qui peut rapporter beaucoup de com-

- moditéatous ceux qui fe meflent de lalliage des
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